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a) Die Pyramide.

Der von einer korperlichen Ecke teilweise begrenzte, nach
einer Seite offene Raum, heisst ein pyramidaler Raum; schneidet
man denselben durch eine Ebene, welche samtliche Kanten der
korperlichen Ecke schneidet, so entsteht eine Pyramide. Der
Scheitelpunkt oder die Spitze der korperlichen Ecke heisst die
Spitze der Pyramide, die Kanten der korperlichen Ecke aber
die Seitenkanten der Pyramide. Die in der Spitze der
Pyramide zusammentreffenden Flichen, welche unter allen Um-
stinden Dreiecke sein miissen, heissen die Seitenflichen der
Pyramide und die Summe aller Seitenflichen heisst der Man-
tel der Pyramide. Die den pyramidalen Raum abschliessende
Ebene, soweit dieselbe zwischen den Seitenflichen der Pyramide
liegt, heisst die Grundfliche der Pyramide, welche mit dem
Mantel derselben zusammen die Oberfliche der Pyramide
ergiebt.

Unter der Hohe der Pyramide versteht man die Linge
der Winkelrechten, welche von der Spitze auf die Grundfliche
gcfﬁ]lt werden kann.

Nach der Anzahl der Seitenflichen einer Pyramide wird die-
selbe als drei-, vier- und mehrseitig bezeichnet.

[st die l:nmdﬁathc einer Pyramide ein regelmissiges Vieleck
und fillt der Fusspunkt der Hohe mit dem \I:ttelpunkt der
Grundfliche zusammen, so nennt man die Pyramide eine regel-
massige und crerade In jeder regelmassigen, geraden Pyra-
mide sind die Seitenkanten untereinander gleich gross und die
Seitenflichen sind untereinander deLkungﬂgleichc Dreiecke. Die
Hohe eines solchen Seitendreiecks einer geraden regelmissigen
Pyramide heisst eine Seitenhohe.

Schneidet man eine Pyramide durch eine Ebene, welche
durch die Spitze der Pyramide geht, so ist der Schnitt immer
ein Dreieck.

Wird eine Pyramide durch eine zu der Grundfliche
parallele Ebene geschnitten, so ist die Schnittfliche
der Grundfliche é#hnlich oder gestaltgleich und die
Fldacheninhalte dieser beiden Flichen verhalten sich wie
Quadrate ihrer Entfernungen von der Spitze.
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Wird die Pyramide ABCDE mit der Spite S (Fig. 11)
durch eine zur Grundfliche parallele Ebene so geschnitten, dass
die Schnittfigur aéede entsteht, so miissen die an den gleichen
Seitenkanten liegenden Winkel dieser beiden Figuren gleich sein,
da die Schenkel derselben in derselben Richtung parallel laufen
(vergleiche Seite 9). Da aber ferner jede Seitenfliche durch
eine zur entsprechenden Grundkante parallele Transversale ge-
schnitten wird, so ergeben sich fiir zwei benachbarte Seitenflichen
folgende Projektionen (vergleiche Ebene Geometrie Seite 58).
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Ebenso lisst sich aber fiir alle gleichliegenden Seiten nachweisen,
dass dieselben dasselbe Verhiltnis haben, woraus unter Hinzu-
figung der Bedingung Gleich-
heit der gleichliegenden Win-
kel die Ahnlichkeit der beiden
Figuren ABCDE und abcde
folgt.

Die von der Spitze S auf
die grosse Grundfliche gefillte
Winkelrechte (Hohe)  trift
diese in M, die parallele Schnitt-
fliche aber in O, so dass SM
und SO die Abstinde der
beiden in Frage kommenden
Flachen von der Spitze sind.
Verbindet man die so erhal-
tenen Fusspunkte 4/ und O
der Hohe mit je einem zu-
gehorigen Eckpunkt, z. B. mit ‘

A und @, so ergiebt sich infolge der Gestaltgleichheit der hier-
durch entstchenden Dreiecke folgende Proportionen:
SM:S0= SA: Sa
Sty Se—=AKTae
AL ae = SM: 50
Da sich aber (vergleiche Ebene Geometrie Seite 60) gestaltgleiche
Figuren ihrem Flacheninhalte nach verhalten wie die Quadrate
zweier gleichliegender Sciten, soO erhilt man:
ABCDE :abcde= AE?: aet
AEE o aer = S -S0°
ABCDE : abede = SM*: SO*

Wird eine Pyramide durch eine zur Grundebene parallele

Ebene geschnitten, so heisst der zwischen den beiden parallelen
2*

Fig. 1.




Ebene liegende Teil ein Pyramidenstumpf und der zwischen
der kleineren Schnittfliche und der Spitze liegende Teil der
Pyramide, die Ergdnzungspyramide des Stumpfes. Dem
nach wird ein Pyramidenstumpf von zwei einander dhnlichen
Vielecken als Grundflichen begrenzt, von denen die eine die
grosse, die andere die kleine Grundfliche heisst und von so
vielen Trapezen, Seitenflichen genannt, als jedes Vieleck Seiten
hat. Der Abstand der beiden parallelen Grundflichen eines
Pyramidenstumpfes heisst die Hohe desselben.

b) Das Prisma.

Denkt man sich die Spitze einer Pyramide entferne sich
immer mehr und mehr von ihrer Grundfliche, so erhilt man,
wenn die Spitze in unendliche Entfernung geriickt ist, ein Prisn'l;t,
indem die Seitenkanten endlich parallel geworden sind. Der so
entstandene teilweise begrenzte nach zwei Seiten hin unbegrenzte
Raum, (wenn man die Sellcnl\,mtun nach beiden Seiten hm als
unbegrenzt ansieht) heisst ein prismatischer Raum, welchen
man auch erkliren kann als einen Raum, der teilweise von
drei oder mehreren Ebenen begrenzt wird. die einander in
parallelen Linien schneiden.

Begrenzt man den prismatischen Raum dadurch, dass man
denselben durch zwei parallele, simtliche Kanten schneidende
Ebenen schneidet, so entsteht ein Prisma, Die beiden parallelen
Schnittflichen, heissen Grundflichen und sind untereinander
t]t‘f‘]xl[ll”":“lt‘]{‘h (vergleiche Seite 12). Die iibrigen Grenzflichen
des Prism: 15, welche nach dieser Erklirung i’dmllelogrcunme sein
missen, heissen Seitenflichen; Iit..bﬁ“)ﬁ_‘.ll bilden zusammen den
Mantel des Prismas, mit den beiden Grundflichen aber die
Oberfliche des Prismas. Die Durchschnittslinien zweier auf-
einander folgender Seitenflichen eines Prismas heissen die
Seitenkanten oder Kanten des Prismas, welche alle unter-
einander gleich sind. Der Abstand der beiden Grundfiichen
heisst die Hhe des Prismas. ;

Die Anzahl der Seitenflichen, der Seitenkanten und der
Kanten der Grundfiache ist bei ein und demselben Prisma die-
selbe; nach der Anzahl dieser Bestimmungsstiicke wird das
Prisma ein drei-, vier- oder mehrseitiges genannt. Stehen
die Seitenkanten winkelrecht zur Grundseite, so nennt man das
Prisma ein gerades, in jedem anderen Falle ein schiefes. Bei
dem geraden Prisma ist die Hohe ebenso gross wie jede Seiten-
kante; Jbei einem schiefen Prisma aber ist die Hohe kleiner als
jede Seitenkante.

Ein Erisma, dessen Grundfliche ein Parallelogramm, ist wird
ein Parallelepiped genannt, welches ebenso wie jedes Prisma
gerade oder ':;L]H:_"I sein kann. Jedes gerade Pararellepipod heisst
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