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und mit einer Sammhing geomettifcher ,
nady der Unalytifchen Ntethode der WUlten aufs
gelogrer *Probleme begleitet,
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Worrede,

59 er Anlof su diefer Sdyrift ift folgender,
S Yad vor mehrern Jabren die Queeftio-
nes Geometricas, ober die Unmwendung
der Wigebra anf die Geometrie in Lle10s
tong Aritmethica Univerfali; und batte
¢8 in der Wufldfung {einer geotmetrifchen
Nufgaben bereitd fo weit gebradyt, daf idhy
viele davon anflfen Eonnte, ofme meinen Wuz
for 3u Rathe su sichen. Ty fleng aldann
at, mir felbft geometrifche Fragen vorzules
gen, Damit, wenn edmiv gelinge, diefels

X 3 ben



- m\,h =

PDorrede.

ben aufsuldfen, id) alled ald mein Cigen:
thum anfeben Ednnte,  Cines Tags, als
id) bas 4te Vudy ded Cuklids von Einz unb
Umfdjreibung der Figuven einem meines
Odyiler 3u exfldren batte, fiel e8 mir ein,
mir folgendesd Problem ju geben: in ein
gegebenes Dreyef ein DreyeE ein
3ujdhreiben, das einem gegebenen
Dreyet ahnlich fey. I feste, um
wmir die Uufldfung su evleiditern, eine Seis
te Oed einzufhreibenden Dreyers
follte mit der Grundlinie des geges
benen parallel feyn. Sy bediente
mid), nad) meiner Gerwohubeit, der Wlges
bra, und dber{difte meine Uuflsfung dem
Heven le Sage in Geuf, in deffen Nadys
barfdaft id) midy damals aufbhielt,  Diefer
Gelehyte, Dder mit demy edelften Hevsen die
Gagacitat eined erfinderifdhen Geiftes gers|
bindet, ‘war mit nteiner uflsfung und det
baraus ergeleiteten Werzeidhnung nidyt uns
sufries
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sufriedet, uber{dhifte mir aber eine, die

weif fimpler und serlicher war ald die meiz

nige, und die blod auf green befannten Sz

gen Der Clementars Geometrie bevubet: fie

befiudet fid) nuter den AUnfgaben Ded gwepten

Iheild diefes Werks. Iy {hamte midy,

die Alqebra da gebrand)i ju haben , wo id)

mit der gemeinen Geomefrie hatte forsfoms

men Edunens id) {ah, Daff e8 mir gegangen

war tie einem, der nidyt genng eigenthimsz
lidhe Reaft hat, eine EleineRaft empor 31 hes
Bew, nud dazn etne Madyine gebrandt.

Die Data ded LuFlided batte ih
pamald nod) nicht gelefens fie waven mig
e Dem Namen nad) befannts idy erfaud
miv alfo eine eigene Niethobe, die geomes
trifhen Probleme anfjuldfen.  Unfinglidy
fibte id) midy blog au felyr Yeichten Uufgaben,
abftvabivte miv aber davon Negelnw umd
Kunfigriffe, wodurdy idy audy die fthwehs
tevtt finden Founte.  Cndlid) lod id) die
) 4 a2
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Dorrede,

Data des EnPlides felbft, nady ver And
gabe bes Robert Simfon, eined Sdottis
{hen Geometers, dev eine voruglide Stdvs

fe in Der nalyfis der Wlten hatte; i) fig
te ibnen uody einige andere Schriften ber
Cngldnder bey, uud erlangte doduvd) von

Qag su Lag cine groffeve Fertigheit in des
3 : 3

analytijdyen Nethode, {o daf i) enbdlid)

o

Probleme aufibfte, wosm idy vorher bie
Sulfe der Algebra filr unentbehrlid) gehals
fen batte,

Ueberall, wo id) eine Wufgabe fansd,
verfudyte idy8, ol i) die von bem Untoy ges
gebene Conflvuction 31 Nathe 308, fie nad
meiner analptifchen  Methode anfyulbfens
Selir oft gelang ¢8 mir, daf idh auf ehen
bie Uuflofung, wie mein Wutor, gerieths
bisweilen fanb id) eive ldngere, bisweilen
hatte iy dag Vergmigen, eine Firzeve und
frmpleve gu finden, ~ Man wird hievon Beys
fricle unter deu drevfiig Wufgaben antveffon,,
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Dorrede,

bie ben septen und praktifdhen Theil diefed
DWerfdhens ausmaden.  Jdh Datte einen
feit gri:-*g}l'.m Borrath von dergleidyen Pros
blemens  allein aud Beforgnif, dad IWerk

mbdyte durd) eine grogere Sammlung allsn

“'-—-ﬂk

febr mnw.f;{éfa:it und 3u theuer werden, babe
id) nur dreyfig davon gerdhlt, uud zwar,
ben Anfangern ju lieh, nidye die fhrebrftens
viele dayon felien am Cude der Wlgebra vou
Chomas Simfon s die Analpfis aber
famt einigen andern Sufifent iff fmmer von
mit,

Die Data, cin foftbarer Reft der
Geometrie dev Alten, befiuden fidy nidht in
allen Yusgaben des ENELIOS3 und da, wo
fie find, Daben fie die Corvection nud die
gute Ordunng nidht, in der fie nady der
BVevbefferuug des Robert Simfon bier
eridheinen, ) habe fie mit der forgfdltigs
fien Genanigeit fberfest, aud) hie und da
Aomerbungen bengefiigt.  Die Deidyen,

X 3 Vo2
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Vorrede.

woburd) wiv die Gleidhheit, die Sufammen;
fligung, die Hinweguehnung, die Werviels
faltigung, die BVerhalimis . f.w. der Grbdfs
fon angdeicen, Hat Simfon dbevall vers
wieden, vermuthlidy, weil er fich Daburd)
an ber Dethode der Ulten, die er einmal
sum Mufler genommen hatte, zu verfimbdis
gen glanbie. Wllein meines Cradytens dient
ein magiger Gebraud) dev Seichen nidyt nu,
pen BWortrag absubivzen, fondern audy, die
Dyperationen faplicher und finnlidyer ju mas
dhen.  Denen, die mir den Worrourf madyew
mbdten, daf i) den Datid des LuElos
cine alaebraijche Form gegeber, miirbe id)
antroréen, Daf dad Mefen der auf die Geos
wetrie angewandten Wlgebra nid)t fo wohl it
e Gebrandye dev Beidhen, als vielmehy
pavinn befteht, Oaf die Linien uud Figuvew
als Sablen angefehen und arithmetifd
bebandelt werben: weldyed von mir ebew o

wenig al8 von Simfon gefdhehen iff.
S
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Vorrede.

Sn dem Anbang, den SiM{dn den
Datid benqefiigt, aiebt ev die Grinde an,
warum ey theild den usdruf, theild die
Orduung einiger Sike gedndert, audy eiz
nige neue bingugethan; ev zeigt, daf {elbfE
Bregory iu feiner verbefferten Edition der
Data, fid bie und da geirvet hat. Da
dicfe Unmerfungen um Werftdudnif der
Data nide nothwendig find, aund) die ges
madifen Wevanderungen fid) durd) den qus

Q.7

ten Jufommenhang der Sage hinldnglich
Werfdyen nidht vergrdfz

feru wollew.

e demn Rande werben entweder bie
Dot felbft, ober die Wnfangdqriinde ded
Lukli0es citivt: in diefem Fall ftebt im2
ter OGt. Daben; i jenem Deutet die exfle
3abl den Saty, die zwepte Dad Bud) an.
Oie gang gemeinen Sage habeid) gar nidht cis

tive,
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Dorredes
tivt, weil idy vorausfefen Fonnte, Ddaf fie
and) Unfangern befanut ey
Stur noch et AWort vou Dem MuBen

piefer Schrift. i diiuke, wemn ein Ane

fanger bie Unfangdgrinde dev Geometrie in

sern LuElided oder in dem JARftney fins
virt bdtte, {o follte ex dic DRLA lefen, und
an den Aufgaben, die Den zwepten Theil
picfes Werfdyend ausmadyen, {eine Krafte
verfudens  Ev wirde fid) dadurd) nidyt nuy
i der Clementarz Geometrie feftfeBen , fons
pern jugleich, durd) einige BeFanntidyaft
it der Unalpfe dev Wltenr, fich Den Weg
anr algebraifhen Geometrie bahuen, Diez
fe3 witd nod) mebr aus folgender Ubhands

Lung srhellen,
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uber die Analpiis,
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B i

um pon demn Sa A auf den Sahy E 3u Forts Entivifling

venfen: ed fann namlich gefchehen, Daf in meiz
nem Sdeen = Spftem A mich nicht unmittelbar
auf E, fondern auf B, B auf C, C auf D, D
auf E fibrt, und daf ih nue durch diefe Mit=
telfatte von A auf E fommen fann,

S 2
¢ e

Wie idh mit A anfangen, und vevmittelf

B, C, D auf E formmen fann ; {o fann idy aud)
mit £ anfangen, und for{ch ut, worausd E unz=
mittelbar folgt s und wenn b fo den Sa D
gefuns=

aten, muf ich oft die Sdge B, C, D durdy. des BVegrifs

Unalyiis,




Gedanten

gefunden habe, weiter forfhen, woraus D un

mittelbar folgt, und fo den Sal C finden:
und diefed Forfchen Fann ich {o weit treiben, big
i ranf A gefommen bin,  Sn bepden Falle

werde ich bl Verfnmipfung (oder den Widew
fpruch) der Sage A und E gefunden haben
Diefe Criorfdhung der :r—:;'i:;';-‘-.eump_n Beziehung

ingigk veyer Sate oder sweper B

ae oder Mittelbegriffe, win

Siaa

Sn mwie fern Snfo fern A einfacher ift al3 E, Fomm

die logijhe pie Venennung eigentlich dera swepten BVerfahred

Bede ~
CORHERNG 1+ e Dawird E in A aufgelSft.  Man Fam

 aber, mrm,mfmt in Der Geometrie, den Saf

des FWortes
mit der ety = :
IT‘E‘LL".I‘LN"LI‘I E '-%1“ on ein LUC‘ICECII‘ i Dem kﬁﬂg A, anje

fiberein:  Denm, n- gtirl; Iagar fich auch das erfie Verfahren

fommt,  eine UAnalyfis nennen. E‘jtt n Begrif eines
red)twinklidhten Dreyels, un“H Dent auf feinen
Seiten befdhriebenen Quadraten, liegt fhon et
©a, baf das Quadrat der gréfern Seite den
beyden Quadraten der Fleinern Seiten gleidy
ift, und wird durd) die Criovichung der IMittels
fake aleichfon nur berausgewidelt.
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@5 erhellt, baf die Unalyfis bey Lebr= < Die Analys
faen fo wohl als bey 2[11tgr-i-cn Statt findet. fis f;‘::t’
Sep einem Lehrfas fagt man miv, was jwijdyen 1 &ige; ’Jt'
A und E fiir eine Bezichung 'Eﬁ, und- idy foll
pic IMittelbegriffe finden, woraus diefelbe deut:
lich eingefehen wird. Bey dem Lehrfafi: die
orey YDintel eines Dreyels madjen 3ufam:
men 3ween Redite, muf id) die Mit felfage
finden : wenn 3wo Varallel= Linien von ciner
geraden Cinie gefchnitten werden, {o find die
Wedielswinbel einander gleidh: und, Yes
benwinPel {find 3ween Redten gleidh: denn
aus der fdhiflichen Verbindung diejer Sabe mit
bem, was voraudgefest wird, erbellt die ®lei
beit der drey Winkel mit joeen ..-wd)tcu.

§. 5.

Bep einer Aufgabe Fomme 6 gicuf)uﬂ*m je und bey
pavauf an, einen Begrif aus dem andern hergus* Aufgaben
leiten,  Bep der Aufgabe: von einem gegebcs ShiEs
nen Punct an einen Rreis eine Tangente 3u
3ichen, foll ich ausd der ®rSfe ded Kreifed und
feiner Lage gegen den gegebenen Punct die
Tangente beftimmens folglich mup ich audy hier
die Mistelbegriffe erforfchen, wodureh ich auf
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}") r'_,r
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bie Tangente gefithrt werde, oas ift, i) muf
analyfiven,

hien

. 6.

Etivad vou Da meine Wbficht hier nicht ift, LHon det

1
ver Analyz = g A
B SJT:ExT fid Der Lehrfatie su handeln; o ywill ich nue
il .. / - u
fi8 der Lehs % X

fase,

¢ine Unmerfung davitber madpen,  Man weif,
Dag Dey Dem Deweije’ eines tcé;rm.‘;su—é genies
niglidh das {chwehrfte ift, bdie Vorbereitungs:
Tinien zu sichen, worauf zum Theil die Crfins
dung der Mittelbegrife berubt, - Diefe Linien
werden oft duich dad ywepte Verfabhren (§. 2.)
befjer gefunden als durch das erfie. So Faun
#h, wenn ich tiber den Beweid ded Pythagorie
fchent Rebriated nachvenfe, mich gleich anfangs
fragen s woraus flieft die "x_-‘j:t‘:-'.':-_‘-:ﬁf'.t Des Duae
prates der Hypothemute mit den bepden Duadras
ten der 3wo ubrigen i.?:‘;':irca? e r—f{:teb-.n DAt

ans, Dapg ein Theil des Luadrates der SHypos
thenufe dem Quabdrate der einen ~:3-:Zi'e:, und vet

&

anbere Theil dem Ouadvate Der -aubern Seite
gleich ift,  Hievaus folgt, daf id) dag Quadrat
oer Dypothenufe theilen mug, und weil ih s
mit Duadeaten, mithin mit Parallefogrammen
gt thun babe, fo it der nachite Gedanke , daf
icdh das Duadrat der Hypothenufe in Parallelos
gramme theile, Da ich aber leidht vorausfehen

fann, -00f ich durch cine auf gerathe wobhl ges!

machte
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gemachte Theilung nichtd Hevausbringen werde,
{o fanu ich durch biefe Detvadytung darvauj loms
nren, von demt vechien 2Winkel ved Dreyeld, wo
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wel=xtnte u Uy 10eLt ie Crfind ung
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= e fa ; 3 v o R
1, B. Clem, folgenders

¢
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manfien analpfiven s Soll der quffere Tinkel cines
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Dreyels den bepden innern entgegenaejesten gleich
fenr, fo mufi ein Theil deffelben Dem einen inz
nernt, der andere Theil demr andern funern gleidh
ifo pen auffern MWinkel in Zween
ndaveil e hier -;:n{- bie Gleicha
omme, o wird die thellende
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Deg. LIEPLLS .‘r,a.'mf AHIE §eVIT Milfen, o0

bie mich zum Beweije
Ehen diejes liefe fich

",-.\ﬂ. A :.‘:.\Jk :w

Sndgemein vechnet man gu ciner geometriz
jcen Aufgabe yoeiter nidht als brey wefentlidhe

Stiicke: den Sag, der angeigt, was gegeben iff
und wad u (hun gefodert with; die Conftrns
ction , wodurd) der Forderung cin Gennige ges
{ehichr, und ben Beweis, worin dargethan wird,
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und {,J;:?;:L nadh g'g:;."—‘L
eine gemeinfhaftliche
{ Fig. a.) {L‘ siehe ih
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Slmnaen it Derbinoung dringen , uill aligipgtl

a1 fomnens die gegebenen und gefuchten Dinge
mitflen fich in der Figur gleidhfam D
few,  98eil nun Die Tangente

und Tage der Kreife abhan

tfs'IuE,acr al3 an die Bérhhrungdpuncte B, D,
vie Dalbmeffer A 1 '
Mittelpuncte: A, H
st verlangern, bis {ie
Begeane, E‘BIem fann
man dad  Gefuchte
Jeichnung in BVerbindung
veitung e Analyfis
Schritt dagu,
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_ Jtun bemerke iy, daf, um die astgenl
Elw sum 3 Deftinitien, einer von den Puncten H, D
Bevfriel @ Bb e g coie : =
genot C 111117 JLHIHL NE erdeti; denn wenn eimer Bt
menen  fiimimt 4ff, fo find die fbrigen Peiti
E‘uulﬂﬁbed il sasidis OFs44 b3 C “"j 11 l
wi metn Adgenmert auf den Dunct

weil e in der Verldnperung  He
und Gtofie tiad) gegebenen, A B

Diejen ju finbent, muf ih enitweder
voit BC ober von AC finben,
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b 28 IE‘at}lg& Sinfel 2 ; * [alich AE und BRD ot il
T eyt tuiffend ?.'niia;iiE beformime ich  folgenl
d 6. def. VoOPOItionC AE:DB== AC:CB. 9

dat.  find AE, BD s:f_r;e'hm d, weil dbie SKreife i
Grofe nady geael

et find , folglidpe ift. it

f Cot. 6. Bethaltnis m“c" *n, mithin ift A C: CB aege

: g]dt ben, l“aIiEE:.‘-II‘l1 atich AB: B C; nun ift A B 1:[;

h 40, dat, 9€0€H, folglich audyg B C, und der et |
ift gegebenh |

Coinpsiiz
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voreleq: Atis diefer Analnfis (aft } y it folgent
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aber die Analyiid.
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Halbmefier (man fest hier, die gegebenen Kreife
feyen nngleich, ) AF—B D, dem fleinern Halb=
meffer B D, und dex Cutfernung der INittels
suncte A B fuche mon i eine vierte Proportional
linie, und verlangere A B, big B.C derjelben

1

aletch ift. BVon C jiche man * cine wanaente

s

{ reid B ich e £ e Bl e
% an den Kreid ;; iy fage, fie wird verlangert

auch den Kreid A bevifren,

Um dief 3u beweifen, 3iche man von B an

“oen Bertihrungspunct D den Nalbmeffer B D,

1nd von A an die verldngerte C D die mit B D
parallele A E, fp iftt AC: BC=—A E:
3 D nun ift {cmiir.) AF—BD:EBD

B C A f s B —
R BL; f-o-f.«_‘.'-‘{;’, I"" 5’.' +BD —=A E'_T_-: BD,
‘-11i'"53i11“ it AE=—AF, bad ifi, A E ifi'ein

Hal ﬁmef"{‘ , folglicho berithrt C D ben Kieis A
mEp, W, 3, € p

Man fieht bicraus, vaf das Verfahre

(§. 12,) vad umgelehrie von i ?{\ ift ; denn
wie ich dafelb{t gefdloffens wenn ED cine Tan:
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autem calculis omnibus cum wmachinis

commune, ut labore fingula quae agi
perpetuo ante oculos habendi, nos leuet
ut calculum vel machinam certis legibus
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ant. DIDEROTUS, aegre ferens quod ad aures
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chordis artificiofe pulfatis demulcendag, digi~

1
1

tos fere ab infantia exercitatos habere ne-

ant
ceflfe fit, machinam excogitauit, qua idem
preeftare poffit vel ignarus mufices, manubrio
axis coiusdam \'eri‘ato. Qui hac machina, ne-
fcius conftructionis ejus uteretur, mufici elo-
oio omnino non effet ornandus; credo m ufi-
cos, ut funt poetee, & pittores, & omnes
fere ingeniofi voluptatum artifices, paulo cere-
brofiores, vix eum recepturos, qui machina
probe intelleéta luderet. Eiusmodi machinze
cum calculo algebraico fimilitudinem qui ani-

maduertit, is minus mirabitur cur Angli ele-
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gantius reputentfynthefi aut analy{i geometri-

ca uti quamillo; idem etiam algebraicos qu1
{ibi non contemnendi videntur , aghofcet perii-

miles allobrogibus illis qui per Germaniee ci-
uitates ubi maior hominum confluxus eft,
curfitant , & ad laternze magicee miracula aut
muris alpini {altus, {peftatores machinz talis,

vide DipEroTus fuzideam fumfifle fatetur,
vlulatu inuitant. - Quales inprimis illi cua-~
dunt, qui elementis (Geometrize obiter ex re-

centioris cuinfdam {criptoris compendiol

0 per-
ceptis , neglefta antiguorum leltione, ad al-
gebram quam vocant, graffantur, hoc eft cal-
culos litterales utcunque traftare difcunt, ad
113—'1?1.]}-*fm autem 1p1am, quz dire€trix elt cal-
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culofum, non pertingunt, quoniam nec ing
nium exercitio quodam ad illam formary
nec copias eruditionis geometricee quibus y
tur collegerunt, vulgi tamen oculos hory

dis illis fignisa 4+ b — x n‘.':zf'?:':'::m;:, pruda p
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tioribus, abecedarii mathematic i, fepe i dic
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Analylin talem nonefle, qua, Algebrainven=

iftigen 31 fonnen.. -2 Veterum

ta, carere poffimus, haud difficulter oftendi-
tur. FEtenim antequam problemata geometri-
cavel alia in Mathefi mixta ad Geometriam
puram reduéta, per.Algebram folvantur, redus
cenda {unt ad 2quationes. Haecvero reductio
non modo fupponit preeparationem , methodo
Veterum inveniendam, verum etiam ipfamet
per eandem methodum eft eruenda. — Opti-

igitur {ibiconfulunt, qui methodum Vete-
rum cum algehraica recentiorum conjungunt:
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Da bie algebraifhe Analyfiz die gefud
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pon Robext Simjon.

=~ @ie Data ded Cuflides find das evfte
von den Bitdjern, Ddie von den alten Seos
metern gefdyrieben toorben find, um die
analptifthe Methode zu erleichtern und ju
befordexn.  Ueberhaupt fagt man, ein
Ding fey gegeben , wenn e entroeder wirkz
lid) dargelegt wird, oder gefunbdesn werden
Fann; Das ift, wenn e entwveder durd)
die Hyyothefe befanntift, oder wenn man
beweifen Eann, Daff es befannt ift; und
bie Sdbein ben Datis zeigen, was fie
Dinge fic) aus denjenigen finden obex Fens
nen laffen, die durd) die Hyyothefe bereitd
befannt find: {o Dafi man bey der Unalpfe
oder Erforfdung einer Aufgabe beweifet,
Daf aus den geaebenen oder beFannten
 Dingen durd) Hilfe diefer SaBe anbdere ges
Bl geben find, und qus diefen ferner eiget,
% dap
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2 Vorirede,

Daf andere gegeben find, und fo el fi
bis' man endlid) beweifet, daf das, wigy
in der Aufgabe ju finden vorgelegt wy o
ben, gegeben ift; und wenn diefes geth y;,
ift, fo ift 2as Problem aufgeldft, undkq
Compofition dex Figur wird aus den Gy,
pofitionen Der Data, Dderen man fihiy,,
ber Analpfe bedient hat, Devgeleiter uf, .
pervidpter, Und fo hHaben die Datal
CGuflides einen allgemeinen und hody
nothwenbigen Gebraud bey der Unflofndy,
aller Arten von Problemen, et
i3
Gutlides 1oird fo roohl von den alisy
als neuern Geometern fiy den Verfafls,
bes Budyes von den Datis gehaltens Wy
e8 fdheint Fein Sieifel ju fepn, ex habedye
Budy fiber diefe Materie gefchrieben, My,
aber in demt Rauf {0 vieler Sahrhundetipy,
von ungefchiften Herausgebérn in vielyy,
Ctellen, o wobl wasd die Ordnung MY
©dge als die Definitionen und BVewthS
felbft anbelangt, ift verdorben ordiliy
Diefe Feblex nun, die fich darin findeliy,
st verbeflern, und ibm die Genauigheilii
mit der es obhne Jiweifel von dem Cublidifyy
ift gefhrieben worben, wieder zu gebenibl
ift Dex EndjweE diefer Ausgabe, damit &g,
fiiy bie Geometer, wenigjiens fiir die Ay
fangen




Yorrede,. 3

Veilt canger, bie die forfchende Methode der
» Weottten verlangen Fennen 3u lernen, nizlis
E Wher gemadyt werde,  Diefen legtern 3u
3etht 150 find bie Compofitionen von den meiffery
W pyaris ibren Beweifen bepgefiigt worden
 Cotpamit die Gompofitionen der durdy .stfe
Miaee Data aufgeldfien Probleme um fo
el WDy exfeidhrert sofiden,
al
hdd Die Worrede ded Philofophen Mae
[Ofiyinus, twelde in der griedyifhen Ausgabe
ben Datis @nrjege £ ift, Ift hier weggea
[affenn, weil fie gax nicht Dient, bdiefelbent
1 alig au oerfiehen, Am Cnde derfelben fagt ex,
lf"l"’(f,'tﬂtbeﬁ babe fich) nicht dev fhntheti{den,
3 Wifondern Dex analptifchen NMethode bey feis
‘bf e Wortrage bedient; twovin ex fid) febr
, Whetriigt, denn bep der Unalpfe eines TLhes
-“bﬂ'?” prems wird die su beweifende Sadye in dee
?-‘if“f%inalpfe angenommens hingegen bep bem
ng WBeweifen dor Data wird die ju beweifende
eniliSadie, nemlid) daff etwasd gegeben ift,
ordiniemals in Dem Weweife angenommen
ndivorans exbellet, daf jedes davon fynthes
abelitifh bewiefen ifty wiewobl in der Fhat
Elyvenn ein ©ab von den Datis inein Pros
ebe blem vevivandelt wird, wie zum Ex. et
nit #8afte oder 85fte it den erftern Ausdgabett ,
¢ Wiveldhes bier dex 8xfte und 86fte ift, Dew
Nngev A 2 Bes
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4 Definitionen.

Beweis des Sabes alsbann die UYngl el

bes Problems wird, [ic
D¢

Die Data deds Cutlives
Definitionen.
L. %

Raume, Rinien und WinFel heil
ber Grofe nad) gegeben, twenn Rdun
Linten und UBinfel, die ihnen gleich i

¥onnen gefunden ywerden. g
a
11 ¢

Cine Berhaltnis heifit gegeben, wr
eine thr gleiche Berhaltnis einer gegebe
Grdfie 3u einer gegebenen Grdfe fann|
funden toerden,

111

Redptlinidhte Figuren beifen |
Gattung nad) gegeben, wenn feder i
Winkel gegeben ift, und die BWevhalty
ihrer Seiten gegeben {ind,

1V,

Punfte, Linienr und Rdume hei
ver Lage nad) gegeben, wenn fie befta
il

e, g L el
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pefinitionen. 5

[yl etherlen Lage habet, und enttedet wirks
{ich dargelegt werden, oder gefunden wers

den fonnen.

)e& “Tu
Gin SBinkel Heifit der Lage nad) ges
gebent, wenn er wifden geraben , Dey
Qage nad) gegebenen, Linien enthalten ift.

el VL

X e

D i Gin RKreis heifit der Grdfe nad) ges
geben, wenn eine aus feinem Mittelpuntt
an dent Wmfang gesogene gerade Linie dey
Grdfie nad) gegeben. iff.

g m.:' VII'
yeber
| Gin Kreid ift der Grdfie und Lage

nadh gegeben, wenn fein Mittelpuntt dex

Qage nad) gegeben, und eine daraus at

den Umfang gesogene gerade Linie ey
i Grdfie nad) gegeben ifts

v il VIIL

Gl -

Rreid - Abfhnitte Heifien der Grofe
nac{)' gegeben, wenn die SWintel davin,
und ihre Grundlinien dex Grdfe nad) ges

6l geben find,
£
ﬁam' Ql 3 IX:

eitl



5 = A ER R . 5
T g T e AT \- &

W

6 Definitionen.

Rreid - Abfdnitte heifien bey Y >
und Grofe nad) gegeben, wenn die Wi
fel darin der Grdfie nad) gegeben,
ibre Ghrundlinien bepdes der Qage
Grdfe nad) gegeben find,

= _

Cine Grifie heifit um eine gegehy
Grifie grofier aleine anbere, wenn g
ABegnehmung der gegebenen Grdfe, i A
ta3 ubrig bleibt, der gudern Grdfe ghi
ift,

A

Cine Grdfie heift um eine gegebn A
Grofie Fleiner als eine andere, wenm nl
Linzufligung diefer gegebenen Grdfe, M A
Gange der andern Grdfe gleidy ift,

SBs




Grflatung dex Seiders

1eby

(!
3 AB -+ B C deutet an, baf die jwo Grofien

A B und B C follen sufammengefiigt, und
ald Line Grdfe angefehen werden.

A B — B C beutet eine Gidfe an, bdie abrig
bleibt, wenn man B C von A B wegnimmt.

ob A B == B C bentet an, daf die Grifie A B

vy Der Grdfe B C gleidh ift,

, % AB % B C beutet nidht an, bdaf die Linfe
A B burdy B C foll multiplicivet werden, fons
vern blof Das Redyted, dad A B jur Grund=
linie, und B C zur Hdhe hat.

A B : B C beutet nicht an, def A B durch BC
foll dividirt werden, fondern blof die geomnes
trifche Verbiltnis der Grofe A B ju der
Grdge B C.

AB > BC, badift, ABift geSfer al3 BC.

AB < B C, vas ift, A B ift Fleiner a3 B C.

(& B=—=)BC, ober Firger (AB) BC
i A 4 mug

el
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mug gelefen werben, A B, 0as ift, di
gleiche B C,

A B C deutet immer einen YOinkel, A Al i
ein Dreyel an,

A B q beutet ein, fiber ber Sinie A B bejdy 1t
benes Quadrat an.
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Data

dief @ﬂtﬁ 1. 1.
~ {Penn 30 Grofen gegeben find, fo ift
A hre Verbiltmis gegeben, Fig. I.
E3 fepen A , B 30 gegebene Grofen; fo
befdi 1t A = B gegeben.
9Reil A eine gegebene Grbdfe ift, fo lagt
fidy 2 eine ify gleidye Girbfe finden; diefe fey C. a 1. aef.
Ghen fo 1apt fich, weil B gegeben ife, eine ihy dat.
gleiche Groge finden; diefe fey D. MWeil nun
A—C, und B=—=D, foiftb A: B==b.7 5.
C: D; folglich ift die Werhaltnis der geqebenen
Gidgen C, D , dic mit A 2 B einerley ift, ges
funden,

Sap 1L 2.

YOenn eine gegebene Grdfe 3u einer ane
dern eine gegebene YVerhaltnis hat, “‘und
“yoenn 3u den 3wo Grogen, rodurd) die ges
“ gebene Verbdltnis ausgedrift wird, und
“ der gegebenen Brofe fid) eine vierte Pros
“portional = Grdfe finden I3ft,,; fo ift die
andere Grofe gegeben, Fig. 2.

Die gegebene Grofe A habe gu der Grofe
B cine gegebene Werhaltnid; wenn 3u den dren
genannten Grdfen fich efne vievte Proportionale
Girbfe finden 1agt; fo if B der Grdge nad) ges
geben, :
.S Feil
() Die Jiffern au-dent Nande deufen die Bahlew
@ﬁ in ben andetn Andgaben an,




a I. def.

I s W b Sk 17
T e i - S T -,

BULTiOS

WWeil A gegebenift, folaft o fich etned

gleiche Grofe finben; bdiefe
A : B gegeben ift,

Werhaltnid finden;
gebenen (Tﬂiri*«;'i-cn E

fep C. Undw
o [apt fich éine Thr gl
¢6 fey bie Verhaltnis derg
: F. Qtun finde man jul

Grigen E

14

C ¢ine vicrte YProportion

Girdfe D, ~eié)u3 fraft ber U!}}.Utl}ht’ mogli
i ift. Dadlp A:B=—=E:F, mbE:F=
| H brr. 2 C:Ds fodftdb A:DB ::,:C:D. P |
c14.5. A==C, folglih ¢ B==D. Mithin it 45,
a 1..def. Ordfie B gegeben,a weil efne ihe gleide DE .

gefunden worden, (]

n‘f’%

D
3 ©ap 1. i

1l

YWenn gegebene Gréfen 3u einander bi
sugeftigt werden, fo ift ibre Summe gop
ben. Fig. 3.

Die gegebenen Groffen A B, B C fepeny
fo wird ihre Summe Al

elnander hingugefiigt;
gegeben fenn,

» T. def. Weil A B gegeben ift, fo [aft 2 fid) ot g
ihr gleidie Grbie finden; fie fey D By unb e
B C geacben ift, {o [aft fich eime ihr gleid
Grofie findens fiefey EF. 9Beil nun A B=
DE, mb BC —ET if, pif CABR"

3

BC=—)AC==(DE+EF==)Dfj
folglich ift A C gegeben, weil die ihr gleid :;1

DT ift gefunden worben,
r,-.l
Sl
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Sap 1V.

YVenn eific gegebene Grofe von einer ges
gebenen Brofe weggenommen wird, fo ift
oer Reft gegeben. Fig. 4.

Bon Der gegebenen Grdfe A B werbe die
gegebene A C weggenowmumen; fo 1t der Jeft
C B gegeben,

9Weil A B gegeben ift, fo laft 2 {ich eine
ihr gleiche Grbge finden; dicfe fey DE; und
weil A C gegeben ift, fo laft fich eine ihr gleiche
Grofe finden; diefe fey D F. Da nun A B—=
DE, AC=—= DF,; joift ber Reft C B bem
Meft F E gleidh, Mithin ift C B gegeben 2,
weil cine ihr gleiche F E ift gefunden worden,

Sap V.

Wenn von drey Grofen die erfte famt
der Jweyten, und eben fo die 3weyte famt dee
oritten gegeben ift; foift entweder die erfte

.gleich Oer dritten, oder eine davon ift umeine

gegebene ®rofe gréger als die andere, Fig 5.

Die drey Crifenfeyen AB, BC,CD,
wovon A B famt BC, dad ifi, A C gegeben
feps und gleicherweife fey B C famt C D, das

. i, B D gegeben: Entweder it AB=—=CD,

ober eine bavon iff um eine gegebene ®rdfe
grofier al8 bie anbdete,

Weil

a 1. del?

12,



4 4. dat.

Be

2 3. def.

- T

e AR T

Eurlids

MWeil AC, BD, jede fur fidy, gegil
find, fo find fie entroeder einander gleid), o
nicht, Gefest, fie feven einander gleich ; weil
A C=—=BD, {onehme man den gemein{d
Tichen Theil B C Dhinweg, {o wird der Nefi 4
vem Reft C D gleich feyn.

1%

genn fie aber ungleich find, o fey AC
B D, und manmache C E == B D. Denm
ift C E gegeben, weil B D gegeben ift 5 um)
pie Gange A C gegeben ift, fo ift 2 Der Yl
A E gegeben; und weil EC =B D, fi
(EC—BC=—) EB—(BD—BC=
CD. Weil nun AE gegeben ift, {o ifid
guofier als E B, das ift, als C D, um iy
gebene Grofe A K.

©ap VI

YOenn eine Grofe eine gegebene Verhi
nig 3u cinem ibrer Theile hat, fo wirdl
audh 3u dem andern Theil eine gegebene U
baltnis baben, Fig. 6.

Die Grife A B habe ju A C, efnem
heile, eine gegebene Berhaltnid, fo widl
audy su demt andern Theil B C eine gegl
Berhaltnis habei.

MWeil A B : A C gegeben ift, fo [l
¢ine ihr gleiche Berhiltnis finden; e fey diek

hltnid der gegebenen Grdfe D E ju der gegé
1

s

ne

- g



Dk

o o DF. $Betl nun D E, DF, gegeben find,
r o fo if b per Reft F E gegeben; b weil AB: AC b 4. dat,
eil m =D E:BF, fo ift convertendoc AB:BC c. 19 3. '
.ﬁd;?f_. — DE:EF; folglich ift A B :B C gegeben,
i weil die ihr gleiche Werhaltuid der gegebenen

Grogmn D E, E F ift gefunden wovden,
AQ

i Jufag. Hievaus folgt, dap die Theite AC,CB
i

eine geachene BVerhdltnid zu einander haben ;

unb‘: pert AB: BC—DE:E F, mithin di-

g videndod AC:CB —=—=DF : FE; bdanun q 17. 5.
1 D F, FE gegeben find, fo iftz A C:C Baaga. def.:

o

B

iff 4
b San VIL 6.

Wenn 3wo @rdfen, dieeine gegebene
Verhalmis 3u einander haben , suiammenges
fligt voerden; fo wird die gefammie Brofe 3u

eebl jever von ibnen eine gegebene Verhilmis has
itk ben, Fig. 7.

L Die Grdfen A B, B C, bic cine gegebene

Perhaltnid su einanbder Hoben, feyen jujammens
mi  gefiiat; fo wird die gefommte Gidfe A C ju jes
oidl  der von den Grdfen A B, B C ¢ine gegebene
eatlt  Werhdlinid haben,

SF 9Weil A B: B C gegeben ift, fo lafta fidh 2 2, delt :
E"“1| cine ihr- gleiche BVerhdltnis finden; ed fey die
T Verhdlnis der gegebenen Grdfen DE, EF.
S5% MWeil nun D E, E F gegeben find, fo ift dic ges
fammie

gegebent,



b 3. dat.

c I8. 5.
d 19. 5.

a 2. dek

a 7. dat.
b 2, def.

e i E i e L
R il e ettt 5o RPN e,

14 ENrlide

famnite D Fgegebend ; und weil AB:BC=
DE:EF, fo it componendoc AC: CB=
DF : FE, und convertendod AC: AB=
DF :D L; folglid) weil AC jujeber der Grbfy
A B, BC fid verbalt, wie D F 3u feder derp
beenDE, EF, foifta AC:AB, und AC:B
gegeben,

©ap VIIL
Wenn eine gegebene Grofe in 3w
Theile getbeilt ift, die eine gegebene Vi
* haltnis su einander haben, und wehn 3ud
Sumine der 3wo Grofen, wodurd) die
gebene Verbalmis ausgedribe ift, 3u eim
von denfelben, und 3u dev gegebenen Grof
eine vierte Proportional = Grdge Lann gefn
Oen werden ; fo ift jeder von den Theileny
geben, Fig. 8.

Die gegebene Grdfe A B fey in die el

A C, C B getheilt, bdie cine gegebene Berhilh-

nis ju einander haben; wenn ju den im Suf
genanntent Grofien fid) eine vierte Proportiond
Grofe finden 1at; fo fino A C, C B, febe il
fich, gegeben.

2eil die Berhaltnis A C : C B gegebenif
foifta aud) A B : BC geqeben, folglidy [af
fichb eine the gleiche Berhaltnid finden : ¢4 f
bie BVerhaltnis der gegebenen Grdgen DE,EH
weil nun die gegebene A B gu B C bie gegebent
Ben
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Berhltnis DE:ETF fat; fo ift, wenn ju D E,
E F, A B fid) eine vierte ¢ Propovtional = Grofe
finven [ajit, B C gegebenc 5 und weil A B ge=
geben ift, fo ift aud) dev nbrige Theil A € gege=
ben, d

Gileidhermeife und mit eben dev Ginfchrans=
fung, wenn A C, der Unterthied gweyer Grofen
AB, B C, bie eine gegebene Berhaltnis haben,
gegeben ift; fo ift jede der Grdgen A B, BC
gegeben,

Sah LX.
Grdgen, die 3u ebenderfelben Grofe ges
gebene Verbaliniffe baben, bhaben aud) eine
gegebéne Verbiltnis su einander, Fig. 9.

A und C Haben, jede far fich, eine gegebes
ne Verhdlnid ju B, fo witd A eine gegebene
BWerhaltnis ju C haben,

Weil A = B gegeben ift, fo [apt fich 2 eine
ibr gleiche Berhaltnis finden ; e3 fey die Berhalts
nis der gegebenen Grbfen D, E; undweil B:C
gegeben ift, fo [aft fich a eine fhr gleiche Mera
baltnis finden, es fey die Werhaltnis der gegebes
nen Grogen ¥, G, Bu F, G, E finde man, wenn

¢d fidh thun [agt, eine vierte Provortional-zGrofe
H. Weil nun A:B*——=D:E, mdB:C ==

¢ (F:G =) E:Hj {o ift ex zquo Al
D:H, folglich ift A:C gegebena , weil die ife

gleidye

c

2. dat.

d 4. dat.

S

. dek
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e 0. dat,

-+ -.,u.-_ﬂa-'n S 5‘&- S

£utlids

gleiche D: H ift gefunden yorben, aft fid o
suF, G, E Feine vierte. ‘Proportional = Gy
finben, fo Fann man blog jagen, daf A:Cy
A:B undB:C, badift, aud den gegebm
Verhaltniffen D : E, und F : G zufammeng

fey.

Sap X.

TWenn 310 oder mebrere GrSfen gegd
ne Verbalmiffe 3u einander haben, und wa
fie 3u einigen andern Grofen gegebene, M
wobl nidht einerley Verbaltmifie baben; |
werden diefe andere Bréfen aud) gegeht
Verbiltnifie 3u einander haben, Fig. 10

Swey oder mehrere Grdgen A, B,C,|
ben gegebene Verhaltniffe su einander, undl
baben zu andern Grdfien D, E, T gegebn
wie wobl nicht einerley Verhaltniffe; fo wel
die Grdfen D, E, F aud) gegebene Berhalh
u einander haben,

Weil A:B gegeben ift, und eben fo Al
foifta D : B gegeben; nun ift B : E gegeld
folglich2 ift D:E gegeben ; und yeil B:C, ¥
eben fo B: E gegeben ifi, fo ifta E:C gegelt
mun ift C:F gegeben, folglich ift E : F gegele
folglich haben D, E, F gegebene Bevhaltnif
etnander,
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Data.

h 4 Sob XI1.

@jﬁg

Ca Wenn 3w0 Gréfen, jede fiir fidy, eine

ehie gegebene Verbiltnis 3u einer andern @rofe

ngd haben 5 fo werden beyde sufammengencimmen
eine gegebene Verhaltnis 3u diefer andern bas
ben. Fig. 1L

| %)
o ]

Die Grifen AB, BC haben cine gegebene
Berhaltnis 3u der Grvfie Dy fo wirtd AC ju
egth ehenderfelben D eine gegebene Berhaltnis haben.

108
Weil AB, BC, jede fiir fich, eine gegebes

ne Werhdltnid 3u D Haben, fo ift AB:BC gege:

n‘ Il | It f - —a

-gi.ibr bena , mithin ift A C : CB gegebenb 5 nun ift ;g 2: ﬁf

= BC:D gegeben; folglich ift auch AC:Dageges &
ben,

C,k

i | £

eben @Gﬁ XIL

etk ‘ ,

S Wenn das Ganze 3u dem Ganzen eine

alf

gegebene Verbaltnis bat, und die Theile 3u
den Theilen gegebene, aber nicht einerley Vers
Al baltniffe Daben; o wird jedes davon, oas
Bonze oder der Theil, 30 jedem eine gegebes

:gEﬁL‘ 2 :

g e Verbaltnis baben. Fig. 12.

’@3';"_ Das Ganze AB habe ju dem Gangen CD
8 oine gegebene Verhaltnis, und die Theile AE,

Wl EB jaben gegebene, aber nicht einerley Berhilts
niffe su den Theilen CF, FD; {o wird jeded das
B Hon




a 19. 5,

b 9. dat.
¢ (. dat,

d cor. 6.
dat.

e T1o. dat.
f 7. dat.

18 LuFids

pon u edem, demt Gangen ober dem Theil, ¢
gegebene Verhalinid haben,

MWeil AE:CF gegeben ift, fo mache m
AE:CF=—AB:CG, foiff AB:(
gegeben, mithin it EB : FG gegeben, el
EB:FG=—AB:CG. lmift EB:J
gegeben, mithin it F D : F G gegeben® ; ¢
convertendo FD : DG ift gegeberic 3 undy
AB zu jeder der Grdfien CD, C G eine gegi
ne Berhaltnid hat, fo iftb CD : C G gegelt
folglichc it CD : D G gegeben. Nunift GD:l
gegeben, mithind i CD:DF, folglichde
CF : FD gegeben; nmun if CF: AE , wied
FD: EB gegeben; folglidhe ift AE : EB|
geben, wie auch f die Verhaltnis von A B
jever devfelben; folglich ift die Verhdltnis &
jeder 3u jeder gegeben,

Sap XIIL

LWenn die erfte von drey geraden Prop
tional = Linien 3u der oritten eine gegelt
Derbalmis bhat, o wird die erfte aud §
swepten eine gegebene Verbaltnis b
Fig. 13.

A, B, C feyen drey gerade YProportion
Linien, dasift A:B==DB:C ; wenn Al
eine gegebene Wevhaltnis i, o wird audy Al

eine gegebene BVerbaltnis feym, N
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il 9Beil A : C gegeben ift, {o [GftR fidh ¢ine a 2. dek
ihe gleiche Berhalmis finden; b fep die Wers

Be i polenis Der gegebenen geraden Xinien D, E.

3.0 Tun finde man® tvifchen D und E eine mittlez b 13. 6,

re Proportional=Linie F; foift D xE=—=1Fgq,

Bn:ie;; und weil D 4 E wegen Der gegebenen Seiten
>4 g gegeben i, fo ift auch Fq, mithin die gerade
by e F, qeaeben; umb ferner mweil A : Ce==
gt D:E, mibc A:C == Aqh: Bq, foift c 1, cor.
cadh D:E — Aq: Bq;mme i D : E=— i

Dq: Fq, folglich ifte Agq:B q==Dq:Fq, d I, 5
folglihe A : B==D :F; wmithin fit A:DBe 22 6.
gegebena , woetl die ibr gleiche Berhalinis bex a 2. dek
gegebenen geraven Sinien D, ¥ ift gefunden wove

:D:i"'
d g
vie i
EB{
ﬁ B bﬂﬂ»

nié i

Sap XIV. A,

Wenn 300 Gréfen, wovon die eine ges
geben ift, sufammengenomimen eiie gegebene
Verhilnis 3u ciner andern Grdpe baben; {0
el Bat der Ueberfchud diefer andern Grofe tibee
egebt sine gegebene Grofe, eine gegebene Derbhaltz
A I jiis su der erfiern @rofes und wenn der Les
Dabl berfdhuf ciner @rofe tiber eitie gegebene Grope,

eine gegebene Verbaltnig 3u einer andern
FEio ®rdge ar; fo bat diefe andere Grofe, mis
L Adl einer gegcbenen ®réfe sufammengenommen,
) A eine gegebene Derbalinis 3u deverftern Grofe.

Fig, 14.
b 5 2 Die




a 2, dat.

B1ESs

Die Grofe A B famt der gegebenen G
BE, vas ift AE, habe 3u der Groge CD¢
gegebene Werhaltnis; fo wird der Ueberfchufy
C D iiber ¢ine gegebene Grofie, eine gegls
Verhaltnié ju A B habern,

Reil AE : CD gegeben ift, {o maden
AE:CD =—= BE :FD; bemnach ift BE:
gegeben, und weil BE gegeben ift, fo ift!
gegebena . Fernerweil AE :CD —=BE
foitb AB:CF—AE:CD;
AE : CD gegeben, folglich ift and) AB:
gegeben; dag ift, CF er Weberfchuf von
fiber die gegebene Grdfe FD, hat cine gegh
Werbaltnis ju AB.

Nun fehe tan, der Ueberfchuf der G
AB tiber die gegebene B E, bas ift, ALK
eine gegebene Verhaltnis u dey Groge CD;
fat C D, it einer gegebenen Groge ufomm
genommen , cine gegebene BWerhaltnis zu Ab

Weil AE : CD gegeben ift, fo madjed
AE:CD —BE : F D, mithin ift BE:I

n 2. dat,  geqeben s nun ift BE gegeben, folglich ifi!

b 12. 5.

gegeben; und weil AE:CD—=—=BE:FD,{

fummandod AB: CF—AE:CD;?#
it AE:CD gegeﬁeh, mithin it AB:l
gegeben, das ifi, CF, bas der Grofe CDfi
der gegebenen D F gleich ift, Dhat eine gegel

Ci

Werhaltnis su A B,

o
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Sap XV.

2D : Lo &y
i Wenn eine Grége famt derjenigen, 3u
4 : & . ¢
¢ Ser cine andere Mrofe eme gegebene Verbaltz

Jeg nig bat, gegebenift; fo wird die Summe dies
fer andern , UNd Serjenigen , 3u der die erfte
hen Bréfe eine gegebene Verbalenis hat, gegebert
g eyn. Fig. 154 P
it AB, CD feyen joo Grvfien, wovon AB
Eiff famt BE , juwelder C D ¢ine gegebene Berhltz
e wid Hat, gegc[wn ift; fo with CD famt Doy
B:if Grdfe, su weldher A B cine gegebene Berhalt=
sonlt niz hat, gegeben feyn.

sal
L g8l CD : BE gegeben ift, fonache man
BE:CD——AE: FD, mithin if AE:FD
¢ G gegeben, und weil AE gegeben ift, fo ifta D
\LiE gegeben; weil nun BE: D =—AE:FD,
oDy fo it AB : FC = BE:CD, unbd weil
st BE : CD gegebenift, fo ift AB : FC gegeben;
i Al mumift F D ober ¥ C 4 C D gegeben, folglich
ift CD famt FC, su weldper A B eine gegebene
et sperhalinis hat, gegeben.

Bl
fa
D 3 &
3 ;(_ Wenn der leber{dhup einer Grofe uber

D €ine gegebene ®réfie, cine gegebene Verhalt:
nis 3u einer andern Gréfe hat; {o wird dew
Ucber{chuf beyder sufammen iiber eine geges
D3 bene

jeges

a 2. dabt

b cor 19.5.



e 7, dat.

L utlids

benie Brdfe, eine gegebene Verbdltnis sul
fer andern baben: und wenn der Ueberfdy
3woer Brofen mit einander tiber eive gegd
ne ®Groge, eine gegebene Verbiitmis 3u ey
derfelben bat; fo Dat entweder dey I.I::l*:-erfd;!;
der andern liber die gegebene Grope, eitiey
gebene Derbalinis 3u jener einten, obderd
andere fame der Grofe, 3u welder fene
¢ine gegebene DVerbalnis bat, ift gegee
Fig. 16.

o

Der Ueberfhuff der Grdfic A B tiberd
gegebene Grife habe ju der Grdfe B C einey
gebene BVerbaltnis; o wird der Ueberfchufy
AC, ber Summe bepber Grdfien, fiber dies
gebene Groge, eine gegebene Berhdlmis b
baben,

AD fen bie gegebene Grdfe, und derll
berfhuf von A B fiber diefelbe, bdas ift, Di
babe su BC eine aegebene BWerhaltnis, weilw
D B : BC gegeben ift, foifta DC: C B g
ben; nun ift A D gegeben, folglich bat DI
ver Ueberfchuff von A C fiber die gegebene Al
eine gegebene Werhaltnis jn B C.

Nun aber fese man, der Ueberfchuf jue

Girbgen AB, BC mit einander, fiber eine gey

Bene ®rdfie, babe eine gegebene Beyrhaltnis
einer derfelben BC; fo witd entrweder der Ueho
fhup der andern, ndmlich A B, fiber die gu
bis
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4
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fene Grbfe, eine gegebene BVerhaltnis su B C

baben, ober A B wird famt der Grbfe, juwel
dee B C eine gegebene Berhaltnis

feon.

A D fey die gegebene Gjrbfe, und man
nehme AD < AB an; ywetl nun DC, der Uez
berfchufs von AC fiber AD, eine gegebene Bere

-
-

hat, gegeben

palmis su B C bat, fo iftb DB : BC gegeben, bd:?r. G. _

vad ift, D B der Ucherfchuf von A B iiber die
gegebene Grdfe A D, hat eine gegebene Wer=

paltnis su B C.

3ft aber bie gegebene Grdfe grofer als
AB, fo mache man AE perfelben gleich; weil
pun E C, oer Ueberfchuf von A Ciiber AE,

eine gegebene Berhiltnid su B C bat, o ifte

BC: BE geaeben; und weil A K gegeben ift,
fo ift AB famt BE, 3u welder B C ecine geges

Bene Verhalmis hat, gegeben,

Sop XVIL

YDenn der Ucberfdhup einer BGrofe tber
eine gegebene Brofe, eine gegebene Verbalt:
nis 3u einer andern, Grdfe hatr; fo wird der
Ucber{dhuf cbenderfelben erften ®rofe uber
eine gegebene Grofie, eine gegebene Verbilts
nis 3u den beyden GrSfen mit einander has
ben, Und tvenn dev Ueberfdhyup einer von 5100

D 4

¢ 6. dat.

£1.

Pros
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Zutlidos

@rofen diber eine gegebene Grdfie, einey
geberie VerDalmis 3u bepden ®rdfen mit
nander Dat ;. fo wird der Ueberfchuf ebenly
felben @®rofe tiber cine gegebene, 3u derg

dertt eitie gegebene Verbialtnis Daben. Fig.pl

Der Ueberfthufi der Grdfe A B fiberdh
geacbene Groge habe ju der (f-iri‘si‘;'e B C einey
gebene Verhaltnis; fo wird der Ueberfchufy
AB tiber cine gegebene Grofe cuwgqabcm Ui
halmis ju A C haben,

A D fey bdie gegebente Grdfes tweil m
DB, bder Ueberfchufg von A B fiber AD, d
gegebene Bevhaltnis su B C at, fo ifiz D C:Di
gegeben,  Jun mache man DC : DB =
AD:DE, foift AD:D L gegeben; u
weil A D gegeben i, o iftb DE, mithin
ver Heft AE gegebeny und weil AD:DE=
DC:DB, joiftc AC: EB— DC :D}
mm ift DC : DB gegeben, mithin ift o
A C:E B gegeben; und weil EB : A C,
audy AE , gegeben ijE, fo hat FB oer Uebe
{cbup von A B iiber die gegebene A L. eine
gebene BVerhaltnis 3u A C.

Nun aber fede man, der Ueber{dhuf b
A B uber cine gegebene Grdfie habe ju A B4
B C=—= A C cine gegebene Berhiltniss fo fi
oer Ueberfchuf von A B fiber eine gegebene Grof
eine gegebene BVerhalmis ju B C.
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AE fey die gegebene Grdfie; weilmn EB,
set Ucberfchuff von A B fiber AE, eine gegebes
e Meehdltnid gu A C bat, fo mache man
AC:EB——= AD:DE, mithin it AD:DE

gegeben ift, {oiftd A D gegeben. | Ferner weil

AC:EB=—AD:DE, foifte DC:DB=—°

AC:EB ; nun iff AC : EB gegeben, mithin

auh DC : DB, wie aucdhf DB : BC ; mm ift £

AD gegeben , folglich hat D B, Dber Ueber{chuf
pon A B tiber die gegebene Grofie AD, etne ge=
gebene Berhiltnis ju B €.

Sap XVIII.

enn 3u jeder von 3wo Grofen, die eis
ne gegebene Verbaltnis 3u einander baben,
cine geaebene @Gréfie hinsugefigt wird; {0
weroen entiveder die Summen eine gegebene
Verhiltnis 3u einander haben, obder der Ues
ber{dhud der einen Summe Tber eine gegebene
@réfic, wird 3u der andern eine gegebene
Verhalmis baben. Fig. 18.

Die ywo Grbfen AB, CD haben zu einanz
ber e¢ine gegebene Verhdlmis, und ju ABerde
die gegebene ©rdffe B E, zu CD die gegebene
DF bingugefiigt 5 fo werben entweder die Sums
men A E, C F cine gegebene Berhaltnis su ¢i=
nander haben , ober der Ueber{chuf dex einen ibev
D 5 gine

| gegeben, wie auchd AD : AE; uno weil AE g 6. dat.

19. 3-

COFe 0o

dat.

Tds




a 1. dat.

b 12, 5.

¢ 2. dat,

_._._-;.- -.ﬂmz—‘_'-.;:pl._‘-" T

gegeben,

Sit aber BE : DF mit AB: CD nidits
nerlen 3 fo ift enttweder BE : DF > AB: ()
wer DE:BE > CD: AB. €3 fey erfie
BE :DF>= AB:CD, und man ma
AB:CD ——=BG : DF; foift, weil nad}
Sypothefe AB:CD gegeben ift, aud BG:D!
gegeben; nun ift DF gegeben, folglich s iff B
gegeben; umd weil BE:DF> (AB:CD=
BG:DF, foiftd BE> BG; ferne
AB:CD—BG:DF, foiftb AG:CF=
AB:CDj nun ift AB:CD gegeben, mithint
AG:CF gegeben; und weil BE, B G, jebef
fich, gegeben find, fo ift GE gegeben; mils
hat AG, ber Ueberfduff von AE fiber eineg
gebene Groge GE, eine gegebene Berhaltnis
CF. Der andere Fall [aft {ich auf eben b

NArt beweifen,

ENE68

eine gegebene Grdfie, witd gn der anbden e
gegebene Berhaltnis haben.

Weil BE, DF, jede fiir fich, gegebenfin!
fo ifta ihre Berhaltnis gegeben;
BE: DF — AB:CD, foift /ammand
AE :CF=—=BE :DF, mithin ift AE:(]

Sap XIX.

Wenn von jeder 3woer Grdfen, died
fie gegebene Verbaltnis 3n einanbder habe

fupds 0y P

Ay | Ay TR
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Data. 27

cine gegebene @rofe voeggenommen wird 3
fo werden entweder die Refte eine gegebene
Perhiltnis 3u einander haben, oder der Ues
ber(chuf eines Oerfelben fiber eine gegebene
@réfe, wird 3u dem andern eine gegebene
Perhaltnis haben, Fig. 10.

Die Grdfen A B, C D haben eine gegebes
ne Berhalinis zu einander, und von A B werde
bie gegebene Grdfie AE, von CD Die geqebene
CF weagenommen; {0 werden entroeder dig Refie
EB, FD cine gegebene Berhaltnis u einander
Baben , oder der Ueberfdhug des emen perfelben
fiber eine gegebene Grdde, wird eine gegebene
BVerhaltnis zu e andern haben. l

Weil AE, CF, jede firr fidy, gegeben l
find, foifta thre BVerbdlinis gegelen und weny a L dab L
piefe Werhdltnid mit AB: CD einerley ift, fo l |
fid EB:FD=——AB:CD; weilmm AB:CD b 1% 5
geaebert ift, fo ift bdie Werhaltnis der Refte
EB : FD gegeben,

Nt aber die Verhaltnis AB : CD mit
A E: CF uidht etnerley, fo ift enttveder A B 3
CD> AE:CF, od¢er CD: AB > CF:AE.
5 fey erfilih AB:CD> AE:CF, und man
mache AR:CD=—AG:CF, fo it AG:CF
gegeben ; nun ift CF gegeben, mithin¢ ift AG ¢ 2, dan
gegeben;  ferner weil AB : CD, bad ift,
AG:CF»> AE:CF, fo ifid AG>AE; d o5
mn find A G, AE gegeben, folglichy iff der
Reft



16

a 2, dat.

28 EyEl10s

Reft E G- gegeben; weilmm AB : €D =
AG:;CF, piftGB:FD =—A:B:@
mithin ift GB ¥ FD geaeben; folglich bat Gi

der Ueber{chuf von E B fiber die gegebene Gl

E G, eine geachene Berhaltnis ju K D. %
gleiche Uvt Lafe fich dex andeve Fail beweifen,

Sap XX.

Wenn 31 einer von 3wo Grofen, Y
eine gegcbene Verbaltnis 3u einander habe
eine gegebene ®rofe binzugefigt, und u
der andern eine gegebene ®Gréfe binvegy
nomnien wird: fo wird der Ueber{chug M
Summe tiber eine gegebene Grdfe- 3udn
Reft eine gegebene Verhaltnis baben, Fig. %

Die 3o Grofien AB, C D haben eine b

£

ve Die gegebene

: Grbge E A bingugefugt,
C D werde di¢ gegebene C F weggenonmen;
wird der Ueberfchuf dev Summe E B iber i
gegebene Givbfe, eine gegebene Werhaltuis §

oem Reft FD haben.

MWeil AB : CD gegeben i, fo i
AB:CD=—= AG:CF; folglich it AG:C!
gegeben; nun ift CF geacben, mithina ift Al

gegeben; ferner ift E A gegeben, folglidy il

Peil
Al

EA 4+ AG E G gegeben,

e

gebene Berhaltuis su einander , und ju AB

b
11
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AB:CDﬁAG:C F, fo iftb GB: FD=—" 19. 5.

AB : CD; mithin weil A B : CD gegeben ift,
pit GB:FD gegeben,  Dun ift E G gegeben,
foI;}iid} pot G B, ber Weberfchufs der Summe
BB fiber die gegebene Grofe B G, cine gegebes
ne Berhaltnis gu dem Reft ¥ D.

Sop XXI.

Yoenn 3wo Brofen eine gegebene Yeve
hilmis 3u einander haben, und einie gegebes
ne Grége 3u der einen hinsugefiigt, die ans
peve aber von eifer gegebenen Grofe hinwegs
gentommien wird; {0 ift die Sumine famt der
®réGe, 3u welder der Reft eine gegebene
Derbslmis bat, gegeben: und der Reft famt
der Bréfe, 3u welder die Sunnme cine gez
gebene Verhilnis Dat, ift gegeben. Fig. 21.

Die ywo-Grifen AB, CD fhaben eine ges
gebene erhdlmis ju cinander; und 3u AB
werde die gegebene Grdfe B E hingugefugt, CD
aber werde von der gegebenen I D weggenoms
men: o ift die Summe A E {amt Dev Ghrofie,
s welcher dex Feft ¥ C eine gegebene Berhalts
nig hat, gegeben,

IReil AB : CD gegebenifi, {o macheman
AB:CD = GB: FD, withinift GB:FD

geacbens wun it F D gegeben, mithin? anch a 2. dat,

GB



h 19. 5.

Eutlids

GB: und weil BE gegeben ift, fo ift dad Gy

s¢ G E gegeben; und weil AB : CD =

GB:FD, foifit GA: FC=—=AB:(]
mithin ift G A : F C gegeben; nun ift, ug
GE gegeben ift, AE-|- GA gegeben; folgli
ift ie Cumme A E -G A, 3u weldher lejm
Grdge der Reft F C cine gegebene Werhal
hat, gegeben,

Der ywepte Theil evbheller ausd dem 15ten ©F

Sap XXIL

Yenn 3wo Grofen ecine gegebene Vi

. Daltnis 3u einander baben, und von derd

nen cine gegebene Grofe weggenommen, N
andere aber von einer gegebenien ®rofe
genomien wird; fo ift jeder der Refte fan
Ser Gréfe, 3u welcher der andere Reft e
gegebene Verhilmis bat, gegeben, Fig, 4

Die 30 Grogen AB, CD haben einefl

gebene BVerbdltnis ju einander ,” nnd von A
yerde die gegebene Grdfe A E weggenotiivl
CD aber werde von der gegebenen TF ey
pommens fo ift et Reft £ B {amt der Grofh
31t welcher der andere NReft D F eine gegebi
Verhaltnis hat, gegebenm

il AB: CD gegebenift, fo mace i
AB:CD==AG:CF, pit AG:CE}l

g




e

3X
G gebern, und weil CF gegeben ift, fo ift2 AGa 2. daw
= gegeben; nun ift A E gegeber, mithinauc) der

CD. Steft EG; und weil AB: CD =—=AG:CF,

i fo ifib BG:D F = AB:CD, folglid ift b 19, 3.
ik BG : DF gegeben; und weil £ G geaeben ift,
gt fo ift EB fomt BG, juweldher dev anvere Feft
il DF eine gegebene Verhaltnis bat, gegeben,

Dev andere Theil erbiellet aus diefern und dem
€8  15ten Sats,

Sap XXIIL %0,

Do Dent von 3wo gegebenen Gréfen, fols
ettt e Brofen genommen werden, die cine des
, M gebene - Derbaltnis 3u einander Dbaben; fo
Wl terden enfoeder die Refte eine gegebene Ders
i biltnis 3u cinander baben, ober der lebers
tel {dup des einen derfelben liber eine gegebene
ok Gréfe, wird 3u dem andern eine gegebene

' Verbaltnis baben. Fig. 23.

Al AB,CD feyen jivo gegebene Grdfien, und
. die Grdfen AE, CF, die eine gegebene Veva
g haknis su einander Gaben, werden von ihnen
i weggenommen;  fo GHaben entweder die NRefte
bl EB, F D eine gegebene Berhaltnis u einana
oet, ober Der Ueberfchuf ded einen uber cine ges
gebene Girbfe hat eine gegebene Werhalinis ju

p il
. oemt anbern,
F

S



a 19. 5,

b z. dat

o

d 19, 5.

Weil AB,CD, fede firr fich, gegebenfi
fo ifi

AB : CD gegeben; und wenn AB: (]

A

——AE:CF, foifta EB:FD=—=AB:(l be
folglich ifi die BVerhaltnis der Refie gegeben, G
St aber AB:CD mit AE : CF i fo

eéinerley, fo ift entiweder AB:CD> AE: ()
ober CD: AB > CF: AE ; 3 fey das af
und man mache AE : CF—=——AG: CD, |
iff AG: CD gegeben, weil AE : CF gegth
ift 3 nun ift CD gegeben, mithinb auch A G; u
weil AB:CD» (AE: CF =) AG:(]
foific AB > AG; nun fisb A B, AG gy
ben, mithin ift der Neft B G gegeben ; umd u
AE:CF==AG:CD, {o iftd EG:FD=
AE:CF, mithin ift EG : FD gegebeny
ift G B gegeben, folglich Hat E G, bder e
{dhup von E B fiber eine gegebene Grdfe Gl
eine gegebene WVerhaltnis ju F D,

Der anveve Fall [aft fich auf eben die Yrteioy

Sop XXIV,

Wenn von drey Gréfen bdie erfte
gegebene Verbilmis su der 3weyten,
oer Ueberfchup der sweyten tber eine geg
ne ®rofe, eine gegebene Verbaltnis 3u M
britten bat; {0 wird der eberidhup der

ften 1iber eine gegebene Grée, 3u der it

ten aud) eine gegebene YVerbdilmis habu
Fig, 24. Al

e
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A B,CD,E,fependiebrey Grofen, wovon

31 Cl AB eine gegebene Werhaltuis 3u CD habe, und
3100 per Ueberfcbug von €D uber eine gegebene

e,

' Grifie, Dhabe eine gegebene Werhaltnid u E;

F g fo wird der Ueberfchuf von A B uber eine geqes

OH .
13 il
D
B
35
3:(]
T g0
o 1
D=
1§
e
¢ Gl

fene Grdfe eine gegebene BVerhaltnid ju E baben,

CF fey die gegebene Grdfie, und der Uee
ferfibuf von C D fiber fie, namlid) FD, fhabe
tine gegebene Berhdltnis uE ; weil nun A B:CD
gegeben ift, “fo mache man A B C D=
AG: CF; mithin ift AG: CF gegeben; nun
ift CF gegeben, folglicha iff A G gegeben; und a 2, dat,
weil AB:CD —= AG:CF, {oifib GB:FDb 19: 5.
— AB:CD, mithin ift GB : FD geqgeben;
nun iff F D : E gegeben, folgliche ift GB: E c.9. dat.
gegeben, und weil AG gegeben ift, fo bot GB,
ber Ueberfihuf von A B fiber die gegebene Grofe
AG, eine gegebene Berhaltnis su E,

3ufats, 1. Und wenn die erfte eine gegebene
Berhalmis juder ywepten, undder Uebefthuf
der erfen fiber ¢ine geqebene Grvfie, ein ges
gebene Verhiltnis ju der dritten hat; 0 vird
ver Ueberfchug der wehten iber eine gege[ﬂ'ng
Grdfe, eine gegebene Werhaltnis ju der driv
fen haben,  Denn wenn Die joepte genanuk
wird Die Dritte, und die erfie die jweytes
fo wird diejer Sufos mit dem Sae einers
fey feyn,

ey




Lt

Eutlids

31;{;113. .Q‘P
gegebene Berhaltnis zu der swevten, unpi
Ueber{chuf Dder Dritten uber eine gegely

Grdge audy eine gegebene Werhiltnis b
o witd eben diefer Ueberid
eine gegebene Verhaltnis ju der erflen fobn

awepten hat

wie aud g, dat, evhellt,

Sap XXV.

Wenn e8 Orey’ Grden gibt, die ol

{chaffen find, Saf der Ucberfdhug der eoif
eirie gegeb
weyten, und Oer Uy

Verbdltnis 3u der
fhup Oer Oritten uber eine gegebene @i
eine gegebene DVerbalmis 3u eben der 3wone
bats 10 wird eniweder die erfte eine gegehe
Verbaltnis 3u der dritten, oder der oo
fhug einer Oerjelben {iber eine gegebn
Brofe, wird eine gegebene Verhaltmis §
oer ndern Daben,” Fig, 25,

AB, C, DE feyen drey Grdfen, smd

uber eine gegebene ®rige,
21

*eberfhuf einer feden bder 3o AB, DE il

cine gegebene Girbfie, habe 3u C eine gegebi
Berhaltnis ; fo Haben entweder AB, DE i
gegebene Werhaltnid zu efnquder, ovder der i

berfdyuf einer derfelben fiber eine gegebene Gili

%)

Wird gu der andern eine gegebene Werhaluk
Baben,

3

Gleichermweife wenn die erffe ¢
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Batae 25

FB der Usherfihufs von AB iiber die geges
fene Grbge AF, Gabe gu C eine gegebene Ders
piltnig, und GE der Weberfhuf von D E uber
eine gegebene Grofe D G, habe zu C cine geges
pene Berhalmis ; weil mmF B, GE, jede fiw fich
cine gegebene Werhilmis gu € haben, {o haben fie 2
¢ine gegebene Berhaltnis ju einander,  Jtun find
wm FB, GE bie gegebenen Grdfen AF, D G
hingugefiigt, folglichb haben entreder die Gangen
AB, DE eine gegebene Berhaltnid ju einander,
ober Der WMeberfchuf Der eimen Ddavon iber ¢ine
gegebene Girbfie, hat 3u Der andern eine gegebes
ne Berhaltnis,

So XXVI.

YOenn o6 drey @rdgen gibt, die fo bes
fhatfen find, Oag die Ueberfchuffe der einen
iber gegebene Gedfen, gegebene Perbaliniffe
sy bert 3100 andern Grdfen haben; 0 yoerden
entwoeder diefe 3wo eine gegebene Verbiltnis
3u einander haben, oder der Ueberfdug der
eitren davon iiber eire gegebenie Brofe, wird
3u bev andern eine gegebene Verhilmis bas
ben, Fig. 26.

AB, CD, EF feyen drep Grbfen, und

G D, ber Weber{chuf der cinen C D itber die gegebes
ne Grdge C G, habe ju A B eine gegebene Berhalta
0i6; und gleidheriveije habe KD, der Yeberfhuf
€3 eheus

a 9. dat.

b 18.dat.

i,



i 2. dat
b1z 1s.

2. dat.

£ 9. dat

d 19. dat.

T e p--:.h.t. ! o

Zurliog

ebenderfelben CD fiber eine qequE!tE Grdfie Cf
eine geaebene Werhaltnis su EF; o Hat ety

der AB eine gegebene %uba[tmf« WM EF, oy

ber eberfchuf der einen davon Nber eine gy
bene Grdfe, hat eine gegebene Berhaltnis i
andern,

2eil GD eine gegebene Berhaltuis udl
bat, fo mache man GD : AB —=CG : Hi
mithin ift CG: H A gegeben; nun ift CGy
geben, mithina qudh HA; und weil GD : 4
——CG:HA, foiftb CD:HB=—GD:A}
mithin ift CD ;: H B gegeben. — Gleidher
weil K D eine geaebene Verhaltnis 31.1 E Flg
fomaeman KD: EF — CK:
bin ifit CK : LE qegeben; nun ift C K gegrhcz
mithind qudh)y LE; und weil KD:EF=
CK:LE, piftv €D: LF =KD &
mithin if CD : L F gegeben; nun aber
CD : HB gegeben, folglidhc it HB ; LEg
geben: und wenn vop HB, LF bie gmt‘hﬂr
Grdfen H A, L E weggenommen  yoerden, §
Baben entweder die Refte AB, E F eine gegeb
Lerbaltnid ju einander, ober der Ueberfhug ¥
efnen davon nber eine gegebene Grdfe, ot il
gegeberre Berhaltnis zu dem andernd ,

Anderer Beweis.

AB, C,DE fenen drey Grdfen, undl
Ueberfhnfle Der einen davon C fiber gegehd
Gropen

Or
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Dota. 37

Grifien, hHaben gegebene Verhaltniffe ju A B und
DE; o haben entweder AB, D K cine gegcbes
ne Verhdlenis gu cinander, oder der Ueber{chuf
der elnen Davon fiber cine gegebene Grdfe Hat
e gegebene Verhaltnid ju dev andert.

gReil der Ueherichuf von C tuiber eine geges
bene Grbie, eine gegebene Werbaltnis zu AB
fat, fo bat® A B famt einer geaebenen Grofe 2
tine geaebene Verhiltis ju C; Diefe gegebene
Gtdfe fon AF, mithin iff F B : C gegeben

14; ‘hfﬁn

L gleichereife wetl Der Ueberfchuf von C uber eine

gegebene Grdfe, eine gegebene Berhaltnid 3u
DE fhat, fo hata D E famt einer gegebenen
Grdfe, ecine gegebene BVerhaltnidzu C; diefe ge=
gebene Grdfe fen-D G, mithin if GE : C geges
ben; num ift F B : C gegeben, folglich® ift b 9. dek
FB:GE gegeben;ound wenn von FB, G E
die geqebenen ®rdfen AF, DG weggenomnien
werden, fo haben entweder die NRefie AB, DE
tine gegebene Verhalnis ju- einander, oder der
Ueberfchuf ded einen davon fiber eine gegebene
Brdfie, bat eine gegebene Werhaltnis u der an:
dernc . ¢ 19.dat

Sap XXVIL 19,

Yenn ¢s drey Grofen gibt, die fo bes
{haffen {ind, daf der Ueberfhuf der erften
Wber eine gegebene Gréfe, eine gegebene Vers
€3 baltis




2 2. dat.

b ¥9. §.

¢ 9. dat,

= i ______uz,w.a-—__,l_'.l-vdw_-lm-u;-_:: ‘-. &

Euklids

Perbaltnid 3u der weyten, und der Uy
fchuf der sweyten ber eine gegebene Gréfy
aud) eine gegebene Lerbaltnis 3u der brim
bat: 1o wird der Ueber{dhus dex erften iy
eine gegebene @rdfe, eine gegebene Verhil
nis 3u der dritten haben. Fig 27,

38

AB, CD, E feyen drey Grofes, diej
befhaffen find, dag bder Heber{dhuff der ey
A B uber bie gegchbene Grdfe AG, das iftGl
eine gegebene BVerhaltnis su CD 5 und FDU

Ueberfdhufg von C D uber dic gegebene Gt

CF, eine gegebene Werhaltnis ju E Hats fonid
der Ueberfchufi vou A B iiber eine gegeb
Grdfe, eine gegebene BVerhaltnis ju E

Weil GB : CD gegeben ift, o machems

GB:CD — GH:CF; mithin #ft GH :€l
gegeben s wnun ift CF gegeberr, mithin i
GH; und weil A G gegeben ijt, o ift AHg
geben: weil nun GB : CD == GH : CL,|i
iftb GB : CD ——= HB : FD, folglid{

HB : FD gegeben; nun iff FD : E gegebe

mithinc auch HB : E; und weil AH gegit
ift, fo bat HB, ber Ueberfhuff von A B ilf
bie gegebene Gudfie AH, -eine gegebene 2
haltnis ju E.

Anderer Beweisd.

AB, C, D feyen drey Grdgen, unddt
Ueberfchug EB pon Der erften AB uiber Dieg
gebut

b,
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Data. 39

gebene Groe AE, habe eine aegebene Verhalt =
gis su C, und der Aeherfchuf von C tiber eine
qegebene Grbge, Habe eine gegebene Berhalinid
D¢ {o witd ber Ueberfhuf von AB ey
dne gegebene Grofe, eme gegebene Werhalnis
au D haden,

$Reil EB: C gegeben ift, und der Hebeyrs
fduf von C uber ctne gegebene Groge, cine ge=
gebene Berbltnis su D Gat, fo hatd dev Webers
fufs son E B bec einc gegebene Grdfe, cine
gegebene Berhaltnid ju D ; dicfe gegebene Grbfe
fey By mithin hat ¥B, der Heberfdhuf von
£B fber EF, cine gegebene Verhaltnis ju D3
pun it AF gegeben, tweil AE, EF gegeben
find 3 folglich hat E B, bder Ueberjchug von AB
sber eine gegebene Grdfe AF, cine gegebens
Berhaltnis su D,

Sop XXVIIL

Yoenn 3wo, der age nady gegebeie,
Ginien einander {dneiden, fo {ind der Punct
oder die Puncte, worin fie fid) fdneiden,
gegeben, Fig. 28.

Ao der Lage nady gegebene Linien AB,
CD {chneiven fidh in dem Pumct Ej {0 ift der
Punct K gegeben,

L) qBeil

d 24 daf
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30;

3 4. def.

Fatum:

a2 4 def.

b 1, Poftu-

$uPli08

SWeil die Linien AB, CD ber Sge ud
gegeben find, fo Haben fie immer eimerley §
gea , ithin haben der Punct, oder die Dimy
worinn fte cinander {chneiden, inuner einel
Qaqé: und weil die Yinien AB, CD fich finty
[affena fo laffen fich der Punct oder die Pun
worini fié fid) fchreiden, gleichermeife findy
iid fintd Dabheér der Lage nach gégebena ;

Sap XXIX.

YDein die Endpuncte einér geradeit Ll
oer Lage nach gegeben find ; fo ift die e
Linie der Lage und Brofe tiadh gegeben,

'-“B‘ei[ bi¢ Cndpuncte der geradert Linieg

n find, {o laffen fie fich finbena ¢
“;L uricte A, B, 3wifchen deéner fid) &
gerdade LUnie AB jieheén [ageb &  biefe hat de
utiveranderliche Sage, weil ywifdhen et i

28 fue

'?.
Dig

benen Puncten fidy nu Cine gerade Lnie it
ind toeitii die gerade Rinie A B gejogenid
fo ift ibve Grdfe ggleich bargelegt ober geaebtts

fafit:
folglich ife die gerade Linie AB ber Lage
Groge itady gegebeit.
Sop XXX,
Wenit einer von den Endpuncten ol

b Lage und Grdge nad) gegeberen gerald
Lini

Oit
P
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Data. 41

finie gegeben ift, fo wird der andere £nds
punct auch gegeben feyn. Fig. 20.

Der Punct A fen gegeben, namlich einet
wori Do Endpuncten einer der Grdgie nady gege=
fenent gevaden Sinte, und welcher in dex geraden
Rinie A C, die der Lage nadh geqeben ift, lieges
fo wird der andere Endpunct and) gegeben feyns

qeil die gerabe Rnie der Grofie nady ges
geben ift, fo lagt2 {ich eine ihr gleiche finden;
¢ fon die gerade Linie D5 pon der grofertt geras
vert Sinie A C fchneide man AB D ab;
mithin ift der andeére Enbpunct B von Der geraz
ben Rinie AB gefunben; und der Punet B hat
ttmer einetley Sage, weil jeder anvere Punct in
AC auf chenberfelben Seite von A, aifchen
{ftit b bet Puinct A eine grdfiere oder Fleines
ve geradbe finte ald AB, das ift, als D, ab:z
ybneidet s mithin ift der Punct B gegebend ¢ und
66 ift flat, Dai ein anberer folcher Punct tn der,

a 1. def,

b 4. dek

; - N T E
auf ber entgegengefesten Seité von A verlangers

ten AC fich finden [at.

Sap XXX

284

Yenn eine gerade Tinie durd) einen ge:
gebenen Punct mit einer der Lage nad) gege:
benen geraden Sinie pavallel gesogent witds;

fo ift fie der Lage nach gegebent, Fig: 30

€3 A
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I.

$uflids

A fey ein gegebener Punct, und BC
der Lage nach gegebene gerade Linie; o 11‘-11»?

P
aerade Linie, durd) A mit B C pavallel gejoyal

oer Lage nad) gegeben feyn,

Durdy A 3iche man a pie gerade Linie DA
parallel mit BC; fo bat DA E immer einely
Rage, weil Feine andere gevade Linie durd) An
B C parallel aciogen werden fann ; folglidd
die gerave Lin'e DA E, die gefunden wordei
per Sage nach gegebent

Cap XXXIL

Wenit an einem gegebenen Vunet ind
ner der Lage nad) gegebenen geraden Liniy
eine gerade Linie gesogen wird , die einend
gebenen Yinbel mit ihr madit; fo ift bl

gerade Linie der Lage nad) gegeben. Fig.
G2 ey AB eine der & g nach gegebeneg
yade Linie, und C ein qegebener Punct in i

fo ift bie an C gegogene gerabe Lnie, die el
gegebenen Winkel mit CB macht, der Lage vl

g 'a{ Lcﬂp

TWeil er Winkel geaeben iff, fo [apta il
finden, bev ihm gleich ift; o8 foy M
Winfel D; an dem Punct C in dey gegebont

.
P LS Tt
(% -!—11. L3

. gevaden Rinfe AB madhemanb Den Winfel E Ch

gleich dem Winkel D3 mithin hat die Linie EL
(il

fer
E

Die

i

=

1
il

it

—

- e .
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mmer einerlen Lage, weil fede andeve an den
Qunct C gesogene gerave Qinie F C, einen gros
fern ober Fleinern MWinfel mit CB wm:hr alé
ECB, ober D3 folglidh ift Die gerade Linie EC,
bie gefundnn worden, o€ Lage 11(1([} geben.

@5 ift 3u bemerfen, baf b auf einer Seite
gon A B 3wo gevade nien EC, G C giebt,
bie gleiche TWinkel mit by machen, und die, auf
die andere Seite verlingert, aud) glel he TBinfed
it thi madyen,

o~ 7N N 1T S
Sap XXXIIL. 30;

Wenn eine gerade Linie von cinent ges
geberien Prnct an eine der Lage nady gegebes
ne gerade Linie gezogen Wird , und mit :11::
einen gegebenen YVinkel m uchr; fo ift fie
Zage nad) gegeben. Fig, 32.

BWor demt gegebenen Punct A werde die gez
yabe Lnie AD an die der Sage nach gegebene
gerabe Linie B C aegogen, und mache mit ihy ek
nett gegebenen Winfel AD C; {o ift AD derias
ge nach gegeben,

Durch den Punct A ziehe man? die gerade a 31. 1,
Yinie E AF parallel mit BC; weil nun BC ber
age mac) gegeben ift, {o iftb E AF ber Lage b 31. dat
nach gegebens und weil die Rinie AD die Pas :
tallel=Rinien BC, ET Berfifet, fo ific EAD ¢ 20 1

e
——]
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44 LUFTids

== ADC; nun ift ADC geqebernt, mithin|
auch E AD gegeben, folglich weil die Qinie Dl
an cinent gedebenen Punct A in der, der &
nad) gegeboten,  geraden Linie EF gejogen :|
und einen gegebenen Winfel E A D mit fhr mog

d 32, dat o fjtd AD per Sage nach gegebett,

at,

a 1. def,

Sap XXXIV.

YDenn vont emeém gegebenen Puncet ang
fie der Lage nadh gegebene gerade Linie, o
andere gesogen wird, die der Grofe nad ¢
geben ift; {0 wird fie aud) der Lage nad ¢
gebent feyn. Fig. 33.

A fey ein geacberter Punet, wnd BCeiuﬁ
oer Lage tach gearbene gerade Linte, o ift o
von detn Punct A an BC gesogene, der G
nady gegebente Linie, auch der Lage nad oo
bert. |

DWeil die gerade Linie der Grdge nad) it
geben ift, fo IGft2 fich eine finden, Dic i
gleidy #fE3 ¢5 fey die gevade D von dem Pu
A jiche man AE fenfredht auf BC, und i
A E bdieFiirsefte von allent geraden Linien iff, biet
vem Pinct A an B C fonnen gesogen werden,
fann bie gerade D, nidyt Fleiner feyn alé AL}
weil vort A an BC eine ihr gleiche gesogen et
ben foll, Senn daber D==AE ift, fo iftAl

0
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fitd pie oon A an BC gegogene, der Grdfie nadh ges
ie DE gebene, gerade Qinie ;5 und ¢ ift evidentd , Daf b 33. dat,
t 8 AE ber Sage nadh gegeben ift, yoeil fie von dem
e gegebenen Punct A an die der Sage nach geges
mall pene B C gesogen ift, und mit BC den gegebes

nen Winfel A E C madht,

St aber die gerade Linie D nicht gleih AE,

o mu@ fie grdfer feyn als AE: man perlangere

AE, und madhe AF —= D; und von bem

and Mittelpunct A mit dem Halbmeffer AF bejdhreiz
i be man den Kreidbogen GEFH, und siche AG,
dg AH; weil nun dey Kreigbogen GF H , ¢ und dig
d g gerade Linie B C, der Rage nach gegeben find,
L o iftd ih Durchlchnitt G gegeben; nun i der

| Punct A gegeben, folalich ift A G der Lage nadh
CisE gegebene , das ift, Die gevade Linie A G, bdie,
i wegen ihrer Gleichheit mit D, der Grbdfe nac
Gl gegeben, Tmd von dem Prnct A an die dev Tage
08 nach gegebene B C gesogen ift, ift auch der Yage
L nady gegebens wnd gleichermeife ift A H ber Loge

fadh gegeben; folglich qiebt es in biefermn Falf

dy g ‘

e 4 o™° gerade Lnien von einerlen gegebenen Girbe,
s bie von einem qegebenen Punct A an eine dex
D 10t fage nady gegebene gerabe Rinie B fonnen gezos
T A werden,

en,fi:!

AL/ Sap XXXV,

Rl Wenn eine gerade Linie swifdhen 3w0

tAD  goraden der Zage nach gegebenen, Parvallels

i

Linien

c 6, def,

{.1 23- dats

e 2-9 dafn

32
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Linien gesogen wird, und mit ihnen gegh
e Yinlel madht; {0 ift {ie der Broge Mg
gegeben.  Fig. 34.

EF fey swifdhen den, §
Parallel = Linten A}

Lie gerade Linie

i

Lage nach gegebenen,

GH, o tft EE der Grdfe nach gegeben,

Sap XXXVL

Wenn eine,
gerade Linie 3wifdhen 310 geraden, oer Lag
nad) gegebenen, PDarvallel s Linienn gedon
yitd

der @réfe nach gegebett

o

!
-; ‘J CD :Ia“:;ﬁ;"‘., und madye mic {hnen die gegly °
il nen Winkel BEF, EFD; fo ift EF ber G
| ! nach geg yeben,
|
| Sn CD nehme man den Punct G, u Iﬁ
a 3. 1. Durd) G 3iche mana GH parvallel mit EF; i #
__ nun C D die Pavallel = Linien GH, EF beribn 1
| b29 &  foifib EFD == HGD; nun ift EFD gyt "
: ben, mithin iff audh) HGD gegeben; nnd md b"
| ' H G an den C"’thLIL;;I Punct G in der, derlh
ge nach gegebenen, geraden Sinie CD gegop L
ift, und mit ifr den gegebenen MWinkel H G I
| | ¢ 32 dat. mad)t, fo iftc bie geradbe Rinie H G der fj N
5 nach gegeben; nun i AB der Lage nach g 8
i d 28. dat. Pen, mithin it Der Vunct H gegebend ; m
I weil Der Punct G aud) gegeben ift, fo ifi GHE §
' e 29, dat. Der Grdfe nad \}t"gtl)tile 3 folglich weil EF=

—— g

e SRR N
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wied , fo wird fie mit den Parallel = Linien ges
gebene YDinkel machen. Fig. 35.

Die der Grdfie nadh gegebene gerade Linie
LT fey jwifchen Den Parallel - Yinien AB, C D,
bie et Lage nach gegeben find, gejogen, {pfoerden
sie Winfel AEE, EF C gegeben feyn.

Meil E F der Grdfe nady gegeben ift, fo
[t 2 fidh eine ihr gleiche gerade Xinie finben §
fiofey G.  Sn AB nefme man cinen gegebenen
Punct H, und von thm ziche man® HK fent:
recht auf CD; Demmach fann die geravde Linie G,
b6 ift, EF nidt fleiner feyn al3 HK; und
wenn G — HEK, fpiffaud EF =— HK;
mithin macht EF rechte Iinkel mit CD, f{onfi
witde EF grder feyn ald8 HK, weldhed unges
veirat ift; demmad) it EF D einvedyrey, folglich
gegebener, Winkel, :

Sfaber die gerabe Unie G nicht gleid) HEK,
g fie grbfer ald HK feym,  TMan verline
gee HK, und nefme H L —= G, und aus
dem Mittelprmet H mit dem Halbmeffer HL bez
fhreibe man den Kreigbogen MLN, und verets
nige HM, HN: weil nun der Kreide MLN,
und die gerabe Sinie CD der Lage nady gegeben
find, fo find die Puncte M, N gegebend 5 und
weil Der Punct H gegeben ift, fo finde bie Linis
et HM, HN der 2age nady. gegeben; sun-ift
CD ber Sage nach gegeben; mithin find die

IWintel

a 1. def;

b 12, L

c 6. def.

d 28. daf,
e 29, dat.




£ 5 def,

h 29. 1.

k 1, def,

e e S SO N "_rh
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48 EnElids

Winfel HMN, HNM ver age nach geqebey!
Bon den geraden Linten HM, HN fey HN ¥ @,
fenige , die mit EF nidht pavallel ift, dennEEH(
fann nidht mit beyden parallel fevn, tnbmy %ug
siehe E O parallel mit HN; fo ifie EQ = ben
HN, bdas ift, == G und weil EF = b
it EO=—ETF, wndb EF O==E0 it
Dag ifth , —= bem gegcbcnen Einfci HNH oud
amd weill HNM (= )i Der
gefunden worden, foiftk EFD, dasift, AR bin
ver Grbfe nach gegeben, folglich auch der Wi Lag
fel EFC, geb
ben
T oen
Sap XXXVIIL it
Yenn eine der Gréfe nach gegebeney -
rade Linie von einem Punct an eine der Lg
nad) ge@ebene gerade Linie unter einem g
benen YDinkel gesogen wird; fo wird die ¢
rade Linie, bdie durd) diefen Punct mit i
der Lage nad) gegebenen, geraden Liith
rallel gesogen ift, der Lage nady gegeben iy Ve
Eig‘. 36. TrOI
Die der Grife nach gegebene Linie ADY ben
oon dem Punct A an die der Qage nach gegebst 5
BC, unter bem gegebenen Sinfel ADC, gif
gen; o witd dbie Linie E AF, die durch AM

B C pavallel gezogen ift, der Sage nadh ﬂfgf
fevm,

M[ Bm

¥




iaﬂtﬁo ;j‘;,g

2ben wn B C nelme man einen gegebenen Punct
(N G, und siche GH parallel mit AD3S weil nun
B H G an einen gegebenen Punct G in einer der
b g Lage nach gegebenen Linie BC, unte
0 = benen Iinfel H G C (denna 1{1 C ift gleich
— i bem gegebenen AWinfel ADC) gegogen ift; fo
EOF iftb HG der Rage ra:‘-.,;";: Lrj nun i =
INH ouch Der Grofe :'.:‘.:?"
"D ber Grofie nach, ‘_, eren nD yleich rﬂj mitz
AR b weil G, einer von Den ‘Z‘nb;.-unshn ver, der
r 0 fage und Grde nad) , gegebenen Linie G.H ges
Lgeben ife, fo ift d Dex anbere Cnbdpunct H gege:
Lhen, folglich ift die gevade Linie EAF, diedurd)
: u'n gegebenen Dunct H mit der, der Lage nach,
: gr.ubem’ n B C parallel gezogen ift, der Lage nach

et
v Dig

1 =

mf? Sap XXXVIIL

it bl =i ;
B Wenn eine gerr-‘*.e Linte von einent ge-

e B gebenens Punce o swe, de ;_{,, ge nad) geges
1108 bene gerade "‘“*ruuci inien gezogen wird;

o ift die Verbélmis o er, 31':.:-2";"{1‘ ent dem gege:
ﬁDfﬁ beien Punct und den Parallel = Linien Tie:

eqelt fetden Segmente gegeben, Fig. 3

% gﬂiﬁ

Lot |

Die gerade Linie EF G fey von dem geges
bmen Punct £ an die Pavalfel - Linien AB, CD

equie
gg Haegen; fo it EF : EG gegeben,

¥ , D Bon

30. dat.

| gegeben e , e 3I. dats
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Won demt Punct E 3iehe man EHK
vedit auf CD; weil nun von einem gegeh M
Punct E die gerade EK an die der Sagen A
‘ gegebene C D, unter einent gegebenen W ¢
i 2 33 dat, KKC, gegogen ift; fo ift2a EK der Wngew o

gegebens nun find AB, CD ber fagemdy A
b 28. dat. geben, mithinDd find die Puncte H, K y.n;mte' bi
c 29. dat. und weil der Vunct E gegeben ift, o ikl 4
d

Ii 1. dat. F H, EK bder Grdfe nach gegeben, folghdt
L' it ihre WVerhilinis gegeben. Jum ift, weildl
i CD mit einander pavallel find, EH : EKS =

} EF: EG; folglih it EE: EG gegeben, £ i

35 36, C G XXXIX. F

YOenn die Verbaltnis der Seqrients ¢
ner geraden Linte, die 3wifden einem il }
i

s ——————um

| gegebenen Punct und 3wo Parallel - Lin
Liegen, gegeben ift; fo ift, wenn einet
P [ = Sinien der Lage nad) gogh

Bon Dem Punct A ey die gerade Linie Al
an die jwo  Paralle! = Linien F G, BOE
jogen, und die Verbhaltnis der Segimente A
AD fey gegeben; o witd, wenn eine H00
t;:hq .,:..4. = Qinien BC dey .S.'.i"[gl: IILI[E} gfﬂﬁbm il i
auch die andeve F G der Lage nach gegeben i
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Bon dem Punct A giche man AH fenfrechi
guf BC, und AH {dneide F G tn K weil nun
AH von dem gegebenen Punct A an die dev
Lage nach gegebene BC gezogen ift, und mit the

einent gegebenen MWintel A HD madit, fo ifta
AH der Sage nach gegeben ; und weil BC aud)

der Sage nach gegeben ift, fo it der Punct H !

gegeben; nun ift aud) der Punct A gegeben,

mithine ift AH per Girbfie nad) gegeben; und ©

weil EG, B C pavallel find, foif AE:AD
=— AK: AH; nunift AE: AD gegeben,
folglich auch A K : AHj und weil A H der

Grdfie nach gegeben ift, fo iftd AK der Grofe ¢

(o

nacy gegeben 5 nun ift fie aud) der Rage nad) ges

geben, und ber Punct A iff gegeben, mithine ©

fft ber Punct K gegeben,  Und weil die gerade
Linie F G durch den gegebenen Punct K mit dey,
ver Rage nach geaebenen, B C pavallel gezogen
fft, fo iftf FG der Lage nach gegeben,

Sap XL

Wenn die Verbaltnis der Segmente ei-
fler geradenn Linie, in die fie durd) orey ge-
tade Parallel = Zinien gefhnitten worden,
gegeben ift; fo wird, wenn 3wo von den

Parallel = Linien der Tage nacdh gegeben find;

fuch die dritre der Lage nad) gegeben feym:

Fig. 39‘

Da AB,

7
8

3. dag,

28. dat

20, dak

2

dat.

30. dats

03

~q

a




. dat.

28. dat.

29. dat.

COT.
6. odet
7. dat.

e 2. dat,

.{,'.I&]L IE‘JL{) y,i.',‘t}t‘b CIT,

EnEOS

AB, CD, HK f{epen drey gevade Damlh
Linten, wovon AB, CD der Lage nad) a0y
ben feyn, und die BVerhaltnis der Segmente G

i

G F, in die die gerade 2inte GEF durdy
drey Parallel - ¥

= Xinien gefthnitten worden, fog
geben; o wird die dritte Parallel = Linie HY
ver Lage nad) gegeben feyn,

S AB nehnie man einen q
L, und 3iehe L M acni;cd)t auf CD, fo tofl
ber HK in N begegne; weil nun L M sonby
gegebenen >;‘suncr L an die Der Lage nach gue
bene CD gegogen ifi, und einen gegebenen B
fel LMD mit ihr macht, fo ifta L M der S
nac) geqeben; nun 11, CD ber Rage nad gur
ben, mithind ift der Punct M gegeben s undnd
ver Punct L geg L‘"‘m it , fo ift ¢ L M ber G
nad) geg und weil GE : GF gegeben
und GE:GF =—=NL: “fi'«l fo ift NL: N
gegeben s folglich : LN gegel
nun it L M der E:::i;-?.ﬁ-.. be 1; mw[ml
e ift L N der Grige

egebenen iy

"l"-."l.'[ +

nacd) Jege
nach gegeben ; und weil
auch der Lage nmi) gegeben, und der Punctl
gegeben ift, fof ift der Punct N gegeben; i
glich weil die gerade Linie HK durch den gue
benen Punct N mit der, der Rage nacd), gee
benen C D pavallel gesogen ift 1 fo ift fies M
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Sap XLL

1Venn cine gerade Linie orey der Lage
nach gegebene gevade Parallel = Linien {dneis
sets fo haben die Segmente derfelben, oie
swifpen den Paraliel = Ginien liegen, .eine

gegebene Verhilmis,  Fig. 40

-

Die aeraden Pavallel = Linien A B, CD,
EF, bieder Sage nad) gegeben find, feyen durdy
bie gerade Linfe GHK gefchnitten; fo wird Die

Rerhiltnis G H : HK gegeben fet,
I Rl

o A B nefme man einen gegebenen Punck
L, wnd 3iche L M fenfrecht auf C D, {o Dag fie
EF in N Degegnes pernach 2 ift Lo M der Lage
nach gegeben; mun find CD, EF per Sage nach
gegebert, mithin find bie Puncte M, N gegebens
o weil der Pumct L gegeben ift, {0 finb b die
gevaben Sinien LM, M N per Grofe nady geges

fen, folglich iftc LM : MN geaeben, nun ift ¢

LM:MN==GH:HK, folglich ift GH: HEK
gegeben, %)

©
|

3 Sk

() D LM: MN=—GH:HK Tagt fich Des
feifen, wenn man vot G gu N eine Linie

aieht, aus 4. 6, und 19, 5. 11¢D,

. date

(¥ ]
(¥4 ]

20. date

1. dat,



319

b 8.

¢ I.

d
® 3.

. K.

§

def,

1. dat.
def,

Eurlios

Sap XLII.

Tenn fede von den Seiten eines D
¢f8 der Br E e nad) gegeben #t; fo ift i
Lreyel der Gattung nad) geg geben, (triag
lum [pecie dm,r. m. ) Fig. g1.

€3 fey jede von den Seiten ded A AR
oer Grife nad) gegeben; fo ift dag A A
ver Gattung nach geqeben,

WMan madie el A DEF, deffen G
ten, jede, den a‘a-eﬁmcn geragen Sinien A,
BC,CA gleidh § cyen 5 weldyes fich thun lig,
weil 3wo  sufammengenomnren -grofer fi
mifen, alg die dritte; nun foy DE == AB,
EF == BC, FD === CA; weil alfo diej
Ceiten ED, D F jede fiir fich gleich findt
3o Seiten BA, AC, m*“‘ pie Grundlinie k
gleich der Grundlinie B C

ij—} :L l‘fL[ ]_.1 If“i
EDF—'BAC if Q“Tll'ﬁ"* i 11‘:‘11&“1, fio e

gleich dbem 9

BAC gegeben ; gleicheroeife find bie Wil
B, C gegeben. Und 1weil die Seiten AB, Bl

einauder gegeben, folgliche it A ABCH
attung nad) gegeben,

L *)

» {0 ifED der ik
s folglich n

0, fo findd ifire Berhiltuifen’




Data.

Sap LXIIL #0,

Dy et i""b.”, pon  den liﬁin'zia*let CI-"J
¢ b J'D‘L'cg:eiﬁ bzr‘ ®réfe nad) gegeben ift : 1: ift
ang aip DreyeE Oer  @attung nady gegeben.
Fig. 42.
Seber von Den Tinkeln des A ABC fey
ABE b Grbfie nadh gegeben; fo ift bas A A BC
ABQ der Gattung nad) gegeben,

Man giche cine, der Xage und Grbfe nach ,
L gegebene gevade Qinie D E, und an den €ndz
1 G puncten D, £ madje man? pen Winfel EDF
[‘%F‘ — BAC, und den Minfel DEF=—=AD C;
| [nfﬁh fo wird auch der Winkel EEXD ——=BCA feyn;
il weil wun jeder der Tinfel an den Puncten A,
_AB‘ B, C, gegeben ift, fo ift andh jeder an den Punz
el en D, B, F gegeben; und weil die gerade Liz
"b “‘"f e FD an den gegebenen Punct D in der, der
:;faEIi. Qage nach gggaﬁencn DE, gespogen ift, und den
j‘“‘ff!j gegebenen Wintel EDF madht, fo ifth DF der b 23. dat
) EE Sage nad) gegeben,  Gleichermeife it EF ber
IS Sage nady gegeben; mithin ift der Punct ¥ ges
Binll!  gebens uud weil die Puncte D, E gegeben find,
BOT fo iftc jeve der Qinien DE, EF, FD per Grdfe c 29. dat.
el nady gegeben; folglichd ift dad A DEF ber ¢ 42 dat.
G Gattung nach gegeben 5 und weil e dem AABC
Snlich ifie , fo ift A ABCder Gartung nad}er b Gt
gegeben, s 6

i o Sats

e



41,

a3

2. dat.

b 2. dat,

¢ 30.

dat,

LuElids

Sap XLIV,

Wenn einer von
Dreyels gegeben ift,

Seiten eine gegebene Ve
baben; foift das

gegeben, Fig. 43.

Oent WWinkeln iy
und die anliegenly
rhaltnis 3u einay

Dreyel der ®attung m

‘“f

Das A\ AB
BAC aegeben, und die anlic
f‘rl A C I;\»Lﬁtli ”' ¢ *"”“"? erne “"}"".l

anver; o wird das A ABC per Gattungm
geaeben fepn,

caenden Gy

Man nebne eine ey Lage und Girdfe

gegebene gerade Linie DE, unbd an dem YPing
Dmademan EDF

felBAC: demnadh) it EDF gegebe iy undnd

¢ FD an einen gegebenen unct D
ber, der Lage nach, gegebenen ED gesogendy
und den gegebenen Winfel ED F mache, fo ifir]
ED bder Rage nadh gegeben, Serner weil B A Al
gegeben ift, fo ﬂu.e.fu min BA: AC=

gleich dem gegebenen M

.

S 1 .
die gerad

ED:DF, unm siehe EF ;5 weil nun 'FD'DF

geaeben iff, und E D ae ue[wn ift, foifeo Dt
ver Grdfe nadh gegebens nun iff fie aud |
Lage nnu) gegeben, und

ben, folglichc iff per Punct F gegeben ; nun fil

d 29. dat. Dig }.‘;rum D, E gegeben, mithin findd DE

& 42.

dat.

EF, FD ver Grige nach gegeben ; folglidyel
ol

C habe einen feiner M

haltnis ik l:

ver Punct D ift gtk

=F =
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sa6 A DEF der Gattung nad) gegeben; umd
weil in von AAABC, D E F, der Wintel
s AC—EDF unbBA:A C==FP:DF;

]i}f imu bie D reyecke einanoer Lh nlic u; [RE3 1 lg:
836 /A DE F ver Gattung nach gegeben, folg=
lidh auch das A\ A L‘

I""x

L]

Suah XLV.

Wenn die Seiten eines Dreyels gegebes
ne Verbaltnifie 3u einander haben, o ift das
Dreyek der Batiung nad) gegeben,  Fig. 44,

=t

Die Seiten ve8 A ABC haben gegebene
Berhdltniffe su einander; o ift vas A ABC ber

attung nach gegeben.

Man nehme ¢ine der Grdfe nady gegebene
gevave Sinie D; weil nun AB:BC gegebenift,
fo mache man AB: B C=—=D : E; mithin
ifta wegen der gegebenen D auch E- gegeben,

MWeil ferner BC: C A gegeben ift, o madye
mit BC: CA—E :F, wo, weil E gege-
ben ift, audya F gegeben ift, Weil nun AB:
BC ==D :E {o ift componendo AB4BC:
BC=—D -+ EsE; mn it BC: CA—
E:F, folglidyex wguob AB+BC:CA=—
D4 E:F; mithin, weilc AB+4+ BC>CA,
Piffd DLE> Fy und fo find je swep und
§0ey von den drey Linien D, E, F, jujomnen:

D5 genominen

(s

a 2. dat.

b 22. 5.
C 20- I-l

d def. 5. §-



e 22 I,

f 42. dat.

58 LuFLds

aenotnitien givfier ald die oritte.  Nun meh
mane ein /\ GHK, deffen Seiten den Emgg
D, E, F gleich fepn, fo dbag GH D, Hi
E, GK = F ; und weil fede der %iniy
D,E, F gegeben ift, fo ift auch jede ver G
ten GH, HK, G K ber Grife nad) gegebuy
mithint ift bas A GHK ber Gattung nadyg
geben; mm it AB: BC=— (D:E =}
GH:HK ; fernet BC:CA=—=(E:F =—
HK : GK ; folglich ex @quo AB: AC =
GH: GK. Mithin ifie A A B C mit imf
A G HK gleidhwinflicht und abulich; mind
vas A GHK der Gattung nach gegeben, filg
lich ift auch A ABC der Gattung nach gegeban

e
R

Sufag. LWenn man fobert, dag ein Drepef
perfertiget werben, deffen Seiten chen M
WVerhaltniffe unter einander haben, wie b
gegebene gevade Linjen; f{o ift nothwendiy
Daf je ey und gwey derfelben sufammenss
nommen grofer feyn alé die dritte,

Sap XLVL

" Fow ’ ’ 1 |
TWenn die Seiten cines vedrroinklidi |

Dreyels, die einen der fpisigen YVinkel oilv |
fcblicfen, eine gegebene Verbalinis 3u einim
der Daben; o ift das Drveyek der Gt
nad) gegeben,

¥ig. 45,
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Data. 50

Die Seiten A B, B C, die den fpiigen
Minfel ABC ded inA vechtwintlichten A ABC
infiliefien , haben eine gegebene Werhaltnis ju
C der Gattung ne 1

gegeben.

SRan nehme eine der Lage und Grbfe nad
gigebene gerade Sinie DE 3 weil nun AB :BC
geachen ift, fo mache man A B : B B ratey
DE:EF 3 foift DE:EF gegeben; und weil
DF gegeben ift, fo ifia EF gegeben. Ferner a 2. dat.
weil in der Propottion AB BC—DE:EF,

1 » N S i 3 “ 1 il
AB < BCb, foiftc DE <EF. ®om bumgégﬁ . 5

Punct D jiche mon D G unter einem vechten
Winkel on DE, und aug dem Mittelpunce E
befhreibe man mit dem SHalbmeffer E F einen
freis, der D G in gween Vuncten fdyneiden
wird ; einer davon fey G, und man giche EG}
bemnady ift der Umfang ded Kreifes der Lage
nach gegebend 5 nun ifi @ die gevadbe DG dev | o,
Lage nach ge Obw weil fie an den gegebenen
Punct D in bel, ber Rage nady, gegebenen DE,
uter einem qe-ﬁe“‘en{rn Minfel gegogen ift; mits

d 6. def.

binf ift ver Punct G gegeben; und weil die f28. dab
Puncte D, E gegeben fiud, fo finbs DE, EG, g 29. dat,

GD bder Grdfe nadhy gegeben, undbvad ADEG

ift ber Gattung nach gegeben b . Und weil fnden b 42 dat.

AA ABC,DEG, der Winfel B A C==
EDG, und die einfhliefenden Seiten der LWins
W ABC, DEG groportionell find, und jeder
Der
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der andern Winfel BCA, EGD #lefnes e
ein vedhter; fo ifti A ABC gleichwinflidig

abulich dem A DEG ; nun ift A DEG)

Gattung nad) gegeben , folglichift auch A AR

per Gattung nach gegeben; und das Do

vasd entfteht, wenn man von E an den ann
Punct, wo der Kreid DG fchneidet, eine go
Linfe sicht, ift gleicherweife ber Lage 1o

geben,

Sap XLVIL

Yenn der {hiefe YVinFel eines Drok
gegeben ift; und wenn die Seiten, dic dia

anderit YVinkel einfdlicfen,

eine gegel

Derbalinis 3u ecinander haben; fo ift b
Dreyet der Gattung nady gegeben  Fig.

S dem A ABC

o ”

1eh et

mer feinter feife

2Winkel ABC gegeben, und die Seiten BA
AC, die cinen andern Winfel B A C einjdis
fen, baben ecine gegebene BVerhdltmis ju e
der; fo ift A ABC der Gattung nady gege

€5 fey erftlich die gegebene Werhltnis ol

Oleidhheite-Verhiltnis, das ift, ¢s fep BA=!

AC; mithin der Tinfel A BC — ACH
weil nun ABC gegeben ift, fo-ift ACB,
hina gucdh der oritte Winfel B A C gegehths

folglid

fol
bey
qes

i

i}
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Dﬂtar 61

folglidh ift A A B Cb per Gattung nady gegez b 43. dats

fen: und ¢8 ift evident, baf in diefern Fall dev

gegebene fchiefe LWinkel {pikig fepn muf.
Aeytens fey die gegebene Werhalinis eine

Qerhaltnis ded Kleinern gumt Grdfiern, dasd ift,
¢ fey Die an Dem gegebenen Iintel liegende
Seite AB fleiner al3 die Seite AC. Man nehz
e eine Der Lage und Grdfe nad) gegebene gevas
5¢ Yinie DE, und mache den Minfel DEF —
ABC, fo ift wegen ded gegebenen ABC audy
DEF gegeben, mithine ift E F der fage nach ¢ 32. date
gegeben s und yeil B A A C gegeben ift, {0
mache man BA: AC — ED:DG {owitd,
weil ED: DG, wnd E D gegeben find, aud d d 2, dat
DG gegeben feyn; nun Hfi BA < AC, folg-
fihe ift auch ED < DC. 9lua dem Mittel: e dek 5. 5.
punet D mit dent Halbmefjer D (1 befdyreibe nan
son Qreis GF, der EF in F begegne, und 3iehe
DF ¢ weil nunf der Kreid, wie audh die gevas f 6. def.
be EF, der Luge nach gegeben find, fo ifts der g 28. dat.
Punct F gegeben ; und weil auch die Puncte D, B
aegeben find, fo findh die geraben Linien D E, h 29. dat
EF, FD der Grbfe nady gegeben, undi A i 42. dat.
DE F ift ber Gattung nach gegeben; und weil
BA<AC, fo iftk der finfel ACB <K 18 I
ABC, folglih! it ACB < al§ ein vechter 1 32 I
Winkel, Gleichermweife weil E D < D G oder
DF, fo ift ber Winkel DFE < al8 ein vedhter;
und weil in den A A ABC, DEF, ber dBin=
fl ABC —=DET, und dic Seiten, Die den

Win=




b ;ﬁg. dat.
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LuEd8

Binfel LALC, EDF ¢in )n.i‘ptu, PLoPoitiy
ﬂa‘:‘:}, und jeder der ftf:-rf;:j;ezz Winkel ACH
DEF fleiner ift al3 ein rechrer 98 inkel; ¢
findm die A A ABC, DEF einande i
lich; und wél DEF der Gattune g nadh glgde

B
ift, oifiaudd A ABC per Gattung magy 4
|

—

=r
)

—_—
>

gt{un,

Driftens fey die gegebene BVer haltnig i
Groffern jum Kleinern, dog ift, die an t-i‘lhlf;

g-mzct f‘z.,amfti liegenbe Seite AB fuy g

: S i
als A fo nehme tman, wie fn dem "‘}.-::

3 i
Salb, vvn per Xage und Grdfe nady gegeha

_ 5
gerade inie D E, und mache den Windel DB :
gleidh dem gegebenen ABC 3 mithin fficil]
ber Xage nach gegeben, Nun siehe man DI

fentrecht unr E F venn Deminach) B A : AC

= D=0 {9 inbm pie A A AB(
™ & = 4 "‘
DE ‘11 cinander abnlich, weil ABC = J
DE G, und D GE ein rechter Winfel iff )}

Selglich ift ACB ein rechter Iinkel,
ABC iftb der Gattung nach gegeben,

unbd A

Jh dett ten ©ape beg sten Buches der B
HenRtoyrum taidb “.ﬂ'Lh "’“t :}‘]D [Cll

™)
yeligm:
vum vero fomul utvimgue Gut minn
aut nom minorem veffo , hinjugefngt
""""Tf it

Vel vk wnnsh ex illis yeliwm ) WE ]"’e‘

leteht per smpoffibile beweifen [at. b
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SRenn aber in dem lejtern S BA:AC
widht eincrley iff mit ED :DG, basift, mit
ser Berbltnié von BA ju der bon Aaunf BC
fenfrecht gesogencn AM; fomug BA: AC<
BA: AM feyne, weil ACB> AM. Tano 8
mahe BA : AC — ED :DH; mithin ifi
iD:DH < (BA:AM=—) ED:DG,
flglichp it DH ~ DG und weil BA > P

AC, foifte ED > DH. us dem Tittels e del 55

gunct D mit demt Halbmeffer D H befchreibe
wan ben Kreis KHE , ber dev Qinfe L F noth»
wendig in jween Puncien begegtien witd, weil
DH> DG und < DE. &3 gefdhebe in den
Puncten ¥, K, die, ypie im porhergehenden Kall
geseiat worden, gegeben find; und wenn DF,
DK gesogen werdett, fo find die A A DEF,
DEK bder Gattung nach gegeben, wie chenfalld
geseigt yoorden ift. Aus pem Mittelpunct A mif
bem Halbmeffer AC befchreibe man einen Kveid,
ser ber Qinie B C wicderuny in L begegne; {o
muf, wenn A CB Heinet ift alg cinvechter Wins
fol, ALB grbfier al8 cin vechter feyn, upnd unt=
gefefiet,  Gleicherweife wenn per MWinfel DF K
fleiner ift al3 ein vechter, fo mud DKE groger
ale ein tedhter fepn, und umgefehre,  Jtun
fey jever ber Winfel A C B, D F E entivedet
Aleiner ober grbfer ald cin vechter 5 Demmadh weil
moen A A ABC, DEF, der Minfel ABC
~— DEF, und dieSeiten BA, A CundED,
DF, die Die jween andere gBinfel einfchliefen,

pros
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proporiionell find, o tfim A A B C ¢ bem
DEF abnlich.  Gleidhermeije ift A ABL g
A DEK abulich. eil nun die A A\ DER
DEK bder Gattung nad gegeben find, fo fil
auch die ,L /A ABC, ABL ber Gatt ung nag
gcqmu:, SHierous I‘t evident, i‘u?a; €5 in Ditjin

oritten [all immer swey Dreyede pon verjdioe

ner Gattung giebt, denen die in dem Saf ek
benen Dinge gufommen Hunen,
(o o ds
k"_:;»::.’ "{I"‘-—" v ii]
Wenn einer von den Vi

vent ift, und wenin die beyd
oie diefen YDinkel einfdlicfen, i
genommen, eine gegebene Verbalmis
dev drit fo ift das Dy
Fig. 47,

ten Seite haben ;

ocr Oatiung nad) gegeben,

It dem ,x_"; A BC fey der Winkel BAC

egeben, unbd die Verhdltnis B A + AC: BE
P }J:.'gcbcn; {0 :;'t A ABC der Gattung nid

egeben,

- ] i i
Man theilea den Winfel B AC durch bie]
ﬁ'ﬂ‘rﬂ.i‘c Xinie AD in 3ween gl

%l

eich
¢ Beil nunb BA: AC

e Halfte B AD gege bent, W

: P.C,

— AC: DC, und fummandoc ABSAC:

BC

nleln csmﬁ\

e Theile, foili]

fo ift permutando AB:BDI

B

S 1= S

—_— -
= =
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Data. 63

B — AB:BD. S it AB+AC:BC
gegeben, folglich iff auch A B : B D gegeben;;
und well BAD gegeben ift, foifid A ABD
der Gattung nach gegeben , mithin ift devr Winkel
ABD gegeben; und weil auch der Winkel BAC
gegeben ift, fo ifie A ABC ber Gattung nach
gegeben,

Gin Dreyel, das die in bem Sal gegebene
Dinge baben oll, [agt fich folgendermaaen fin:
bet, EF G fey der gegebene Winfel, und H:K
foy Die gegebene Verhalinis, bdie die Summine der
3o, den Winfel EF G einfchliefenden, Seiten
3 Der Dritten Seite bes Dreyefs haben foll 4 weil
tun die Summe oer Seiten' eined Dieyets
groger ift, n-{:a' die dritte Seite, fomug H: K
bie Berhaltnisd ded Gudfern jum Kleinern fepn,
Wan theile i' F G durch cine gevade F L in
sween gleiche Theile, und finde narI) bem 4 7ften
Cﬂb eint Drepet, dag E FL su einem feiner

Winfel habe, uud in dem die Werhalinis der
@eifen, bie Den, Der Rinie FIL entgegen fiehen:
dent Winkel einfchlicfen, einerley fey mit H:K;
welches fich folgendermaagen bowerfftelligen (agt:
man ehme eine der Sage und Crbfe nady gege:
bene FE, und jiche E L fenfredit anf FL 3
wenn nun FE 'E‘ L = H:K, jo verlangere
tan EL, bis fie F G in P begegue; o if FEP
086 gefuchte A,-tuja:% s Denn e8 hat den gegebenen
Binfel EF G5 und weil diefer Winkel durdh F L
¢ in

d 47. dat.

e 43. dat,

ao. 1.
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in pween gleiche Theile getheilt ift, fo i)
EF4-FP:EP=—TFE:EL—H{

Menn aber H:K nicht einerley ift mitkL
EL, fo mugfie fleiner fepn, wie in dem g
Saft gejeigt worden ; und in diefern Fall gitk
e6 ey Dreyecfe, twovon jeded den gegebun
Winfel EFL hat, und worin die Werlalh
der Geitent, die den, der ¥inie F L entgeym
ftebenden, 2intel einfchlicfen , mit H: K el
ley ift. Man finde aud dem 47ften Sal v
A A EFM, EFN, wovon jedes EFL
Winfel hat, und worin FE : E M ( oder ENS
—— H:K. Stun fey der Wintel E M F grofn
und E N F fleiner al8 ein rvechter.  Demud
weil H> K, o it EF = EN, folglichff
ver Winfel EFN, das ift, NF G < ENE
u jebem Diefer Winkel fiige man die Wil
NEF, EFN bhingu, fo ift NEF 4+ EFGS
NEF 4 EFN + FNE, bagift, ald el
vechte Tinfel; folglich mufen die w0 gerades
Sinien £ N, F G, verlingert einander bejd
nens 5. eé gefthehe in O, und man siche B
bid in G5 fo hat jedes von den A A EIG
EF O bdie in dem Safy gegebenen Dinge; i}
jebes hat ben gegebenen MWinfel £ F G, und i)
biefer Winkel durch die gerade F MN in sveen gl
che Theile getheilt ift, i EF+FG:EG=}
(FE: EM =) H:K; gleicherweife Ef1
PO = H:K.

S
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Data. 67

S XLIX.

Wenn einer von den YVinkeln eines
Dreyels gegeben ift, und wenn die 3wo
Seiten, oie einen andern YWinltel einfdylief=
fen, sufammengenommen cine gegebene Ver=
bilmis 3u Ser Oritten Seite Daben; fo ift
o8 Dreyel der @attung nacd) gegeben.
Fig. 48.

Sn demt A ABC fey der Winkel A B C
gegeben, und B A 4+ A C, bie den WWinkel
BAC ecinfchlicgen, baben eine gegebene Wers
baltnis 31 BC; fo ift A ABC der Gatiung
nach gegeben,

Man fese, B AC fey burch die gerade AD
in soeen gleiche Theile getheilt; foifta BA +
AC:BC—AB:BD. Stmiff BA +
AC: BC gegeben, folglidh audh) AB:BD;
und weil der Winfel A BD gegeben ift, foifib
A ABD ber Gattung uach gegeben; folglich
ift der Winfel B AD, und der dopyelte Winkel
BAC gegeben; und weil aud)y ABC gegeben
it, fo iftc A\ ABC ber Gattung nod) gegeben,

Cin Dreyet, das die im Sali gegebenen
Dinge habe, [aft fich folgendermangen finden.
EEG fey der gegebene Winfel, und H:K die
gegebene Verhaltnis; nun finde man durch den
daften San va8 A EFL, bas EF G ju einem

()3 feiner

c 43. dat
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feiner Winfel habe, und worin die Verhaltui

per Seiten, diediefen Winfel einfchliefen, nam i
lih EF : FL =—— H : K; und mache den Wiy !
fol LEM — FEL. T¢il nun H:K dieQ
palmis ift, odie die Swmme woer Seiten :

Drepefs 3t der dritten Imt, jo mug Hi
fepns und weil EF : == H s K52
EF = FL, 'und ‘D-er Winfel FEL, b8 if
LEM < ELF. Daler find, wie inr vorje
gehender C 1f3¢

r*,r:;f.qt jorden, die ‘Eiii:li\[,
a

.LFE4TFE (8 gween rechte, folglidd g
mugen E'-"i 'Ei i‘a-"!, perlangert einander begegne

ed gefhebe in G, foift A EFG bdad gefude
Dreyel 5 denn E F Goift einer: feiner Winfel, ud]
tweil der Winfel FE G duech EL in pween gle
cye Theile getheilt worden, o ift FE4EG
o=l vl e H K, :

Yenn von dem Sdchettelpunct eined ﬁ»:i
attung nad) gegebenernt Treyels, eine gerk|
Se Zinie auf die ®rundlinie unter einem ¢
gebenen YDinfel gesogen wird; fo wird it}
e gegebene Derhilnis su der Grundlink

baben. Fig. 40,

<)

-~

’t

‘;-:‘ eIt '\._-i.lul,['l..h.ullkt A bL"‘ A AQLBCI
Das der E mamq nach gegebent ift, werde AD
auf die Grundlinie B C untey ¢inem chtﬁcntﬂ

Winkel AD B gegogen; {o ift A D:BCgegeben

el
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Data. 69

aReil A ABC ber Gattung nady gegeben
ift, fo ift der 2 GRinfel ABD gegeben; und el
AD B gegeben ift, fo ift2 A ABD bder Gatz a 43. dat,
fung nach gegeben s folglich ift AD : AD ges
geben.  Muin it AB: BC gegeben; folglichb b 9. dat.
ft AD : BC gegeben,

@aﬁ" LL 47+

Geradlinichte Siguren, die der Gatung
nach gegeben find, laffen fidh in Dreyede
theilers, bie der @attung nad) gegeben find,

Fig. 50,

Die gevadlinichte Fignr ABCDE fey dev
Gnttung nach gegeben; fo lagt fich ABCD E
i Dreyecte theifen, die der Gattung nad) geges
ben {ind,

Man siche BE, B D weil nun ABCDE
der Gattung nad gegeben if, fo ifta der Bin= a 3. def
fl BAE gegeben, ynb2 BA : BE ift geges
ben s mithind ift A B A E der Gattung nach ge= b g44. dat.
achen, folglich ift der Winfel A EB gegebena .
Nun ift der gange Winkel AE D gegeben, mit=
i auch der andere Winfel BED; und 1weil
AE:EB, wi¢ audy AE : ED gegeben ift,
foiffc BE : ED gegeben.  Nun ift dev Winkel ¢ 9. dat.
BED gegeben, mithinb ift das A BED bder
Gattung nady gegeben.  Gleichermoeife ijt das
¢ 3 A
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A BDC bder Gattung nady gegeben: folglid
laffen fich gevadlinichte Figuren, bie der G
tung nach gegeben fiud, in Dreyecte theilen, b
auch der Gaitung nach gegeben find,

70

©ap LIL

Wenn 3wey, der Gattung nad gegebe
ne, Dreyede iiber ebenderfelben geraden G
nic befchrieben werden; {0 haben fie eine gege |
bene Verbaltnis 3u einander., Fig, 51,

Die der Gattung nady gegebenen A A
ABC, ABD fepen iiber ebenderfelben qeraden
Xinie A B befchricben; fo it A ABC: A ABD
gegeben.

Lurd) den Punct C 3iche man CE paralld
mit AB, o daf fie der verlangerten DA inE
begegne; bdann 3iche man BE,  9%eil nun A §
A BC der Gattung nady gegeben ift, fo iftde
Winfel BAC, bas ift, ACE gegeben; un
weil A ABD ver Gattung nach) gegeben i, |
fo ift der Winfel DAB, vas ift, AEC gue |

- ben.  Folglich ifta A\ ACE ber Gattung nid |

gegebens mithinb it EA : AC gegeben; ni
iftCA: AB, wic auh BA: AD gegeben,
folglich c it E A : A D gegeben; ferner ift8
AACB=— A AEB, unbe A AEB ot
ACBH

W

/

il




ACBaA ADB — EA : AD; folglidy
weil E A : AD gegeben iff, o ift aush A
ACB : A ADB gegebern,

Aufgabe.

Die Werhaltnis sroeney AAABC,ABD

: s finben, dic ber Gattung nach gegeben, und

ot f sber ebenderfelben gevaden Xinie AB Dbefchricben
B i,

yegs |
SMan nehme eine der Lage und Grofe nach

gegebene gerade Sinte FG, und weil die Wintel
VAL Do AAABC, ABD gegeben find, fo mache
o | manf an den Cndpuncten F, G der geraden %iz - 23- L.
gp | nie FG, die Rinfel GEH, GFK gleich BAC,

BAD; und FGH,FCK gleid) ABC,ABD.

Mithin find die A A ABC, A BD gleidh=
al | winklicht mit den A AFGH, FGK Durd
den Vunct H siche man HL pavallel mit FG,

ink |

WA fo baf fie der overlangerten K F in L begegne.
von b Wl wm BAC—GFH,BAD=—GFEK,
m_fﬂﬁACE::FHL,AEC::FLH,
i, und b5 A A E C ift gleichwintlicht mit dem
;egmi A FLH. Mithin it EA:AC—=LF:FH,
m:d]é uoCA : AB—HF:FG, ud BA:AD
an! —GF:FK, folglich ex aquo, E A : AD
v e LF:FK, Nun ift, wie gejeigt worden,
iid AABC: AABD —E A :AD, tad ift,

=— LF:FK Mithin ifi die Verhaltnid

ohet
€ a LF
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a 31, dat,

b 52, dat.
€ 7, dat,

d 9. dat,

72 Zutlios

LF:FK; bie mit der Berhdltnis der A A
ABC, ABD cinerley ift, gefunden worben,

Sap LIIL

)

il

A

s
=

—
—

Wenn 3wo der Gattung nadh e egebee
geradlinidite Siquren fHber ebenderfelben g
raden Linie befdhricben werden; fo huy
fie eine gegebene Verb&lmis 3u einand |

Yig, 52,

3o geradlinidyte giguren A B CDE,
ABF G, bieder Gattung nach gegeber find,
feven fiber chenderfelben gevaden Linie A B b
fhricben; fo wird thre Verbdlinis ju einandy

gegeben fepm,

Man siche AC, AD, AT, fo ffta jee
ber A A AED, ADC,AC B,AGF, ABI
der Giattung nach gegeben; und weil die, M
Gattung nach gegebenen A A ADE, ADC
uber chenderfelben Siuie A D befchricben find,
foiftb AEAD tADAC gegeben , und cons |
ponendoc EACD: A DAC ift gegeben, Nt |
it ADAC: ACAB gegeben, weil fit |

P

itber ebenderfelben Qinie A € befchrieben find; |
mithin it EACD : A\ ACB gegebend , um

componendo ABCDE : A ABC #ft gegélt |

Oleicherweife it ABFG: A A BF gegebth
Nun it AABC: A ABF gegeben, folglidh® |



Dt 23

wil ABCDE: A ABC, wie audy A\ ABC:
AABF, mdb A’ABF : AB F G gegeben
fid, fo iftd audy ABCDE : ABF G gegeben.

Aufgabe.

Die BVerhaltnis gwoer gevabdlinidter Figus
¢ qu findenr, die der Gattung nach gegeben,
i fiber ebenderfelbent geraden Linie befchrieben

find,

ABCDE, ABFG feyen swo gevadlinichte
Siguren, der Gattung nach gegeben, und nber
chenderfelben gevaden Sinie A B befchrichen, und
mat 3iehe AC, AD, AF. IMan nelhme eine
bt Rage und Grdfe nach gegebene gerade Linie
HK, und durch den 52ften Safy finde man die
Berhaltnis A ADE : A A DC, und mache
the gleich HK : KL, Oleicherweife finde man
die Werhdltnis A ACD: A ACB, und mas
de iby gleich KL 2 LM, Feruer finbe man die
Berhdltnis A ABC: /A ABF, und made
ihr gleich LM : M N 3 endlich finde man die Bevs
baltnis A A F B: A AF G, und mache i
gih MN : N O. Go wird die Berhaltnid
ABCDE: ABFG mit HM: MO eineley
fepn,

Weil A EAD: ADAC — HK:KLj3
MADAC: ACAB—KL:L M; {
ift componendo , fo oft 8 die Unzahl dev Dievs

¢ 5 ecfe
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ece erfobert; ABCDE : A ABC —Hl
ML. Gleiherweife weil A\ GAF: AF4L
——= ON : NM, {oift componendo, ABE(
AFAB=—MO:MN, und invertend,
AABF: ABFG—NM : M O; nui *
A ABC: A ABF —LM: MN, filjg &
wil ABCDE: A ABC —HM: M, *
awmd A\ ABC: A ABF—LM:MN m
AABF: ABFG =— MN: MO, fifr
e@quo ABCDE : ABF G — HM : MO

Sap LIV. !

Wenn 3wo gerade Linien eine gegeban, =
Verbalinis 3u einander baben; fo habend) £
Ghnlidyen geradlinichten Siguren, Ofe b} =
denfelben auf ecine &hnliche et befchrishal
werden, eine gegebene Verhalimis 3u einandal =
Fig. 53, if

-

gegebene WVerhialtnis ju cinander, unbd die dlj
lichen und &hnlich = liegenden gevadlinidhten §)
guren E, F feyen tiber denfjelben [’Lfd}llﬂ[ﬁfﬂ] !ﬂ
witd E : F gegeben fepir,

Die geraden Ynien A B, C D haben eimi

Man madbe AB: CD = CD:G, il
weil AB : CD gegeben ift, audy CD : G g}
Ben, 'f“'qfidw it AB : G gegeben, Jiun i'i'ﬂ'l
AB:G=—=E:F; folglich ift E : F gegeber |
Anf

Ped e e PR e
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Aufgabe.

Die Werhaltnis swoer abhnlichen geradlinidye
(e Figuren E , F au finden, weldye ither den
geraden Xinfen AB, CD, die cine geqebene Vevs
[ilnis su einander haben, auf eine abuliche vt
bejdhrichen find,

G fep eine Oritte Propovtional == Linie ju
AB,CD. Man nehme eine der: Grife nakh
gegebene gerade H o weilinun AB:CD. geges
ben ift, fo mache man AB: CD—=—H : K,
fodft weaen der gegebenen H, auch K- gegeben;
Man mache ferner H: K —=— K : L, {o witd
E:F=—H:Lfyn Denmn weil AB:CD
—H:K, mpb AB:CD—CD G, {o
fiCD:G=—=K:L, und ex @quo AB: G
=H:L; munwifth E : F=—=ABiG, ts
e i o

Sap LV.

Wenn 310 gerade Linien eine gegebene
Derhaltnis 3u einander baben; {o werben die
ot Gattung nad)y gegebenen geradlinidhten
S_igm-en, die 1iber denfelben befchrieben find,
;{"f gegebene Verbaltnis 3u einander habeny

B 54+

AB,

+ COr;
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& 53. dat.

b.5a. dat.
€ 9. dat,
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AB, CD feven swo gerade Linien, ‘uier‘,-,-
ne gegebene Verhaltnis zu einmander habey, §
werden die der Gattung wac) geaebenen ges
linichten Figuren E, F, die uber denfelben
fdhricben find, cine gegebene Verhilnis je
nander hHaben, ;

Ueber der geraden A DB Dbefchreibe mant

Sigur A G, die der Figur F ahulic) fep, w
ahulich mit by Tieges weil nun F der. Gottuy
nady gegeben ift, o ift anch A G der @imn:!-ﬂ

- qach gegebens Demmach, weil die der Ciathm

nach gegebenen Figuren £, AG, uber ebenbe!
felben gevaden A B bejchrieben find, fo ifta By
A G gegeben; und weil AB : CD gegeben
und tiber dicfen Linien die dhnlichen und Al
liegenden Figuren A G, F-bejcdyrieben find, |
iftb AG : F gegebens nun ift AG : E gegela
folglich tft E : F gegeben ¢, |

ﬁ
Aufgabe. |

Die Verhdltnis woer gevadlinicher Fi
ven E, F ju finden, weldhe der Gattung mi]
gegeben, und iber den geraden Linien AB,CD)
vie eine gegebene Verhaltnis ju einander bﬂﬁﬂf.l
vejdhrieben fino, |

S
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Data.

SNan nehmme eine der Grdfe nach gegebene
gerade Line H; und yweil die gevadlinichten Fi:
guren'E,AG per Gattung nad) gegeben, und
Ser chenderfelben geraden Linie AB Defchrichen
fid, fo finde man aus dem saften Safy ihre
Nehdltnis, und mache derfelben gleid) H 1K
foift K gegeben: und weil die alnlichen gerad:
finichten Figuren AG, F, fiber den gevaden Riz
sien AB, CD, bdie eine gegebene Berhaltnis
faben, Befchricben find, {o finde man aus dem
zaften Saf’ thre BVerhaltnis, und mace berfel=
ben gleich K: Lj fo wid E : F — H: L.
Denn per confir. E: A G — H:K, und
AG:F=—K:L, folglich ex cequo E:F=—
Hes L

s

{

S LVL

Wenn eine der Gattung nad) gegebene
geradlinichte Sigur tiber einer der Grdfe nach
gegebenen geraden Linie befdyrieben wird
fo ift die Sigur der Grofe nad gegeben.
fig. 55.

Die der Gattung nach gegebene geradlinich=
®Jigwr ABCDE fep tiber der, bder Gattung
nad) gegebenen geraden Lnie A B befchyicben; o
TABCDE der Grdge nach gegeben,

Weber

52
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a 33. dat,

b 2. dat.

¢ 14 5

78 ENFds

E o

T

& v

:

Heber AB fey dag Quadbrat AT Dol

ben, folglich ifi A F der ®attung und Gy

nach gegeben; und weil die der Gattung o

|

saolofam. Eiatn ARCHID - oy
gegevencn Figuren AbCD ¥, AF 1uba ey

verfelben A B befdhricben find, foifta ABCDE

AF gegeben; nun iff AF der Erdfe nad) gy
ben, folglicd) ifi audh) ABCDE der Grife

gegebend |

Hufgabe.

)

B

Die Grofe einer geradlinichten Figuey

finden, die ber Gattung nach gegeben, wnd il
einer der Orifie nadh gegebenen geraden i

befchrieben ift.

gegebenen AB, und finde duvely

en 53

die Verhaltnis des Ouabdrate3 AF tber AB, J

o | = - . 1k
ABCDE; und mpde i gleich G H: HE)
and uber G H Befthreibe man das Ouadrat GLHl

und vollende dag Parallelogram L HKM; foil

ABCDE——LHKM; denn AF:ABCD

==yl HK

== GL, jpific ABCDE —

Sap LVIL

H M.

GL : HM; weil nu Al

i
|
i
1
I
|

Wenn 3100 geradlinichte Siguren o

Gattung nad) gegeben find, und weny A

n

Spite

1l

T

I
¢l

I

¢l

t
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Data. 70

i eite einer Serfelben eine gegebene Verhalts
Gl nig 3u ciner Seite dev andern bat; fo find
G0 sie Verbdlmiffe oor tibrigen Seiten 3u den
i forigen Seiten gegeben.  Fig. 56,

CDE : ,

b o AC, DF f{eyen gwo der Gattung nad) ges
Wl i : i &

“ 200 abene qerablinichte Figuren, und die Verhalt=
ey 37¢ 3 8

ig der Seite A B 3u der Seite D E fep gegeben s
o find auch die Werhdleniffe der ubrvigen Seiten
at Den tbrigen Seiten gegeben.
| Weil AB : DE gegeben ift, wie atcha a 3. def
gy AB:BCud DE:EF, foifitb BC:EF b 10. dat.
il oegeben.  Gleicherweife find die Verhaltniffe dex
gl dbrigen Seiten gu den ubrigen Seitenr gegebetr,
| Die Verhaltnis BC : EF [ift fidh folgen=
bermaafen finben.  SMan nehme eine der Grovfie
"1 nad) gegebene Rinie G, tnd weil BC: BA ge-
”f‘r‘ﬁ*: geben ift, o mache man BC: BA=—G: Hj
b*féu ehen fo mache man AB:DE—H:Kj ferner
Ebl DE . EF—K:L; foif ex @guo BC:EF

ich M

B
L;I » - - - - nl ™
G —G:L, folglich it G: L, diemit BC:EF
IR einerley ift, gef -
ey ift, gefunden worden,
n AL
| Sap LVIL G
L]
Wenn 3o abnlidhe geradlinichte Siguren
eime gegebene Verbalinis su einander haben,
¢ [obaben ihre correfpondirende Seiten aud eis
| rl T e 5 = -
-1 " e gegebene Verhalmis 3u einander, Fig. 57,
ik

Die
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Die. pwo- afnlicdhe  gevadlinidyte Figing
A, B haben eine gegebene Berhaltnis su oy e
Der; o werden ihre correfpondirende Seitmut B
eine gegebene Verhaltnid ju einander habm, | a

CD fey correfpondivend mit EF; yny
CD, EF {ey G eine dritte Vroportional - %
Demnacha it CD:G=—=A : B; nun ift Aj f

gegeben, mithin auch CD : G nun ift CD,
EF=—EF:G, folglichb it CD: ERg

gebes,

|

Die BVerhaltnid CD : EF Tagt fic folgnd

dermaafien finden.  Man nely

eine Der Gyl ¢

nach gegebene gerade tinie H; und yweil Al B
gegeben ift, fo mache man A : B =— H:f|
und nach Anleitung ded 13ten Saies finde m

swifhen H und K eine mittleve P

roportion:

H: L gleih fesn, Denn ¢ ey CD :EF =

af
Cinte L; fo with CD : EF bder gefunbeml ©
E
C

EF:G, o ift CD: G

—) H:li

und CD : EF —H: L, wie im 13ten Siff be

ift geseigt worben,

St LIX.

Wenn 3w0 der Gattung nad gedelif fo

Loy

geradlinichte Siguren eine gegebene Verhilf §
nis 3u einander baben, {o werden ibre E-f‘w’f
ten gleicherweife eine gegebene Verhaltmie |

einander baben, Fig. 58,

=
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Danta. 81

Die swo geradlinidhten Figuren A, B, die
ber %&nnd} gegeben find, haben eine gegebene
Perhdltnis su einander; fo werden ihre Seiten
auch gegebene BVerhaltniffe u einander haben,

MWenn die Figur A der Figur B abhnlich ift,
[pwerden, fraft Deé vorhergehenden Sakesd, il
1 corvefpondivenden Seiten eine gegebene Ver=
filtnis ju einander haben : und weil die Figuren
ber Gattung nach gegeben find, {0 habena die
Geiten von geder der{elben gegebene Werhaltniffe
ju einander 5 folglidh b Dat jede Seite von einer
berfelbent 3u jeder Seite der andern cine gegebene
Berhaltnis,

Jft aber die Figur A der Figur B nicht
ahnlich, fo fepen CD, EF irgend 3wo von ihren
Eeiten, und fiber EF denfe man fich die Figur
EG dbnlich und dhnlich - liegend mit A, fo bag
CD,EF bdie correfpondivenden Seiten feyen s
dennach ift E G der Gattung nach gegeben,
utd weil B der Gattung nach gegeben ift, fo

| ific B: EG gegeben; nun ift A : B gegeben
¢ mithinb it A : E G gegeben, und weil A der
' EG ahnlihy ift, o fidCD:EF gegeben

folglich b find bie Berhaltniffe dex ubrigen Seiten
# ben ibrigen Seiten gegeben,

_;_ _d
({{‘w} i wg

a 3. def

b 9. dat,

¢ 53. dat.

d 58. dat.
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Die BVerhaltnis CD: EF Lagt fich felgn
vermaagen finden,  INan nehme eine dev Gy
nad) gegebene gerade Sinie H - und weil Ay
gegeben ift , fo mache man A : B == H:}
Aué dem 53ften Sal finde man B : E G, @)
mache ihr gleich K : L.  Cndlich mache my
H:M — M:L: fowih CD: Els
H : M, mithin gefunden jepn. Denn weil Al
—H:K, mdb B:EG =—K :L, foif#
equo A: E G=—H:L; mun find A, Efj
abnliche Figuren, und M ift eine mittlere Pl
portional = Xinie swijchen H und L3 folglid i
vie im vorhergehenden Sal bewiefen wordi
CD : EF—tl=N.

Sap LX.

Wenn eine geradlinidhte Sigur dex G
tung und @Grége nad) gegeben ift, fo wedi]
ihre Seiten der Grofe nady gegeben fu
Fig. 50. |

Die geradlinidhte Figur A ey der Gattun)
und Grdfe nach gegeben, fo find ihre Seitendh]
Grofie nach gegeben. '

I

Man nehme eine der Tage und Grbfiend}

I

gegebene gevade Qinie BC, und befhreibes v}
viber die Figur D abnlich und ahnlich = Heg
i
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mit der Figur A, und E F fey mit B C corves
foondivend , fo ift D der Gartung nad) gegeben’
aiid weil die der Gattung nacy gegebene D iber
ber gegebenen Linie B.C befchrieben ift, fo iftb
Doer Grdge nach gegeben; und weil A der Grdfe
nad) gegeben ift, fo iftc A : D gegeben; und
weil A der D ahnlich ife, fo ifid EF : BC ges
geben ; nun it B C gegeben, folglich tfte EF
gegebens und weil EF @ E G gegeben ift, fo
ifif £EG gegeben. Cben {o lafit fich beweifen,
baf fede Der andern Seiten der Figur A gegeben
ift

Aufgabe.

Eine gevadlinichte Figur A ju befdyreiben,
die einer gegebenen Figur D abhulich, und einer
andern geaebenen H aleich fey. €8s ift der 25fte
©, bes Gten B, der Elem,

ABeil jede ber Figuren D, H gegeben ift,
o ift ihre Berhaltnis gegeben; wenn man nims
li)g iber Der gegebenen B C pas Prlfgr. BK
= D, uud tber feiner Seite CK, das Drllgr.
KL ——= H madt, {o das der Wintel KC L

, = MBC ift; fo wird D:H, basifi, BK:

KL==BC:CL feyn. Und weil D, A eiz
hander abulich find, wd D: A (H) — BC:
CL, fo ift nach bem s8ften Sas die Werhalt=
ni8 dev corvefpondivenden Seiten BC, EF ciners

5 2 Tey

b 56. dat.

¢ 1. dat,
d 58. dat.

e 2, dat,

f 3. def

g cor, 45 1.
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fey mit der Werhaltnis von BC ju einer mily &
Proportional = Linie jwifthen BC und CL. 0 |
fe Sinie EF finde man; fo ift EF die Seitely. ¢
3u befchreibenden Fiqur, corvefpondivend m E
i
v
I

BC, ber Seite von D; und die Figur felbfli

fih nach dem 18ten Sai ded Hten Budies iy

Clem. befchreiben. Sie wird der Vergeicmy

nadhy, der Figur D ahnlich feyn: und weil D:d. |
h 5’; f = BC:CLh=—BK : KL, und-D=F #
i 45. 1. BE,foiftl A=——KLe=—H.

57, St LXL

Wenn'in einem, der ®rdge nad goe
benen Yarallelogramm, eine feiner St
und einer feiner YVinkel der Grépe nad ge!
geben find, fo ift auch die andere Seite gege
ben. Fig. 6o.

Sn oem Prllgr ABDC, das der Gnift} 9
5 nad) gegeben ift, fep die Seite A B und ¥
Winfel B A C ver Grdde nady gegeben; foff

auch die andere Seite A C gegeben. g d

Man nehme eine der Lage und Grdfentd | ¢
gegebene gerade Linie EF; weil nun dag Pullitf ¢
a 1. def  AD der Grdfiec nach gegeben ift, fo lagt figs F
eine ihm gleiche geradlinichte Figur finden, mdf &

beor. 45. 1. eit, Diefer Figur gleiched, Prllgr LagtD fich ibes
el




Tata. 85

i et gegebenen EF unter einem, dem gegebenen
BAC gleidhen Winfel befchretben. €8 fey die

it
ety e Prllgr EFH G, das den Wintel FEG—
ym BAC habe, Weil mn A D — E H, und

g A=— E, fo findc die anliegenden eiren in © 14 Ge
gty umgeFehreer Berhaltnis, das ift, ABEF—=

EG: AC; nunfindb AB,EF, EG gegeben,

DA folglich 4 anch AC, Hievaus erhelfer, wie AC 9 12 6
) — 0 finden ift,

Sap XLIL H.

Wenn ein Paraliclogramm  einen geges
benen YVinFel bat, fo bat das Redytek, das
gegr dbuech die anliegenden Seiten formirt wird,
AL eine gegebene DVerbdltnis 3u dem Parallelos
h ge geamm, Fig, 61,
gege
B Das Prilgr ABCD habe den gegebenen
] Winkel ABC; fo hat AB X BC eine gegebene
??.e' Berhiltnis 3u ABCD. :
{1
ol Bon dem Punct A falle man AE fenfrecht

af BCy weil mun der IDinfel A BC gegeben

ift, wie audy A EB, fo ift A ABE der Gats
m | tung nach gegebena 3 mithin it B A: A E ges 2 43. dat.
| gben. Munif BA:AE=—=ABXBC:
gt | AEX BC», folglidy ift ABXBC:AEXDIG
wbf BC, bag ific , AB ¥ BC: ADCD gegeben, c 35 I

fiber
bl " K2 Und
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d 14 L

e 9. dat,

My
.
26 . ByEios

Und ed iff flar, wie die Werhdltnis b
Rechtels su dem Prllgr Fann gefunden werdy
man mache ndmlich den Winfel FHG =
ABC, und jiche von ivgend einem Punct Fy
einer feiner Seiten, FK fenfredht auf die any
te GH, o it GF:FK—=—B A:AE=
ABXBC:ABCD.

Jufa. Undb wenn A A B C einen gegebom
Minfel A B C bhat, fo wird dad Red
A B X B C, bas dburch die anliegenden &
ten formivt wird, eine gegebene Berhaln
su dem A\ AB C haben.

Man vollende dag Prllgr ABCD, foff
fvaft diefes Satied, ABX. BC : ABCD g
ben: mm it ABCD : A A BC gegebin
folglich ifte ABKXBC : A ABC gegeben

* And die Verhaltnis des NRechels gu b
Dreyef [aft fidh folgendermaagen finden. Eﬂ?ﬁu\
mache A F G K, wie gejeigt worden; foif
ABBC A A BLO == GF:%FH@
Dennr, wie gezefgt worden, v ift GF: FK=|
ABXBC:ABCD; folglih G F:.‘E:FE;
= AB X BC: éABCD, Das Iﬁr&h
ABC. |

= e ————

il

f

- ] e e

e 17



ehen)
techi|
1 EE'L:!
il

fo |
] aetr;
jebet;
M

TR

Maek

i

;FE.E
(=
LFL}

i:,' ﬂi

¢

Data.

Sap LXIIL.

Wenn 3wey Parallelogramme gleidyz
winblicht find, fo verbilt fih eine Seife oes
eeffen 3u einer Seite des Jweyten, Wwie die
mbere Seite ded 3weyten 3u einer geraden
finie, 3u der die andere Seite des erflen
dhen die Verbdlmis Dat, wie das erfte Pas
wllelogramm 3u dem 3weyten. Und folglidy,
wenn die Verbilmis des erftenParallelogram=
mes 3u dem 3weyten gegeben ift, f{o ift die
Verbiltnis der andern Seite des erften 3u die=
fer geraden Linic gegeben ; und wenn die Ver=
hilnis der andern Seite des erfien 3u diefer
geraden Linde geaeben ift, fo ift die Verhalts
nis des erften Paralielogrammes 3u dem 310ey:=
ten gegeben,  Fig. 62,

AC, DT {even zwey gleichrintlidhte Paz
sallefogramme, {o verhalt fich BC, eine Seite
bed erften, ju EF ciner Seite besd poepten, wic
DE, bie andere Seite deé jwepten, u der ge=
raben Qinie, ju weldher A B, Ddie anbdere Seite
bes evffen, eben die Merhalnis bat, wie AC
MDE,

Man verlangere A B, undbmadhe BC:EF
==DE:BG, und vollendedas Pellgr BGHC;
well mun (BC)GH: EF=—=DE :BG, o
find bie antiegenden Seifen der gleichen Winkel
% 4 BGH,
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BGH, DEF, umgefehrter Berhaltnis; i
gliha ift Prlfgr B H—— D F; nun if A}
BG=——=AC:BH, folglid) AB : BG=
AC:DF; nmm i BC: EF =—DE: B¢
folglich ift B G bie gerade Sinie, die die im &
gemeldten Cigenfchaften hat,

38

Und wenn A C: DF gegeben ift, foft
AB : B G gegeben; und himwiederun,
A B : BG gegeben ift, fo it AC:DF gegebs

©Sap XLIV.

Wenn 3wey Parallelogramme unglid,
aber gegebene YDinFel haben, und roenn
Seite des erften 3u einer Seite des 3w
fid) verhalt, wie die andere Seite des st
ten 3u einer gewifen geraden Tinie: {owin
wenn die Verhaltnis des erften Paralldy
gramimes 3u dem 3repten gegeben ift, |
Verbaltnis der andern Seite des erfien

fener gevaden Linie gegeben feyn: Und i |

die Verbaltnis der andern Seite ded erﬂﬂ’";
3u jeher geraden Linie gegeben ift, fowib
die Verbaltnis des erften Parallelogramm|
3u dem 3weyten gegeben feyn. Fig. 63,

ABCD, EF GH fegen gwey Prifgr, mh t

che die ungleichen aber gegebenen Winfel ABO|
ET Ghaben ; und man fese BC : F G ==EF:ll!
i)
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89

fenn die Berhaltnis der Prllgre AC, EG ges
geben ift, fo it AB : M gegeben,

M B, demt CEndpunct der Linie BC, madye

man dent WinfelCB K
bedas Dellgr KBCL,

EFG, und vollen=
OMeil nun AC: E G

gegeben ift, unda Prlflgr AC—=—=KC, fo ift
KC:EG gegeben; nun find KC, EG gleid)-
winflicht, folglich b BCu F G wic EF ju

ber geraben Yinie, zu welcdher K B eine qeqebene
Berhaltnid hat, namlich eben die, die das Prllge
KC s E Ghat; nun aber ift BC: FG —
EF : M; mithin ift M die geradeRinie, ju welz
der K B eine gegebene Berhaltnis hat, ober
KB : M ift gegeben; nun ift AB:BK gegeben,

weil A ABK ber Gattung nach gegeben ific 5 ¢ 43. dat
folglich iftd AB : M gegeben,

Und wenn AB: M gegeben ift, foift Prilge
AC: EG gegeben. Denn weil KB : BA, wie
aud) AB : M gegeben ift, fo ift KB : M geges
Bend 5 und weil Prifgr K C, E G gleichwintlicht
fitd, foiftb B C ju F G wieEF ju der geraden
Sinie, 3u weldher K B eben die BVerhdltnis hat,
wie Pellgr KC3u EG; nun ift KB : M geges
be, folglich ift Priigr (KC) AC : E G ges

geben,

d 9. dat,

b 63. dai
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68.

Eutlids

ufas,  Und wenn ey Dreyecte ABC, B
soeen gleiche, oder ungleidhe, aber gegebiy
Wintel ABC, EF G haben, und wennB(
eine Seite Ded erften, fich su F G, einer &4
te Ded pwepten, verhalt, wie EF, bicay
re ©eite Ded Jwepten, 3u einer geraden
M; fo witd, wenn die BWerhaltnis der Dy
ecfe gegeben ift, bdie BWerhaltnis der andiy
Seite Ded erfen u der geraden M gegeben fu

Denn man vollende Prilgr ABCD, B
GH; weil mn A ABC: A EF Ggyle
ift, foifte Prlfgr AC : E G gegebent undnd
BC:FG——EF: M, {oift fraft Des 63
Gakes AB: M gegeben, tenn die WinfelABC)
EFG gleich find; find fie unglefch, aber gl
ben, fo ift A B : M fraft diefes Sakes gegel)

Und wenn AB: M gegeben ift, fo ift Pl
AC : EG fraft eben diefer Sale gegeben; [
glich ift A ABC : A EF G gegeben, |

Sap LXV. ,:

Yenn jwey gleichwinklidite Parallh!
gramme cine gegebene Verbalimis 3u ci)
ber haben, und wenn cine Seite eine gcgﬂ"?i-
ne Verbiltnis 3u ciner Seite bat; fo il
aud) die andere Seite 3u der andern Siltd]
ne gegebene Verbalmis baben, Fig. 04 |
Qi
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|
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Data. QI

Die swey gleichwintlichte Prllgr AB, CD
faben eine gegebene WVerhaltnis 3u einander, und
bie Seite EB habe ju der Seite FD eine geges
pene Werhaltnid; fo wird auch die andere Seite
AE cine gegebene Derhaltnis su der andern CF
haben,

Weil die swey Prllgr AB, CD gleichwinfs

it find, und AB : CD gegeben ift, fo ifta a 63. dat

EBsu F D wie FC 3u ber geraden Rinie, 3u
welder A E eben die gegebene Berhdltnis hat
wie Pelfar AB su CD. Diefe gerade Linie fey
EG; folglidy ift AE : EG gegeben; und weil

BB FD == Fi"'EG, joift, weil EB:FD

gegeben ift, auch FC : E G gegeben; und weil
AE :EG, wie aud ]- Gz EG gegeben ift, fo
Ipth AE : CF gegeben,

Die Verhaltnis AE : CF 1a8t fidh folgens
L demaafen finden,  Man nehme eine der Groge
nac) gegebene gerade Linie Hy und wetl Prllge
AB : CD gegeben ift, fo mache man H:K bdies
v Berhaltnis gleich; und weil FD : EB ges
geben ift, fo madhe man K : L derfelben gleich:
Pwitd AE: CF—=H: L, mithin gefuns

b feyn.  Denn weil EB:FD — FC:EG,

PifFD: EB — EG: FC; nun ifta
AE : E G — (Mllgr AB:CD=—) H:K,
M EG:FC == (FD:EB=—) K:L;
folglich ex @quo AE : FC ==H : L.

Sa




a 43. dat.

¢ 65-

dat.

Lurlids

Sap XLVL

Wenn 3wey Parallelogramme ungleidy
aber gegebene YDinkel, und eine gegehn
Verbiltnis su einander haben; fo wird, wm
eine Seite eine gegebene Verbaltnis 3u dim
Seite bat, aud die andere Seite eine geget
ne Derbilmis 3u der andern Seite hab

Fig. 65.

Die poey Prilgr ABCD, EFGH, 1

vin die ungleichen Minfel ABC, EF G gege
find, Haben eine gegebene Werhaltnis ju e
per, und ¢8 fey BC:FG gegeben; o witd o
AB : EF gegeben feyn.

Yn B, dem Cndpunct der geraden il
BC nadhe man bden Winfel C B K gleid)

gegebenen EF G, und vollende dag Prilge Bl
L C: weil nun jever der Winfel B AK, AR
gegeben ift, fo ifta dag A ABK der Gommil

nach gegeben; mithin ift A B : BK gegd

und weil (hyp.) Prligr AC : EG gegeben ih)
unddb AC——BL, fo it BL : EG gegehti}
und weil B L mit E G gleidhwintlidyt, #
(hyp.) BC:F G gegeben ift, fo ifte K B:El

fen
¢in
me
ber

qlei

guabm nun ift KB : BA gegeben; Tl"[ﬂlﬁ[ FG

td AB:EF gegeben,

1 fieb
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Data. 93

Die BVerbaltnid AB: EF [aft fih folgens
yrmaagen finden. Man nehme die, der Lage
b Grbfe nad) gegebene, SLinie M N, und
made den Winfel NMO gleich dem gegebenen
BAK, und ben Winfel MN O gleid) dem ges
gibenen EF G oder AKB 5 weil nun Prilgr BL
it E G gleidywinflicht ift und eine gegebene
Berhdltnis su ihm hat, und BC : F G gegeben
it, fo finde man aus dem 65ften Sah die Vers
filmis KB : EF, und macdhe NO : OP derfels
ben gleich; oann witd AB:EF=—MO:0P,

" mithin gefunbden feyn. Denn weil A ABK mit

AMON gleichwinflicdht ift, fo it AB:BK
—MO:ON, und weil KB: EF —=NO:
OP, fo ift ex @quo AB: EF —MO:0P.

Sas LXVIL

Wenn die Seiten 3weyer gleidhwinklidh-=
tenParallelogramme gegebene Verbaltmiffe 3v
itander haben; o werden dieParallelograms=
me eine gegebene Verbaltnis 3u einander has
ben, Fig, 66.

Die ywep Prllgr ABCD, EFGH feyen
gleithwintlicht, und AB: EF, wie auch BC:
FG feyen gegeben; fo ift Prifgr AC : EG ges

§ geben,

-Sman

70




a 2. dat.

b 1. dat.

S A

T e

LUEII0S "

Man nelme eine der Grofe nadh qeqch
K, undweil AB : EF gegeben ift, fo ki
tman AB: EF =—K : L; mithina it L§
geben s und weil BC : F G gegeben 1jt, fom
man BC: FG—L : M; mithina if Mg
geberrs nun ift K gegeben, folalich aucd Kill
Grnlich iff Prellar AC-E G=—K : M, 1
in Der 23ften ©. bed Gten Buches der Clm
bewtefen ift; folalich it AC : EG gegeben

Hieroud erhellet, wic bie Verhaltnis e
er gleichwinflichten Tellgr Fann gefunden e

dert, wenn die BVeshaltniffe ihrer Seiten gegha
find,

©op LXVIIL

YWenn die Seiten sweyer Pavallelogm
me, oie ungleihe, aber gegebene YDink
baben, aegebene Verbaltmiffe 3u einander i
ben, fo wird die Verbiltnis der Parvalll
gramme gegeben feyn, Fig. 67,

:

%n den gwey Prifgr ABCD, EFGH)
die die gegebenen ungleichen IRinfel ABC,EIE
Haben, feyn die VWerhaltnifje ihrer Seiten, e
li AB:EF, und B C:F G, gegeben; ¥
wird Prllgr AC : EG gegeben fepn, ‘
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9 B, dem Cudbpunct von B C, made
man den Winkel C B K gleich dem gegebenen
EFG, und vollenbe Vrilar KBCL. 2Weil nun
jever ber Winfel BAK, BK A, gegeben ift, fo
iffia A ABR der Oattung nady gegeben; mit-
finift AB : BK gegeben; und weil AB: EF
geaeben ift, fo iftb BK : EF gegeben; nun ift
BC : G gegeben, und der Winfel KB C —
EFG, folglidhe ift Prlfgr KC : E G gegeben;
md weil Prlfgr KC=—=ACd, foift AC:EG
pegeben.

Qie BVerhaltnis der Prllgr AC, EG laft
fih folgendermmaafien finden. IMan nehme die,
oer $age und Groge nady gegebene MN, und

+ mache den IWinkel MN O gleich dem gegebenen

KAB, und NMO gleich dem gegebenen AKB

- et FEH ; weil nun AB : EF gegeben ift, fo

(o
Diu&i;
Pt ﬁﬁi
alle

I
i
eny b

madhe man AB : EF—=——=NO :P; gleiher=
woeife mache man BC : FG=—=P : Q; fowird
Dllgr AC: EG == MO : Q.

Denn weil KAB——MNO, b AKB
= NMO, it A AKB mit A NMO

il gleichwintlicht ; folglich ift KB : BA——=MO:

ON; und weil BA: EF=— NO: P, fo ift
t equo, KB: EF ——= MO : P; ferner weil
BC:FG=—P:Q, und dieYPrllgt KC, EG
gleichwinklicht find, fo ift, wie im 67ften &, ge=
igt worden, Prlfgr (KC) AC : EG =
MO: Q.

Sufafs,

a 43. dat.

b 9. dat.

¢ 67. dat.
d 35. I.
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71, Sufats, 1. Wenn wey A A ABC, DI} f
gween gleiche, ober jween ungleide, dy A
gegebene Binfel ABC, DEF haben, w
wenn  die Verhaltniffe der anliegenbden €
ten, namlih AB:DE, und BC: EFy
aeben find 3 fo wird bie Berhaltnis der D
ecfe gegeben feyn, Fig. 68.

e

Denn man vollende die Prllgr BG, EX 0

| # 67. et fo ifta B G : E H gegeben; nun ift> 7 B ;:
b3gp1. — AABC, und I EH — A EDI} lﬁnl
i ¢ 15. 5. folgliche ifi A ABC: EDF gegeben, éﬂl

72, dujats, 2. Wenn die Grundlinien B C, £l
gwever A A ABC,DEF eine gegebuh o0
BVerhltnis su einander haben ; und wennal) o
die gevaden Linien AG, DH, bdie von Ml g
entgegengefesten Winfeln auf die Grumh 115;
nien, entweder unter gleichen, ober mglél g
chen aber gegebenen MWinfeln AGC, DHi
gezogen werden, eine gegebene Werhaltnis |
einander haben; fo wird A ABC: A Di
gegeben fepn. Fig. 6o, el

|

Denn man ziche BK, E L parallel uf ber
AG, DH, und vollende die Prllgr KC, LE§ A]
Weil nun die Winkel AGC, DHF, overKBY na
LEF entiveder gleic), oder ungleich, abergd I
geben find, und A G : D H, bas ift, KB die
LE, wie aup BC : EF gegeben finb; i tid

]

=

——

3

|
i
I




Data. 97
DEY iita Prllge KC:LE, folglich auchd A ABC: 2 67. odee

i 68. dat.
de! ADEF gegeben, Pa1. 1

5 U ; RERR

€ " YIX

| Sap LXIX,

-rF ‘l]l'.l Caié 6[*
Ly Wenn ein PVarvallelogramm, das einen

gegeberten YinFel hat, an die Seite einer der

£E Gattung nad) gegebenen gevadlinidhten Sigur

3 angelegt wird ;ﬂ {0 wird, wenn die Siguy eine

DI gegebene Verbalmis su dem Parallelogramm

t hat, das Parvallelogramm dexr Gattung nadh
gegeben feyn.  Fig, 7o,

B ABCD fey cine der Gattung nach gegebes
’ﬂfﬁﬂg e gevadlinichte Figur, und an eine ihrer Seis
MARE oy A B werde bas Drllgr ABEF, bdas den
n bl gegebenen Wintel ABE hat, angelegt; o wird,
ik wenn ABCD eine gegebene Berhltnis ju dem
el Yillgr BF hat, BF der Gattung nach gegeben
DHEII ]'H)IL :
o §f
pEl  Durch den Punct A jiche man AG pavals
klmit B C, und duvch den Punct C zichemanC G
farallelmit A B, und perlangere GA, C B big ju
[¢l rﬁ': en Puncten H, K: weil nuna der Winkel a 3 defe
,UiE ABC, wie auch A B :BC in ver, ber Gattung
KB} nadh gegebenen ABCD gegeben ift, fo ifta
erdt Plge BG per Gattung nach gegeben, Unbd weil
KB': Die w0, Det Gattung nady gegebenen, geradliz
bj IF Uidhten Figuren BD, BG #iber ebenderfelben ges
M G raden :




dat.

b 353

J3*

c 9. dat,
Ot 062

e e e [P :
¥z P D i, 4 L

BLutlios

raden Linie A B bejdiricben find, fo iftb BD.
B G gegebeny nun ift (hyp.) BD :BF gy
ben, folglice ift (BF) B H : B G gy
mithin & ift die Werhaltnis der geraden Uiy
KB : BC geacben; und weil BC: B A gee
ift, fo iftc KB : B A gegeben.  Ferner weills
9Binfel ABC gegeben ift, fo it der Mehemip
el ABK gegeben; und weil ABE gegebon,
ift dex Reft KBE gegeben; aud) ift EXBy
aeben, weil er gleid) A B K ift5 folglid
/\ BKE der Gattung nady gegeben; mithind
EB : BK gegeben; nun ift KB: B A gegln
mithinc ift E B : B A gegeben; und weill
SRinfel A B E gegeben ift, fo ifta Puligehl
ver Gattung nach gegeben,

Gin dem Pillge BT dhnliches Vrllgehf
fich folgendermaagen finden, Nan nehme &
der Lage und Grdfe nach gegebene LM; w
nun die Winfel ABK, ABE gegeben find, Eg
mache man NL M ABK, undp NLO=|
ABE. erner weil BF : BD gegeben i |
madbe man BF : BD —LM : P; 11D 1!
bie Berhiltnis der Figuren BD : BG gyl
ift, fo finde mandiefe Berhiltnic aus dem 53¢
&. und mache derfelben P : Q gleid. %t‘ﬂ
weil CB : B A gegeben ift, {fo macdye man b
felben Q : R gleich, und nehme L N R ‘ouri:k

den Punct M iche man O M pavaliel wit LK
it

s ——y

D

e
Y
el
St

®




Datn. 09

BD4 g vollende ag Pelfgr N L O S5 o wird
Fger NLOS bem Prlige BF abnlich feyn.

g, : 2
Qi Denn weil der Winfel ABK — NLM,
]i_‘ﬂgﬁ& b G A e NLO ’ 1.0 [ﬁ KBE=—MLO »
m:ﬂ@ﬂ pi it BKE =— LMO, neil ABK—

anee NLM; mithin find die A A BKE,LMO
e, gleichwintliche; folglich itBE:BK =—=1LO ¢
Kpp LM; ferner weil BE : BD == LM:P, und
i f BD:BG=——=P:Q, fo ift ex @quo, (BF)e e 35 1
it BH:BG=—LM: Q; nun igf BH:BG 1
cqih ==KB:B C, folglich KB:BC =—EM:Q;
wily, meilmmBE :BK=—=LO:LM, mbd BK :
il BC=LM :Q, md BC: BA— Q:R,
: ot ex eguo BE ;BA —= L O:R
LO:LN; nun ifider Winftel ABE=—=NLO,
| folglich ift vas Pallgr BF dew LS abulich.

qr b

¢ (o

¢ il = P \

B Sap LXX.

n, 1} :

0=F  Y0enn 316 gerade Zinien eine gegebene

i i:'_ Verhilinis 3u einander baben, und tiber det
IR einen davon, eine der Battung nach gegebene
gl geradlinichte Sigur, uiber der andern gber ein
S Parallelogramtin, das einen gegebenen TVins
%?”n"f Wlbat, befdhrieben wird; fo ift, wenn die
it Sigur eine gegebene Derhsltmis 3u dem Pas
;D!ﬂﬁL tallelogramm bat, das Parallelogramms der
LA Gattung nach gegeben. Fig. 71,

o G 2

Die




a 54. dat.

b 9. dat.

¢ (9. dat.

LuEliod

Die jwo gerade Linien A B, CD haben gy
geqebene Berhaltnis ju einander, und e 4]
fen die der Giattung nad) gegebene Figur AL
tiber CD aber dag Prilgr DF, Ddas den gegd
nen Winfel FC D hat, bejchrieben; {o ift, v
A AEB : Prllgr DF gegeben ift, bas Yl
DF der Gattung nach -geégeben,

Ueber der geraden Linie AB denfe manfid
pas Lrllgr AG, dem Prlfgr FD apnlich, m
abnlich mit ihm liegend befchrieben.  TBeilm
AB: CD gegeben ift, und niber AB undCl
bie abulichen geradlinicdhren Figuren AG, H
befchrieben find, o ifia AG: FD gegeben;
it FD + A AEB gegeberr; mithinb it
AEB: AG gegeben; ferner iff der Ll
ABG gegeben, weil er gleich FCD ifi; i
pemnacdy dag Prllgr AG, dasd einen geghin
Winfel ABG hat, an die Seite A B einet, ¥
Gattung nach gegebenen Figur A 1B angeley
ud A AEB : AG gegeben ift, fo iftc Py
A G der Gattung nach gegeben ; nun aber i)
pem AG ahnlich, folglich ift FD der Gatni
nad) gegeben,

Gin dem FD anliches Prllgr Laft il
gendermaagen finden. Man nebre cineder Gl
nacd) . gegebene gerade Linfe H weil num l

" sl 2™ sy AU
AEB :FD gegeben ift, fo madye man i
BVerhaltnis H : K gleich; eben o, weil Chi

B

A
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Data. 101

AB gegeben ift, finde man aus dem saften ©.
pie Werhaltnié, die die, iiber CD befchriebene
Gigur FD, 3u bev fiber AB befhricbenen abn=
lichen Figur A G hat, und mache devfelben K: L
gleich; weil nun H: K, und K : L gegeben
find, fo iftb H : L gegeben; weil pemnach A\
AEB:FD=— H:K, mdFD:AG—
K:L, {o ift ex @guo A\ AEB: AG=—=H:L;
mithin it A A E B: AG gegeben; weil nun
A AEB bder Gattung nach) gegeben, und das
Pellgr A G an die Seite A B unter einem gege=
bener Binfel ABG angelegt ift, fo lagt fich
s dem 6often Sap ein dem A G dhnliches
Vellgr finden; ed fey Prligr MN; MN ift aljo
dem F D ahulich + denn (confir.) MN ift dem
AG abnlich, und A G ift dem F D afulich; folz

L glidhy 4t F D dem MN abnlich,

S LXXL

Wenn die dufferfien von drey geraden
Proportional = Linien gegebene Verbaltnifie
30 den dufferften von drey andern. Proportios
hal:-Linien haben, fo werden audy die mittlern
tiie gegebene Verhalmis 3u einander baben.
Und wenn eine fufferfte eine gegebene Verhalts
His 3u einter Gufferften, und die mittlere eine
gegebene Verbaltnis 3u der mittlern bat; fo

G 3 wird

b 9, dak.

81,
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wird aud) Oie andere auferfte eine gegebyy
Verhilnis 3u der anderrt duflerften hay
Flg. 724

A, B, C feyen drey gerade Proportiond
Rinien, und D, E, F drey andeve; und A:D
wie auch C : F feyen gegeben 5 o wird aud) B:R
gegeben ey,

Weil A<D, wie audh) C : F geaeben i,
foifta A X C: DX F gegeben; nun 11’t~"Ht
AXC, umdb Eq —= D X F; mi
ift Bq:Eq gegeben; folglichc ift aud}B.E.

geaeben.s

e

Jtun fege man, A :D und B E | ftn
gegeben, o wird auch C : F gegeben feyn, i

Denn weil B : E gegeben ift, fo il
B q:E q gegeben; folglidhd ift A 5 C: DI
gegeben; nun it A 1D gegeben, folglided
auc) C : F gegeben,
3ufats.  Und wenn die dufferften von vier I
portivnal = Linfen 3u den dufferfien von i)
andern, gegebene Werhdltniffe haben, undbf
ne von den mittlern eine gegebene Berhalit
gu einer von dew mittlern Hat; fo wird die ﬂ"il
pere mittlere eine gegebene Berhaltnid i
andernt mittlern haben, wie fich auf tﬁmT«!:
Wet, wie im Sasie jeigen Lt =
e

b
:
i

fi
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Gk LXXIL

Yenn vier gerade Linien proportionell
find, fo wird, wie fid) die erfte 3u Ocr geras
s Sine verhdlt, 3u welder die 3weyte eine
gegebene Verbalenis hat, fich die dvitre 3u eis
ner geraden Linie verhalten, 3u weldher die
sierte eine gegebene Verbalmis bat. ¥Fig. 73.

A, B, C, D feyen vier Proportional = iz
nign, e6 fey namlich A : B=—=C:D; {o toird,
wie fich verhalt A zu der geraden Sinie, ju wel=

' neldyer B cine gegebene Werbaltnis hat, fich C
L serhaltent su ciner geraben Ynie, zu welder D

i bifr R

b i

k|
e ﬂnf!
o
1l birL
et
i,
|
|

elne gegebene Berhaltnis hat,

€5 fey E die gerade Rinie, su welder B
eine gegebene WVerhaltnis Hhat; und man made
B:E—D:F, weil nun (hyp.) B:E ge=
gben ift, o ift D : F gegeben; und weil A:B
=C: DB : F — Dk, o it
gquo A : E — C=: F; nun ift E die geravde
Linie, zu welcher B ¢ine gegebene Berhaltnis
hat, und F die, su weldher D eine gegebene
Berhalnid hat; folglich wie fich A verhalt ju
ber geraden Rinie, suweldher B eine gegebene
LBabalmis hat, fo verhdlt fich) C 3u ciner Linie,
Ju welcher D eine gegebene Werhaltnis hat,

® 4. Sab

&2,
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Sap LXXIII.

Wenn vier gerade Linien propotiond
find; o wird, wie fid) die erfte 3u der gon
den Linie verbalt, 3u weldher die swepns
ne gegebene Verhalmis bat, die gerade £
nie, 3u welder die dritte eine gegebene P
Dalmis bat, fidh su der vierten verbali,

Fig. 74.

Céfey A:B—C:D; fo witd, n
fich verhalt A zu der gevaben Sinie, 3u welde
B eine gegebene VWerhidlnia hat, eine geradels
nie, su welcher C eine gegebene Verhaltnis | ,uu,,'
fich su D verbalten, |

G fep E die gerade Linte, au welcher B
ne gegebene WVerhdltnis hat, und man m
B:E==F:C; weil nun B : E gegebeni
fo ift F:C gegeben; und weil A:B ==}
unte b=l o "ﬁr‘f-i
turbatima A : E=—=F:D, das ift, A )
halt fich su E, ju welder B eine gegebene B
haltnis Yat, wie F, ju weldper C eine gegeiﬂ

Berhaltnis hat, fich su D verhdlr.

Sap LXXIV, |

WWenn ein Dreyek einen gegebenen ﬁum:%
pfen Winkel bat; fo wird der Lleberfdi
o
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Data.

ses Quadrates der Seite, die dem ftumpfen
{pinkel gegentiber fteht, iber die Quadrate
der anliegenden Seiten, eine gegebene Ver=
baltmis 3u dem Dreyek haben. Fig. 75.

103

Daé A\ ABC habe einen gegebenen frums
yien Winkel AB C; und man verlingere die
gerade Linie CB, und von dem Punct A falfe
mn A D fenfrecht auf BCy fo hat ACq —
(ABq+BCq) dag ifia 2D B X BC eine
geacbene Berhaltnis ju dem L\ ABC,

Meil der Winfel A BC gegeben ift, fo ift
auh A BD gegeben; weil nun auth ADB ge=
geben ift, fo iftb das A A B D der Gattung
nach gegeben, folglich ift AD : DB gegeben,

Nun iftc AD:DB=—AD X BC:
DB %X BC, mithin ift ADKXBC:DB X BC,
wie auch 2 DB X BC: AD XBC gegeben;
tin iff AD X BC : A ABC gegeben, weild
ADXBC 2 /A ABC; folgliche ift
2DB XBC : A\ ABC gegeben s nun aber ift
2DBXBC=—=ACq— (ABq+BCq),
folglich hat ACq — (AB q -+ BC q) eine
gegebene Verhalinis ju dem A ABC.

=L A

Die Verhaltnis diefed Ueberfchuffes ju dem

A ABClagt fich folgendermaagen finden. Man
tiehme eine der Lage und Grdfe nach gegebene
gerade Sinfe EF;  iweil nun der Winfel ABC
G 5 geges

b 43. dat.

il

d g1. 1.
e 9. dat.
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aegeben ift, fo mache man an dem Punct F iy
Linie EF, den Winfel EF G ABC;
verlangere GF, und falle EH fenfredit aufre:
foit ACq— (ABq+ BCq): A AB(
= n-kF  HE.

106

Denn weil der Winfel ABD — ETH,
und ADB EHF, {oift A ADB gleid:
twintlicht mit dem A EHF, folglich f ift BD;

R —

e

4FH:HE; mmific2 BD:DA 2BD|
XBC:DAXBC, mmb D A: ZDA=
ADKABC:(zADXBC) A ABC, i}
Yin ex wquo, 2 BD : > DA, bas ift, 4 BDi}
DA, bag ift, 4 FH:HE 2 BD X BGi|
A ABC. |

|

Sap LXXV.

Wenn ein Dreyel einen gegebenen fpif |
gen YDinkel bat; fo wird der Raum, umd
das Quadrat der, dem {pitsigen YVintel gegen |
fberftehenden Seite Eleiner ift als die k|
orate der anliegenden Seiten, eine gegebett |
Verhiltnis 3u dem Dreyek baben. Fig.7b |

Dasg A ABC habe einen gegebenen foit |
gen Winfel ABC, und man fille AD fnbredf]
suf BC; fo hat AB q+BCq — AC g,

i
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fia, 2 CB % BD ecine gegebene Verhaltnidzu a 13, 2
A ABC.

MReil bie Winfel ABD, ADB, jeber firr fic,
gegelien find, foift A A B D der Gattung nach ge-
f,f['--;n; miihin it BD: D A gegeben; mmift BD s
DA=—— CBXBD:CB XD A; folglih
ftCBXBD: CBX DA gegeben, wie avdy
pCBXBD:CBEXDA; ninift CBXDA:
A ABC gegeben, folglichb it o CB X BD ¢
AABC gegebens mun aber it o CB X BD
— ABq+4 BC q— AC q, folglid) ift die
Berhaltnis diefes Raumes ju dem Drepef qege:
bens und fie [aft fich wie im vorhergehenden
©abe finden,

b dat,

Sehnfats.

MWenn - von dem Scheitelpunct A eined
gleichichentlichten Drepets A B € irgend eine
gerade Linie A D auf die Grundlinie BC gejogen
witd; fo ift bad Quadrat der Seite AB gleidh
vem RechteF aud BD, DC, den Segmenten der
Grunbdlinie, famt Dem Quadrat vont A D wird aber
A D aufdie verlangerte Grundliniegesogen, fo ifé
bas Quadrat oon A D gletdy dem Redytet aus BD,
DC, fomt bem Quadrat von AB. Fig. 77.

Sall. 1. Man theile die Grundlinie B C in
aiveen gleidye Theile in E, und jiche AE, diea a8 L
auf BC fenfrecht fepn wird; demnachb it ABg b 47 1
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108 Enrelids

63 2 —— AE q 4 EB q; nun ific EBq=—15) i

%¥.DC+DE q; folglich ift ABq (AL (

+DEq=—)b AD g+ BD X DC. ’

Der andere Fall ift auf cben diefe Ut i ¢

6, 2, Clem, geseigt worden, ¢

|

C

. Sap LXXVI )

' b

Wenn ein Dreyel einen gegebenen Wit fu

Bel bat, o wird der Uecberfchuf des Quadie} €

tes der geraden Linie, Oie den w0 anliegor) e

den Seiten ufammengenommen gleid if,) g

B tiber das Quadrat der dritten Seite, einegyl A
LR gebene Verbdltnis 3u dem  Dreyel babm| e
Fig, 78: b

F ¢

Das /A ABC habe den gegebenen LWint} g

BAC, fowitd (BA4 AC)q—BCgy g

/N A BC eine gegebene Berhaltnis haben.

DMan verlangere BA, unbd nehme AD=| i
A C: man giche DC, und verldngere fie; dud
den Punct B ziche man BE paralfel mit AG)
dann jiche man AE, und mache AF auf DO
fenfredht.

(59 e =3

bl
.

I

|
MWeil nmun AD—=AC, foii BD=|
BE: ferner weil BC son dem Scheitelpuntif ¢,

ves gleichfchentlichien A\ DB E ‘gegogen wordet
"

(o'}
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! CE=—(BA 4 AC)q — BCq, foift die

R
)

) =

burd
A (]

' wsific, A ABC gegeben; und weil DC X ¢ 37 1.

| Dieyecken cinander gleich find, fo find diefe

@ﬁtﬂh 109

o ift, Yraft Ded Sehufaizes, B D g, vad ifi,
(BA+AC)qg=—DCXCE+BCqg;

mithin it (BA4+AC)q =BC gD X

CE. Diefes Rechef hat eine gegebene BVerhalt=

qié su bemt A ABC. - Denn der Winfel BAC

it gegeben, ToIunI} auch bder MNebenmwintel

CAD; ferner ift jeder von den MWinfeln ADC,

DCA gegeben, weil jeder die Halfte ded gege=

fenen BAC ifta , mithin ift A ADC der Gatz a5&32. 1
tuiig nach gegebend 3 und weil A F von dem b 43 dat.
Geeitelpunct anf die Grundlinie unter einem

gegebenen WBinkel gesogen ift, fo iftc AF: CD c 3o0. dat,
gegeben; nunifd CD: AF=—=DC X CE:4d L 6.
AEX CE, und'AF X CE : A ACE ift ge-

gebene 3 folglihf i DCX CE: A ACE, f)ﬂriift
Q. daat,

Berhaltnis diefes Ueberfchufjes su dem A ABC
gegeben,

Die BVerhaltnis DC X CE: A ABC [at
filh folgendermmaafien finden, Man nehme eine
bt Lage und Grdfie nady gegebene Linie G H,
und an dem Punct G macdhe man den Winfel
HGK gleich dem gegebenen C AD, und nehme
GK = GH, vereinige K H, unbd 3iche GL
fenfrecht Davauf; fowitd DC X CE: A ABC
| =HK : 2 GL feyn.  Denn weil die Scheiz
felwinfel H G K, DA C in den gleichichentlichten

Dreysz
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Dregece elnander ahnlich; und weil GL, o7

auf den Grundlinien H K, D C fenfredt fin, 3
P1.6. foiih HK: GL=—DC: AF =Dy
CE:AFXCE; nmiftGL : L GL=

[t

1
S
-

1
AFXCE:(ZAFXCE)A ACE® |
A ABC; folglih ex @quo HK : 7 GL=| ¢

DCAXCE: A ABC,

Far=1

C ]

Sufafs.  Und wenn ein Dreyel cinent geochnn »
SBinkel hat, fo wird der Raum, wm dendel 9
™ AR Ad N

Yag a B, E-PIPRE SR F e Bl ats Al
uarat Jer anliegenoen CCerten Tieines i

L

&r ¥

as Daadrat ber dritten Seite, eine gegddin

Verhaltnis su dem Drepef Haben,  Diohlig g

fich venmittelfi des pvepten Falles des Ui b

36 auf gleiche AWeife, wie im vorhergehenln q

Safie, beweifen. ;

E

E

I. Sap LXXVIL b

k: i i i
Tenn das von einen gegebeneit TVl
eitied Dreyels auf die gegeniiberftehende O

: o S e N BRI
te, oder Grundlinie, herabgefallte Loth, tf o
e gegebene Verbalnia 3u der Grundlinie bt E
fo ift das Dreyek der Gattung nad) gegebt i
Yig. 70, l

Dad A ABC fabe dert gegebenen Tinke} A
.l : i - = ¥ 4 e 4\‘*_:.
BAC, und bas auf die Grundlinie BC henbd 10
gfﬁ
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Data,

qefilite Soth AD habe eine gegebene Werhaltnis
guihr; fo ift A ABC ber Gattung nady gegeben,

Menn /A A B C ein gleichfdyentlichtes
Dreyek ift, fo ift evident2 , Ddaf wenn einer fei-
ner QBinfel gegeben ift, aud) die ubvigen, jeder
fite fich gegeben finb; folglich iff Dad Dreyek der
Gattung nach gegeben, ofne die BVerhaltnis bes
fothes sur Srundlinie in Betvadt ju 3iehen, ald
weldge in diefern Fall nach dem 50iten Saf ge=
geben ift.

Wenn aber A ABC fein gleichichentlidy=
teo Drepef ift, fo nehme man eine dér Lage und
Grofie nach geaebene EF), und bBefchreibe davisz
berd ¢inen des gegebenen Winfeld B A C fahigen
freis = Ubfchnitt EGF; aus H, der WMitte von
EF vidte man H G fenfredht auf, und iche
EG, GF. 9Beil nun der Winkel EGF dem ge-
gebenen B AC gleidh, und A\ EGF ein gleidy=

{ [denflichted Dreyef, /A BAC aber Feines ift,

fo ift der Wintel FEG dem CBA nicht gleich,
Man siche EL , fo. b FEL—=CBA; man
seteinige FL, und falle LM fenfrecht auf EF.
Beil nun die A/ ELF, BAC, wie aud die
AAMLE, DAB, gleihwinfliht find, fo
fiML:LE—DA: AB, und LE: EF
= AB:BC, folglih ex zquo LM:EF =—
AD:BC; weil nun AD : B C gegeben iff,
o ift auch LM : EF gegeben; und weil EF ges

: geben

a 5.8 32.
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e 31. dat

f 28. dat.

g 20. dat.
h 42. dat.
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geben iff, fo iftc LM gegeben,  Man vllyy
pag Prllgr LMFK S weil nun LM gegebon i
{0 iﬁ FK ber Grofe nach gegeben; fie it ofe
auch der Lage nach gegeberr, und der Punct F i
gegeben ; folglichd ift der Punct K gegeben; m
weil die gerade Linie KL durch K mit der, by
Rage nach gegebenen, EF pavallel gesogenif,
fo ifte KL der Sage nach gegeben; und weildy
Bogenw ELT der Lage nad) gegeben ift, fiif

ver Munct FLaeqeben,  TBeil nun die Pumtel,
e rrcm‘bcu find, {o findbg die Linien LE|
EF, FL der Grofe nady gegeben s mithinhi
2\ i','-; F bar Gattung nach gegeben; unb i
A ABC pem A LEF abnlich ift, fo ifd

ABC der Gattung nach gegebett,

Meil LM. << GH, fomuf L M:EF, i
ift, dic gegebene BVerhdltnis AD : BC ileiw]
feon a8 GH: EF, ift, Fleiner ald M)
WVerhdltnis, weldhe die gerade Lnie, wodir)
pie Grundlinie eined ded  gegebenen Tinkk
fibigen Kreis-Ubfchnittes, in jween gleide e
Te getheilt wird, 3u diefer Cyundlinie hat,

D0

Sufats. I. Wenn in gvey A A ABC,LE
per Winfel BAC == ELF, unbd wen
Qoth A D fich sur Grundlinie B C verhalt, M
pas Soth L M 3u der Grundlinie EF; fofil

piec AN ABC,LEF einander ahnlid

Eﬂhtl ‘

u
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Data. 113

Man befhreibe um daé A E LF ben Kieid
EGF, und jiehe LN pavallel mit EF} man
gereinige EN, N F, und 3iehe N O fenfredht auf
EF, 9Weil miin ENF —ELF, mnd EFN
—FN L (angulo alterno) dad ift, FEL,
ber auf eben dem Bogen fteht; o iff ANEF
em A LEF abnlichs und in dem Ub{chnitt
EGF fann 3 niber der Grundlinie EF fein ans
bered Drevef geben, worin die Verhaltnid des
fothes su EF mit der Verhaltnié von LM ober
NO ju EF einerley ware, weil Das Soth entioes
ber grofer oder fleiner feyn muf ald L M oder
NO. Nun aber Fan, wie im vorhergehendern
Daveife gezeigt worben, in dem Kreid = Ubjhnite
EGF uber EF ein dem /A ABC dhnliches
Dreyel befchrieben werden, und die Verhaltnis
feines Yotlies ju der Grundlinie iff, wie gezeigt
wordert, einerlepy mit AD : BC, das ift, LMz

st EF; folglich mufi diefed DreyeF entweder A

LEF ober A NEF feyen, die daber dem A\
ABC abnlidy find.

Animerfung des Ueberfeters : Diefer Bereis
(it ficy auch auf folgende, vielleicht faplichere vt

' Dﬂl‘[l‘ﬂgﬂl.

Man befchreibe um des A\ EL F den Rreid
EGF, und mache ben Winfel NEF——ABC,
m giche N F, fo witd, weil ENF=——=(ELF)
BAC (/iyp.), da8 A ENF bem A BAC

5 Ahne




k 9. dat.
1 77. dat.

Ugh} Tl

abulich feyn 3 nun falle man son N dag LofhNo
auf EF, {o ift, wie im Sake bewiefen mword
AD:BC N O:E F; nun ift (hyp)
AD:BC ==LM:EF, folglich NO: ki
= LM:EF, mithin iff NO—=—=LM. My
giehe NL, fo ifti NL mit OM parallel; mi:
hin ift der Winkel NLE LEF; nunit
NLE=——=NFE, folglich ift N FE=——=LE},
folglich ift a8 A NEF dem A ELF afmlidy;
nutt ift ¢3 dem A\ B AC afnlich gemadht o
vent, folglich ift a8 A ELF dem A BAC

abnlich. |
§

Sufats. 2. MWennt ein A ABC einen gegthe) "
nent Winfel BAC Bhat, und wenn die L ft
AR, von dem gegebenen Winfel andicgel °
genuberfiehende Seite, unter einem gegelt ‘}
nen Winfel AR C gegogen, eine gegebun Q
BWerhaltnis ju BC haty fo iff das A ABC :{
ver Gattung nad) gegeben, :
Man siche AD fenfredht auf BC, foifi Al E.

A RD ber Gattung nad) gegeben; mithin if ‘l
AD : AR gegebent, undweil (fyp.) AR:BUJ J
gegeben ift, o iftk AD :BC gegeben; folglid! &
ift AB C ber Gattung nady gegeben, :

Sufats. 3. TWenn in jwey A A ABC, LEF

der Winfel BAC ——ELF, und wenn |
il
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Data.

oon diefen Winkeln auf die Grundlinien, un-
ter gegebenen und gleichen Winfeln, gezoges
nen geraden Linien einerley Verhaltnis g den

Grundlinien bhaben; fo find die Drepede ei:
nander abnlich. Denn wenn man von den gleis

den Winkeln Lothe auf die Grundlinier herab-
fallt, fo verbalt fich ein Loth 3u feiner Grund=
linte, wie das andere ju feiner Grundliniem ;
folglich nach 3uf. 1. find die Drepede ahnlich,

115

Gin dem A A B C abnliches Drepet lafit
fidy folgenbermaagen finden. Nachdem man den
Kreid = Ub{chnitt EGF befchrieben, und die Li=
nic G H gegogen, wie in dem SaBe gewiefen
worden, fo finde man FK, die sju EF die geges
bene Berhaltnis AD : BC hat; und von dem
Punct F richte man FK fenfrecht {iber EF auf.
Weil nun, wie gegeigt worden, AD:BC, das
ift, FK : EF Heiner feyn mug als GH :EF ;
it F K Eleiner als G Hy folglidh mug die,
durd) Den Punct K mit E F pavallel gesogene
finie den Bogen desd Kreid - b{chnittes in peen
Puncten bernihren ; einer davon fep L, und man
gihe EL, LF, und LM fenfrecht auf EF 5 fo

P wird, weil ber Winkel BAC =—ELF, und

AD:BC:—— (KF) LM:EF, vas A ABC
W A LEF ahnlich feyn, fraft des 1, Suf,

¢
P

k2

Sk
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a gl T.

b Cor. 62.
dat.

¢ ¢. dat.
d 1. 6.

e 77. dat.
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St LXXVIIL

Wenn ein Dreyek cinen gegebenen Wiy
Fel Dat, und wenn die Verbhaltnis des Redy
ecles der anliegenden Seiten 3u Sem Ouadry
te der Oritten Seite gegeben ift; fo ift &y
Lreyek der Gattung nad) gegeben, Fig, &,

Das A ABC habe den gegebenen Winhy
BAC, und die Verhaltnis BA X AC: Bl
fen gegeben; fo it dbad A ABC der Gatfuy
nach gegeben,

Bon dem Punct A falle man AD fentredf
auf BC, fo ifta ADXBC: A ABC, (i
Gange 3u der Nalfte), gegeben; und weilt
Wintel B A C gegeben i, fo iftb A ABG:
B A XA C gegeben; nun ift (/yp.) BAX
AC : B Cq gegeben, folglich ¢ ift AD % BC;
BCgq, das iftd, AD: B C gegeben; fl
lich e ift dag8 A A B C der Gattung nad g |
geben,

Einbem A A B C &hnliches Dreyek hi
fich folgendermaagen finden.  Man nehme ¢ |
ber Sage und ‘Grdfe nady, gegebene LinieEL |
und mache FEG gleid) dem gegebenen Minkd :
BAC, und giche F H feufrecht auf EG, mab:E
BK fenfrecht auf AC; folglich find die A Al

ABK, |
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ABK, EFH einander ahulich; und AD X BC,
ber das ihm gleihe BE XAC:BAXAC—
BK:BA——TFH ;FE. un feBe man, dic
geaebene Berhaltnis BA X AC:BCq f{ey gleich
EF:FL; fo ift ex @guo ADXBC : BCgq,
e ifi, AD:BC — HF:FL: und weil
AD nicdht grdfer ift, alg die Linie MN, welde
indemr, um das A A BC befchrichenen Kreisd:
bfchnitt auf der SMitte vou BC fenfrecht fielht,
fpmug AD : BC, bag ift, HF : FL, nidt
grdfier feyn ald MN : BC, Dem fey fo, und
man finde aud dem 77ften &, ein AOPQ, dasd
einen feiner TWinfel P O Q gleich dem gegebenen
BA C fhabe; und die Verhalinis des von diejem
Winfel auf die Grundlinie PQ gefenften Lotles
ey gleich HF :FL; fowird das A ABC demn
A OPQ abulich feyn. Denn, wie gezeigt worz
b, AD:BC=—=(HF:FL, bas ift per
onftr. ===) OR:P Q; nun ift der Winkel
BAC=—=POQ; folglihf ift A ABC dem
A PO Q abnlich,

AUnderer Beweisd.

Das /A A BC habe den gegebenen Minfel
BAC, uno BA X AC : BC q fey gegeben; fo
iftdas A AB C ber Gattung nach gegeber,

$ 3 SWetd

f1. Cor. 77.
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& 76. dat.

b Cor. 62.
dat.

¢ lo. dat.

d 7. dat.

e 59. dat.

f A8 dat.

Luios

Weil dev'IWinkel B.AC gegeben ift, fife
die Werhalnis von (BA + A C) q — B,
g A ABC gegeben. &3 fey (BA + AC}Q
— BCq =D, fpiffD: A ABC goge
berr, und weil der Winkel BAC gegeben if, |
ifte A AB C:BAXAC gegebey; i ff
Chyp.) BA X AC : BCq gegeben, folgids
ift D:BCq gegeben, und componendod D4
BCq:BCq ift gegeben; nun aberift D +B(;
= (BA 4 AC) q, mithin ift (BAJ
AC) q: BCq gegeben, folglich audhe (B4
+ AC) :BC; unbd weik ber Minfel BAC
geben ift, o ifif das A ABC der Gattungm
gegeben,

Die hierausd fllefende Compofition, bdie
ven Compofitionen ded 76 und g8ften &, i

hangt, ift verwidelter al8 die nachfivorhergeitst if

be, die von der des 77ften S, abhangt, wildh

leicht 3u bewerkftelligen ift. |

Sap LXXIX,

Yenn ein Dreyek einen gegebenen W)
el Dat, und wenn die, von diefem Wiﬂh[r
auf die Grundlinie gesogene, und einen it}
gebenen Yinkel mit ibr madyende Linie, ¥
®rundlinie in Seamente theilt, bdie ened!
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qbene Verhaltnis 3u einander baben; fo ift
pas DreyeE der @attung nady gegeben.
Fig. 81,

119

Dasg A ABC fhabe den gegebenen Minfel
BAC, und die gerabe Linie AD, die, auf die
Grundlinie BC gegogen, den gegebenen IBinfel
ADB madht, theile B C in die Segmente BD,
DC, die cine gegebene Verhaltnis ju einanbder
faberns fo wird A A B C der Gattung nad ge-
geben fevn,

Man befchreibea um das Dreye den Kreis

. ABC, und aug bem Mittelpunct E ziehe man

P £A, EB, EC, ED.

)i tnal.
5 thl
el
el

Y|
it
g
3 il
e ft/

¢

. Meil nun der Winfel
BAC gegeben ift, fo ift der doppelte am Mit-
telpunct b gegeben ; und weil BE —EC, {o
ift BE : E C gegeben; mithinc ift A BEC bex
Gattung nadh gegeben, und E B : BC ift geges

| ben ferner weil (Ayp.) BD : DC gegeben ift,

foiftd CB:BD gegeben ; mithine iff EB:BD
gegebent, wnd weil der Winkel E BC gegeben
ift, foiftc Das A EBD der Gattung nady ge-

L geben, mithin iR EB, dasift, EA: ED ges

geben, nun ift der Winkel ED A gegeben, weil
jeder Der Winkel BDE, BD A gegebenift; fol
alich £ ift das A AED ver Gattung nach gege:
ben, und der Winfel AED i gegeben; nun
ift, weil jeder ber Winfel BED, BEC gege-

Ha ben

b 20, 3.
c 44 dat.

d 7. dat.
e 9. dat.

f 47. dat.




g 43. dat.

Y20 Euelids

benift, aud) DEC gegeben rithin ift Der 4oy
fel AEC gegeben; nun ift wegen der Gleidh,
AE : EC gegeben; folglich ¢ ifi A AEChy
Gattung nach gegeben, und der Winkel ECY
ift gegeben; weil nun quch E C B gegeben if, g
ift dev Winfel A CB gegeben; nun ift (hyp) *
B AC gegeben; folglidhs ift dag A ABCwl #
Gattung nach gegeben. h

Cin dem A ABC dhnliches Dreyet i
fich folgendermaafen finden, Man nehme e
der Lage und Grdfe nach gegebene gevade Lk
amd theile fie in jrween Theile, die die aeqeben :
Verhaltnis BD : DC haben; al8bann befdribf t
man uiber thy cinen Kreid = Abfehnite, der i
gegebenen DWinkels B A C fabhig fey, und nadiml ¢
mran von dem Lheilungd - Punct unter dom g
gebenen Winfel ADB eine gerade Linie ac

J b

hat, {o ziehe man von dem Punct, two fie b d
Umfang begegnet, Linten an dte Crdpuncts i ﬂ’l
. r # ~ ’ F l! '—‘
angenomraenen Linie; fo wivd man ein Doewd] i

haben, bas dem A ABC abmlich ift; wiefl f
Teicht eigen Iagt, i

Der Beweis laft fich auch auf eben diel]
macjen, wie der in dem 77ften &, und deri
77ften &, wie der in diefem,

e
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Sap LXXX.

Wenn 3wo Seiten eines Dreyels eine
gegebene Verhaltmis 3u einander haben, und
wenn dag, von dem eingefchloffenen Tinkel
auf oie Grundlinie gefalite Loth eine gegebes
fe Verhiltnis su der @Grundlinie baty fo ift
g Dreyel der @attung nadh gegeben,
Fig. 82,

Die Seiten BA, AC in bemm A ABC
fben eine gegebene Verhalinis 3u einander, und
das Roth AD Hhabe cine gegebene Werhiltnis zu
ber Grundlinie BC3 fo wird das A ABC ber
Oattung nad) gegeben feyn.

€5 fey erfili) AB=—AC, fo theilta
005 Roth A D dle Grundlinie B C in gween gleis
e Theile; folglich weil (hyp.) AD : BC ges
geben ife, fo it audh AD: DB gegeben, und
weil ADB gegeben ift, {o iftb bag8 A ABD,

plglich auc) A ABC ber Gattung nadh geges
ben, c

Wenn aber die Seiten ungleich find, und
BA> AC; fomadie man den Winkl CAE
= ABC; weil nun dor Winfel AEB den
beshen A A AEB, CEA gemein ift, fo
find fie cingnder Apulich; within 4t AB: BE

R 5

e

P —r

a 26. 1.

b 44. dat.

c. 43. dat,




d 0. dat.
e 6. dat

I 46. dat.

£ 43. dat,

¥ 19. 5.
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CA:AE, und permutando BA:AC=
BE:EA EA:EC; nmmiftBA: 4
gegeben, folglidhy aud) BE:EA, ud Ef
EC, wieauh) d BE : EC; folglihe ift EBy
BC gegeben; nun ift (Ayp.) AD : BC gy
ben, mithind ift AD : BE gegeben; fernerif
wie gejeigt worden, BE:E A gegeben, folgi
ift AD:AE gegeben, und weil ADE efn iy
ter WWinfel ifft, fo iff A ADE bder Gattung
gegeben £, und der Winfel AE B ift gegelnn
gleicherweife it BE: E A gegeben, folalid) {ib}
/\ ABE ber Gattung nach gegeben, umd i
SBinfel E AB, wie audh) ABE, bdadift, CAL
ift gegeben; mithin ift der Winfel B A C g
ben; und weil aud) ABC gegeben ift, foifs
/A ABC bder Gattung nady gegeben,

Wie fich ein Drepek finden laft, 0ad il

fn dem Sa3 gegebenen Dinge hat, ift evident o

erfien: Fall, Un ed in dem gwepten Fall b
Teichter ju finden, muf man bemerfen, i)

wenn man die Linie EF gleich E A auf EBud
B zu, legt, der Punct F die Grundlinie ind

Segmente BE, F C theilt, bdie fich su einnt}

perhalten wie BA : AC. Deun weil, wiey
seigt worden, BE : (E A) EF — EFR:k(
foift* BF : FC—=BE : (EF) EA, bsi
BA : AC; nun fann AE nicht Heiner feyn té

die Hdhe 0e8 A ABC, qaber fie Fann derfeldt

gleid}
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gleich feyn: ift diefed; fo lapt fich in diefern Fall
bas Dreyef, wie aud die Werhaltnis der Seiten
folgendermaagen finden, wenn namlich (hyp.)
bie Berhaltnis ded Lothes ur Grundlinie gege:
ben ift. Man nehme die der Lage und Grdfe
nach gegebene GH gur Grunbdlinie des su finden=
ben Dreyefs, und die gegebene Werhaltnis ded
Dothes zur Grundlinte fey K : GH, vas ift, K
ftny Dem Rothe gleichs nun fee man, GLH fey
D0 3u findende Drepef; demnach, wenn man
ben Winfel HL M —= L G H gemadyt hat, fo
witd erfodert, Daf L M fenfrecht auf GM , und
gleich Kfep; und weil GM: ML — ML :
MH, owieonthfin BE:EA—EA:EC
war, foift GM X MH =—= MLgq. Nun thei-
leman GH in N in zween gleiche Theile, fo
ftih GMX HM +NH q — N M q, ober
MLq+ NHq— NMgq; da nun ML oder
K, unb NH gegeben find, fo iff NM, beren
Quadrat den bepben Quadraten von M L und
bon N H gleich ift, gegeben, und der Punct M
it gegeben.  Man vichre alfo ML —=K fent:
vedyt fiber G M auf; demnach weil ML ber Lage
und Grofe nad) gegeben ifE, {o ift der Punct L
gegeben.  9Man siche L G, L H, fo witd A
LGH a8 gefudhte Dreyef feyn,

123
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Demn (conflr.) NMq—=—= NHq-i—MLq;
muin ithGMXMH4 NHq — NN
folalich GM X MH —= MLq: mithin Gl
ML ML :MH, mithin ifti A LGH
mit A HLM gleichroinflicht, und der Rinkl
HL M LGM. Demnach ift die von b
Scheitelpunct ded Drepefs gegogene ML gl
ber  geaebenen K, fie fieht fenfredht auf b
Grundlinie, und macht den Winfel HLM =
L GH; wie gefodbert war.  Cnblidy verfaltfid
GLmLH, wie GM ju ML, das ff, il
pie, aus GN, ber Halfte der Grundlinie, 8
N M, deren Quadrat den Quadraten von GN
von K gleich i, jufammengefeste Sinie fidy
ver finie K verbalt, '

ié6. 6

[

Ob nun GM : ML grdfer oder Pleinetfo
als die Derhaltnis der Seiten irgend eines qual

Dreyets, das auf der Grunbdlinie GH freht, unddi
fen Hobe der geraben Linie K gleich ift, das iff, b
fen Sdyeitelpunct inder, durdy L mit GH parall]
gesogenen Rinie liegts dasd [t fich alfo find
Cines folcher Dreyede fey A O GH, undm
siehe O P fo bafi der Winfel HO P — 0GH
mithin ift wie vorhin, GP : PO —=P0: M
und PO fann nicht gleich feyn LM, toeil ol
G P X PH gleih feyn wiirde G M X ME
weldhes unmbdglich iff ;3 denn der Punct P i

Bl nicht ouf M fallen, weil alsdann O auf L file
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airbes audy Fann P O nicht Fleiner feyn als
LM; folglich ift fie grbfer 5 folglich ift (P 0q)
GPXPH>(LMq)GM X MH, mithin ik
GPP> GM; mm (%) it GM: MH = GP:
PH, folglihk GMq: MLq < GPq:POgq,
mithin it G M : ML > GP: PO; nun aber
#GM :ML=—GL:LH, und GP: PO
— GO :0H; mithin it GL:LH » GO:
0H; folglich tft GL:LH bdie grbfte unter allen,
folglich muf bie gegebene BWerhaltnis der grofern
Eeite 3u der Fleinern nicht grbger {eyn als diefe
Berhaltnis,

Fenn alfo die Werbaltnis der Seiten niche
tinerley ift mit dev groften BVerhaltnis GM: ML,

} fomug fie notltoendigeriveife fleiner feyn ald dies

nér o
ani‘-mi
nd bréf
if, b
sardll
fitdin
1D 1o
) GH;
« PHA
il fo
ME
) fa

fall !

flbe. €6 fey frgend cine Fleinere BVerhaltnis ge-
acben, und man nebme wie vovhin an, dag GH
bie Grundlinie, und K der Hohe ded Dreyels
gleich fey 3 fo Lage fich das Dreyek folgendermaafs
fen finden,  Man theile G H in dem Punct Q,

{0

e S g
(*) Dief beruht auf folgendem San: Wenn A> B,

ud C irgend eine dritte Grdfe, foift A : B =
(A+C):(B+C). Demesiey A:B—
C:D, foift, weil A> B, auh C > D; und
A:B— A4+C:B+D; mmitB+D

<B+C, folglifl A4 C:B+ D> A} 185

miutc;* C:B4C, folgligA: B> A4 C: B+ C.

!
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fo dag GQ : QH gleich fey der gegebenen By
haltnis ber Seiten; ferner fese man GQ: (f
= GP: PQ mithinm GP: PQ =1
PH; mithin GPq: PQq — GE; PH wf
weil GM : ML == ML : MH, fo ift Gl
MLq=——GM:MH; nun it GQ : QR
vas ift, GP:PQ < GM: ML; mithin ud
GPq:PQq <« GMq:ML q; folglich Gh
PH <<GM:MH, und dividendo GH:H
<<GH:HM; folglichn ift HP > HM, »)
GP XPH, bag ift, PQq > GMXMH, ¥
ift, MLq, mithin it PQ > ML. Jun ;i
man LR parvallel mit GP, und von P ridiems
PR fenfrecht uber GP auf; weil nun PQ>1l
oder PR, {o muf der ausd denr Mittelpund !
mit dem Halbmefjer P Q befchricbene Kreig, ¥
Sinie LR in gween Puncten {chneiden ; fie fon]
O, S, und man 3iehe OG, OH, SG, SH
fo bat jedes von den Drepecfen O GH, SGH|
oie in dem Saf gegebenen Dinge, Denn mi)
3iehe OP; weill mn GP: (PQ)PO=2Rl
PH, fo ift A OGP mit A HOP gleidmwir:
lidht; mithin it OG: GP=—=HO: 0P ul
permutapdo GO:OH — GP:PO—Gk
PQ=GQ: QH. Folglich ift in
A OGH bie Berhaltnis der Seiten GO0 : 08

126

einerley mit Der gegebenen Werhdltnis GQ:QH
und das Loth hat zur Grundlinie Ddie gegeh}
Berhdltnis K : GH, weil das Loth gleidy L1}
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e K ift.  Cben diefes Iaft fich auf chen die
gt von demt A SGH beweifen.

Diefe Vergeichnung, wodburd) A OGH ift
gefimben worden , ift flirger, alé die, welche fich
g bem Beweife des Datum hevieiten liefe; reil
yimlich die Grunbdlinie GH bder Lage und Grdfe
wd) gegeben ift, weldhes in dem Beweife nidht
mgenommen 1war,  Ehen Das ift in Dem nadhft
flgenden Satze 3u bemerfen.

Say LXXXI.

Wenn 310 Seiten cines Dreyels ungleid
imd und eine gegebene Verbaltnis 3u einander
haben, und wenn das von dem eingefdhloffe-
nen Yinkel auf die Grundlinie gefallte Loth

' diefelbe in Segmente theilt, die eine gegebene

Derbaltnis su einander baben; fo ift das Dreys
ik der @attung nad) gegeben. Fig. 83.

ABC fey ¢in Dreyef, deffen Seiten um den
Wintel B A C ungleid) feyen, und eine gegebene
Berhaltnis 3u cinander haben, und dad auf die
Grundlinie BC gefallte Soth A D theile diefelbe
i die Segmente BD, DC, bie eine gegebene
Berhaltnis su einanber haben; fo witd A ABC
ver Gattung nach gegeben feyn.

M.




Lutlids

€8 fey AB > AC, und man made y

Winkel CAE —= ABC, fo werbden, ey

ded gemeinjchaftlichen Winfels AEB, bdie A)
@4 6 ABE, CAE gleihwintlicht feyn; fiolitidye|
AB : L_I'_.- == CA:AE, und permulmyg
ABAC—=—=FBJ: E A —=EA:ECim
ift BA: AC gegeben, mithin ifi BE E4,
b o, dat. wicaud) EA : EC gegeben, folglichd iff B
ceor. 6.dat. KC, wie aud) © EC : CB gegeben: ferner ud
d 7 dat. BD:DC gegeben iff Chyp.) fo ifid BC:(]

gegeben ;3 mithinb if EC: CD, folglich @ auf
DE:EC ﬁcj-ﬂ?’w—‘"; win ift angeseigter monfy

EC:EA gegeben, folglich b it DE:EA g

geben; folglich weil ADE ein rechter Rinfelf

e 46. dat. fo ifte A ADE der Gattung nadh gegeben, w

der Winkel AED ift gegeben; mithin, weilCE

E A gegeben ift, foiftif A AEC des Oarrur
nach gegeben, m!gl.d) it ACE, wie audit

Nebenwinfel ACB gegeben. Gleidyerveife, wf

BE: EA gegeben ift, fo it A BEA ber G

tung nach gegeben, mithin ift der Winkel ABL.

gegeben; und weil der Winkel A CB gegebend)
£ 43- dat fo ifis A\ ABC der Gattung nady gegeben,

f 44. dat.

Mlfein die Berhaltnis der grofern Seite B
auder andern AC, muff Feiner fepn af8 die Bu
haltnis des grifern Seqments BD juDC. D
BAq: ACq BDq 4 DAgq : DCqt

—

h 81. dat.
not. (*)

DAq; mumifth BDg+DAq: DCq+DA
d;
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<BDq:DCq, weil BDq> DCq} mithin
ftBAg: ACq <BDq:DCq, folglich BA
+AC <BD:DC,
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Da diefem fo ift, o [aft fich ein Dreyef,
bas Die in Dem Safy gegebenen Dinge haben wird,
ind dem vag A BBC abulich ift, folgendera
maagen finder.  Man nefme eine der Lage und
Brofie nach qquuw gerade Sinic GH, und theia
efic in K fo, daf GK : KH gleich fey der ges
gebenes BA : AGe ferner theile man GH in L
o, baff GL = L H gleich fey der gegebenen BD:
DC, und richte LM fenfrecht tiber GH auf.

Beil mm, wie geseigt worden, die 9 i)ﬁ[*tua
oer Seiten eined Dreyels Fleiner iff, als die BWers

hiltnid der Segmente ey Grundlinie, fn it GK=
KH < GL: LH, mithin mug ver Punct L
ofichen K und H fallens mm mache man GK
KH = GN: NK, fo ifti GN : NK
NK:NH. Nun befhreibe man aus dem Mita
telonnct N mit dem "‘mlbmeﬁ"ﬂl NK einen Kreis,
deffen Winfang dem ictl} LM in O begegne, und
fithe 0G, OH; fo iff A OGH bdas gefuchte
Drenek. - Denn woeil ,_IN : (NK) NO =—=NO:
NH, fo it A OGN mit A HON gleichwinfa
lidt, wmithin OG: GN —=— HO ON, und
Prmutando GO : OH=—=GN: (NO) NK
= GK : KH, bas3ift, gleich ver gegebenen
Verhalenis Her Ceitenr, und GL, LH Baben

L""
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I3
(confir.) 3u einander die gegebene MWerhil
der Segmente der Grundlinie.

Sob LXXXIL

enn ein der Gatrung und Grofe mb
gegebenes Parvallelogramm um einen der Gt
nach gegebenen Gnomon (*) vermebrt ol
vermindert wird; o find die Seiten des G
mons der Grope nad) gegeben. Fig. gu.

G5 werde erfilich das der Gattung uind Gl
nach gegebene Prilgr A B wm den gegebenen G
mon ECBDF G vermefyrt; {o ift jede der ge|

den Linien CE, DT qeqebert.

98eil AB der Gattung und Grdfe nad), »
der Gnomon ECBDF G der Grige nady qegeli}

ift, fo ift der gange Raum A G der Grife mi|

P, ger S€geben; mum ift AG auch der Gattung nad ¢

2 L { [ % T 5 = vaa WA aaJT e AE Etnlir i
,,"&I']F"]'ﬁ':lblﬂ ’ !‘JH[ 54 Dem '-_l"tj.lu_‘a ¥ § B \i:.'lllh[." |

. dat. mithin finp b die Seiten von A G gegeben; filf
lid

(*) Man muf {ich aus 2. def. 2. Elern. crinnimh
Daf , wenn man durch cinen Punct der Diagd
eined Parallelogrammes Linien sieht, die mich
Seiten parallel find, der Gnomon drey Jatl

fogramme begreift, duvch deven givey die Dingoé

niht gebt, Uebert,
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il foll gleich gemacht werden, und man finde d ein
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liy ift jebe der geraben Linien AE, AT geges

fen; und da jede der Linien CA, AD gegeben

ift>, foiftc feber Der Nefie EC, DF gegeben, © 4 dat.
Sveptens werde das, der Gattung und Grofe

mdh, gegebene Prllgr AG um den gegebenen

Goomon ECBDFG vermindert; fo wird jede

be geraden Linien CE, DF gegeben feyn,

Weil dag Prlfgr AG, fo wie {ein Gnonton
ECBDFG gegeben ift, fo ift Der Reft AB der
Grdfe nach gegebens nun ift er auch der Gattung P def.
nach) gegebent, weil a er dent Pellgr A G ahnlich? 28245
ift; mithin®d find feine Seiten CA, AD g§¢4¢= b 6o, dat.
bens nun ift jede der Linien EA, AF gegeben;
folglich ifé jede der Linten EC, DT gegeben,

Der Gnomon und feine Seiten CE, DF
laffert fich i erfien Fall folgendermaafien finder.
G fey H der gegebene Raum, dem der Gnomon
d 23. 6.
Pellgr, dad dem AB abnlich, und den Figuren
AB + H gleid) fen, und lege feine Seiten AE,
AF von dem Punct A auf die geraden Linien
AC, AD, und vollende dag Prilgr AG, Das
. eben die Diagonale liegt ¢ wie AB; weil nun
AG=— AB 4+ H, fo wird, menn man von
bijden @eiten AB iwegnimmt, bder Guomon
ECBDFG gleich H fepn; folglich ift ein der

52 Sigus

e 20. 6.
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Sigur H gleicher Gnomon, famt feinen Sy D
CE und DF gefunderworden,  Unf gleidedyl B
fe laffen fich dicfe Dinge in dem gwenten Fil il
finden, wo die gegebene Figur H Fleiner fut O

muf als bie Figur FE, woovon fie {oll meget ™

nommen weroen. F]

fo

]
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Wenn ein Lavallelogramm, das eimm5 e
gegebenen Navme gleid) iff, auf einem Sl wn
ui ment einer gegebenen geraden Linie ftehs wh fi
i o wenn das8 Parallelogramm, \‘TJG. auf dem o
i dern Segmente ftebt, und die Verlingem]
bcﬁ erften ausniadyt, der Gattung nad gl o

ben ift; fo find die Seiten diefes lestern 1,-‘1“@ be)

rallelogrammes gegeben. Fig. g5. Nr
Das Prllgr AC, dasd einem geg Jcbenm*‘rima:r N
me gleich ift, fiebe auf demt Segment AD W) %ﬂ
gegebenen Sinie AB, und dbas }.‘.U,f gt BDCL ;{
bas auf dem andern Segmente DB flelt, w tvi

pie Verlangerung des eviten ift, fep der Gatimi g

nach gegeben; fo wivd jede der Linfen CD, I

gegeben feyn,

Man theile AB in ween gleidhe Thelle

.: i E, {o ii EB der Gidge nu[;: gegeben; fber B} y

i a 18. 6. befthreibe man 2 dag Pelige EF, das dem Pl |
I Dl]l
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DL dhnlich fey und.ahulid) mit ihit fiege s fo ife
' Jvrs

BT ver Gattung nach gegeben, und ef liegt um

den die Diagonale b wie DL. €3 {ey BCG

perjeithine 01 Siqur
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biefe Diagonale, und man
weil nun die der Gattung nacd) gegebene Figue
EF fiber ber gegebenen Linie EB befchrichen ift,

foiftc EF oer Grdfe nach gegeben, und dev ©

Gromon E L H ift gleich d der gegebenen Figur
AC: weil nun e EF um den gegebenen Gromon

! BLH sermindert ift, {o find die Seiten des Gnoz

eiﬂrmi
i
£ i
m o
ertm|
gegﬁl
1 ]."uI

R
D
)CL
-, UB

il |

D

il B
¢ Bb
Prly

Pl

wons B K, FH gegeben; nun iff EK=—=DC,
o FH == DB} folglich find CD, DB, jede
fiie fidh, gegebem,

Diefer Beweis ift die Unalyfid der Uufgabe
b 2gften &, 6. B, und die Vergeichnung und
ber Beweid dicjesd Sakes ift die Comypofition der
Mnalpfid ; und weil der gegebene Raum AC,
over Der ihm gleiche Gunomon ELH, folf weg-
genontten werden von der Figur EF, die der
BC abnlich und fiber der Halfte von A B befchries
ben ift, fo muf AC nicht grofer fepn als EF,
wie in dem 27ften &, 6, B, gezeigt worden,

Sap XXXIV.
Wenn ein Parallelogramnt, 0as cinem

gegebenen Raume gleich ife, auf dem gegebes
=3 nen

1} :,'.’)- )

. dat.

~
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=3
[
=

43. Lo
e §2. dat.
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g ¢ 56. dat.

d36. &43.1.er Gnomon ELH it gleich d der gegebentn

e 82. dat,
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nen Segiment einer geraden Linie fleht, yy
wenn oas Parallelogramm, das auf dem
Oern Segmente ftebtund die Verlangeringdy
erfien ausmadt, der Gattung nad) gegobnl
ift; {o find die Seiten des le3tern Pavallels
gramimes gegeben, Fig. g6.

Dad Prllgr A C, das einem gegebenen Hig
me gleid) ift, ftehe auf dem gegebenen Segnn
AB der Rinie AD, und bas Prllgr BDCL
Dag auf Dem andern Segmente fieht, und
Berlangerung des erfien iff, fey dex Gattung e
gegeben; fowird jede der Linien CD, DBy
ben feyn, |

!

Man- theile AB in jween gleide Theilk
E, foift EB der Grdfie nach gegebens fbe ER
bejdhreibe man 2 ein Vrllgr EF, das dem Pl
LD abulich fey und dhnlich mit ihm f[iege; i
bin ift EF ber Gattung nach. gegeben, unbde
liegt b um eben die Diagonale wie LD, Gt
CBG biefe Diagonale, und man vergeidmne N
Stgurs weil nun die der Gattung nad) gegeh
digur EF fiber der gegebenen Linie EB bejdi
ben ift, foiftc EF der Grdfe nach gegeben,

gur AC; weil nun e EF um den gegeberen On
mont ELH wermelyrt if, fo find die Seiten
Gnomons EK, FH gegeben; nun ift EK=
6}

Cl
jéD

' B/ =2
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(D, und FH ==BD; folglid fnd CD, DB,
itde fiuw fich, gegeben,

Dicfer Bemeis ift die Analpfts dex Aufgabe
i dem 20ften &, 6.B. beren BVerzeichnung und
Beweis die Comypofition der Analyfis ifts

Suists, Wenn ein der Gattung nad gegebenes
Parallelogramm auf einer geraden Yinie fteht ,
wovon ein Segqment gegeben ift, und wenn das
Parallelogeamm, das auf dem andern Segmens
te fteht und einen Theil des erfien auémadht,
dinem gegebenen Raume gleich ifes o find Die
Geiten Ded erftern gegebem,

Dag der Gattung nach gegebene Prllge
ADCE ftehe auf der geraden Linie AD, yoovon
e Cegment AB gegeben iff, und das Priigy
BDCG, a3 auf dem andern Segmente fieht,
fey cinem gegebenen NRaume gleich; fo werden die
Geiten AD, D C des erftern gegeben feym.

Man ziche die Diagonale DE des Prllgr

i ]
AC, und vergeichne die Figur. Weil nun 2

DVellgr AK gleich dem geaehbenen B C ift, fo iff
AK gegeben s und weil BK dem AC abnlidy
kb, o ift BK ber Gattung nach gegeben.
Weil demnach das, der Grdfe nady gegebene
Pllgr AK auf der Yinie AD fieht, wovon D45
Cegment AB gegeben ift, und dag Prllgr BX,

34 a5

a 43 L.

b 24. 6.
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Dag auf demt andern Segmiente feht, b by
tung nad) gegeben ift; fo find, ju Solge b
Salies, BD, DK, bvie Seiten des [estern %
rallelogramms, gegeben ; mithin, weil bie t
ADB gegeben ift, fo ift bas Gange AD, wirud

136

e
DC, die gu AD eine gegebene Berhilinify g
gegeben, 0
o

Aufdgabe,

Atr AB, das gegebene Segment einer § g
ein Parallelogranum ansulegen, das cinem g o A
benen ahnlidy, und deffen Theil, der auf il i
andern Segmente fieht, einem gegebenen Rl
gleich fey, '

R
¢ 20 6 AUn die geg E:: > Sinie '[me man i
Prllgr AK, vas cinem gegebenen Ranme il -
und deffen Theil BK einen geg *I ren JlHu‘"l H:
tid) fep,  Man jiehe DF, bdie Diagonale 4o :i
BK, “und durch den Vunct A giehe man Al =
pavallel mit BF, bis fie der verlingerten Dl ]

in E begegne, und vollende das Prifgr AC

e |

| | A i
Das Pellgr BC. ift gleich « dem AK, ¥f |
ifi, dem gegebenen Raunts und Prllgr AC :

bem BK afnlich; und dief ift es was gl
worden ift,
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{enn 3wo gerade Linien ein der Grofe
s gegebenes Parvallelogramm unter cinem
gegebenen Pinkel einfchlieBen; fo wird, wenn
der Unterfchied der geraden Linien gegeben ift,

leoe derfelben gegeben feyn, Fig. 87.

AB, BC {dlicfen das der Grofe nady ges
gebene Prilgr AC unter dem gegebenen 2Bintel
ABC ein, und BC — A B jep gegeben; {omwird
jede der Sinien AB, BC gegeben feun.

€8 fey DC=—=BC— AB, mithin BD
= BA. Man vollende das Prllgr AD; mweil
mm AB=——=2BD, fo ift AB:BD gegeben;
md weil der IMWin¥el ABD gegeben ift, o ift bas
Pillge AD der Gattung nach gegeben; mithin
weil das gegebene Prligr A C an dem gegebenen
Cegitient D C liegt, und Prligr AD, bdas ein
il davon iff, der Gattung nadh gegeben iff, o
finda die Seiten diefes Teztern gegeben; mithin
ift BD gegeben; nun ift D C gegeben, mithin ift
005 Ganze BC gegeben; und weil auc) AB ges
geben iff, fo ift-jede der Rinien AB, BC gegeben,

Eab

a 84. dat.
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85, Sap LXXXVI.

Wenn 3w0 gerade Linien ein der Grlil
nach gegebenes PVarvallelogramm unter gl M
gegebenen Yinkel einfchliefen s fo wird, w ¥

dic Summe der geraden Linien gegeben il ”
jede derfelben gegeben feyn, Fig. §8. I
il

Die zwn geraden Linien AB, BC filiel F
ag der Grofie nach gegebene Prllgr AC o
em gegebenen Winfel AB C ein, und AB+B
ey gegeben; fo wird jede dev Linien AB, B ¢

gegeben fepn, a

er

» LEr

Man verlingere CB und madye BD={ ¢,
AB, und vollende dag YPellgr ABDE. Baf
it DB =—= B A, und der Winfel ABD, it
aen ded gegebenen Nebenwinkels ABC, gegedn B
ift, foift Peligr AD ber Gartung nach gegebon
und weil AB 4 BC gegeben ift, unb AB=| *
BD, foift DC gegeben. 3Beil demnach badgef £
gebene Pelfgr A C auf dem Segment BC dergef 8
gebenen Linie DC feeht, und das Prilgr ADJ
bag auf dem andern Segmente DB fieht, ¥}

1 83. dat, Gattung nadh gegeben ift, fo finda die it E

AB, BD bes legtern gegeben; nun ift DO b

: geben, mithin auch der Reft BC; folglidh E
{

jede der geraden Rinien AB, BC gegeben,

Chi
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Yenn 3wo gerade Linien ein der GBrofe
nadh gegebenes Parallelogramm, unfer einem
gegebenem Yinkel, einfdlicBen; fo wird,
wenn Oer Lleberfchug des Quandrates der grof=
frn iber das Quadrat der Fleinern gegeben
ift, jede der geraden Linien gegeben feyn,
Fig. 89.

Die swo geraden Linien AB, BC {chliefien
tin gegebened Prilgr A C unter dem gegebenen

. Binfel ABC eing fo wird, wenn BCq—BAq
| geaeben ift, jede dex Xinien AB, BC, gegeben

) = |
B
), ireri
meh;f
yebi,
e
08 gt
L gt
Al
ol
St
C gt
fi) f

o

fenm,

C8 fep Der gegebene Unterfhied BCq —
BAq=—=CBXBD, foift BCq — CBXBD,

s ift,2a BCXCD —=BAgq; weil nun der a 2.
Winfel ABC des Prllgr AC gegeben ift, foiftb b 62. dat.

ABXBC: AC gegebens; nun ift (hyp.) AC
gegeben, mithin aucdh AB X BC; ferner ift
(hyp.) CB X BD gegeben; mithin ift die Bers

hiltnis CB X BD : AB X BC, basift,c DB:
BA gegebens folglicha ift DBq:BAq gege: d 54 dat.

beu; nun it BAq == BC X CD, mithin iff
BCXCD :BDq wie auch 4BCXCD : BDg

2.

Pt

T

gegeben, mithin ift componendoe 4 BCX CD e 7. dat.

TBDq : BDq gegeben; nun aber ift f 4BCX f 8. 2-

CD
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CD + BDg == (BC+CD)q; flgid

. (BC 4 CD)q:BDg, wie audhg BC +C)
BD gegeben; mithin componendo (BC 4(If |

+BD) 2BC : BD gegeben; folglich ift Be
BD gegeben, ivie aud) ¢ BCq: CBXB]
nun it CBX BD —= BCq — BAq, mif
aeaeben, folalich ift BCq und B C gegeben; m
ift BC : BD, wie audy BD : BA gegeln
folglich ifth BC : B A gegebeny nun ift BCy
geben, folglich ift B A gegeben,
|
Diefer Beweis ifi die nalyfisc dev folgenls
Nufaabe.

s ——

b

ifi

G.

MWenn ein Parallelogramm A C, das i

el |
gegebenen SBinfel ABC bat, der Grofe mdyf =

0]

geben ift, und wenu der Ueberfchuf des Duadef G

ted ciner feiner Seiten BC, tiber das Quie
Der andern B A gegeben ift 5 Die Seiten 3n ﬁ;tt-an.l
Die Compofition ift folgende. ‘

6 fey EF G der geqebene Tinkel, demt
TWinkel ABC gleid) fevn foll; und pon frgende
nem Punct E in FE falle man E G fenfredjtsl
FG; munfep EG X GH der gegebene St
bem dad Prifgr AC foll gleich gemacht werdh
und HG X GL bder gegebene Unferficd B
— BAq.
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Pufvem Loty GE nehme man GK==FE,
o GM =2 GK; dann ziehe man ML, und
i ber verldngerten GL nehme man LN —
LM; man theile GN in O in jiween gleiche Thetz
(¢, wnd ywifchen GH und GO finde man eine
wittlere Proportional-Linie BC; dann macheman
0G:GL == CB:BD, und den Winkel
(BA=—GFE, mb LG:GK=——=DB:BA,
and vollende dag Pelfgr AC; fo ift AC ==
BG X GH, und CBq—BAq=—=HGXGL.

Dennt weil CB: BD=—=0G:GL, fo

s CBq:CBXBD ==HGX GO:HGX 2 I &
| GL; nun iff, weil GO: BC =—=BC:GH,
(Bqg == HG X GO, mithin i> CB XBD b 14 5

— HG XGL. Undweil CB:BD=—0G:
GL, fo ift 2CB:BD == (20G) GN:GL,
md dividendo BC 4+ CD : BD =—— (NL)

LM : LG folglidyc (BCH+CD)q: BDgq ¢ 22 0

=—MLqg:LGq; mmnit(BC+CD)q=—
4BCXCD 4 BDqd , mithinift gBCKCD
+BDq:BDq=—=MLq:LGq, und divi-
dendo 43BCXCD :BDq =—— MGq: GLq;
folglih it BCXCD:BDq=— ($MGq)
KGq: GLq, badif, == ABq: BDq, weil
LG: GK=—=DB:BA gemact worden ift;
folglich it b BC X CD =—= ABq} auf beyben
Ceiten - addire man CB X-BD, fo witd CBq
— ABq 4+.CB XBD; mithin it CBq —
ABg
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ABq=—CBXBD, bas ift, dem aeachon
HG X GL. Dun falle man oon dem P df g

ABP==EFG, dbas /A ABP mit bem ABI{
gleichwintlicht; nun it DB : BA =—1LG:
gemad)t worden, mithin ift CB X BD:Cpy 'p
BA=—HGXGL: HGX GK, mmitQ
XBA:APXBC==(BA: AP =} .
GK:EG=—)HG X GK: HGXGE; fil »
lih ex equo, CBXBD : AP X BC=H{l ¢
AGL: HG X GE; nun ift CB XBD
HG X GL, folglich ift AP X BC. bdas i i
Prilgr AC gleich dem gegebenen Rechtck B i
X GH. L ¢in

i
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TWenn 3wo gerade Linien ein der Grifl
nad) gegebenes Parallelogramm unter e b
gegebenen YVinkel einfdyliefen: fo wird, wil

ks el Bl
ote Summe der Quadrate feiner Seiten g
ben ift, jede Oiefer Seiten gegeben fot
Fig. go. ol

Die 3wo geraden Unien AB, BC fligaf ¥
vas der Grofe nady gegebene Prifgr ABCDE) ¥
ter Dem gegebenen Winfel ABC ein, und AR}
+ BCq fey gegeben; o wird jeve der il

AB, BC gegeben feyn, ¢ X
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& fey exfilich ABC ein vechter Minfel.
ijhm ift yweymal das von o gleichen Yinien ein
aeldloffene Rechtek gleich der Summe hrev Duaz
{\mtc; find aber die swo Linien ungleih , fo ift
aepmal Dad von ihnen eingefchloffene echtet
fleiner als die Summe ihrer Quadrate, wie aus

ym 7ten &, 2, B, Clenn. erhellt; demnach mug
sepmal der gegebene Raum, dem DAs Rechtek,
eflen Seiten su finden find, gleich iff, nidt qrofz
et fepn al8 die gegebene Summe der Quabdrare

131

¢r Seiten : und yenn chglnal"\tcm PRaum gleic
ift ber gegeberen Summe der Duadrate, fo mif
fen die Seiten Ded uci)tcff nothwendigerveife
tinander gleich feyn; in diefem Fall alfo befdreibe
mon ein Quadrat ABCD gleich dem gegebenen

I
..,
-

H

} RechteE, fo-werden AB, BC bie gefudyten Seis
b ten feyn; denn Dad Redhtef A C iff Dem gegebe:

|
(et

einntk

en Raume gleih, wnd ABg + BCq ==

L 2ABX BC, vasdift, (hyp.) gleich dem gege

' benen Raunt, dem die Summe der EI‘;ua‘cmn

, o]
| gfgu‘:
fert

hlite
D#
y AN

L

Yino

gleich fevn follte.

St aber swepmal das gegebene Rechtek nicht
gleich dev gegebenen Summe der Quadrate dey
Seiten, o muf ed, wie geseigt worden, Fleiner
fon. €8 fey ABCD das Rechtef; man vereiz
tige AC, und ziche BE fenfredht darvauf, 1nd
tollende Das RechteF AEBF; damn b-ml;rw‘n*

Y
man den Keeid ABCumdvad A ABC, {o
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h 28. dat.

i29. dat.
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AC fein Durdhmeffer: und weil A ABC

144

A AEB abnlich ift, b fo iff AC: CB—Ap\
BE, mithin iff ACX BE — ABXBC;

it AB X BC gegeben, folglich aud) A CXB“i
und weil ABq - BC q gegeben ift, fo ific AGy
gegeben, mithin ift A C felbft der Srofe nad |
geben.  Nun fey AC auch der Sage nach o
ben, fo ifid AF der Lage nach gegeben; -f:ﬁn
teil, twie gegeigt worden, AC X BE, gudn
ift, und AC gegeben ift, fo ifte BE oder Al
per Grdfie nach gegeben: nun iff AF aud) bl
Lage nady gegeben, mithin weil der Punct A nﬁ
geben ift, fo ift £ der Punct F gegeben, undi
I'B iftg ber Lage nadh gegeben; mum ifie q
Umfang A B C der Rage nach gegeben, folgligh}
ift der Puuct B gegeben ; nun find aud die Yyl
cte A, C gegeben; folglich 1 find die @frabm\?i;i
nien AB, BC der Lage und @) vfie nach gegebim

[ F
-kh{l’n.‘ o

Die Seiten AB, BC pes Rechteld loffal
fih folgenbermaangen finden. &3 feyy GH X GK
ber gegebene Raum, dem das Rechref AB XBL

gleih fep; und GH X GL fey das gegebes

Nechte!, dem die Summe ABq+ BCqg g,lem' i

fen,  Nun ftlﬁt man kK ein Quabdrat, daé L-r:‘.|[|1
FRedtet, GH X GL gleidh fey, und AC, ¥
Ceite diefes Quf‘bmrﬁ, fey der Lage nadh gegehe |
iber AC, gls dbem Durchmefier, BETu}luI‘B il
den halben Kieis ABC, und madhe AC :GB

it
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Gl 25 =

b2
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e
B
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il
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— GK :AF, und von dem Punct A fehe
Al mon A F fenfrecht auf A C; demmady ifi! CA
: nua;‘ YAF=—=GH X GK, und (hyp.) 2 GHX
pd GK < GH X GL, bas ift, ACq, folglich
AG| 2CA X AF <ACq, ud CAX AT B<g
el ACq, dagifi, ACX L AC; mithin it AF
gl femer als der Halbmeffer desd Kreifes, folglicdh
fome g ofe, duvch den Punet F mit A C parallel
egbnl gesogene Rinte dem Umfang in jween Puncien
er AR} Begeqnen; einer davon fey B, uud man yiehe
1 i AB, BC, und volfende dasd Rechter ABCD;
Agl it ABCD das gefuchte Rechtef, Denn man
i) jiche BE fenfredit auf AC, fo ifim BE == m 34. 1.
el AF, und weil der Winfel A BC in demt halben

lid |} Kreid ein rvechter ift, fo ifid AB X BC ==b 8. 6.
Yt ACXBE, dad iff, CAX AF, weldhes dem

endil gegebenen GH X GK gleidh ift; undc ABq+

afm| BCq=—= ACq, dasift, gleich dem gegebenen

| Sutef GH X GL.

- by I 16, 6.

[ﬂﬁ{.’!i
G Wenn aber der gegebene MWinfel ABC ded
Y Pellgr A C fein vedhter Winkel ifi, fo ift in

biefers Falln , weil ABC ein gegebener Winkel n 62. dat,

yebene
) Hr | Y -
it, ABXBC : AC gegeben, mum ift Prilge

gl | e Sapsn 9 07
,i'rnﬁj AC gegeben, wmithin it A B X BC gegeben;

gl ot ABq4-BCq gegeben ifi, fo ift, nady
L L !

bn gorhergehenden Fall, jede der Seiten A B,
BC gegeben,
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Die Seiten AB, BC, unb bas Prllge 4¢
laffen fich folgendermaagien finden. €2 T
der gegebene Winkel ved Prifgr, und von igal
einem Punct E in FE falle man E G fenfred
auf FG. Nun fey E-G X FH der gegelin
Fawm, dem dag Vrllgr gleich gemadit roedy

foll, und EF X FK {ey dasg gegebene Redi

pem die Summe der Duadrate der Seiten qli
feyn foll 5 und man finde nad) dem vorhergin i
| ven Jall, die Seiten eined Rechrebs, das gl N
Al fen dem geaebenen EF X FH, und worimb e
I Cumme der Quadrate feiner Seiten gleid) fo i
’H’ bem gegebenen E F X F K "wmrc[}, 1oi¢ B
i Diefern Fall gezeigt m'or'om, w§ 2 EF XE 1.'0
nidht grofier feyn al8 EF X i‘ K. ,_tmlurf i

, und AB, BC feyen die Seiten -.}{‘u Techtefs, u

B | ter bem SBinfel ABC, gleich bem gugebm
[ | EFG, jufommengefitgt ; und man vollended) g
g s Prllgr ABC D, twelches -»Ja..gt’i!.!([)h‘- Pely i
fepn wird, &
- be
e
Dennt man falle AL '{cn‘fm{)ranf BCy 1

. nun der Winfel ABL=——=EFG, foift AAl

e mit A\ EFG gleichwinflicht s und Pellgr Al

bad ift, ALXBC: ABXBC — (Al
AB=—EG:EF =) EG X FH:Ell} y
FH; nun ift (cn;.f fr.) ABXBE€—EF F“
EH, folglih ift AL X BC, a6 iff, !;"-a-if-ij!
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gt AC A C = bem gegebenen E G X F H; unbd

JTE’EG; (wonfir.) ABq+BCq == dem gegebenen

fal gy x FK.

nfted |

eqehen|

oerd @aﬁ LXXXIX. 80,
Lo,
1 gl
Fqehi
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i i
iy o
it &
X i
feft|
F, tn
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Wenn 3wo gerade Linien ein gegebes
nes Parallelogramm unter einem gegebenen
Winkel einfchliefen, und wenn der lleber=
ihu3 des Quadrates der einen davon iiber
dnen gegebenen Raunmt, ecine gegebene Der:
hiltnis bat 3u dem Quadrat der andern;
fo wird fede der geraden Linien gegeben
fn,  Fig. 91,

Die swo geraden Linien AB, B C {hlicffen
03 gegebene Prlfgr A C unter Dem gegebenen
Binfel ABC ein, und der Ueber{thuf des Qua-
brates von B C tiber einen gegebenen HRaum ha-
be eine gegebene Werhalinid zu dDemt DQuabdrat
bon AB; {o wir jede der Linien AB, BC ge=
geben feyn.

. Weil der Ueberfhuf des Quadrated von
BC fiber einen gegebenen Raum eine gegebene
Eb‘il Berhaltnis hat 3u dem Quabdrat von B A, {0
EFIE wird, wenn CB X BD der gegebene RNaum ift,
¥} BCq— CB X BD, bag ifia BCXCD einea
L) qe=

L=
3



b 43. dat,

¢ 58. dat.
d 9. dat.

e 35. I

f §7. dat.

148

gegebene Verhaltnis
man A E {enfredht
BC X CDj; weil

A kA kTol

su BAq haben, Niniie
auf B C, unb {eBe BEq =
nun der Winfel %LC 1

auch BE A gegeben ift, fo ifidb A ABEy
Gattung nach gegeben, ud AE : AB ifi gy

ben; und weil (BC X CD,
B A q gegeben ift,
: A B ge
BF gegeben, wie aquch
AC:F BXBC;

mn ift A E :

ih ift FB X BC

:I:“-.En '|[ ) b
joifc BF:BA gL.:f".'
regeben, mithind if AR
(AEX BC, s ijie,
nun ift AC gegeben, Ifr::

gegeben.  Nun ift BCq-}

BEq, %8 ifi, BCq— BCXCD gegi

L

weil eda q]:{‘[x{:: Hett
folglich weil FBX
r;',_»ul,.[ ift,

geben; und
AB, B C gegeben,

QOie Comy

fo djef

n gegebenen C B X BDj |
BC o, foie (‘!u‘..;; BC.]_‘—B l[
1ede der Yinien F B, BCY

weil FB : B A gegeben iff, o

pfition ift folgenoe

Cs f-m G HK ber gegebene TWinkd,

der Winfel desd
{oll, und von irgen

man G K fenfre

ot ‘.I;J;T i’i }\_.

rligr gleich qemacdt e
D einem Vunct G in HG#

Nun fey &:-';

HL bas E’ft‘t{)h‘f, Detn Das E.rn'{fq:' (}Efi[}:‘ gt

toerden foll,

dem Quabrat einer

und LH X HM fep dag e
0ag dem chcbcmn Raum gleic) ife, wo0s

ver Seiten {olf ywegaenoi




i fi

l: q =

;Cr m

BCo-
gegun
B D
—BF;
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Wh'e

pecben 3 und.oie Berhaltnip
J‘*un‘m’m‘ Der anoern Seite fey g
2 Ouabrated der-gegebenen itmu N 1—1 3u
seit Quadrat Der gegebencn Kinie H G.

Nun finde man durch Hilfe des g7ften &,
dat, g0 gerade Qinien BC, BY, Die ein dem

B ggebenen N HXHL gleiches ':j--”;mE einfihlief=

%, fooaf BCq — BFgq aleich fey bemr geges
o, il

fenen LHXHM, und fiige CB, BF unter bem
kel FBC gleich dem gegebenen GH K, 3z
alevann mache man NH : HG —
FB:BA, und voliende das '!-‘-:ﬂig,m AC, und
fille A E fonfredht auf BC; {o ift Prligr AC
=G K }( ':..r : unp BCq—LHXHM:
BAq—=NHgq : HGq.

famment;

Denn weil (confir.) BCq == BFq 4
LHXHM, foiff BCq —LHXHM =
BFq; mm ifts, weil NH:H G—"+F08%
BA gemacht worden, BFq: BAq —— NH¢:
HGq, folglih it BCq— L H XHM:BAq
—NHq:HGq.

Terner weil A GHEK mit A ABE gleich=
winklicht ift, it HG: GK — BA: AE,
ud vorhin N H: HG—FB : BA, mithin
ewaquo NH : GK =—=FB : AE; folglichh
NHXHL: GK XHL =—FBXBC: AE

K 3 P

g 22 Qo

h g 51
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X BC; nun ift (conftr.) NHX HL =n
XBC, olglichk GK X HL = AE X}

vas ift, == Prllgr AC.

Die Analyfis diefer Wufgabe bitte Kyl
gemadit werben, wie in dem RQbften. &,
griechifchen Textes, und die Compofition duy
(at fich bewerffelligen wie die, die fich in by
87ften &, diefer usdgabe findet,

San XC.

g

Wenn 3wo gerade Linien eint gegle
nes Parallelogramm unter einem gegebn)
Winkel einfchliefen, und wenn das O
orat der einen davon famt dem Raum,
eine gegebene Verhaltnis 3u dem Cusbn
der andern Dat, gegeben ift; fo wird ji
der gevaden Linien gegeben feyn.

Die swo geraden Lnien AB, B C {iblit
Das gegebene Prilgr A C unter dem gegebent
Wintel ABC ein, und BCq famt dem Hom |

=

¥

o5 N 15
i R T 1

—F
P i

-

el g

l

per eine gegebene WVerhdltnis ju ABq hot, B

gegeben; fo wikd jede der Linien AB, BO¥

geben feyu,
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Tata. IR

&3 fey BDq ber Raymr, dev bie gegebene
fehdltnis su A B'q hat; mithin ift Chyp.)
BCq+ B D q gegeven. Bon dem Punct A
fille man AL fenfrecht anf B C ; demnad) weil
ofe MWinkel ABE, BEA ;‘;Cg_t‘bk‘ll ﬁilhr i-!J iffa 2 43 dat.
A ABE ver Gattung nac) gegeben, mithin ift
BA: AE gegeben; und weil BDq : BAq ge
wben ift, fo it BD : BA gegeben, mithinc b 58 dat.
i.]_-l'. AE : BD gegebent, wie audh (AE XBC, ¢ 9. dat.

P oas ift,) AC:DBXBGC; nun ift Chyp.)

|
!

geqdy
yebeni]

oI
1, bl
tun'm:?
(S i
g, 0

Hliefan
yebent
Rt |
at, fi
Bt '

L

i
;

@:2

AC gegeben, mithin iff D B X B C gegeben;
and weil auch B C q +B Dq gegeben ift, fod d 83. dat.

L it jeve dev Rinten D B, B C gegeben; folglich

weil DB :BA gegeben ift, fo fino AB, BC
gegebent, :

-

Die Sompofition ift folgende.

©5 fey FGH bder gegebene Tinfel, dem

bet Winkel ded Prilgy foll gleich gernracht wer=
bany und oon irgend einem Punct F in GF fal=
le man FH fenfrecht auf GH; wnd FHX GK
oy bag Rechick, dem das Prilge foll gleich ges
madjt werden 3 und K G X GL {ey der Raunt,
dm D48 Quadrat von einer der Deiten Des
Pelfge famt dem Rawm, der ¢ine gegebene Bers
haltnis su Dem Quadrat der andern Seite hat,
foll gleich gemacht werden; und Ddiefe gegebene
8 3 Ver=
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Werhltnis fey eben die, die 0as Ouabit iy
gegebenen Kinte M G- 3u demn Quadtat vy @
hat,

152

. finde man
‘”\IL ein, dem qeadhe
Techtef einfd Liegen, i

Mus dem 88ften S, da
gerade Linien DB, BC,
nen MG X G i‘{ *Ir:i-'i;-{-f
2af DBq + B C q gleich fey dem gegelbimg
KG X GL; mithin, vormbge der Beftirnmny
Dey Smrdalc i penem Sa, mu 2 MGXG
nicht grifer feynald KG X GL. Dem a"eu!?:-,'
und man fige die Linien DB, BC unter
Winkel DB C gleich dem geacbenen F GH, gl
jammen, und madye MG : GF =—= DB:BA |
und vollende dag Prllgr AC; foift AC =
FHXGK, mdBCq 1amtBDq, Dag (confl)|
3u B A g die gegebene Verhaltnis hat, die ] Iﬂq!
su GFq bat, ift (confir.) gleidh) dem chn:bcnn’
Redhtef KG X GL. '

Man falle AE fenfrecht auf BC. |
un DB:BA—MG:GF (conftr)m
BA:AE=—=GF:FH, {oift ex wquoDh
AE MG : FH; mithin DB X BC: 4L
ABC=—=MGXGK:FHXGK; nun
DBEXBC=MGXGK, folglich AE)
BC, bas ift, Prllgr AC —= FH X GK.

e
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Data.

o XCL 88+

Yenn einie gerade Linie, in einem Oét
Grsfe nach gegebenen Breife gesogen, eis
wen ‘Greig = Ubfhnite begranzt, Oer eines
gegebenen YDinkels fabig ift; {0 ift die ge=
mde Linie der Gréfe nach gegeben., Fig. 93,

S bem, Der Grde nach, gegebenen Kreiz
fo ABC fey die gerade Sinie AG gezogen, und
begrange Den Kreid - Ubjchnitt AE C, bder e¢iz
105 geqebene® Winfels fabhig feys fo ift die ge:
mde Sinie AC der Grofie nach gegeben.

Man findbe D den Mittelpunct bed Kreis
{52, und burch D jiche man AE, und vereiz 2 1. 3.
nige EC; fo ift b der Winkel A CE ein rechter, b 31. 3.
mithin gegeben; und weil anch der Winktel AEC
gegeben ift (hyp.) fo ifi c A ACE der Gattung ¢ 43. dat.
nady gegeben, und EA 1 AC ift gegeben s nun
ifid XA ber Grbfe nach gegeben , weil ber Kreis d
der Gidfie nach gegeben ift; folglidhe ift AC e
vet Grdfe nady gegeben.

def.

dat.

o1

L&

St XCIL 80+

Wenn eine der ®réfe nadhy gegebene
gerade Linie in einem der ®rofe nady ges
K3 es




a Y. dat.

b g6. dat.

90,

Z1tli108

-y e/ - | I3 !
gebenen Rreife gesogen ift; fo begriny i,
einen Rreis=Ubfdmitt, der ¢ines degebony
Yvinkels fibig ift. Fig. o4.

Die der Grdfe nady gegebene gerade
A C fey in dem, der Grdfe nady gegebenen S
fe ABC gegogen; fo wird fie einen Kreis -
fchnitt begrangen, Der eines gegebenen MWinkk
fabig iff.

PMan finde D den Mittelpunct ded Kueife

und durd) D 3iehe man AK, und bcrenngef‘fn i

weil nun jede der Linten EA, AT gegeben ff | )
fo ifta thre Werhdaltnid gegeben; mithin, ur'
ACE ein vedhter Winfel ift, fo ifid A ACE.:

ber Gattung nad) gegeben, folglich ift der Bipp X

fel AEC gegeben,

Sop LCIIL |

Wenn von irgend einent Punct in ol
Umfang eines der Lage nacd)y degeben
Rreifes 31wo gerade Linien: gezogen wetdel |
die dem Umfang begegnen, und einen g
benen YVinkel einfdlieffen; fo wird, o |
der Vunct, worin die eine dem Lmfang ¥|
gegnet, gegeben iff, aud) der Punct, W
tin die andere demfelben begegnet, gegir
feyn, Fig. 95,
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%mt irgend eimem Punct A in dewn t Unfang
. ber fage nach gegebenen Kreif:s ABC,

; [rncn AB, AC gn ben Umfang gegogen, und

|

1 finei!

9
Sinfek

maden den gegebenen TWinfel BAC; o wird,
wenn der Punct B gegeben ift, aunch der Punct
C gegeben fepn,

Man nehme D den Mittelpunct des Kreifes,

" mbd siehe BD, D C; weil nun jeder der Puncte

veijes, |

¢ EC;
o if

, 1
MEi

i
v At
.f.l-.}lﬂ'. o

 dtt
benit
1O
gege
e

g b

i
:
|
i

a 20. dat.

B, D gegeben ift, fo ifta BD der Sage nad) ge=
aeben s und weil der LWinkel BA C gegeben ift,
o ifib der Winkel BD C gegeben; mithin weil b 20 3.

| bie Linte D C an den gegebenen Punct D in der,

b Sage nach gegebenen Linie BD, unter dem
wacbenen Winfel BDC gezogen ift, fo ific DC ¢ 32- dak

b ber fage nadh gegeben; nun ift (Ayp.) der Um:

e

fing ABC der Sage nach gegeben, folglichd ift d 28. dat.
ber Punct C gegeben,

Sats XCIV. 91,

Wenn von einem gegebenen Punct eine
gerade Linie gezogen wird, die cinen dex
Sage nach gegebenen Rreis beriibre; fo ift
die gerade Linie der Lage und ®rége nad
gegeben, Fig. g6,




d 6.

e 28.

. dat.

(SR
£

def.

dat,

" ein ’\mhw“m bt& , um vas A\ DHA [\cuhm

EuET08

Die gerade Linie AB, von deim gégdhmg|
Punct A gezogen, bertifhre den, ber "'ﬁqll )
gegebenen Kreis BC; fo wird A B e

und Girvfe nad ﬁtgfbtll fepe,

1.“1

Man finde D, den Mittelpunct ded M
fed, und siche D A, D B; weil nun jeder i
Puncte D, A gegeben ijt, fo ifia die gerade b
nie A D der Lage und Grofie nach gegeben; |
weil DB A ein rechter Sinfel ifid , foificDa|

benenr Kreifes D B A, und diejer Kreid iftbu
herd der fage mfl;. gegebens nun ift aud o
Sireid BC der fage nach gegeben, folglich it |
ver Punct B J,L'r.*wtn' und tweil aud dey ".tm
A qgegeben ift, fo ifta die gerade Kinie ABW

Sage und CJ rbfe nad) gegeben,

’7 r-rl

B e

©ap XCV. ‘

Wenn von einem gegebenen Lund mﬂ:|
ferbalb eines der Lage nad) gegebenen R
fes, eine gerade Linie gesogen wird, W
Senn Umfang deg Areifes in 3ween Lunid
fhneidet; fo wird das Redhtel, oas hunﬂlr
die, 3wifchent dem gegebenen Pumnct und o
Puncten des Umfanges Tiegende Linien
mirt wird,- gegeben feyn, Fig. 97,
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Moy dert Punet A aufferhalb ded, der La=
ge nach gegebenen Kreifes B CD {ey die gerabe

7

O

tinie ABC gesogen, die den Umfang in Den
Yuncten B, C fchneide; o wird BA X AC ges
geben feym,

Bon demt Punct A siehe mana AD, die 2 17
b 94.

b Kreid berfihre; mithind ift A D bder Lage

‘ L und Grbfie nach gegeben ; weil demmady A D ge-
ol N

geben ift, o ific ADq gegeben; nunifid ADq
— B AX A C; folglich ift BAX A € ge=
gebert,

r

Sep XCVI.

Wenn durd) einen gegebenen Punct in
tiem der Lage nadhy gegebenen ‘Rreis eine
gerade Linie gesogen wird; fo ift das Redt-
ef, das durd) die, 3wifchen dem Punct und
e Umfang Tiegenden Segmente formire
wird, gegeben, Fig. 98.

Durch den Punct A innerhald des, der
tage nad) gegebenen Kreifes B C E fey die ges
tade Linie BAC gegogen; fo iff BA X AC ge:
aeben, '

=0
2 Ul

oo

“3
L]

dat.

. -dats
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Zutlioo

Man nehme D den Mittelpunct bes ﬁm.

fed, siehe AD, und verlangere fie big ju
Puncten E, F.  Weil nun die Puncre AN

a 20, dat, gegeben find, fo ffia A D Der Rage nnd)gcg-}
bern, und weil (hyp.) der Kreis BEC ber Iy

b 28. dat, nach gegeben i, o findb die Punce E, F g
geber; nun ift der Punct A gegeben, ity

ift jede dey Linien KA, AF gegeben, folyld

it EAXAF gegeben, {DIHEHI) audy bod iin

¢ 35 3, gleiche ¢ Nechtek BA X AC

94,. (‘B I L 'l.'TTI

Wenn in einem der Grofe nad gegh
nent Rreis ecine gerade Linie gezogen w h
dic eintent, eines gegebenen Yinkels fabign)
Abfhnitt begranst; fo wird, wenn der Witk
Pel in dem hfhnitt, durd eine bis an hﬂ!|:
Umfang verlangerte gerade Tinie in 3wl
gleiche Theile cj-:,;,ru.lr wird , die Summedn
oent gegebenen Tintel einfdhliefenden Lin
eine gegebene DVerbaltnis 3u der theilend
Sinie baben: und das RNedytel,  dag dut
die Summe der einfdlieffenden Linien, M
das, unter der ®rundlinie des Abfchmne
liegende Segment der theilenden Linie 7]

nivt ift, wird gegeben feyn, Fig. 90,
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Die gexade Linte BC, in dem, der Groge
md) gegebetten, Kreid ABC begrange einen,
3eé gegebenen Wnkels BAC fabigen Ubjchnite ,
b ber MWinfel B A C werde burch die gerade Linie
AD in yween gleiche Theile getheilt; fo wird
BAL+AC: AD, wie aud) dagd Rechtet (BA
L AC) X ED gegeben {eym,

Man siche BD; weil nun BC in dem der

| Bidfie nach gegebenen Kreid A B C einen bs

ithnitt B A'C begranst, dev eines gegebenen Win=

fils BA C fabig ift, fo ifta BC der Grofe nach a 91. dat.
geacben s aus eben Dem Grund ift B D gegeben;
mithind it B C: BD gegeben s und weil der
Rinfel B A C durch AD in yroeen gleiche Theile
getheil ift, foiffc BA: AC—BE:EC, ©
wd permutando AB:BE—AC:CE,
mithind B A4+ A C:BC=— AC:CE; d 12. 5.
und weil dey Winfel BAE —=E AC, undbe e 21. 3.
St Winfel ACE — ADB; foift A ACE

mit e A\ A DB gleichwintlicht; mithin i
ACCE==AD:DB: mnift AC:CE
=—BA-J+ AC:BC, folglih BA4+AC:
BC=—=AD : DB, und permutando BA -}

AC: AD=BC:DB; nmift BC:DB

gegehen, folglich ift auch BA 4+ AC: AD ges

geben,

—

y-1. dat.

(¥ 8]
o




a5&3s,

Lurlios

Snweytens ift das’ Nechtet (BAA0)y
DE gegeben.  Denn weil A\ BDE gleidyit.
ficht ift mit dem A ACE, fo ift BD:DE—|
AC:CE, nun ift AC:CE ==BA+A|
BC, mithin if BA-4 AC : BC=3gp/| ™
D E, folglich ift (BA -+ A C) XDE=

160

CB X BD; nua ift CB X BD gegeben, fulgl *
iff (BA-4+ AC) XDE gegeben, A
ol

Anderer Beweis |

Man verlingere CA und madye AF= | the

A B, und siehe B F; weil nun2 de *11,«-.n=r.i o
B AC dopyelt fo grof ifE, als jever der TWilff M
BFA,BAD, v it BF A — BAD; i Ay
ift auch BCA—=—BD A, mithin ift A PCn: {i
gleichwintlicht mit dem A ADB; folglidi}
¥FC:UB—=AH:D B, ind pa?rmzaﬁm;du,! bl
(FC, dadift,) BA4+AC: AD:CB'i de
BD; mm it CB:BD gegeben, folgli ] M
BA 4+ AC:AD gegeben. | o

e,

iud weil dey %J.*infc[ B F C =DA[,
pas ifi, DBC &, und der Winfel ACB=] 4
ADB, foift A FCB gleichwinflicht mit bt f o
A BDE; mithin ift (FC) BA + AC: (8|
=——=B D : D E; folglichy ift (B-A+ACHK p
JD E —=CB X BD, weldes g?g?l}ﬁl ift, 1 i | b

glich it (BA 4 AC) X DE gegeben,




Sap XCVII.

et in einem der Brofe nad) gegebes
ien Rreis eine gerade Linie gesogen wird,
Sie cintent, eined gegebenen YVinkels fabigen
Reeis = Abfchnitt begranst, und wenn Oer
(Tebenoinkel des  Yinkels im  Abfdnitt,
durdh eine gerade Linie, die dem Umfang
quf6 tieu und der Grundlinie des 2Ubfdmnits

| i3 begegnery, in 3ween gleiche Theile ges

P
Wi
Wil
Iilm .
FC il
lich
ands,
! C B i
iy if |

theilt wird; fo wird der Unter{chied Oer,
den gegebenen  TOinkel einfdliefjenden Lis
et eine gegebene Verbalinis 3u dem, int
Reeife Tiegendent Segment der theilenden
| Ginie Daben: und das RedhteE, das durd
then Siefen Unterichied und oie theilende,

| svifhers der verlangerten ®Grundlinie und

demt 3weyten Punct des Umfanges liegens
% Tinie formirt wird, wird gegeben feyit
Fig, 100,

-

S dem Der Grdfe nad) gegebenen Kreid
AB C begrange bie gerabe Yinie L C einen,
%5 gegebenen MWinkeld B A C fahigen Kreiss
Abfdhnict, und C AF, ver ';‘.f':m;:m;:-mfei bor
BAC, werde duuch vie gevade Sinie D AE,
b_fl: vemt Umfang aufé wen in D, und Dder vers
lingevten BC in E Degegnet, in zween gleiche

by Theile

e";‘

J
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a 9I. dat.
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Theile getheilt; fo wird die Werhdltnis (BAd l
AC): AD, wie audh das &ed)ref(ﬂﬁ__,
AC) XED, gegeben feyn,
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it

| 5

A

Pan giche BD, und durch B jicfem
B G pavallel mit DE, big fie der verlingem
ACin G begegne; weil mum BC in denl
Grofe nach gegebenen Kreis ABC den Wb
BAC begranst, der eined gegebenen Wik
fabig ift, {o iffa BC der Grdfe nadh gegehe
Aus eben bem Grund iff ED aegeben, el
2Wintel BAD bem gegebenen EAF oleids
mithin ift B C : B D gegebens und welly
Winfel CAE=—TFEAF, wovon C AE gl
ift dem Wedhfeldwinfel AGB, und EAF g
oem innernt entgegengefeliten AB G, fo it AG
ABG, mb AB— A G, mithin it GL'
per Unterihicd swifhen AB und AC, W
nun ver UWintel BG C =— GAE, i
EAF oder BAD; und B CG it gleidy b
tnnern entgegengefeliten Winfel BD A des i
Rreis bejdhriebenen Wievels B C A D; fuf
A BGC gleichwinflicht mit dem A BDA
folglich it GC : CB =—— AD:DB,
permutando GC, das ift, (AB—A ()
AD CB:DB; nun ift CB:BD g

et

ben, folglich iff CAB — AC): AD gegrhff-f_
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Siweptend weil ber Winkel GBC gleid it
s Wechfelgwinfel D E B, und b GG =
BDE, fo it ABCG gleichwinflicht mit dem
ABDE; mithn e CB.=EBD : DE;
filglich ift GC X D E = CBXBD, weil
wn CB, BD gegeben find, foif CBXBD,
mithin auch GC KD E, das8 ift, (AB—AC)
X DE gegeben,
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Sap XCIX.

Wenn von einiem  gegebenen Punct in
bemt Durchmeffer cines der Lage nadh) geges
benen Breifes, oder in dem verlangevten
Durdhymefier, eine gerade Cinie an irgend

| dinen Punce des Umfanges, und von dies

i

fom Punct eine gerade Linie fenbreht auf
die erftere, und von dem Punct, worin dies
fe dem Umfang riederum begegniet , eine ges
tade Tinie mit der erfteren parvallel gezogen
wird; fo wird der Punct, worin die Parals
lel = Tinie dem Durdymefler begegnet, deges
ben feyn; und das, durch die 310 Pavaliels
Dinien formivte RedhteE wird gegeben feyn.
fig, 101,
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% BC vein Durch

5 Do
ebettenr Kreifes ABC, cbi“: i ey

Lage um‘l

geget oerlange g
ten BC, twerde der gegebene Punct D e
men, - unY Ko 1 werde eine g:;:.rf-.b: Linfe D
an irgend einen Punct A in dert Umfang, )

P ™ ot (PSR
A K werde fentrecht ¢ ind von L,m
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BCinF; o ift der Punct F,

EF ge

wie aud) ADY
geber,
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an o an Der Usnfi
in G, tindziche AG;
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weil nun

- ter Winkelift, fo ifia AG der _ﬁ:'ai'.'-:?.je:m'nr:' il

Kretfes ABC, und eben jo. ifi

bin it der Vunct H, w

BC einer;n

D {ie ¢inanoer L:-»:_qunc:.;
et Mittel '{ tnct. Ded Kreifed, folalich iff Hiy
ety nan ift Der Punct D gegeben, mithink
D H ber: Gudfe nady gegebens und el i'
mir F'G. pavellel ift, und G H=—HAI

0. DrH === H Bsahdy AD =G

1‘;5 i) H gegeben, mithin ifi HF
nach U‘C;LLLH, e 1% f1e auc der M..,L 'L'Eu?‘ii'fl
gebent, folglidyc ift der Dunct F gegeben:
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shen s nun i G _L’ — A D, folglich ift

(1
b

Ai, ’{LI ] ""'uin-

o~
Sai C.

Wennn von einem gegebenien Punct n
erer der Lage nadh gegebenen geraden 1=
fie, an irgend einen Punct im Umfang ei=
nes der Lage nad) ga:;_-,-: senien. Rreifes eine
gerade Linie und von diefem Vunct eine ans
dere gerade Linie, gesogen wird, die mit oer

aftern einen  YDinkel madyt, oer gleidy ift
bt Unterfchicd eines Rechten und desjeniz
gen YDinfels, weldher von ?:-a:r, der Lage
nich gegebenen, und der, 3 swifthen oem ges
gebenen Punct und dem V:i..a-nlmctc ded
Reeifes legenden geraden Linie formirt Wwird 5
wenn fertier von dem Pumnct, worin die
sweyte Linie dem Umfang wiederum begeg:
net, eine dvitte gesogen wird, Oie mit Oer
sweyten eitien YDinkel madyt, weldher gleich
ift demt, den die exfte mit der 3weyten madts
fo ift Sex Dunct, worin diefe dritte Linie der,
d¢r Lage nach gegebenen Linie begegnet, gez
gebert s und das Redhtek, formivt durd) die erfte
d dagSegment der dritten, das Jwifdyen dem
Umfang und der, der Tage nad) gegebenen

E. ’{ gl‘::

geogen ift, fo iftd dasd . Mechtef EF X FGd gn;.hn-‘f-uz'
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geraden Linie liegt, ift gleichevweife guel e
ben. Fig. 102, |

i

Die gerabe Linie C D werde von jy :
geqebenen Punct C inder, ber Lage nf g
gegebenen geraden Linie A B an den iImf-mQ o
ves, Der Sage nach gegebenen Kieifes DER| wi
beffent Mittelpunct G ift, gesogen; man gl
einige CG, unbd ziche von dem Punct Diy
Yinie DF, {o daf oer Winfel CDF g
ift dem Unterfhied ywifhen einem vedten w
vem IBinfel B C G; und von dem EﬂunrrEl] tD
giehe man F E {o daf fie den WinklDER| G
= C D F madjt, und der Linic AB if] ;

l¢

fet

|
gegegnet s o wird dev Punct H, wie uj R
vas Rechtek CD X F H gegeben feyn, =
it
G

CD, FH begegnen einander in bl
Punct K, von dem man K L fenfredt aif =
DF jiehe; und D C begegne dem Unmfm) X
iiedernm in M, und FH begegne ihm i) G
E; bann ziche man M G, GF, GH li

P &
Weil der Winfel MD F =—= DI | ?
fo ift & der Bogen M F == D E; il :

toenu man ven gemeinfchaftlichen Bogen Mi
hinguthut ober Hinwegnitmmt, fo ift der L
g DM = EF, folglich Die gerade ¥

i
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¢ D M == ber geraden Tinie EF, und

sy Winfel GMD ==? G F Ej mithinb & 1.
b die Winkel GM C, GFH e¢inander

gléch, weil fie entiveder  einerley - fiud mif

vy Winfeln GM D, GF E, ober Neben=

winfel Davon: und tweil die Winfel K D L,

LK D jufammengenommen gleich finde eiz ¢ 32 .
wem Rechten, Das ift, Chyp.) den Winteln

KDL, GCB; fo ift der infel GCB

et GCH — (LKD =—) L K F ooer

G K H; mithin find die Puncte C, K, H, G

i dem Umfang eined Kreifes, folglich it Der

Rinfel G C K =— G H F; nun ift der

Binfel GMC =— GFH, md GM —

GF, folglich iffid CG — G H, und C M d 26. I-
— HF; weil mnn CG = GH, f{oif

dr Winfel G C H =— G H C, nun if

GCH gegeben, folglich audh G H C; folge

lih it C GH gegeben, und weil C G der

Sage nach, famt dem Punct G gegeben ift,

fo ifte G H der fage nach gegeben; nun ift e 32. dat.
tuc) C B der Rage nach gegeben, folglich if

bt Punct H gegeben,
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Und weil HF == CM, fo iff D0y
£95 odet FH=—— DCXC M; nun ifif D CYCy

06. dat.

gegeben, weil der Dunct C gegeben ift; file
d) ifi DC X F H gegeben,
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Ueher einer dex Tage und @rofe nad
! gegebenien geraden Linie AB ecinen Areisa
Abichmitt 3u befdhreiben , Oer ecines gegebes

} fen Yinkels fabig fey. Fig. 103,

| @eometrijhe Analyfis.

| 9 [V an fese, ADB fey Der su findendbe Rreid:
: Abfchnitt, der Des gegebenen, (hier {piBiz
gen) Winfels ADB fabig fens und der Mittel=
punct Des Kreifes fey C. BVon Aund B jiche man
AC, BC; fo ifta der 2Binfel A CB gleid) dem a 20, 3.
dwppelten A D B, mithin gegeben; weil nun
AC=—CB, fo ifib AC: CB gegeben, folg= b 2. def,
iy it das A ACB ber Gattung nady geges s
bene 5 wmithin iftd der Winfel C AB gegeben; ¢ 44. dat.
demmnach twetl der Punct A in der, der Lage nacdh d %?t_eﬁ
gegebenen AB gegeben ift, fo ifte A C der Rage e 22, dat.
Wad) gegeben; nun ifid AB: A C gegeben,
und
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h6.defl dat.
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172 Beometrifhe

F

und A B ift gegeben, folglich ifif AC audiy
Grbfie nady gegeben, folglichs it der Pumi
jeaeben , folglich b ift Der Kreis der Lage |
Grofe nad) geacben,

Conftruction.

An A lege man den Wintel B AE gl
dem gegebenen ADDB ant , und von A i
man nber AL die Snie A C fenfrocht miti
von B siche mani BC fodaf ABC ==CAl
Mus demr Puncte C, wo A C, B C cinnif
fchneiven, mit dem Halbmeffer C A Bejeab]
man einen Kreid; fo wird diefer Kreid dud!
gehen, und der Ubfehnitt tiber A B wird b g
gebenen Winfels fahig fepn, ‘

Beeid.

gleidh ift, fo fallt die fenfrechte Cinie ACH
ﬂB; und CAB ift daler fleiner ald ein todit
Winkel ; mithin ift anch) A B C (= CAY)
¥leiner alé efn rechters weil alfo die zreen Be)
¥l CAB, CB A sufarmmen Eleiner find als H:»[
vedste, fol werden AC, B C irgendivo eiihd]
fchneiden: der Dunct C ift aljo in der Gonfite:
tion mit Grurd al8 mbglich angenommen o

&y
it

eil BAE dem gegebenen fpifigen ‘T“mf»

-

& S



)l ¢ o

et (. CA mithin rm*Fn Ser Sreis durcdh B.  Cnbdlidh

e weil A EJ} nfredht ift me A, fo iftn A E eine n 16.
Sangente ; folglich ijro ver IMinfel B A L aleich o 32.

AR (e Y folalich ift Doy
pent geae yepen LBinic (Lr}:f-..i-. . ) folgl IIJJ it OF

freis = Ubjdhnitt fiber der Linie ADB D 5 gegebes
an Winkels fahig. Q. E. D.

. qlid

| 1i Beftimmund.
|
CAB Wire der gegebene MWinkel ein vechter; {0

intef ficle der Pt C auf die- Witte von AB, tind
it AB ware der Durchmeffer 0e8 gefuchten Kreifes.
il Bive aber der gegebene UBinfel ein {umpfers
05 g o fiele AC unter AB, und dev Punct C lige
b auf ber entgegengejeisten Seite von AB.

Beredhnundg.

%E_“ﬁ Sn dem A ACB ift die Seite A B famt
CUEE allen MWinfeln gegeben; mithin 16t fich-AC,

el | oy Halbmeffer ded Rreifes, durch die Trigonoz
CABIE metrie finden s folglich auch) BC; mithin ift Der
n DL Mittelpunct C Befifmmt, und der Kreis - Ubs
R fibmitt 1afit fich gleicherveife befhreiben. Man
i“iﬂ““": upponitt namlidy, daf AB in cine gewife An=
I ol gleicher Theile getheilt ift, und findet durd)
”M?r'; die Erigonometvie, wie viel vou dergleichen Theis
o len

e - oiiE o ._..._
S LSS Ss= =
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g Ten auf A C gehen.  TWir wollen den mifal be
el Nufgaben die Avt fie ju bevechnen bepfugen, wf e
L 3t eigen, dag, wenn man einmal die geomui A
';' 1 fche Unalyfis und Compofition gefunden Hot, i b

Qinten und Winfel fich aud) duvch avithmetigh A
Dypervationen finden laffen, | Di

AnmerEung.

B

Man [bfet durch Hulfe diefes geomcrrim*:r.'
Ortes felr viele Probleme anf, wo unber g M
gegebenen Dingen Winkel find. e habeint b.
peswegen hieher gefest, vb er fich gleich im Gf i
£lives 33. 3. Clem, befindet, ti

Olufgabe 1L ¥

Die Grundlinie BC, die Summe i}
beyden Seiten BA, AC, und der St
winkel BAC, find gegeben; oas Lroe
3u finden, Fig. 104,

17

fe
At aIpfis. 3

ABC fey Das u findende Dreets if O
sin B C, und B A 4+ A C gegeben find, !

2 L dat.  jffa die Werhalnid BC: (B A AC) &
b
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CoMeY
)t b

et

teifi
fer U
yalie i
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el

' bie Seiten BA, AC gegeben,

Aufgaben. 175

ben, folglich weil der, zwijdhen B A und AC

liegende Winfel B A C gegeben ift, fo ifib bad b 48, dat.
A BAC der Gattung nad) gegeben; nun ift

die Grundlinie B C gegeben, folglichc ift basd c 56. dat.

A ABC bder Grifenady gegeben ; folglichd find d 6o. dat,

Conftruction.

Man nehme BD gleich der gegebenen Sumz
e ber Seiteny an D lege man den Winkel
BDC gleich dem balben gegebenen Winfel an;
ubd gué B Eci'tbmbe man mit der gegebenen B C
tinen Krei, der die Linie DC in C {hneide;
ton C 3iehe man C A fo daf der Winfel DCA
gleich fey dem Winfel D3 fo wird A ABC das
gefuchte Dreyek fenn,

Beweis.

Wil DCA=—=D (conftr.) fo ifte AC e 6. 1.
== AD, mithin it BA+ A C==BD}
feener weilf BAC —= D +DCA—2D,f32. L
Wift, voeil D gleidh dem halben geqebenen Iins

ki, BAC aleich dem gegebenen TWintel,
QE. D.



Beometrifche

Bejtimmung.

WWenn der, aud B mit der gegebenen B
bejdhrichbene Kreid der Linie DC wur in Clng
Punct C begegnet, fo ift D C eine Tangem,

s

{

und ver Wintel

=
D

D ifi

eint rechter

1t Dicie

Kall iff, wie fich leicht seigen lafit, BA=
AC, und ¢s giebt nur cin eingiges Drenk, b.;:i
ver Aufgabe genug thut.  Schneidet aber g
Rreis die Linie D C in 3ween Vuncten, {o gi
¢3 ey {olcher Dreyecfe, rwovon jedes die g
benen Dinge hat, Crreidht aber der .Smw:;z
Cinie D C gar nicht, fo hat man efwas U
reimted gegeben, und dag Dreyek it unmbglit
Cs verfteht fich, dof B A+ A C grofier [
mug als BC, . :

Beyedhnund.

St vemt ABDC find die Seiten BC, bl
famt bem Winkel D gegeben, mithin [t if
Der Winfel B finden; und weil der Winkel BAC
and die Grundlinie B C gegeben find, o fi
bas Nebrige in dbemt A ABC bevedmen,

Dét
quf

il

it
ey
B(
der



Aufanben.

AnmerEung.

-~

MWare anftatt der Summe, der Unterfchied
ber Seiten gegeben; o liefe fich vas Problem

B D 3 e
auf eine abnliche Art qufloen,

Cing
et

v Aufgabe 11

e

:F,'m;:i Die Grundlinie B C, der linter{dhied
bt r\.':[ der Seiten AC, AB, und der YVinkel der
g} Grundlinie ACB, find gegeben; das Dreys
¢ QU 1 34 ﬁllbt‘il* Flg 105,

16 iy
oy Analyiis.
10gid

¢ filn ABC fey das su findende Trepef, Man

tahe AD —= A B, mnd 3iche BD; fo iff

DC, al der Unterfthied der Seiten, gegeben;

mithina ift B C : CD gegeben, folglich weil dev 2 I. dat.
tngefchloffene Winkel C gegeben ift, fo iftb A b 44 dat.
BCD ber Gattung nach gegeben; mithine iff ¢ 3. def
5, B der Winfel B D C gegeben, folglich auch der

jit ] Bebenwinfel B D A, und der, diefem gleiche

BAGY ABD; mithin aud) per Minfel A; weil dems

5 ) 1ach in dem A ABC die Winkel gegeben find,

Pifid ¢8 der Gattung nach gegeben; folglich ift d 43. dat,
5 wegen ber gegebenen BC auche der Gidfe e 56. dat.
nad) gegeben; folglichf find die Seiten BA, f 6o. dat.

AC gegeben,
A M

Conz




ce fevn; mithin weil fie gleich find, muf
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CTonftruction.

An C, deu Endpunct der gegebenen BC
leae man den gegebenen intel BCA; auf ()

webnie man CD gleid) bem gegebenen Unterfdial |

Dor Ceiten, und 3iehe BD; endlich madhe myl
e Winfel ABD =—=ADB, und verlingn
vic Xinien, big fie fidh in A fdhneidens fo i
AL C dasg gejuchte Dreyet feyn, |

Bepeisd,

€5 hat die gegebene Grundlinie BC, i
eqebenen Winfel C, und weil der Winfel AR
—= ADB, foiff AB—— A D, folglidi
AC—AB == DC, dem gegebenen Hute
et der Seiten,

Beredhnung.

&ie [agt {ich leicht aud der Nnalyiis

feiten.
Beftimmundg.

2enun BA und D A in irgend einern Dol
iommentreffen follen, fo mififfen die Wik
\ DB, ABD gufammen fleiner al ween

il

lei
¢in

el

di¢
AC
gely

der
et
find
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fidrier al3 ein vedhter feym folglich mug BD C
én fumpfer, mithing muf dev geaebene Wins £ 32 L
bl C ein fpisiger Winkel {eym.

Anmertung.

MWire der Winfel ABC gegeben, {o miifte
Me Geite A B verlangert werden, bis fie gleid)
AC wire; und bie Analpfis wide der vorhere
aehenden dnlich feyn,

Aufgabe V.

Die Grundlinie B C, der Unterfchied
ber Seiten A C, A B, und der linterfchied
bet YVinkel an der Grundlinie ABC, ACB,
find gegeben; das Dreyel 3u finden, Fig. 1006,

Analyfis.

ABC fey va8 gu findende Dreyef. Auf
AC nehme man AD —— A B, unb jiche BD;
PitDC, al8 ber Unterfthicd ver Seiten, ges
geben 5 folglich weil audy BC gegeben ift, fo iff
BC:CD gegeben, TWeil nun AD — AB,
it ber Winkel ADB == ABD, ‘mithin ift
ber Winkel ABC=—=ADB -+ DBC, nun

M2 ift




a 47 dat.
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it ADB=—=C 4 DBC, folglih) ABC=
C+2DBC; mithin ABC—-C==2Di{
nun ift (hyp.) ABC — C gegeben, folgli
2 DBC, wie auch DBC gegeben; mithinaj
dag A DBC ber Gattung nach gegeben. Fily
Yich ift, wie in den vorhergehenden anﬂgabeng;?
aeigt worden, das8 A A B C der Gattung
©irofe nach gegeben,

180

a

-

onftruction.

An B, den Cndpunct der gegebenen B
{ege man ben Winkel CB D gleich der Hilf
ves gegebenen Unterfchieded der Finkel, ml
aud C {hneide man mit CD, dem gegebenn
Unterfdhied der Seiten, die Linie BDin D, )
verléngere CD 3 alsbann mache man den Wil
DBA =—= ADB, mnd verlingere B A, DA
bis fie einander in A begegnen: fo iff A ABY
0as gefuchte Dreyef,

Betweisd.

&3 hat die gegebene: Grundlinie BC; i)
weil ADB == ABD (conftr.) foift AD=
AB, mithin ift DC der Unterfehied der Seith
Gndlich weil D BC gleich der Halfte des g
benen Unterfchicdes der TWinfel iff, fo iff, ™

e
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ué ver Unalyfis erbellet, Der Unter{chicd der
finfel ABC, A CB gleid) dem gegebenen
linterfchicd Der Winkel an der Grundlinie,

&l

ooy
ben g
g

n BC

Sl
[,
jchena

5 un!j

It

i
, L8

AR

el
o
,

Reredhnung.

$Meil in demt /A B DC bie Seiten BC,

| (D famt dem Winfel DB C gegeben find, {0

ligt fich Der Winfel BD C, mithin aucdy Der
Nebentoinfel ADB finden ; folglich ift der LWins
il A gegeben; folglich (it fich bas8 A ABC
berechnent,

Beftimmund.

Mern der aus C mit CD befchrichene Kreid
bie Ynie BD nicht evveicht, fo ift bas A ABC
unmdglich 3 Berfihet ex aber die Linie B D nur,
o find die Qinten B A, D A parallel, und ¢5
gicht qud) Fein Drepef; fhneidet er aber BD
in pween Puncten, fo gieht es awey foldjer
Dreyecte, die die gegebenen Dinge haben,

Aufaabe V.

Der Scheitelwinfel BA C, und die
Segmente B D, D C, in die die Grundli
M 3 nie




a 79. dat.

b 56. dat.

¢ 60, dat.
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nie durd) das von BAC gefllte Soth B
theilt wird, find gegeben 3 a8 Dreye
finden. Fig. 107,

1
M

Analyfis,

ABC fey das gu findende Dreyef, By
demnad) die, durd) das Lth AD formiten Gy

mente BD, DC gegeben find, fo iff ifre T

baltnid gegeben ; mithin weil von dem geqeben
Winkel BA C die Linie AD auf die Grunli
unter einem gegebenen Winkel gesoqen iff, m
bie Segmente BD, DC eine gegebene Berhils

nis haben, foifta A ABC bder Sattung mg} *

gegeben; und weil die Grundlinie BC geaehn
ift, fo iftb bad Drevef auch per Grdpe nad
gegeben; folglichc ift alled fibrige gegebem

Conftruction.

Jn einer unbegrdngten LUnte nelime m
BD, DC gleich ben gegebenen Segmenten ; il
B C befchreibe man, nady ver erften Ynfyets
einen de3 gegebenen Winfels B A C fifi
Kreid = Abfchnitt, AYusg D richte man DA o
vedt uber BC anf, bi3 fie dem Umfang fnd
begegne; daun vereinigeman BA, CA; fonld
ABC bas gefudite Dreyef fepn, i

| b

gle

M

f et

e,
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Aufgaben.

Berweis.

qBeil per Kreid = Abfchnitt B AC bes gege-

| fenen Winkels fahig ift, fo ift der Winfel B A %

gleich bem gegebenen Winfel; und €5 ift flar,

s : g . 5 .
| wf oas Qoth die Grundlinie in die gegebenen
S‘R«J

Gegmente theilt,

Beredhnung.

Wit as Drenet ABC aus den gegebenen
Dingen gu bevechnen, wmuf folgender Kehuini -
srangefchift werden.

Wenn man in iegend einem Dreyel
ABC von dem Scheitelpumnct A ein Loth A D)
auf die Grundlinie B C herablifit, o verbiir
fidy die @rumdlinie B C 3um Unterfdyicd cov
Gegmente D C, BD, wie der Sinug 0cs
Sdeitelwinkels BAC, 3um Sinug &es Ln:
terfchiedes der YDinfel an der ®rundlinic
wer BC :DC —BD —= fin BAC:{u
(ABC— ACB). Fig. 108,

\

b

pir}

Man siche CE fenfredht auf AB; aud A
it AB fdhneide man BC in G, und pereinige
AG; yon C ziehe man auf die verlangerte A G
M5 Loth CF; o tfi wegen des gemeinehaftlichin
M 4 $alb-
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Halbmeffers AC, CE : CF = fin CAB:fy
CAG; nunift wegen der dhnlichen A A BEC
CFG,CE:CF—BC(C:- GC; folglidh B,
GC finCAB:fin CAG, mn ift GO
—DC—BD, mdbCA G=—ARC-
ACB, wie aud confir. erbellet ; folglich BC,
DC—BD=——1fin ABC: fin (ABC-
ACB).

Demnad)y [aft fidhy aus den Dingen, bichy
ver ufgabe gegeben find, der Unterfdid i
Winkel an der Grundlinie finden; nun ift, w
gen des gegebenen Scheitelminfeld B AC, i
Gumine diefer Winkel gegeben ; folglich (affn
jich die TWinfel felbft finden; und das fbrigeie

pemt A\ ABC gt fich berechnen.

Anmerfung.

Sind die gegebenen Dinge die Grunblink
BC, ber Sdieitelwinfel BA C, und dag Lt
ADj; fo befthreibe man gleichermeife fiber BC

_ einen Des gegebenen Winkels fahigen Kreid - I

fdhnitt 3 aué der Mitte von BC richte man b
foth EF auf, bis es vem Umfang in F hegegt
und nehme darauf EG —= AD; dunch G
man G A parallel mit BC, bis fie bernt Umfund
in A begegne, und vereinige B A, AC; fﬂE

T r——

th
d

e T S L N - o)
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A A'BC bas gefuchte Drepef, twie fich leicht
peweifen [agt. Gr evbellet jugleich , Daf dasd ges
gebene Soth AD nidht grofer feyn darf ¢ls E F.

Aufgabe VI

Der Scheitelinkel B A C, das Joth
AD, und die Verbalmis der Segmente BD,
DC, indie die Grundlinie durd) das Loth ges
theilt wird, find gegeben, das Dreyek 3u fins

den. Fig. 109,

Analyfis.

ABC fey dad zu findende Dreyek.
nach weil A D mit der 'Grundlinie einen geges
benen 2Binfel macht, und die Werhaltnis der
Gegmente B D, D C gegeben ift, fo ifia A
ABC der Gattung nach gegeben , und der MWins
bl ABC ift gegeben; weil nuin AEB, dl3 ein
rechter, gegeben ift, fo ifib A ACD bder Gatz b 3. dat.
tung nady gegeben, folglich weil AD dor Grofe '
noch) gegeben ift, o ific A A B D aud) der ¢ 56. dat.
Ordfie nady geaeben; mithind ift AB gegebens d 6o. dat.
o ehen dem Grund if AC gegeben folglich

"ﬁ & ABC HESL’{)EI‘F,

N s

a 79. dat.
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Conftruction. b
Auf eine unbegranste Linie trage man BY, b:
E F G gleich den gegebenen Linien, bdie die Bu gf
I:[ haltnis der Segmente ausdrucien. Ueher B g
ol Bejchreibe man einen des gegebenen Scheitelni|
| 1} feld fabhigen Kreid = Ubjchnitt, und vidhte
i !J T ein Loth auf, das dem Umfang in A begem, |
ki und vereinige EA, GA. DBou A qus {dnei
' i man AF mit dem gegebenen Loth in D, mw
M durd) den Punct D ziehe man BC parallel
| EG, fo dag fie den Rinien AE, AGinBud| E
I C begegne; fo witd ABC bdas gejudte Dregl] i
e fepn.
Beeis.
1}
: €3 Hat den gegebenen. Winfel BAC, md
o pas gegebene Roth AD.  Ferner weil B Oy d
{ialhi eq 6 rallelift mit EG, foifte AD: AF =DBi| °
L el f11.5. EF, mdAD: AF=—=DC:FG, folglid ;

DB:EF=—DC:F G, ud permutonh
BDuDEe = EF:FG: Q. E Di

! ‘ Berehnung.

gRetl fit dem A AEG der Sceifelinli | 1

b ;".rJ-L._ E A G, und die Seqmente E ¥, F G geghht | |
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fiud, fo laffen fich, wermittelft ded vorhergehens
ben Sehnfabed, Ddie Winfel AEG, AGE fine
den, mithin find die MWinktel ABC, A CB ges
geben; num ift in dem A ADB das Soth AD

| geachen, folglich (a6t fidy A B finden; und auf

gleiche Weife A C; folglich lagit fich das A\
ABC berechnen,

Beftimmung.

%ft bas foth AD <AF, jo liegt BC itbex
EG: ift AD == AF, {o fallt BC auf EG;
it abey AD > AT, {o lieat BC unter EG.

Aufgabe VIL

Der Scheitelwinfel B A C, bdie Summe
der Seiten B A, AC, und die Verbdltnis
der, durchs Loth A D formirten Segmente
et Grundlinie, BD,DC, find gegeben; oad
Dreyel 3u finden, Fig. 110

Analyfis.

BAC fep das su findende Drepef. Ieil
tiin der Minfel B AC gegeben ift, und AD mit
BC cinen gegebenen SBinfel madht, auch die
Bers
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a 79. dat. Werhltnis BD : DC gegeben ift, fo iftadm

b 7. dat.

c 2. dat.

/\ ABCbder Gattung nach gegebetr, mithin i}
B A:AC gegeben, wie aud)b BA L AC:
B A wun ift (hyp.) BA 4AC gegeben, foly

lidhc it BA gegeben, folglichd it A ABC)

d 56. dat. auch der Grofe nach gegeben.

Conftruction

Auf einer unbegrdngten Linie nehine mou
EF, FG, gleih den gegebenen Kinien, Dield
Berhaltnid der Segmente ausdructen, und by
{dhreibe fiber E G einen, bed gegebenen G
telwinfeld fihigen Kreid = Ubjchnitt. Aus Frid
te man tiber E G bad Qoth FH auf, bis e i
Umfang in H begegne, und vereinige EH,GH
uf der verlingerten E H nehme man HRK=
HG, und siche GK; alsbann nehme mon Kb
gleich ber gegebenen Summe der Seiten, M
ourdh B siehe man B C parallel mit EG, uh
C A parallel mit G H; fo wird A B C b g
fuchte Dreyet fepn,

Beweisd.

Tetl A C mit HG parallel ift, fof
KA: AC =— KH :GH, nun i KH
== H G (confir.) mithin ift K A — AGi
folglich ifft BA + AC == BXK, M it

et |

P e
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\B( |
' qud 4. 6, und 11. 5 Clem. berleiten laft; folgs
| fith haben die Segmente BD, DC bie gegebes
| ne Berhalmis, Q. E. D.
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ser gegebenen Summe dex Seiten, Ferner ifte e 29 1.

ver Winfel BAC =—= EHG, bad ift, dem
gegebenen Scheitchvinfel.  Cnbdlidy, yoenn von
A auf B C basg foth A D gefallt wird, fo ift
BD:DC ==ETF : FG, wie fih leicht

Beredhnung.

Weymittelft des Lehnfalied der Aufgabe V,
offen fich die Winfel an der Grunbdlinie EG fins
ben, mithin oudh die, ibnen gleiche TRinfel
ABC, A C Bj;, nun iff, weil AC=—AK,
BAC =2 K, folglich ift der SBinkel K ges
geben; folglich, weil BK gegeben ift, fo la@t
fith in dbem A BKC bdie Seite BC finden; mits
bin [3@t fich pad A A B C berechnen,

Andere Aufiofung. Fig. 111

Nachdem man, wie vorhin, 3 AHEG
gefunden hat, fo trage man ouf bie gerlangerte
HG die inie HL gleich dev gegebenen Summe
ber Seiten.  Ferner mache man auf der perlinz
geten H E, von E aug, die Linie EM ——=
HG, und vereinige L M; endlich mache man
HK
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HK =—=HG, und durch K ziche man KC po
rallel mit ML, und durdy C 3iche man CB 1
vallel ' mit GE; fo witd HB C das gefudyte Dty
ek fenm,

Beweid.

LAt sBeil B C pavallel iff mit GF, {o f HC:|

HG=—=—=HB: HE; unb weil KC parallel|

i f 46 &mit ML, {oiftf HC i (HK)'HG —(L:

19 5- Cor. g M, mithin it HB : HE —— CL : Kl

mmn ift' (confir.) HK =—E M, mithinHE

L ! —— K M; folglid) #ft HB =—=CL, folglig

i BH-4+ HC==HL, ba8 ift, der gegchom

i Summe der Seiten,  Das Wbrige At ficl leic
i ausd der confir, herleiten,

Anmeriung.

b habe Diefe- swepte Anfidfung hier by
ik gefligt, unit 3u weifen, wie einerley Proble
ficdh auf mebrere Urten aufldfen laft. Al
bie erftere Yuflbfung ift geometrifcher; Die leg
” re habe ich durch algebraifche RKunfigriffe ¢
e funden,

Nf |

|

e o s— L
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Aufgabe VIIL

Der Sdeitelwinkel BAC, die Summe
v Seiten BA, AC, und oer Unferfdied
ser durche Goth formirvten Segmente B D,
DC, {ind gegeben; das Dreyel 3u finden.

Hg, 112.

Analyits.

ABC {ep dasd ju findende Drepef. Aus A
mit der Fleinern Seite A C befchreibe man einen
fireis, Der die Grumdlinie B C in E fdhneides
man vereinige E A, und verlangere BA, bis
fic bem timfang in ¥ begegne, und jiche FE;
amnach weil AF =— AC, foifi BF gleich
b Gumme der Seiten, wmithin gegeben; und

| neila ED == DC, fo ifi BE der lUnterjchied
| dir Seiten, mithin gegeben.  Fevner tweilb der

Winfel F K C gleich ift demr halben FAC, Ddies
ler aber, ald ber Nebenminkel oon BAC, ge:
geben ift, foift FE C gegeben, mithin iff FEB
gegeben ; mun ific BF : BE gegeben, folglichd

ftdas A BEF ber Gattung nac) gegeben, und
b Winfel BYE ift gegeben; mithin ift dad A
BEF wegen der gegebenen B T audh ver Grdfe

gleihem Grund ift in dem A A EF die Seite
AE

) gegeben s folgliche ifi £ F gegebeit; aud ¢
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AE (== A C) gegeben, woraus el
vag dbad A ABC ber qugnug und Grofie g
gegeben if,

Conftruction.

uf einer unbearanzten Lnie nehme
BE gleich dem gegebenen Unterjcdhied der

il
i
%11

mente, Man madye den Winfel CEF gleich

halben Nebenwintel ded gegebenen Scheiteluis
Fele; aus B {thneide man EF mit der gegebony
Summe der Seiten in F, und vereinige BE
vann madye man den Wintel FE A — AFE
aug A mit AE befchreibe mon einen Kreig, M
die unbegranjte Linie in C fdhneide, und il
AC; fowird A ABC das gefuchte Dreyekfi

Beweis.

Daf e3 die gegebene Summe, und dengy
gebenen Unterfchied hat, fallt in die Augen; w
weil FE C gleich ift dem halben Nebenwinkeldt
gegebenen Winfeld, fo ift F A C gleidh disf
Nebemwinfel, und B AC mup daher dem i
benen Scheitelwinkel gleidh feyn, Q. E. D

B
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Berechnung.

Sn dem /A BET {ind 3wo Seiten tind der
Winfel BEF gegeben, mithin laft fich die Sei-
it EF, und die ubrigen Winfel finden; folglich
36t fich in Dem A AEF die Seite AF, das
it AC finden; mmift BA + AC gegeben,
mithin 3Gt {ich B A finden ; und weil der Sdei-

| welwinfel BAC gegeben ift; fo [aft fich vas A
il BA C berechnen,

NAufgabe IX.

Der Sdeitelwinfel BA C, der lnters
fthied der Seiten BA, AC, und der Unters
fthied der durchs Loth formirren Segmente
BD, DC, find gegeben; das Dreyek 3u finz

oen,.. Fig, 113,

Analyiis.

ABC fey das gefuchte Dreyet. Yus A mit
der fleinern Seite A C befchreibe man einen
feeig, der die Grundlinie in E, und die Seite
BA in G fdhneide; man pereinige AE, EG,
umd verlngere B A big in F, und veveinige FC;
bemnadh weil B A C gegeben ift, fo iff der Me-
N benz
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bemoinfel F A C gegeben, mithin ift &
gleichfchentlichten A AFC der Winkel F gy
Ben; nun fiuda die Winkel E + GEC glif
aween vedhten,. folglich ift GE C gegeben, mi:
bin auch fein Mebenwintel BEG; nun iff B

oer Unterfchied der Segmente, folglich gegebm|
und eben fo ift BG, ber Unterjchied der Ceifnl
gegeben; folglich ift vas A BE G bder Gnttug

und Groge nacd) gegeben, Woraus erhellet, b}

pad /A BAC der Gattung und Groge nad g
geben iff,

GohﬁIUCHOﬁ.

Nuf eirier unbeqrangten Linie nebhme na
BE gleith dem gegebenen Unterfchied der Sy
mente ; an E madhe man den Winfel BE n gleid
per alfte ded gegebenen Scheitelinfels, wh
aus B fchneide man mit dem gegeberten Unie
fchied der Seiten die Linie En in G; mon bt
Iangere BG, und madye den Winfel GEA=
AGE; aus dem Punct A, wo GA, EA einm
ver f{dhneiden, mit A E befthreibe man il
Keeid, Dev die unbegranyte Linie in C fenels
und wereinige AC; fo wird /A ABC bas gt
fuchte Drepef feym,
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Aufgabern,

Beweid.

Man siehe dad Lth AD, und von F, we
bt freis die verlangerte B A fdhneidet, vereinis
geman F C.. Weil nun BE G 4 G EC gleich {ind
| sueen vechter, und eben foa F 4 GE C gleidh
find sween rechten, foift BEG — F, mithin
ift F gleich der Halfte ded gegebenen Winkels;
mn it BAC==2F, folglich ift BAC gleidh
dem gegebenen Winkel, Q. E, D,

Berechnundg.

Sndem A\ BEG lagit {ich die Seite EG
fimt dem Winkel BGE finden, mithin iff dev
Winfel A GE gegeben; folalich (Gft fich in Dens
gleichithentlichten Drenet AGE die Seite AG
fimbent; mithin ift A C gegeben, folglich auch
AB, und bas A\ B A C [aft {ich berechnen,

Reftimmund.

MWenn der aug B mit B G bejchriebene
Reeis die Linie E n blof beruhrt; fo Degegs
ten fich die Linien G A wnd E A nicht, und
M8 A B AC laft fich nicht verzeichnen,

N 2 Gy




a 3. 4.

€ 22,3

d 29. 1.

€ 20.

(W]

g 43. dat,
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Erreicht er E n gav nidht, o ift da8 D
gleicherweife unmoalicd).

Aufgabe X.

Tie Grundlinie BC, das von A auf B

gefallte Coth, und der Unter{chied der Wil

el an der Grundlinic ABC, ACB, findg

geben; oas Oveyel 3u finden, Fig, 114,

L

Analyfis.

ABC fey dad zu findende Dreyef, M
be{dhreibea um daijfelbe einen Kreid, deffen Mi
elpunct O jey; aus D, bder IMitte von B,
ourch O iehe man an den Umfang die Sinie DE;
fie wirdb fenfrecht auf BC fepn. Durch A jily
nian AM pavalfel mit BC, und AM {dnel
DF in £, und den HUmfang in G; uhd m
pereinige GC. Nun iftc AGC 4 ABC glid
sween rechten Winfeln, undd AGC + GOE
ift auch gleich sween vechten, folglich ift GOB
—— ABC, mithinift A CG gleich dem g
Benen Unter{chied der Winfel an der Grunbdlint
Nun vereinige man A O, fo ifie det SfGinld
AOF — ACG, folglih gegeben; fermd |
O E A, al8 ein vedyter Winkelf gegeben, fol
lich e ift bas A AOE bter Giattung nadh g

ben, mithin iff EO: O A, ober EO #OBYf

g
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geben 5 nun ift in bem, der Gattung und Grofe
nach gegebenen A BD E der Minfel BED qe-

gebent , folglich b ift bag A BOE der Gattung '

nach gegeben, und der Wintel £ B O ift geqe=
fens folglich weil der MWinfel EBD gegeben ift,
o ift Der Winkel O BD gegeben, folglich e ife
g /A OBD der Gattung nach, und, wegen
bor gegebenen BD, auch der Grifie nady geges
bens folglich ift BO gegeben.

Hievaus flieft folgende Compofition.

Conftruction.

Man nehme die gegebene Grundlinie BC
ber Qage nach an, und vichte ausd ifhrey Witte D
g foth DF aufy auf DF nehme man D E
gleich demr gegebenen ¥otlh, und durdh E jiche
man HM ypavallel mit BC3 aus D an HM jiche
man DH, {o daff ED H gleich ift dem gegebe:
fen Unterfc)ied der TWinkel; dann vereinige man
EB, und qué D mit D H fchneide man die ver=
lingerte £ B in Q ; aug B giche man B O parallel
mitQD; und aud O, wo fie dbem Loth D F
Begegnet, iehe man O A pavallel mit DH ; fo
wird ey Punct A, wo O A der HM begegnet,
der @cheitelpunct, und wenn man AB, AC
bereiniget, fo wird A\ ABC dad gejuchte Drey:
¢f fenn,
N 3 2 e:
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Beweisd.

G5 hat, wie in die Augen fallt, die g
Bene Grundblinie, und das gegebene foth, e
wer ift wegen der Parallel = Linten, E O E)

=0 A :DH, bk O Ed =il
DQ, folglih OA:DH =— 0B:DQ, m|

ift Cconfir.) D H=—DQ, mithin if OA=
OB; folglich wird der, aus O mit OB befdt

bene Kreis durch A agehen; und v voird, nab
pemt er HM in G qefchnitten hat, anc dudl

. # ~ 4 r .:- f
geben. Nun vereinige man G C, o ijt,
aud der Wnalpfis erbellet, A O E — ACl

nn it ACG=—=ABC — ACE, und Al
——HDE, basg ift (confir.) bdem gegibend
Unterihicd der MWintel, folglich haben ABL
ACB den gegebenen Unterjchied, Q. E. D

HBeredhnung.

Sie demt A HD E 1afit fich aud den
Benen Dingen die Seite HD finden, mithins
die aleihe D Q gegebens nun [aft fich tn o
2\ BED ver Winfel B E D finden, folgl
(it fich in sem A QDE ver finfel QU
finden; mithin ift dev gleiche Winkel BOLY
geben; nun it A OE gegeben, folglich o
BOA; nuinift BOA==3BCA, mirbizz
B
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BCA gegeben, folglich audh ABC, und das

A ABC laft fid) bevechnen,

Andere Aufldjung. Fig. 115.

ABC fey bas ju findende Drewek. Durdy
n Scheitelpunct A ziehe man M N parallel
mit DC, fo ift, wenn die Lage von BC qegeben
ift, wegen ded gegeberten Lothes auch die Rage
gon M N gegebena . Aus A mit AC {dhneide
man A B in D, und 3iehe CD, o ift der Win=
il BCD gleich der Halfte deg Unterfchicdes v

Winfel, mithin gegeben,

M verlangere man CD, bis fie MN in
E fchueives fo ift da8 A BDC dbem A ED A
Hnlich, folglich it BC:CD==EA: ED;
firner wenn man auf EC von B und A die Lis
niew B G, A F fenfrecht zieht, {o ift das8 A
BCG dem A EAF dnlich; folglid) BC:CG
— EA:EF; folglih it CD:C G —
ED: EF, und componendo (CD 4+ D k)
CE:CG+EF—CD:CG; nun trage
man auf die verlingerte CE die Linfe CG aus

EnmdhR, pifi CGH+ EF

[AS—

RF, mithin

CE:RF==CD:ER; obet CE : RF=—=
(CDYFC:L ER, folglidh 5 ERXCE
=RF X FC; nun findo CE, ER gegeben,

N 4

fﬂ[gs

a 37.

dat,




B

b 28. dat.
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fich ift dag RehteF RF X FC gegeben nunf
bie Linie R C der Lage und Grdfe nach geqchen
folglich (Gt fich der Punct F finden, unw'
ift der Rage nach gegebern ; folglich ifid ey P
A gegeben, und dag A ABC ift gegeben,

Conftruction.

Ueber der gegebenenn Grundlinie BC jify
man MN in der gegebenen Lages an C my
man den -"fﬂiirft*{ BCE gleidy der $Halfte desge
gebenen Unterit und CE fchueive MNi
E. Pon B jiche man B G fenfrecht auf CF,
und auf der verlangerten C E nehme man Bl
== GC; nber RC, al8 dem Durdymeffer, ¢
{dreibe man einen freis,
ihen CE und L ER eine mittlere Proportions
Linie CK, und vidhite CK von C fenfrecht avf
durdh) K siehe man KL pavallel mit RC; a
L, wo fie dem Umfang deg Kreifes Btgrgﬂfr-
falle man auf R C das Loth LF; an A, woll
die M N fibneider, 3iehe man BA, CA, fol
A ABC pas gefuchte Dreyef,

-' \ktd‘;

Nun fuche man 51rr-

Beweisd.

C$ hat die gegebene Girunblinte, und M
gegebene Loth,  Ferner ift, wie aus der nik
N !’:5

T ———

bﬁe
lth

be
Hii
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i etheliet, CEXRF—=—=CD : ER, und

weil (confir.) +ERXCE=—=(CKq)LFq,

myc LFq == RFXFC, {oit CE:RF c 335 3.
—FG: 5 ER; folglich CD:ER—FC:

I ER; weil mm 5 ER bie Halfte von ER ijt,

[;mug'; FC die Halftepon CD, das ift DF mug

gleich F C feyn; woraus folgt, dap D A —

AC, und die Winfel ACB, AB C den gege:

benen Unterfchied haben.

Anmertfung.
©o habe ich die Aufgabe aufgeldft, el ich

die borhergehende Auflofung Fannte; man wird
[eicit urtheilen, daf qene diefer vovjuziehen ift.

Beftimmundg.

Wenn K L-dem Umfang des Kreifed nidht

e e e T — g S e AT § T e e e B e s £ — e N i
T R T e =

begegnet, fo enthalt die Aufgabe etwas nnmdgs
Oritte Auflofung. Fig. 116. f i
1 il
olgende Anflbjung ift wegen ihrer Kire '
bt nachftvorhergehenden vorsuiehen, i;; i
N5 ABC [ :

T i
- wt=
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A BC fey, wie vorhin, das 3 findeny
Dreyet, und M N die dex Rage nady) gegibon
Linie,

Man mache A CF == ABC, foifih
Minfel BCF der Unterfchied der 2Winkel andy
Grundlinie, mithin gegeben, folglidha iff i
Nun it FAK — (A
——=) ACF, folglidy ift bag A FAK dmj
FCA alulich, mithin ift FC : FA —=F4
FK: nun jiche man BD parallel mit CF, §
iff FA:F K== AD:DB; folglid £C

PDunct F gegeben.

FA—AD:DB, mithinift FCXDB=] g

FAXAD, mmfind FC, DB gegeben, ol
lich ift F A X A D gegeben; folglich lage fid
Punct A finden,

Conftruction.

Don C 3iche man an M N bie Linie CEf
bafi BCF gleich fey dem gegebenen Unterfiia
per Minfel, und aud B ziehe man BD parald
mit CF; fiber DF, alg dbem Dprchmeffer,
fchreibe man eien Kreis.  Nun fuche man
jthen BD, FC eine mittlere Proportional
nie FH, und fese fie von F fentrecyt auf D
pan vereinige H, und E, den ‘Eﬂhftelpuntr‘f‘

freifed; und gud E mit EH fdhneide man UA
i




iy
b

ift
Al

lﬁ i

ABY
et /)
Fa
oA
) K
Bz
, fil
fich de

CFi
rfehin
gl
r, b
1 it
[ 2
f DS}
gt 0
g MK

Anfgaben. 203

wA: an A ziche man BA, CA, fowid A
AC B bas gefuchte Drenek feprt,

Beweisd.

Man veveinige A, und G, wo F H den
flmfang des Kreifed fdhneidet, fo ift inden A D
EAG, EHF, die Seite EA—EH, EG
— EF, und der Winfel GEA —=FEH;
within ift AG==FH, und E GA=—EFH,
dnem vechten Winkel; folglichd it A G eine b 16 5.
Tangente; mithine ift (AGq) FHq = AF . 3?,1
X AD, oder weil (confir.) FHq=—=DDB X
FC, fo iff DBX FC —— AF X AD, folg=
ih AF:DB=—FC:AD, nmiftDB:
FK=—DA:AF, folglid) ex @quo AF :
FK=—FC: AF, mithind it A AFEdem 4 6 &
A AF C apnlich, folglich ift dex LWinkel FAK
— FCA, nun ift FAK =— ABC, {olgs
lih it FCA == ABC, folglidh Haben bdie
Winkel an der Grundlinie den gegebenen Unterg
i, Q. E. D. |

#

)

Aufgabe XI.

Der Scheitelwinkel BAC, der lnfeys
fdied der Seiten BA, A B, und die Verbali:
nig
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nis Oer durd)s Loth formirten Segmoy
BD, DC, find gegeben; das Dreyet su
oen, Fig. 117,

Analyits.

ABC {ey dad su findende Dreyef, Wy
oemnach dag von dem gegebenen Winfel BA(
gefallte Soth AD cinen gegebenen LWinfel ni
B C madht, und BD:DC geaeben ift, foif
vas A\ ABC ber Gattung nac) gegeben; i
hin it B A: A C gegeben, folglichd if ad
BA : BA — AC gegeben ; nun ift BA—A(
gegeben (Ayp.) folglid) audh) B A folglid &
pad A\ BAC aud)y der Grofe nach gegebant,
und alles davin ift gegeben.

Confjtruction.

Uuf eine unbegrangte Linie trage man by

Linien EF, FG, die die Berhaltnis der Euy
mente augdbeiicfen.  Ueber E G befchreibe me
einen, ded gegebenen Sceitelwinfels fabine
Kreis = Abfhnitt 5 aud F richte man ein
auf, dad dem Umfang in A begegne, um b
einige EA, AG; auf E A trage man EP=
AG, und vercinige P G; aus A auf AEH
ge man AQ gleih dem gegebenen Unterfdit

A




[iens
34 fi

[BA(

el i

o i
- i
ft
—A(
(i f
chent,

1t
- Cuy
¢ i
ahigu
. Sof
1D it
Pes
E fr
i

o

Aufgaben. 205

yr Geiten; durd) Q siche man Q C pavallelmit
PG und von C, wo QC die Linie AG fhnei=
wt, siche man CB pavallel mit EG; fo wird
A ABC bas gefuchte Dreef fepn.

Beweisd.

@8 hat den gegebenen Scheitelwinfel (conflr.)
mdd BD : DC =—=EF : FG; aud cben dem
Grmd it AB: AE— A Q:AP; folglich
permutando €5 dividendo AB — AQ : AE
 ARPe—AQ: AP, Do ift QO BIEP
LA DE APR=——) ACSA G, qun it
(tonfir.) EP=—AG, folglih QB—A B
plglich hHaben die Seiten dem gegebenen Unters
[hicd, Q. E. D,

Beredhnung.

Nach dem Lehnfahy der Wnfa. V. laffen fich
i dem A AE G bie Minfel an der Grundlinie
finden, mithin auch die Winfel ABC, ACB;
mmif (Trig.) BAJLAC: BA—AC—=—
tug 2 (ABC 4 ACB): tang 2 (ABC—
ACB), b BA — AC ifi gegeben, folglich
it fidh BA 4 AC finden; folglich ift jede dev
Ciiten B A, A C gegeben; und dag Drepet
ABC [afit fich Derechnen,

DITNE

s

o om
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Aufaabe XIL

Der Scheitelrointel B A C, s
AD, und der Unterfchied der Segmon
BD, DC, f{ind gegeben; a8 Dreydy
finden, Fig. 118,

Analyits.

ABC fey das 31 findende Dreyel, i
siche man auf E, der Mitte son BC, die di
AE; foift, wie jich leicht Dbeweifen [aft, Bl
— DC s DE; nun ift (hyp.) BD-D
gegeben, folglich auch DE 5 und weil bas
DA gegeben ift, fo ift bag A E DA der O
tung und Grofe nadhy gegebenn, mithin iff
Wintel A E D gegeben, folglicha ift b/
A BC der Gattung nach gegeben, und der Wie
fel ACB ift gegeben ; folglich if dag A ADG
per Gattung und Grdge nad) gegeben, und AS
ift gegeben; aus eben dem Grund if BA g
Bens folglich ift Dag A AB C der Gattung ik
Orvfie nach gegeben,

Conftruction.

Wuf einer unbegrangten Linie R S nii

sman ED gleich der Halfre des gegebenen W
fife

e ——
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ferfhiedes der Seiten; von D vichte man D A
geidy dem gegebenen: Roth auf, und vereinige
B A, Uuf beyden Seiten von E nehme man
) WillEahr g gleiche Linjen EF, EG, und
befchreibe Tiber ¥ G einen des gegebenen Sdyeiz
twinfels fabigen Kreis = bfchnitt; an H, wo

| it EA {hneidet, von Fund G jiche man FH,

GH, und vou dem Punct A ziehe man AB,
AC paralfel mit HF, HG, bis {ie der finie
RS in B und C begegnen; fo wird A ABC
bag gefuchte Dvepek fepn,

Beweid.

€5 hat bas gegebene Roth Ferner tveil
ABmit HF, und A C mit HG parallel ift, {0
iftb der Wintel BAC—F H G, das ift,
dem gegebenen Scheirelminfel., - Cudlidh weil
EH:EA—EF:EB, b EH : EA—=
BG:EC, it EF: EB=EG EC;
mn it (conftr.) EF—FE G, mithin EB —=
LC, folglih if BD — DC == 2 ED’; nun
it (conftr.) ED die $Halfte des gegebenen Un:
terfehiedes, folglich haben die Segqmente der
Grundlinie den gegebenen Unterichicd,

b 29. T
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Berednung.

Nady dem Lehnfay der Aufgabe V.
fich in dem A\ FHG die TBinfel an der G
linie findeny folglich find die Winfel AB(
A CB gegeben, mithin [aft fid) in dem |
ADC bie Seite A C, und in dem A ADi
vie Seite A B finden; folglich [age fid) bag A
ABC berechner,

Andeve Auflojung. Fig 1.

Die vorhergehende  Compofition habe if
auns
wie man fieht, feby fimpel, b habe andoé

o eine andere Auflofung eben diefes Problew
gefunden, die idy wegen ihrer ierlichleit ho
jeBen will,

Ueber einer unbegrangten Linie RS vergeidy
ne man, wie vovhin, das A ADE; augk
giehe man au RS das Soth EM; aus D g
i man Do, {o baf der Winfel EDn gleid) o
i pemt Ueberfchuf bes gegebenen, (hicy frumpfn)
Winteld uber einen Rechten; mit Don fchnd
man E A aus n in p, und vereinige pn; oo
siche man A O parallel mit pn, und sl

B i

ber angeftellten Analyfis hevgeleitet : fie i}

siche man O C pavalfel mit Dn.  Yus 0}

il
e

fi
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bottr, Mittelpunct mit dem Hatbmeffer O C be=
1‘d}1‘l‘ibv sman einent Kreis, der die Yinie RS in B
fhnetde, und pereinige A C, AB; {o witd das
A ABC das gefuchte Dreyet feym

Beeis.

9eil ME fenfrecht ift auf RS, o tftc BE
— EC, folglihy, wie vorhin, BD — D C
— 2 ED. Ferner ift flar, daf pn:0A —
nD:0C, nunift (conftr.) pn =—nD, mit=
it O A == OC, folglich gebt dex Kreid durc
bern Panet A, Wetl mmd BOC=2(ABC
LACB), umbe O E ben Winfel BO C hals
bict, fo ift EOC ABCH4+ACB, folgz
i OEC+OCE=—=BAC; num it OCE
— EDn, und (conflr.) EDn dex Ueber{chuf
08 gegebenen Wintels tiber etnen rechten, folgz
lihy, weil OE C ein vechter Winkel iff, fo muf
BAC bem gegebenenn Scheitelvintel gleich feyits
Q. E. D,

Nufgabe XTI

Der Rreis = Ub{dnitt ACB ift der Fas
fe tind ®rofe nady gegeben, den Pinct C 5u
fidert, o daff die, von den Endpuncten dec

o ges

¢ 8. %

d 20. 3
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1]l
ﬂC BC, bie Verhaltnis der gegebenen
piien M, N baben, _i-’:';_;. 120,

"

Man felse, C fey der zu findende Pum | =

und AC, CB haben die gegebene Berhilmb
weil nun der Kreis = Abjchnitt ACB ber Sy
und (ﬁi‘b}?f nach gegeben ift, {o iffa ber W
Yel ACB gegeben; folglid) weil AC : CB gy
ben ift, {Lr iib dag A ACB bder Gattutgud
gegeben ;. mithin tff: er *lbmhl B A C gegebin,
unpc bie Yinte A C ifi der Lage nady gegebon;
olglich 4 ijt der -*-}Juatcr C 5‘;15‘_5;-}:'911_.

Conftruction.

An B madje man ven Winkel ABD =
ACB; 3uden gegebenen Sinien M, N, AB,
fuche man die vierte Vroportional = Linie, wh
trage fie auf BD von B nady D ; man dereiniy
AD; anC, wo AD den Bogen fdhneider, jie
man AC, BC; fonitd AC ju CB bie gue

bene Verbaltnis baberr.

Lo |
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Bewers.

11 3D — A CB (confir.) und
Al = ;' A B, fo find die 4\ N\ ACB,;
ADB cinander abmlich ; fﬁf-”i-'{) it A C :CB

==l B “;_1. D nun ift (conflr.) AB: DI
gy , folglidh it A C OB ==S1UES N

O ss ooy o 4 B as sy F
'-w-:.-- “- :ht | 4 ¥ :g TI }jv

Diefe Wnfaabe it cud demn Pappus

i * T T T % .'-_;g,\ ;’.‘ L A J\'*:?T:
mens alfein meine Auflofung Hff von Der feu

AT 0

gen verfchicoen.  Cr gieht an den gu fimdenden
Punct C eine Tangente, die Dev xs'Inn:';:‘":-,:z
AB begegnet, und gevath dadurch anf

bfig, bie weit nicht fo fimpel ift m" die meta

nige,

i eine 2Unins

ANufgabe XIV.

Der Unterfdied der Seiten AC, AB,
vee Unterfchied t‘r ourdis Loth formirten
Begmente CD, DB, und der Unteridied der
Winkel an der mrm.bl nie ABC, ACB, find
gegeben; Sas Drveyel su finden, Fig. 12T¢

Anags
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Analyfis.

A BC fey

wache D E

pas su findende Drepef, My
= DB, unbd 3iche AE, f
AE=——AB; aus A mit A E {chnetde my
ACinE, und pereinige EF. Demunach meil

ver Wintel ABE, bdasift, AEB — CApl

+— ACE, foift CAE der Unterfchied der Wiy
fel an der Grundlinie, folglich gegebens mith
it in dem Lmu:itbuil ihten A AFE ver Wiy
tel AFE gegeben, folglich auch }ull Nebenmi
fel EFC ; nun ift in b A EFC, CD, ¥
Linterfchied der Seiten, und L(, Der llniuhlmﬁ
Der \_ummh“ gegeben ; rLlujflu) ift dag Dred
der Gattung und Grdfe nach gegeben,
flieft folgende Compofition,

Siera

Conftruction,

Man fige dent gegebenen Winfel feinen hil
Ben Nebenwinfel Bra), und uber EC, dem gege
benen Llnterfchied der Segnente, befchreibe m
einent freid = Abfehnitt . FC, der diefes Wi
Fels fabig fen. ud C it CF, dem gegebun
Witerichicd der Seiten, fchieide sman den Bogu
und verlangeve CF;  algdann madhe
den IBinfel F I pon A, wo E4,
E-A ciander fhneiben, falle man auf die oo
Iisfﬂiul"

A
1 5 2] i

AR Wt S |y i,
A=—AFE:

fat
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f

Yunall

lingerte CE basd Qoth AD, und macdhe DB ==
DE, und vereinige BA; {0 ift A ABC daé

qefuchte Drepek,

Bewetrs.

Gy (3§t fich leicht aus der Conftvuction und
der Unalyfis herleiten,

Beredhnung.

S dem A EFC 185t fich der Winkel C
finden s folglich (gt fich in dem A AEC A e

md A E, vag iff, A B, finden, folglich laft
fih pas A ABC berechuen,

Mufaabe XV.

0 ein gegebenes Dreyel ABC ein Drey:
¢k eingufchreiben, das cinem gegebenen Drey:
¢ Rhnlich (triangulum [pecie datum,) wnod
deflen eine Seite mit der Grundlinie BC pas
rallel fey. Fig. 122,

Analyfis.

FDE fey das ecingujhreibende Dreyet,
Beil nun F E pavallel ift mit BC, fo ift dex
L3 Wins
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\.-%—il'l..g—

MWinfel AFE { ==A8C ) g”,(‘__e_‘u‘l"f‘;i; tiithina

A-FB H ver Gattung nadh geqeby
folglich it BD : DF gegeben; wun if (hyp)
FD :DE gegeben, folalichd ifi BD : DR u
geben s ferner weil baé A EDC der (mm
nacl) 51&5_.,1‘3(%[ ift, o it ED:DC aegeben, fol
Iif;} b iif U I__-) = -f\ l:r qi.‘;‘.”.'% ity nun ft; [_m: "ﬂ'i.l‘:.;.‘
3(a ¢ ‘u.-x TPI!.‘-I.'L.Z{H'J:} c L*I 13].:' !‘t‘it:.‘k![, f[;][ii'
ift der -g}-ti.mt D gegeben, und weil der UL
BD'F gegeben ift, fo ifid der Vunct F geqehu
uno weil F E pavallel ift mit BC, fo iftd mf
ver Punct E gegeben; folglich it vag A FIE
nac) allen Theilen beftimme,

Lonjtruction.

An B C lege man Sa8 A BCG an, i
oent gegebenen Drepel abhnlich fep e , und vord
nige A, G; von D, wo A G die Linie B(
fchneidet, ziche man D F parallel mit B G o}
'!} E parallel mit CG, und vereinige F, E; f

£ A FED das eingufchreibende ,.,h:'yr.f

Beweis.

Well FD, BG, ud ED, CG parld
find, foiftf der Winfel FDE=—=BGC;
¢ben dem Grund ifis FD:GB = ED: GC
folg
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lich ; und weil AFD — AB G, mid EFD
—CBG, foift AFE — ABC, folglich
it FE porallel mit BC, Q. E

Berehnung.

an dem A B C G lafit fich BG und dek
Winfel CB G finden, folglidh lapt fich in dem
A ABG der 9Binfel B A G, mithin in dem
A BAD die Seite BD finden; folglich laffen
fihinden AABDF, DEC die Seiten DF,
DE finden; und 028 A F D E ift nach allen
wheilen Deftimmt,

Jufa. 1. Fig. 123,

Wire in der Yufaabe gefodert, daf F E it
AB oder AC fiberhaupt einen gegebenen Tinkel
madyeniolf 3 {owilrdeman ACH gleid) dem geges
benen m[ macher, und in vas8 A AHC,
wie Ho1 ::, pas /\ fde einfihreiben, und dann
burch D die Qnien DF, DE mit df, de paralz
fel g':L‘fj&‘Il,, witd A FD E bdas eingufdhreibenz
0¢ Drepef fenn,

1
ol
TE
I

!P
¢
|

folglich b ift bas A FDE dem A BGC dhn- |

"

0.

Gs
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ufats, 2. Fig. 124.

Auf eine abhnliche Yrt 186t fich in ein aee
benes Drevel ein der Gattung nadh gegehon
Pavallelogramm einfchreiben,  Sch will hiop
vie Figur herjelien, weil die Werzeichnung
per Beweid fich leicht davausd abnehmen lofy
Dievaus evhellet, wie fid) ein Quadrat in eing
gebenes Drepel elnfihreiben 855 etne Anfoly
wegn Guinée in fetner Application de I’ Alg
bre a la Géometrie die Ulgebra aebrauchts §

Lo

Bergeichnung, Ddie e aus feiner Gleichung i

feitet,” ift bey weitemn niche fo fimvel; wigdy
meinige,

Aufgabe XVI

JIn den gegebenen Quadranten ABCH
tien Breis einsufd)reiben, der den BogendB
und die beyden Salbmefier C A, CB beriil
Kig. 125,

Analyiis.

EHF fey der eingufchréibende Kreid, (i
Mittelpunct fey G, und die Beriihrungs - Pust
feven H, F, E.

P

f"

e =
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oman siche GH, GF, fo ifta , well ACB 218. 3. &
dn vecheer Winfel ift, GHCF ein Priigr, mits 43
fin, weil GF == GH, e¢in Quadvat; folglidhy
ijf'rBCG cin halber vechter FWinkel, demmachd b 32. das,
fi'CG der Lage nach gegeben.  un perlangere
min CG, fowitbe CG durch den Punct E ge= ¢ I1. 3
fen, folglichd t"s er Punct E gegeben,  Shtan d 28, dat,
pereiiige E F, fo it in dem gleichichentlichten
A GEF der Wintel GEF — 5 FGC, mitz
hin gegebens folglichd ift dex Punct F gegeben,
iy weil TG der age nach gegeben ift, fo iftd
ber Punct. G gegeben; folglidhe ift der Kreid e6del dat.
EF H der ‘*agu und Groge nadh gegeben,

Conftruction

Man theile den rechten Winfel ACB durd
CE in sween gleiche Theile, und die Halfte
ECA wiederum in sween gleiche Theile durd)
CD; durch den Punct E, svo CE dem Bogen
AB begegnet , 3iehe man E F parallel mit DC;
pon E siche man F G {o dDaf der Winfel EF G
= FEG; aus dem Punct G, wo F G die Liz
pie CE ichneidet, mit dem Halbmefjer GF bes
fbreibe man einen Kreid; {o wird diefer Kreid
BC,CAund BA beru[;un.
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Beweis.

Weil E F parallel iff mit DC, foif
FEG=—DCE, mithin CEF = Al
—= GCF, folglih, weil G CF ein hlly
rechter ift, fo ift GFC ein vechter 2Winkel, my
hin g berthrt der Kreig die Linie BC in F. §y
ner falfe wman G H fenfredht auf A C, o
GH — GF, mithin gelht der Kreid durd) H,
und g berihrt dafelbft A €.  Cndlich weil GE
—— GF, foqebt der Kreid durch E, unb jm
wird er dem BVogen in Feinem andern Punie be
gegnen, fonft winde eine aud C an Diefen Pun
gesogene Linie gleich CE feyn, weldjed ung
veimt ifth 3 mithini beruhrt er den Bogen ink

e

Beredhnundg.

Y demt A ECFift EC, bder Halbmeffe
Des Quabranten, famt den davan liegenden Wit
feln gegeben, mithin [aft fich CF finden; folp
lich 1agt fich in dem A GCF, GF, der Holk
meffer Ded einguidyreibenden Kreifes, finden

ae

=

o e
=
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A in ’u und dem ?m.- B in F. '?',,;-..‘e ben Wit

felpuncten A, B ziche man AD, B G fenleedht
afEF, piffa DG=— 1 ETF, mithin geges 2

bens von B jiche man Bn
it Bn —= DG, mithin qubut* nnb weil in
bt A A Bn audy die Seite AB famt dem
tehten Winfel AnB gegeben ift, fo ift das A
AnB ber Gattung und Grdfe nach gegeben,
ind der TWinfel ABn ift gegeben; folglidhe ift
Bnber Lage nad) gegeben; folglich, weil dev
Punct P gegeben ift, foifid E F der Sage
gegeben,

Ty
o ¥

nach 4 a1

dat.

dat,
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Conftruction.

Ané B, einem der Mittelpuncte, mitdy
SHalfte der gegebenen Linie beidhreibe man Cing
Kreis onm; vou A, demt andern Mittelyum,
siehe man cine Tangeute an diefen Kreid, w
pereinige den Verlihrungs = Punct n wnh h
ourch P, wo bdie zween Kreife einander i
beny giche man EF pavallel mit Bn, o b
fie den bevden Kreifen in E und F begegne; §
wird E I der gegebenen Linie gleich feyn,

BReweis.

Cr lafit fich Yeicht aus der Unalyfis m
Conftruction herleiten,

.

Beftimmung.

Wenn die Halfte der gegebenen LUnie qrif
ift, ald AB, bie Gntfernung der Mittelpunc
fo giebt e feine Tangente wie An, und diey
gebene Linie ift su grof ald dag fie durd) P
die verlangte Art Fonnte angelegt werden,

Uebrigens erhellt, Daf, weil 8 son A M
Langenten an den Kreis giebt, man die I
EE

"l

HA(
el
oeit
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BF auch durch den Punct p, wo die Kreife eis
“ander noch einmal fhneiden, anlegen fann,

Aufaabe XVIIL

Die Tinie A B ift der ®roge und Lage
md, eine andere E F ift der Lage nach ge:
geben; auf diefer [eftern den Punct 3u fins
b, wo A B Sem Auge unter dem groften
Winkel ex{cheinen mug, Fig, 127,

Erforfchung und AUnalpfis.

Man wird leicht wabrnehmen, daf fich die-
it Unfgabe auf folgende veduciven [aft : duvch A
md B einen Kveid ju befchreiben, ber die Yinie
EF berithre; Denn albann werden die von dem
Bertihrungs = Punct an A und B gegogenen iz
iien einen grofern Winkel machen, ald die von
rgend einemt andern Punct in EF dahin gezoges
wn Linien.  Demnach weil der Kreis durch A
md B gehen foll, fo wird fein Mittelpunct in
tem, aus der Mitte von A B aufgervichteten
Vi CE liegena 5 er fey D, und der Beriihs
mngo = Punct G4 und dasé Lwth C E- begegne
Wlnie EF in E. - Man pereinige EB, DB,

1 L‘{)

a 1.

s

i 1

UG, GB, foifib dag A DEG ber Gattung b 43. dat.
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nach aeaben . mithin iﬁ ED:DG, sherEp,
saof i1 [|t er infel DEB 1000
en, folgliche ift a8 A D E B dur (émmrat]

nacy gegeben, mithin ift der Winfel EBD gy
geben; nun ift E B C gegeben, folglich auf

DBC; folglich ife das

, hnhtj a ~_'. L "IH

A BCD bder Gattuy

Confiruction.

0as aud der- Mitte C aufyy
: EF [)f;‘mtet, an B gy
siehe man C H fenfrecht auf EF
fihneide man mit CH
vi¢e verlangerte E A in 1 alsbamy 3iche tm
BD pavallel mit CI, und f.’:-'-«i » wo-BD

Xoth fhuetdet, D G pavallel mit CH; fo il

ver aus D mit DG ua,w':cbu.; Kreis durd) A

Bon £, o
tichtete Soth Der Linte
man E B, BonC
dein

und aqud eben Punct

& -':r--' Al 4 3 . e " e e A4 W
1o B geyeit, Uno EF inG L‘Eiui}h‘{l’; oDer s

2luge mug f1ch in G Definden, umt die Xinie Ab

I Esy Rarr Aral s I Al 2o Bl s
HINEY REIN GIOELEH <L HHEL 51 [eiih .

f {:?t'“.:.'{ ¢k, vap DB:Cl=— DL[ Cl 11

nun ifF Ceonflr) Cl—==CH, mithin DB =
DG; fermerift D A==D B, folglich win

A s Peal2 Seidvisfe T : [ s i
oer Sveis durch B und A gehen, undd o be

gt

1L
CH
DB
CB
folg|
DB
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it EF in G. Daf aber AGB ber grifte
Winfel iff, witd man leicdht wahruehnien, wenn
man von irgend eincm anodern Dunct in EF s
dien an A, B 3ieht 5 denn der MWinfel im Kreis-
hiditt, der dem TWinfel AGB gleidy ift, wird
mimter: der auffere IBinkel, folglich grvfer feyn
lé dev inmeve entgegengefeste. Q. K. D.

erechnung.

Sn demt A\ E CB lagt fich EC, mithin
idem A FCH bdie Seite CH finden; nun ift
H=—CI, folglich [afit fiy in dem A ECI
e Winfel CI E finden; nun ift C IE —=
DBE, folglich ift D B E geacben, mithin yoeil
CBE gegeben ift, o lafit |ul;r C B D finden;
flalich Iagt fich Dag A D C B bevechuen, und
DBI DG lﬁ' fj,-.&‘t‘l‘klf.

Anmeriung.

Die gegebenen Dinge Fonmen ufalligermets

o bejhaffen feyn, ba§ bie Einic AG omrch
o -

bt Tittelpunct D D gebt, wie in der Figur.
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b 47. dat.
¢ 28. dat.

famt der Linie PE gegeben,
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Aufgabe XIX.

Die Linien AM, AN find der Lage nig
gegeben, und der Punct P in ibrem Jwifty
vaum ift gegeben; einen Breis 3u bejdm
ben, Ooer durch den Punct P gebe, und i
beyoen Linien bertibre, Fig. 128,

Analpfts.
Der Mittelpunct ded 3u findenden Kl
jep E; die Berihrungsd = Puncte F, Gy ¥
Punct, wo die Linien jufammeniiogen, A

Man veveinige AE, EF, EG, EP, Al
{o exbellt, dag inden A A FAE, GAEU
Winfel FAE, G AE einander gleich find; nl
ift wegen der gegebenen Lage der Linfen Al
AN, der Winkel FAG gegeben, folglid) nd
feine Saljte F A E; mithina ift A AFEN
Gattung nady gegeben; folglich ift AE :EE
bad ift, AE : EP gegebens und weil der %
fel EAP gegeben ift, fo ifib A\ AEP berO
tung nach gegeben ; folgliche #fi der Witk

Al
Lichy
fent
mal
it

ben

= = . -~
o R

geht
fite
(Ble
AN
n




Aufgaben.

Conftruction.

Man Halbive den Winfel M A N durdh
AH, und vereinige AP.  Bon elnemn willfihis '
ihen Punct C der Linie A H jiehe man CB
ffrecyt auf AM, und aus C mit CB {dneide
mat AP in D; durch P ziehe man PE parallel
mit DC4 fo witd ber, aus E mit E P befehrie=
heue.}w,‘w bie bepden Linien AM; AN berubrem,

76 o
1| e
| that
m‘s i

il Bewets,
15 W
A, Wian 3iche E F p-*n'*‘f"’-‘i mit CB, fo it

§C: FE=—CD:E P, nun ift Cconfir.)

) AMBC =—=CD, mithin 1* E == E P, mithin

AT ubicht der Kreid burd) F, und weil EF fentredt

o f #° auf A M, fo beriihrtf A M ben Kreid. e 20. 1.

» Al Okicherroeife, wenn man E G fenfrecht -:'mf{m g« Coks
b sl &N sieht, o ift EG —=EF, undo AN berube

{1' E t'l:l i\':“ ﬁl‘Cif‘a Q_¢ .l{ia Dn

+ B
P
et Ol
et

Beredhriundg.

gn dem A ABC, wenn wman AC als
iaeben anaimmt, IG5t fich BC findens folglich
it fich in dem A A D C per SWinfel ADC
fiden, mithin auch der ihm gleiche AP E;
P folgs
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folglich [agt fich in dem A APE die SeiteDs

das ift, ber Halbmeffer ves gefudhren S
ftnden.

Beftimmundg.

Aeil der aud C mit CB befchriebene i
vie Yinie A P immer in sioeen Duncten {chney,
{o giebt 5 pween Kreife, die der Anfgabe g
thun ; wenn namlich dev Punct P jwifhen AX
(oder A N) und bder bhalbirenden Sinie lig
Riegt aber P auf ber Halbivenden Linie, fo gl
es nur Ginen Kreid: die Unalpfis in diefemfH

ift nicdht fchwehr ju finden,

Mufaabe XX.

Die Linien AM, AN find der Lagend
gegeben, und der Punct E in ibrem Jwiits
vaum ift gegeben; durd) diefen Punct eined
nie 3u 3iehen, die den Linien AM, ANb
gegne, und ein Dreyel be{dliefe, das el
gegebenen Slache gleid) fey. Fig. 129,

Analyfis.

Der u finbende Punct fey C, 1nd W

ourch C und E gegogene Linte C E G Defohlip
0

et
EL
A
I
FE
g
el
]
Bt

=
f=rd
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s Drepef G A C, das der gegebenen Flache
gleich fep.  Durch den- Punct E j3iehe man EF
pavallel mit AN, und {tber der gegebenen AF
ymeer dewr gegebenen Win¥el M AN madye mana
in Pavallelogramm A D, bdas der gegebenen
flade gleich fen ; nun erhellt offenbar ausd der
Saur, bafi die beyden A A FGE, HBC ju:
[amimengenonmen dem A K H D 391(;} fepn

mufen; nun find alle diefe Drepede einander
u"I{T.E{?; l:"ﬂ, E b ;'_.3 P s B =
FEq : BCq, mithin componendo A\ FGE -
AHBC3; AH BL.:::FLq-}—BCq BCq;
fermes 11£QHBC AEDH==SBCq:
EDq, folglih ex @quo /\ FGE 4+ HBC :
AEDH =—=FEq+4 BCq:EDgqg, weil
mp A\ FGE -{— HBC =— /A EDH, fo ift
fEq +BCq=—EDq; nun ift FE, wie
eh £ D gegebent, folglich ifi BC gegeben; und
weil der Punct B gegeben ift, fo ift aud) C ge=
geben, und bdie Linie C E G ift der Lage und
Brofie nach geaeben,

Conftruction.

RNachdem mana dag Prllgr AFD B bes
iricben hat , fo jiehe man aué B die Linie BI
nfrecht quf AN, b gleih ¥ E; von I -mit
D fthneive man AN in C; durch C und den
P2 ges

b 19. 6
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geaebenent Punct E ziehe man CEG fo
bag A A G C gleid) fepn dem Prllgr AFDR
0as ift, der gegebenen Flache,

Beweid.
Cr laft fich Teidht qus der Unalyfis u
Confiruction herleiten,
Beftimmung.
Wenn FE==FED, fo fallt der Punil
auf B; ift aber FE > ED, fo evreicht ICH

Linie AN nicht, und man hat ungeveimte Dy
gegeben,

Beredhnung.

Das Wth von E auf AN iff gegeben, ti
bin [agt fich, wegen der gegebenen Flade
Prifge, die Grundlinie AB finden; nun iff bl
=9 ED? —FE?, mithin (3§t fidy 50
berechnen,

Ulgebraifche Analyfis,
I will eben diefe Unfgabe algebrile

anfloferr, um durd) ein Bepfpiel zu seigen, B
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Anfgaben.

ithe bie geomtetrifchen Analyfen den algebraifdhen

sorsuzichen find.

Man fille von den Puncten F, G die Lothe
K, GL auf die Grunblinie hevab, und fege,
aie vorhin, F E pavallel mit A C. Demnach it
AF:FK=—AG:GL, md GF: FE —
AG:AC, folgih AFXGF:FKXFE
— AG? :GL X AC; mun fey AF = a,

F—x, FK=—b, FE=—¢, AG—

2+ x, und die gegebene Flache GL X AC
— bps folglich ax : be (a +x)°

Zar —§
bp, Hieraus folgt x° 4 ( P) x 4

12 =——= o, und wenn man, un den Calenl ju

¥

: 2ac—ap g
aleidjtern, ———=— === — 2ar {e, {0 eys

t __'- S 3T e
Mtman x —ar—— T a Y s2 — 1, folgs

i x==a (T T r2—1). Gb
gieht vielletcht eine fimpleve Yrt, diefe Nufgabe
tlgebraifch aufsuldfen: aber {chwerlich wird man
burdy algebraifche Kunftgriffe eine o furge und
sieclihe Berzeichnung der Figur erhalten, wie
die, bfe ung Ddie geometrifthe Unalyfis an vic
Hand gegeben Hat,
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Aufgabe XXI.

Die durds Lorh formirten Segmen
der Grundlinie AC, CB, und die Stimm
der Seiten AH 4 HB, {ind aegeben;

Dreyel 3u finden, Fig. 130,

Analyfis,

AHB fep dad ju findende Drepef, Y
H, bem Sdeitelpunct, nit HB befchreibe mu
einen Kreis, der AB in D, und A H ik

fhneide, und verlingere AH, bis fie dem lm |’

fang in L begegne: fo iffta A DX AB—
AKX AL; nun fino A D, AB, Alil=
AH 4 HB) gegeben, mithin ift A K gegeben,
folglich ift KL, der Durdymefier des Kreifs,
wei auch) HB, der Halbmefier, geqeben; fily
lich tft in dem oth CT der Punct H gegeben, md
068 A\ AH B lagt fich finden,

Conftruction.

Uuf einer unbegringten Linie nebume m
die Segmente AC, CB; von A siehe man
ter einem willfibelichen Winfel die Linie AR
gleich ber gegebenen Summe der Seiten, 1
pildE

.
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qreinige EB 3 man wehme CD =—= CB, und
mache den infel ADG —— AEB; mit GF
wr Dilfte yon GE, aud b jchneide man das
fth CI in H, und pereinige AH, HB; o iff

A A HB dad gefudyte Dreyet,

>

Beweis.

L

9eil pie A A AD G, A BE einander
ifnlich find, fo it AD : AG=—= AL AB,

Higlich AD X AB=——=A G X AE. 9un bes

ireibe man ous H mit H B einen Krels, det
L tn K fehneides ev wird, weil CD=—= CB
it, AB in D fchneidenns bemnad), wen man
AH bis L verlingert, foifta ADRKAB —
AKX AL, ‘.'-DI‘LICI) KRB XAL—A G X

AE, oberb AFq— GF q =— AHq—b6 2

(HLq) HBq; nun ift (confir.) GF=—HDB,
folalich ift AF — AH, mithin A H + HB
— AE, der gegebenen Sunume gy Seiten,
Q. E. D.

Berehnung.

Weil AE: AB —=AD: AG, fo lagt
i) AG finden, mithin audy) GE, und 3 GE
= GF =—HB, folglid) it HB g{‘gﬂ)ﬂ'& p

P 3 mifs

St e
e A— P T —
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mithin agt fih AH finden, und 5aé A AUR
1agt fich berechnen,

Algebraifche Anflidfung. »
il

R

Pon fehe AC=—=12a, CB=—1bD, 4}
4+ HB —=—¢, AH = x, folglid HB=
c— X; fo erhalt man wegen der rechtiwinklif
g ti AN ATE, . CBH, x° ~—a% ==¢ 0
i — g x4 x? — b2, folglihx =,

b
cf‘-‘u—h’ﬁ_l_.ai 33 230 - ¥ 'k_j]
e «  Dieraud licfe i audy dm | ni

2-e
3 < , 3 o 1l
3imlid) einfache Lereichnung Herleiten, dieads %

4 nidht fo gierlich feyn wiwde, wie die, die ni I

aud der geometrifchen Unalpfis Lergeleiter habin b

poH

Aufanbe  XXII, :
be

EF G ift ein der Sage und Grdfe nad | o
gegebener Breis; AD, eine darin liegemde] o
gerade Linie, die durdy den {ItistelpunctB |
gebt, aud) der ®réfe und Lage nady gege
ben: auf dem Umfang Ses Rieifes denPundt | o
3u_finden, wo A D dem Wuge unter dom
groften Yinkel erfcheinen mug, Fig. 130
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baf Ddie
]*;"‘ auf 'f‘f L‘Hu.t repuciren ‘I.T,'ru L einen
ibesi, Ser durdy A und D
dett gegebenien Breis bertibre; denn

BVernhrungs"Lunct

Man wird leicht wabruebmen,
Yufgabe

lnl.." 31 'i.ﬂ. 'Lli.

(¢ i‘ ' uind
alsbann werden Die, bon dem
A und D gesogenen Linien. ¢inen grofern
Winkel madhen, alg die, vom irgend einem ans
bern Punct  ded. hmfanged dahin gezos
pien,  Diefer Kreis nunfey EAD;
felpunct, Dber gewif2 auf

genen Sis
fein SNifs
der IMitte

demt, aus

ton AD aufgerichteten Roth CI liegen wird, fey
H', Doy Yfilifﬁrlhlj‘) z Punct l‘.; fo wirdb die b

dueh B und H gegogene Linie
fungé = Punct E gehen.  Man vereinige A H,
foift AH + F B—EB; nnit EB der
Halbwefier Des gegebernen ,ﬁm feé, mithin geges
ben; f L‘-Tgfrc[) ift in dbemm /A ABH bdie Summe
ber Geiten AH + HB gegeben; folglidy, iweil

burd) den Berihs

die burchs Loth formirten Segmente AC, CB

P

fuch gegeben find, fo 146t fich, nach der vorhers
gehenden NAufgabe, der Punct H finuden, unde
bt Kreis EADHfi ber Lage und Grdfie nad)
aeqeben,

¢ b

def,

d&tl
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Conftruction.

Ueher der Grundlinie AB, die aus den g
gebenen Segmenten AC, CB sufammengefy
ift, Dbefchreibe man, nad) der vorhergehendm
Nufgabe, ein Drepef , deffen Seiten AH, H
sufammen dem Halbmeffer ded gegebenen Kieild
gleich feyn.  Uus dem Scheitelpunct H mit HA
bejchreibe man einen Kreid; diefer Kreid win
purd) D gefen, und dew gegebenen Kreid berils
ren,

Beyweid.

Meil CD == A C (conftr.) fo it HD
——HA, mithin geht der Kreis durch D, Nu
perldngere man die, durc) die green Mittelpun
te B, H gesogene BH, bis fie dem Umfang 0t
cingefchrichenen Kreifes in E begegne; ol
EF =— AH, folglih BE =—= BH + AH,
Wun ift (confir.) BH + AH =— bdem alb
mefier ded gegebenen Kreifes, folglid) aud) B
bas ift, der Punct E ift beydenw Kreifen gemein;
und swar haben die Kreife Feinen anbdern Pud
gemein, fonft wirben di¢, von B und Han pigs
fen Punct gezogenen Linien ein Dreyef begran
3en, wo die Summe jweper Seiten der Dritten
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Eeite gleidh wares folg
frcife einandey in E.

g :.;-tf:}'-c[: 34 finden,

Wufgaben.
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ylich d Derihren die sween d 3. def. 3.
(,3. E. D.

?"-"e ypothenufe A B, und die Sliche
ines redyiwintliditen Dreyels find gegeben

Analyfis,

ABC ey dad su findende

-
}'ng I" alr

Dreyel, Aus D,

b SNitte der Hopothenufe B C, mit D C befchreibe
man einen freis 5 er wird burd) den Scheitelpuncy

A gehena
dinie

1

Durdh) A ziehe man eine Parallel: a3
und befchreibe tiber D C das

fehtef EDCF; ¢ wird b dem A A B C gleidh, b -

mithin gegeben feyn; nun ift DC
lich ¢

ift bie .andere Seite D E

weil DE ber Sage nach gegeben

Punct E gegeben,
mtBC, foiftd EF der
Ttﬂ jlid) e yoeil Der Kreid der Lage nadh) gegeben e 28

folglich yeil
Lage

m‘-acbcn, f-';"fﬁ

gegebent, und
it o it Der
EF pavallel ift
nady geqeben, d

b fo it der Punct A gegeben, und das A
BAC ift gegeben,

€ on:
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Conftruction,

Ueber Der gegebenen SHypothenufe BC b
{dhretbe man einen Kreid; diber DC, der Half
von BC, Befhreibe manf dad Rechtet DCFE,
bas der gegebenen Jladbe gleich fen; an A, w
EF den Umfang ded Kreifes {dhneider, vond
und C siche man BA, CA; fo witd A ABC
pasd gejuchte Dreyet fepn,

Beyweis.

Gv (460 fich leicht aud der Analvfis
Gonftruction hevleiten,

Beffimmund.

St ED griger als D C, der Halbmefie
ped RKreifes, o giebt ¢d Feinen Durdychnitts
Punct wie A, und die Yufgabe enthalt et
unmogliches,

Algebratiche Auflofung. ‘

Die gegebene Fliche fey a2, BC =0
x§

— —
— "
e

AB—3x, AC==uw. o ifta"

oergat ==2xy, udb? ==x*r+ ¥
Dige

fe
ge
fie
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Anfgaben.

biefe 3o Gleidhungen addire man, fo beformmte
man x24 2xy +y°? b2 ga?, folge

e

i x+y=—17"b*+ 42?3 und wenn
wan fie absielt, x* — 2xy4y?* == b2 —
a2t , folglid x —y —= V> b? — g2
fﬂfg[. T8 e ‘Z/T';;. 2 +_4__;{: + EC b2— 4a* ;
L ] St b 2 T
my == 9"b2+44a°>— ¥"b2 —3a?,
Aufgabe XXIV.

Die Grundlinie B C, der Unter{dhied
oet YDinfel an der @Grundlinie, und die, von
demt Scheitelpunce auf die Niitte von BC ges
sogene Linie AD, find gegeben ; das Dreyel
ju finden,  Fig. 133,

Algebratfche WUnalyfis.

AB C fey dad ju findende Dreyef. AYuf
AB nehme man A E — AC, unbd vercinige
EC, foift BCE gleich dem doppelten Unters
thied der Winkel an der Grumdlinie, folglich ges
geben.  Von B 3iehe man BF fenfredht auf die
berlingerte CE, und von A falle man ouf EC
A%
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bas foth A G hevab: fo find die A A BFE
E A G einander ahnlidy, folglid) FE : BE —
EG:EA; nun beige man BF =— a, [
== b E —x, foiff EC ==h 0

b — x S
EGE“T_HFBE: Vﬂ’—l—x3,

h——«\

fDIgIIL{)‘i '2/’3,—‘ [- X F = ";‘“ E -4,

mithin it e l—}-{--;m}-\.- '}/‘”a_ 5“"—1—_x° :

und (EA + EB), daé ift, AB =— L‘L\-

YR T = bk
2X

V'az 4-x2, Fum madhe man von folga
Sate Gebraudy: wenn man von dem S
telpunct eines Dreyels auf die Wiitte b
Grundlinie eine gerade Linie sieht, (o iftdl
Sumine der Quadrate der Seiten gleid) bt
Sumine des doppelten Quadrares der gesoqy
nen Linie, und des doppelten Quadrates bt

palfte der BGrundlinie; ober A Bq -+ Al
2ADq+42BDq.  Man fese, um bt
Medymung ju evleichtern, 2 A D q -+ 2BDY
——2¢2, fo wird wan, weil A C=—=AL

vie Gleichung erhalten, (bt (ﬁz"b__!

4x32
(b..._.x')’-‘-_ (ii3+x3)
=t —

Gleidhung aufgelof giebt x4 4 (a2 4 b=
4¢

— 2{"'; biel

© oL e

]

11

gt

(i

[
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jet) x* == ~— a? b2; nun fBe man a®
+ b2 — gc® — 2p?%, fo ift x4 —
opix? + p4—: p* — a?b2, folglid)
Y pt == Pt — _ath? P fD[inl'i} X

— Y (p2+ ?/‘pa,;"azbz') .

Problem aufgeldft, nady-
pergebens ges

©o YHabe ich das
b ich eine geometrifche AUnalpfe
fucht hatte. Nachher habe ich in Simfons Sdyrifs
ten eine geometrifche Aufldfung davon gefunden,
die ich wegen ihrer JierlichEeit hevfeBen will
Fig, 134.

Ueber AB; der gegebenen Grunbdlinie, be:
ihreibe man den Kreid = Ubfhnitt AHEB, dev

Der

bes gegebenen Unteridhicdesd der Winkel an
Grunblinie fabhig fey. Man theile A B in ween
gleiche Theile in C, und fudje, wenn K L bie
geaebene, vom Scheitelpunct auf die IMitte deyr

Grunbdlinie gesogene Linte ift, 3u KLgq, ACq

AC bie vierte Propovtional = Linie, (=) und
trage fie auf A B von C nach D alsbann jiche
marn

(*). Man verwandle namilidya dag Ouadrat KL q it 5 45
ein Nechtef, Dod sur Grundlinie A C habe; fetne

Hobhe algdanm fep P, fo it ACK P:ACq=—1 1. 6.
P:AC; folglidy darf man nur ju P, A C die

vritte Proportional - Linie fuchen.
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mare CS, DI fenfrecht auf A B, bis {ie by
Umfang ded Kreifed in S und 1 begeguen, up
vereinige AT; durd) G, wo AT bie Rinje C§
fchneidet, 3iche man E G H pavallel mit AB,
and vereinige AE, AH; auf AT nehme my
AN — KL, und ziehe durch N bdie Sins
MN P parallel mit EH; fie begegne AE, AH
in Mund P o it A AMP das gejuchte Dreyd

Bewwets.

Meil (confir.) C G parallel ift mit DY
Mmd KLq:ACq=—=AC:CD;, fo ific KLt
ACq AG:Gl == AGq: A GRGI

mm ifte AGXGIL = EG X GH, basff ]

weil EH mit AB paralfel,. und C G fenfrey
ouf BA ift, == EGq, folglidh KLq: ACq
=— AGq:EGq, mithin KL : AC=
(AG:EG==) AN : NM} nun ift (confir)
AN—KL, folgliy NM=—=AC; nun if
weill EH=—=2EG, au) M P. —2 M},
folglich ifft MP —= A B, mithin hat dag Drey
ef die gegebene Grundlinie, und AN =—XKL
begegnet M P in der Mitte N.  Cndlich iff wo
gen der gleichen Bogen B E, AH, bder Unfw
fhied ber Minfel AHE — A E H, dad ify
APM-—AMP——AEB, dem gegebenen Ui
terfchicd ver Winkel an Der Grundlinie, Q. E.D

N {

o R, et e e T

en
thell
IN
MN
fie
i
e
[th |
bieie
timi
lf;if': ‘

§
N
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nfir)
1 ifi
M N,
DI
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g
tfes
5 il
1 Lt
D)
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Avufanbett.

Aufgabe XXV.

Die Grundlinie AB, dag Loth HP, und
He Summe der beyden Seiten M N, find ges
geben; dug Dreyet 3u finden, Fig. 135,

At alyfis.

AHB fey das 3u fiudende Drepef, und
AH4+HB =—=MN, ober MN — AH ==
HB: folglich MNq — 2MN X AH+ AHgq
== HBq, mithin MNg—2MN X AH=—=
HBq — AHq; mmit HBq — AHq —
PBg— APq=——ABX (PB— AP); und
wern man A B in C in gween gleiche Theile
theilt, {o ift PB — AP 2PC, folglich ift
iNg — 2MN X AH s ABXPC, oder
MNg oMN X AH4 2ABXPC; nun
e man anftatt des NRechtectes o MN X AH
tin auderes, das 2 AB jur Grunblinie, undirs
b eine andere Lnie zur Hohe habe; dieje Hobhe
W PD, foift MNgq AB XDC; auf
tiefe Qut Hat man anftatt ywener  Rechtede ein
tiniged Rechtef GeFormmen, und die Linte CD,
5 ie dritte Propovtional = Linie von 2 AB,
N, 1856 fich finden, und weil der Punct C
Behen it, fo iff oudd) der Punct D gegebern.

O MNun

L

[EEP

—————

—_—
——
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L3

tun richte mdn von D ein unbegrangtes Y
auf, und ziehe durch ben Scheitelpunct H by
Rinie E F pavallel mit A B, und gleich MY,
und oereinige E A von F ziehe man: auf by
i'-er{&nj"'tv A die Linie F G pavallel mit %P
W itEF :FG =— EH:AH obder M N:J
e L) .ﬁ”. 1‘0[5]“(3} 'L"l{ NX AH '_—F'
A PD; nun Daben wir oben MN X AH =
AB X PD gejest, folglichinuf F G — ﬂ,'E
fepn.  Nun ift, weil E F der Cage und G
nach gégeben ift, dev Pamet F gegeben, folglt
weil EA dev- Rage nach gegeben ifi, fo ifid
Punct G gegeben,  folglich, ~weil AH pavld
tmit F.G, fo ift der Punct H gegeben, m
nag Dreyel lafit fid) finden.

Conftruction.

Man theile die gegebene Grundlinie ABA
sroeen gletche Theile in C; und fmrhc st 2 Ab,
M N oie britte Droporvtional z Linie, Ddie mo
auf -der verlangerten B-A von C nady D teags

aus D- vichte man DE,  gleich dem gegebent

Loth, fenfredir aber DB auf, und 3iehe durd )

Di¢ Yinie B F para el mit DB und gfi‘id} M,
aud’ F mit AB {chueide man die verlangerte B4
in Gy durd) A siehe man A H parallel mitEG
und veveinige H By fo wird A AHB 48 §
fuchte Dreyef feyn,

B

be

1|
4l
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ABi
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t FG;
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Aufaaben.

Beivet d.

G lagt fichPeicht aus er Analyfis herleites,

Beredhnund.

Well 2 AB:MN—MN:CD, ppitCD
degeben, mithin at u[} AD: mm ift ED gegeben,
px[u lich 186t fich in dem A\ E DA der TBinkel

DAE findén, xmﬁjm ift Der *fbm{vl AEH ge-

gebens mun it EF —MN, FG—A B,
mithin gegeben, foiglich Iait nd} in dem A\
EF G der Winfel F finden, folglich ift der ihnt

i ) gegebens mithin ift wegen des ge=
gebenen Sothes HP in dem /A H AP die Seite
AH gegeben, folglich 16t fich auch vie andexe
Geite H B findent, und dad A\ AHB [aft fich
becechnen,

Bejtimmundg.
Wenn A B fleiner ift al8 ein von F auf die
t die

beclamaerte E A qefalltes Qoth, fo enthal
difgabe etwas unmbgliches,
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ATgebraifche Anfdfung.
Man heife AH+HB=—-2a, AB==},
HP=—c, AH == x, AP =—y; il
HB=—a—x, PB=—b—y: nmifs
ABq4+-AHgq—HBq+2 ABXAPD
0ag ift b? 4x%==a%—2ax 4 x?+ 2by,
mithin b2 —a2 f-oax——n by, ober, wem

manb? — a2 ——o2p?iesr, ax — po s
by; mmiff APq=—=AHq—HPq, W
Wy —x2—c2, fu[ﬂ;.j} ax2 2ap’y
+pt==Db2x2—bic?, folglic) x? — ax

p4 + b2 c2 = :
——e— RN {eBe man, umif

— i

2p
Rechnung 3u verfliczen, diefen lezrern Ansdrk
aq

a : =
PSR s 10 ﬂf.}{:—i([f-}"?/ El,—q)'

Aufgabe XXVIL

Die Grundlinie A B eines redytwinklidy
ten Dreyels ift gegeben, und das Redtek foi
ner Seiten ift gleich dem Quadrare des Ui
terfdyiedes Oerfelben; das Dreyek 3u finden,

130, :

Yig,
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Aufgaben.

Analyfis.

ACB fey bas ju finbende Drepef, Deinte
pady weil (hyp.) ACKCB=—=(AC—CB)gq,
it ACKCB=— ACq—2ACXKCB
4+ CBq; folglih it 3 ACKXCB=— ACq
+CBq=——=ABq; mithinift 3AC: AB—
AB: CB, nun ifta ywenn man von dem vedyten
Winfel A CB auf AB vdas Lot CX herabfallt,
AB: AC=—=CB:CX, folglidy ex eequo,
3AC:AC == AB:CX, folglidift CX =—=
+ AB,

s )

Conftruction.

Ueber der gegebenen Grundlinic A B be:
fdreibe man cinen Kreid; von B richte man auf
AB ein Yoth B D auf, bdad dbem bdritten Theil
bon A B gleich fey; durdy D siehe man mit AB
eine Parallel = Lnie, bdie dem Kreis in C bes
gegne s fo wirh, wenn man AC, CB vereini-
get, vas A\ A CB das gefuchte Dreyef fepm,

Berpeisd.

Cr laft fich leicht aud der Unalyfis und
Confvuction Herleiten,

9 3 3 s

a 8. 6.

i b fe Eaem : — - - = 5 — e —
A N o i - " . S gl s b i incs - petis _—
i S S T A —_—-- — - M g s e,
T - == - = e S =
v - = = O P e Tt — S T R T S T L T
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Bervednung.

Von dem Mittelpunct des Kreifes E i
man ED, EC; fo find in dem /A EDBu
Seiten EB, BD famt dem rechren indel g
gebert, folglich [agt fich E D umd ber Wil
DEB findben; nunift CDE —= DEB, 1l
CE—=—E B, folglich laft fich in dem A CEI

vie Geite CD finden; mithin ifi X B gegebu
folglich laffen fich die Seiten CB, C A finbd,

-

und das Drepef ACDB fagt fich berechnen,

ANufgabe XXVIL

Die 3ween Puncte A, B auf dem Unm
fang des geacbenen Breifes O find gegeben
den Turchmefjer {0 3u 3ieben, Snf,
manyon A, B auf denfelben Lothe berab
fallt, Sas swifdhen Sen Lndpuncten liegend
Segment gleich fey einer gegebenen geraod
Linie, Fig. 137.

Anakbyiis.

D OE fey der ju findende Durchmefe,
und das, wifchen den Lothen A X, BY ey
ve Segmente X Y fey einer gegebenen gevadd
S
»
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- f  PPURERRE R PP e AR R e T

Sinie GTCUL{?- Man veremntge AL, uno ey AC
(1 Al - § £ 247 A f a1y S E'.-‘ -

P&mllci mit D E, fo ifia AY ein 3 avallcloz a 29. 1,

e wr N7 oy e AR e R, R
aamt, nithin AC =—— A X, Joighth 4t At
iy * ¢ % :
8
; : so T AT Cavand Bowr vorbt 31 ¥
geachen; nun ¥yt ADbD 1aimt oent rechien SRinfel
(0. [ r

ACB gegeben, folglich ife vas 23 ABCbe
w L A el { .
Gattung und  Oroge nad) qc geben,  und dex

£ {3 i) * 1 \. .‘..1. T . g,
Tunct C ift geaeben s folglich) ift BY ber Sage

pach gegeben 5 nun it ber Punict O geaeben, und

OV B ift cin rechter IBinkel, mit) inb ift O Y b 33. dat

ber Cage nach gegeben, folglich ift der Durdhs

meffer DE Cage nach gegeber,

Man vereinige AB: . And A mit Der ges
gebenen Yinie Defhreibe man einen Kreis, an
ben man ¢ von B eine :?:'mui.l‘.ft B C jiehe. Bon ¢ I7. 3
0, bdem Mittelpunct ded - gegebenen Sve-uw,
siche man O Y fe nfl(.‘a)*‘ auf die verlangerte BC

b verlangere O Y,
Leyden Ceiten I*c;grgm.

big fie dent Umfang {ur
BVon A falle man auf

DE das Loth AX herab, fo wit
b3 ift, Der gegebenen Linie gleidh

Beweisd

Cv lafit ficdh leicht aus ver
Conftruction herleiten.
2 4

‘D }\.EtZACu

feym,

Analpfis 1nd

A e

A o e S L et B
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Beftimmnng.

Meil e von B an den bejhriebenen S
gwo Tangenten giebt, fo giebt ¢5 sween Salt
meffer, die ber Aufgabe genug thun; und ef
bellt, daf weil in dem vechtwinflichten A ABC,
AB grdfer ift als A C, bdie gegebene Linie i
grofier feyn darf al8 AB.  Sie fann gleich fom
AB, alsbann ift der zu zichenbe Durchmefi
Pavallel mit A B,

Berednundg.

Jn dbem A A C B 186t fih der i
ABC findben; nun pereinige man A O, OB, i
Iaft fidh in dbem A A OB bder Winfel ABO
findenr, folglich ift ver Winkel OBY gegeben;
mithin [aft {ich in dem A OBY bie Seite OF
fiuden, und alfes fbrige 183t fich berechnen,

Aufgabe XXVIIIL,

Die drey Puncte A, B, C auf dem L
fang des gegebenen Rreifes O find gegeben,
auf der Slacdhe des Kreifes der Punce 3u fie
ben, fo daf die, von diefen drey Pumcten die

bin

hi
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el
il
0e!
f
i
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fol
0!
il
fei
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pin gesogenen Linien 3ween gegebene Yinkel
machen, Fig. 138,

Analyfid.

Der gu findende Punct fey X, Man vers
dgnige AB, BC, AX, BX, CX; fo liegt,
el AB und der Winkel A X B gegeben ift,
der Punct X auf demr Umfang eined gegebenen
feeifed (Aufg. .). Gleicherweife, weil BC,
and der LWinfel BX C geqeben ift, liegt X auf
berr Umfang fint"% andern  gegebenen  Kreifes:
jolglich ift X der Durcdhichnittd = Punct Fweper
der Gridfie und @age nach gegebenen Kreife, mit=
hina gegeben. Hievaus [GFt {ich die Compofition
Richt berleiten,

Mufgabe XXIX

Die 3w0 Linien AM, AN {ind der La=
genad) , und der Rreis Cift der Lage und
Broge nad) gegeben; einen Rreis 3u finden,
inien und Oen gegebmeu
Fig. 139,

a 2§. datk
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grforfhung unod Analyiis,

Der 31 findende Kreid {ey O KD, fein ik
telpunct B, Beruhrungs = Vuncte O, K, D,
Man geveinige B O, BD, B A, fofind i
A A AOB, BD A c¢inander vollfommny
, mithin ift der Winfel O AB =
BAD, folglich ift die Lage der Yinie AB aege
ben, und man ift n“;t .mr Daf ber Mittelhmd

fir
bie

ﬁ{ ‘;r'h a

Ded su findenden Kreifed anf der, den gegebeny
Winfel MAN Halbivenden Yinie AR [iegt. N
pereinige man die Mitrelpuncre B, C, fo wirdh
B
—— BD. Nun nelme man BE == BC, {
ift ED —CK, mithin gegeben; nun jid
man durch) den Punct E die Linie E P parall
mit AN, bid fiec AR in P begegne, fo ift BP:
BE=—PA : ED; nunif “ﬁ‘*w /\ BPE b
A BAD dhnlich, folglichc der Gattung nid
gegeben - mithin iff die BVerhaltnis B P:BE
gegeben 3 folglich ift ouch-P Az ED gegebun;
nun ift ED gegeben, folglich ift AP gegeben
folglich ift der Punct P gegeben, folglichd fin
pie Linien PC, PE der Lage nach gegeben,
siehe man von einem willfufplicd) = angenomie
nen Panct H auf der Linie AR die Qinien HG,
HI parallel mit BE, BC, fo ift HG: BE
= H1:BC; nin if* BE == BC; folglid

- HG

C verlangert durch K qcren; mithin it BX

4

———

¢
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231

fhithit bett, you-;,!'.i-:;- e ijt HI per L. e und e 34. dat.
Grdae nadh aeqeben, mit ind ift C B der Xage

nady geaeben, undf Dex ‘?.\111*.':1 B, wicand) BD f 28. dat.
iit qegeben, folglich ift Der ju findende Kreis dev

fage und Grofie s nach gegeben,

Man Halbive den gegebenen TWinfel MA N
burch die A R will
fihelich = angenommenen Punct H falle man auf
AN pas Soth HE, und nehpme FG=——=CK,
bert Dalbmeffer Deé gegebenen Kreifed; durd)
G jiche man cine inie mit AN, Ddie¢
ber Rinie AR fn P begegne.
P, C_. 1o ansd
D

! Y AR ¥kt x5 1t - -
Cinie AR. Von ein¢iar auf

b"“'-"{ fel = ¥
Jiun vereinige man

Him 1t De }.:ti‘-;;u‘n G ZE.-].. i"i‘:;_*;n-:i:

mit IH, bis fic AR in B Lu*gc_ﬁnv; gon B
man B D fenfrecht auf AN: o wird der 4
mit BD befchriebene Kreid die beyben Linien,

pnd den gegebenen Kreid bevihren.

Beyeisd,

Cr 1aft fich leicht aus dey Unalyfis und
Conftruction Herleiten,

X es
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Beredhnung.

MWenn nman A C vereiniget , und von C duf
A M ein Roth aielt, fo lagt fich, weil AC wy
dicfes Loth geaeben find, der Winfel M A C fir
peny folalich ift der Winkel C AP gegeben s mp
ift, wie aus Sev Analpfis erhellet, AP gegeb,
folglich [agt fidy PC und der Winfel APC fi
pen, mithin aud) ver Winfel CPB. Nunil
P H willfubilich angenommen yworden, mith
gegeben, folglich faft fich in dem A PHG
effen Binkel gegeben find, HG finden ; nunif
HI——HG, folglich 1&gt fich in dem A PHI
PI finden; folglidy, weil PI ;P H — P(;
PB, fo it PB gegeben; mithin [a5t fich in dus
A PBE bie Seite BE finden, folglich, il
D E dbem Halbmeffer ves gegebenen Kreifes gleid
i, foift B D, der Halbmefler ded gefudion
Reeifed, gegeben.

Beftimmundg.

Wenn der aus H mit H G befchriebent
Kreis die Linie PC in groeen Duncten fchneidet,
fo giebt e8 auf diefer Seite sween Kreife, b
ber Aufgabe genug thun,

A |

glei
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t
bene J1e1, gegeben ift, {o {ft dic
olbimeffer bes Kreifes,
'["!11' folglich ift in bem rechtinFlichten

bef,
DIt

Uy

Dreyel 3u n’ 10en,

G die Summe feiner Seiten,

Aufgnben.

Nufgabe XXX,

Tie %I‘*'; eitted redyrwinblidiren Drey:
efd, uno

el einfchlie fa

imme der , den rehten YDins
dent Seiten, find ﬁ{‘gs_‘bfn} dag
Fig. 140,

e
a
e Ol

A

Analyfis.

AFG fey Drepef, AF
feine Flache
gleich dem Quabdrat der Linie P Q. Man
limgere AF fodbaf FB—=F G. 1eber A B
biichreibe man aus der Mitte C einen Fieis,
md verlangere G F bis fie bem Umfang deffelbet
in E begegne; fo ift EF auf A B fenfredht, folg=

bad ju findende 8

e

«-14’

miliha AF X FB
’L\AFG, bag ift, 7 AFXFG ==PQq,

iaqu’ mit .

———

EFq, mm iF: (fs:l—'p.}

lglich 2 ]:] Ty == POq; ot

¢ g rul PRSI
\Lﬂl{ 14 i A o]

J_: TR
L]L D1
e Sunutie Doy Sz

WA
vEL

fegeben, unb weil AB,
Halfie A C,
mithin audy C IE gegez
ACEEK

Vie Geite CF gegebens mum ift der Punct C ges

Iﬂfbﬂt, mithin auch der Punct F. Worausd evs
i{‘*‘{“r 0B das A\ AFG gegeben iff,

& 012

a 35 3
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554 Geometrifche

Conftruction.

Ueber A B, bder gegebenen Summe iy
Seitenn, befchreibe man “ccn freis AFB.
pem Mittelpunce C unter einem Halben rediy
Winfel jiehe 2 l’L; oureh D iy
man D E pavallel mit AB,
in E begegne;

012
il

bis fie dest Unifa
von E falle man \'ii,lf AB
Soth EF herab, und verlangere EF, fo dagEC
=— FB fep; bdann overeinige man AG, i
2 AFG das gejuchte Dreyek,

Beweid

Vow E falfe man auf A B dag Sotlh DH
ferab, fo ift, weil Cconfir.) D CH:ein holb
rechter inkel iff, auch CDH cin Halbee v
ter, folalich DH ——= HC; mithin CDg=
2D Hq, nunift (conftr.) C D—2P4
mithin 4PQq 2DHq, das ifi, 2PQ
=— DHaq; minif DH— EF,
qu — AF XFB — AFXFQG, folglt
2PQq=—AFXFG, ovber PQq =3
AF%EG.,. Q. E..D.
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Aufgaben.

Berednung,

fen, und E Fq =—= 2P Qq gleidherweife ge=
¢bent, | ioernniegt
?‘hm folelich it CF gegeben , mithin iff A F,
it ! wd i L - ; ‘:; i
;E wmh F B == F G gegeben, und dag A\
BE atich) . — q
AFG [aft fich berechnen,

£node der Aufgaben.
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Anbang.

.@n Der ek diefes Werkchens {)T ju weij
wie man durch die Clementar = Geometrie Ding
bewerFftelligen Fann, woju man bidweilen M
Nlgebra gebraudht; fo wird e nicht unbdienli
feyn, bier den Beweis eines Sehijaked beyufie
gen, der fich in den Flurionen ded Yiac=Laurin
Nro. 623. befindet, den aber {¥iylord Stanby
pe durch die Clementar = Geometrie bewiefen bt
€8 ift ein befonderer Tall ded asften Sakes ith
portreflichen Tractated, den Robert Simjon
bon den Kegelfchnitten gefchrieben hat,

Sehrios.

Wenn man aufdem Lmfang eines Kreifes
{edhs Puncte nadh YWillEGbr annimme , 1md 0
gesogenen Sebnen, je3wey und 3wey, Oie it
nander gegeniiber liegen, verlingert, bis fi
sufammenttofen ; {o werden die drey Puncits
1w

Cl
¢in
El
Der
den
aen

Init
&t
ing
et
tall
nes
beg:

CF
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Anhang. 555
wo die verlangerten Sebnen, fe 3rwey und
swey, sufammenftefen, in ciner geraden Gis
nie liegen.,

Man nehme auf dem Umfang ded Kreijed
AB C nach WillEhhr die fechs Puncte A, B, C,
D, E, Fan, und iehe die %cf‘:zm AB, BC,
(D, DE, EF, FA; daun verldngere man die
tinander gegenuiber liegenden Sebuen A B und
ED, BCund FE, CD undp A F, Big fie in
ven Puncten G, H, I jufammenfiofen: fo wers
be Diefe drey Puncte in einer geraden LUnie lies
gen,

Dorbereitung sum Beveis.
Durd) den Punct F iche man F L pavallel
mt CD, bi3 fie vem Umfang in L begegnes
lsdann 3iche man ourch die Puncte L und B
tine Sinie, dieder GE in N begegne. Gleis
terweife siche man durd ) Den Punct B, BK pas=
wllel mit DE, 518 fie dem Umfang in K begeg=

It;. alédann ziehe man K F, dieder CIin M
begegue,

Cudlich wereinige man HN, HM, BE,
(F,BD. DF.
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Anhang.

Beweisd.

MWeil CD, L F yparallel find, fo find b |

Dogen CBL, D EF einanbder gleidh, folglia
jind die Winfel CBL, D E F cinander gleid,
Hieraus folgt, daf die Winfel N B H, NEX
gleich find, und daf die Puncte N, B, E, K
anf demt Umfang eines Kreifesd liegen, () Foly
Lich ift Der Winfel N HB (NEB, bas ift)
HCD, und da dief MWechieldwinkel find, foif
N H parallel mit CD , folglich auch) mit LE.

Gleicherweife weil D E, BK paralfel fin,
jo find die Bogen D CB, E FK einander gleid),
folglich find die Winfel DCB, EF K, cinaudyr
gleich.  Hieraus folgt, daf die Winkel HCM,
H F M gleich {ind, und daf die Puncte H, C, I N
auf demt Umfang eined Kreifeé liegen.  Folghd
ift der Winkel HM C (HFC, basift,)

MDE, und da dief 2echieldwinfel find, foil l
M H parallel mit D E, folalich aud) mit BK

Demnach ift NHM D ein Pavallelogramm,
< S

(%) Wenn ndmlidy der, durch N, B, E befdrich
Kreid nicdht dureh H glenge, fo mafte et die S
E H in irgend einem anbdetn Punct fchneiden; 1
taus fich abet leicht eine Ingereimtheit herleiten i
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Anhang. 230
Nun ift moen AAGBN,FIM per
Minfel GBN —= (LBA, bdas 'f ) CLEFA
per Winfel BG N —— (ABK
0as l’t,) IF F‘r] endlich i|
(NBK oder LEM, das
(ML Solglich find vie A A GNB
einander afnlich, N : NI
FM: M1 Dun ift angejeigtermaagen der Win=
folglich ift der -“?Giv?cf
BND—=DME. Gerne iff der Winfel NBD
— (DFL ober) MDF, und der TWinfel
NDB=— (DBK, basijf,) MFD; folglich
fild die /A /A BND, DMF einander abnlich,
i BN: ND —=DM : MF; aus dicfer und
b porhergebenden Proportion folgt GN : ND
— DM : MI, mithin it G N GD =
(DM:DI ) NH : DI, folglich pern-
\tudo, GN: NH=—— GD : D I; folglich
vie Puncte G, H, I in einer gevaden Lis
Q. D,

ey AF K,

D
= ift,
, FM

L) m———

oy
vi
3
T
A,

nithin L!IL G

file,

Sall.

Wenw 3wo einandber gegennber liegende

Celinen parallel find, fo ift der Sas immer nody
l'l‘u[}'l

man Fann namlich alsdanu fagen, einer

‘hﬂ Puncte G, H, T liege in einer unendlichen

o | Cotfernung von Den andern, aber immer auf

1 lafh
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Anhang.

abo

N

ebenderfelben gevadben Sinie, Dief evhellt mp
Der $igur: Demn wenn man die fed)s Punge
B, G, Dl

waven H und M bie Puncte, worin gwen Dane
verlangerter Sehnen jufannuenflofens nun if
bewiefenermaafen H M pavallel mit D E
B K, man fann daher {agen, Diefe drey Liniy
werden, ind Unendliche verlangert, einanber b
gegnent: Der Punct G liegt alfo unendlid) it
von H. Gleichermweife, wenn alle drey Paar
ver gegeniiberliegenden Sehnen parallel fing,
vad ift, wenn alle Sehnen gleich find, fo fam
man {agen, dDie gerade Linie, worin die biy
Puncte liegen, fey in einer unendlidhen Cntfers
nung von dent freis, |

A

F + 41 '| - E- {
", K, angenonumnen batte, f

Anmertung.

Diefer Saf it von allen Kegelfchnitten
wahr; und Niylord Stanbope beweift ihn von
den fibrigen Kegelfchnitten, tndemer fie alg po
fpectivifche Projectionen von dem Kreife betvadies
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Dreukfehler.

an der Worrebe &, 4. Qinie 1o, Yefe man
Simpfon flatt Simfon, S, 6. &, 17:
ftatt diefem I jenems, und 2, 18, fiatt
jenem [, diefem,

S, 174. L 4. muf nad) BAE gleidh, gefest
werden: dem YDinkel im Rreisab{chnitt
ADB; nun ift BAE.

©, 257. & 3. nad) liegen, lefe man: Fig,
141, -

Gedanten iber die Analyfia §, 11, & 2, fiatt
gefudhten I, gegebenen,

s s snss an
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