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L Capitel,

Bon dev Aufidfung foldher einfachen Gleidhune
gen, in seldyen mehe al8 eine unbeBantte
Sabl vorEdmmt,

§. 1.

ir Daben oben gefeben, da ecine eingige unbes
Eannte Jabl auch nur eine eingige Gicidhung
ecfordert, gwey unbefannte Sablen aber durdy soey
Gleihungen, 3durd) 3, 4 durch 4 u. f. f, beftimme
werben Fonnen; fo daf jedesmal eben fo viel Sleis
duugen erfordert werden, als unbefannee Rablen
beftimme mwerden follen, renn anders die Yufgabe
felbft beftimme ift. " _
Wenn aber niche fo viel Gleidhungen aus ven in
ber Aufgabe beFannt gemadyten LUmftanden gejogen
erden Fonnen, alg unbefannte Jablen angenoms
Mmen worden find, fo bleiben einige unbeftimme, und
bleiben unfecer FWillfiGe dberlaffen; boGer foldhe
Uufgaben unbeftimmee genannt merden, und,
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166 1L Abfhnitt, 1fted Capitel

e8 madyen diefe einen eigenen Theil der Wnalytif ang)
welche man die unbeffimmee Analypeil @
pennen pflegt

§ 2.

Da in diefen Fallen eine oder mehrere it |
befannte 3ablen nad) Belicben angenomme |
werdent fonnen, fo finden ier mebreve Anupdfung |
Seatt, |

Allein es wird gewshnlid) die Bedingung Dingk |
gefiige, vaf die gefudyten Jablen gange, und fo gt I
pojitive, ober wenigftens Rationalzahlen feyn fole,
wodurd) die Anzahl dev mdglichen Aufdfungen fift |
eingefchranft wird, fo daf oft nur etliche wenigh |
oft groar audy unendlich viele, welche aber nidt i |
Teicht in die Augen fallen, Statt finden, jureles
audh nidyt einmal eine eingige moglich ift. Dapst
biefer Theil ver Analytif niche felten gang Hefonder
Kunfigriffe ecfordece, und febr daju dient den Jev |
ftand der AYnfanger aufiuflaren, und ibnen et |
grofere Jeceigfeit in algebraifchen Atbeiten be&"if
bringen, "

i
S 3.
~ WWir wollen mit einer dev leicheeften Aufoadet |
Dent Anfang machen, und jwey gange pofitivif
?f:?[en fucdhen, deren Summe 10 [0}
oLl .

Diefe Jablen fepen nun x und y, fo ift x+!
= 10; bieraus findet man x = 10 —y, fo dof)
Richt anbders beftimme wird, als vaf es eine g
und pofitive abl feyn foll.  Man Ednnte daber il
y alle gange 3ablen pon i bis ing Lnendlide o
nehmen.  Da aber x aud) pofitiv fepn mug,

Fann y nidhe grdfer als 10 angenommen wf‘“:if:
* "
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Bon einfachen unbeffimmeen Gleichungen, 167

weil fonft x negativ feyr witede; und wenn audy o
nich¢ gelten foll, {o Faun ybochftens o gefeft wers
ven, weil fonft x = o wiltde; e finden daber nue
vig folgenden Aufiofungen State:

wenn y=1,2,3,4,5,6,7, 8 9

fowitdbx=9, 8, 7, 6, 5, 4, 3, 2, I.
Bon diefen neun Hufidfungen aber find die viev lehs

tern mit den vier erftern einerlen, daber in allem nue
finf verfchiedene Yuflofungen moglich find.

©olleen drey Sablen verlangt werden,
beren Summe 10 wave, fo dirfte man nue
bie eine et bier gefundenen beyden Sablen wiederuin
in yoen Theile gevebeilen, woburch man eine grofeve
9)?:1135 Auflofungen exhalten wiede,

S 4

Bon diefer uberaus leichten Aufgabe wollen tic
ju etwas fchroeveren fovtfchreicen, :

L Aufg. Man foll 25 in zweyTheile
jeetheilen, wowon der eine {ich dbuedh 2,
ber andere aber duvch 3 cheilen lage,
?'ﬂ?bt‘ aber ganze und pofitive Jablen
ind.

€8 fey dev eine Theil 2x, Dder andere 3y, fo

meg feyn 2x 4 3y = 25, UAlfo 2x = 25 — 37

. Man theile durdy 2, fo Edmme x = 22737, wora

aus wir suerft feben, daf 3y Eleiner feon muf alg
25, und daber y nidyt grdfer als 8. - IMan jiche
fo viel Gange darang, als moglichy, d. i. man vivis
bite ben Sabler 25 — 3y dburd) den Nenner 2, fo

Wird x = 12—y -{-I:_y; affo mug fih 1 — v,
ober audy y — 1 durch 2 theilen [aﬂ"en Man fese
Daber y— 1 = 2z und alfo y=22z 4 1, fo witd
X= 13 —2Z—= .=z =11 — 32, Weilnun y

£ 4 niche -
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168  IL ABfhnite, 1fted Capitel,

nidyt grofer feyn Fann alg §, fo Ednnen audy fies
feine andere ablen angenommen werden, alf |
folche, die 2z - 1 nidi¢ grofier geben als §.  Folge
fihy muf z Eleiner feyn alg 45 daber z nidhye grofe |
alg 3 angenommen wevden fann, moraus diefe Yuf
Idfungen folgen:
ekl MAR 2 =:Q,Be g ds 0y zZ=3)- 4]
foid y=1,.9=3, =gy |
umo x=11, X=§, xX=§, x=2 ;
Daber die gefudyren zwey Theile von 25 fon |
mwerdes : i
L)224-3, IL) 1649, Il) 10415, IV.) 4}l "

§. 5. |

IL Aufg. Man theile 100 in jweh|
beile, fo vaff der erfe fid) durdy 7, ber |
anderve aber ducd) 11 theilen [affe |

~ Der erfte Theil fen alfo 7x, der andere abtt |
11y, fo muf 7x 4 11y = 1oo fepn; daber
xR0 Y 98'*“2_%7}"'4_3", alfo wird x= |

7
14—y +2—_£5 ﬂ{fﬂ mug 2— 4y oder 4y-—2

7
fih) durch 7 theilen (affen.  Rafe fich aber 4y —2
durdy 7 theilen, fo mup fich audy die Halfee dover
2y — 1 durch 7 theilen laffen. SMan fese daber 2y |
—I1=7z, ovey 2y =7z 1, fowird x = 14}
— 2z; ba aber 2y = 7z 41 = 624z 1 [
muf, fo bat many = 3z 4 sk S )7 fefse man
zZ+ I=2uoderz=ou—r, T‘o witd y = 32 + %
Solglich tann man fire u eine jede ganse Qapl nefe
men, bie fo befdhaffen ift, daf meder x noch y nes® |
fib wird, und alddann befdmme man:
| YE7u=38N0X= 19 — 11U,

Nad) |
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- Lot einfadyen unbeftimmten Gleicdhungen, 169

Nady der evfien Formel muf. 7u grofer fepn als
3, nady der andern aber mufy riu fleiner feyn alg™
19, oder u Fleiner als £2, alfo daf u nidyt cinmal
2 fesn fann; da nun u unmdglich o feyn fann,
fo bleibt nur ein einjiger Wereh ubrig, nemlich
u=1, bdarausd befemmen wir x = gund y=4;

“baber bie beyden gefuchteh Theile vor 100 feyn wers

ben I 56 und 1. 44.

8 6.

1L Ynufg. Man theile 100 in jwey
2heife, die folgende €igenfdhafeten Has
ben miffen: wenn man den erfien durd
§ dividirt, fo mup 2 ubrig bleiben, und
enn man den gwenten durd) 7 dividire,
fo mug der NReft 4 feyn.

Da der erfte Tbeil durd) § dividire, 2 1brig
{afic, fo fvBe man denfelben §x -2, und weil dec
anbere dutd) 7 vividire, 4 ubrig lage, fo fete man
venfelben 7y 4- 45 alfo wird sx 4 7y + 6 = 100
0Der §X = 94— 7y = 90 -} 4 — 5y ~ ay.  iers
aug erbdalt man x = 1§ — y — l’;i, alfo mu@

—2y, oder 2y — 4, oder auch bie Halfte davon
y— 2 duech 5 tbeilbar fepn. . IMNan fese daber
Y—2=5z, obet y=45z-+2, fomitd x—= 16
=723 bieraus erbelit, daf 7z Eleiner feyn muf als
16, folglid) z Fleiner als 55 und alfo nidyt grofer
alg 2. Wir haben alfo bier dren Aufldfungen:

Lz=o0 giebt x =16 und y = 2; bdaber die
bepben gefuchten Rheile von 100 feyn werden
82 + 18. :

Lz = 1 giebt x = 9, undy=7; daber die
beyden Theile feyn Eonnen 47 + 53.

g 5 HL
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 exfte Bauerin 23 Cyer, die andere aber 77 ¥ F

170 1L Ab{hnite, 1fted Capitel,

NLz=2 giebt x =2, und y = 125 moraus
man man fiie die veclangeen beybenn Theile erbalt |

x2 -+ §8. f
Yo7 : |

IV. Aufg. Zwey Banevinnen Haben |
suufammen 1oo Eyer. Die erfte fprigt
wenn ich dDie meinigen immner yu § nbew |
sable, fo Dbleiben 7 nbrig; die anber |
fpridye: wenn id) die meinigen u 10|
uberyable, fo bleiben miv audy 7 ubrig §
Wie viel hat jede Eper gebabs? |
Weil vie Anzabl der Cyer der eviten Bauern, |
durch § vividive, 7 ubrig laft, die Jabl der Cyer |
der yoenten Bduerin, durch 1o dividive, augh 7460 |
lafit, fo fefe man die Zabl dev evften gx -7, M
anderns aber 1oy -7, fo daf §x 4 10y + 147 |
100, ODér §X =06 — 10y, ober 4x= 43 — SY:E
40+ 3—4y—7Y. Daber febe maen y— 3 =44
fowitd y =42+ 3 und x=10—4z—3 —2%]

— 5z, Jolglidh muf sz Eleiner feyn alg 7, il

alfo z Fleiner afé 2; tworaus folgende groey Yufis |

fungen entficben: _
Lz=ogiebtx=7, und y = 33 baber die etfie

Bauerin 63 Eyer, bdie andere aber 37 geHabe at.
ILz=1 gieht x=2, und y = 7; baher audy dit |

babe baben fann,

§. 8.

V.%ufg Cine Gefellfdyafe von Maw
pern und Weibern Haben jufommen 4!
2hlr. 16 Gr, vergeber. Cin Mann bol
19 ®r., eine Frau aber 13 Gr. bejablli
wie viel {ind e Manner wnd Weibt!
gewefen? ' Dit |
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Bott einfachen unbefiimmeen Gleichungen, 171 e
baus Die Jahl der Manner fey=x, der Weiber aber |
Bk f ' =y, fobefommt man, weil 412plr, 16 Sr, 1000 )

Srofdyen augmadyen, diefe Sleichung: 19x-f-r3y e |

= 1000, Daraus wird folgende: 13y = rooo — B | N
o 19%, ober 13y = 98812-}- ;: — 13X — 6X, unbd i I
gu| bebery=76—x4——. Zolglih mug fich B R
bewf ' 12 —G6x ober 6x — 12, durch 13 theilen laffen, Bl | v
yere | welches allemal gefchehen wird, wenn fich dev b ..
10 f  fechfte Theil davon, nemlich x— 2, durd) 13 divis . | .

vig f Diven [age. Man fege alfo x — 2 = 13z, fo wird
i X=13z-}+ 2, umdy=76—132—2 — 6z, oder
el y=74~—19z - 8 muf alfo z Eleiner feyn als 12, ||
Sy und folglich Eleiner als 4; dabev folgende vier Yufe T | .
1Beig [Bfungen moglich find. | ol
bt | L)y z=o gitbtx=2undy= 74, &8 Eonnen
142 £ alfo 2 Manner und 74 Weiber gewefen feyn; jene
s9= §  Daben 38, bdiefe aber 962 Grofchen beyablt,

= 4% IL)z = 1 giebt die abl der Manner x = 15,

= und die Jabl der Weiber y = 555 jene haben 285, i

und i diefe aber 71 5 Grofehen vergebrt,

wffis : H'l.) z = 2 giebf ?ie Sabl der m&tmi‘t‘ X =28, i A .

und vie Jabl der Weiber y = 36; jene haben 53%; B |
eft £ Diefe aber 468 Grofdyen versebre, Bl
\at. IV.) z = 3 giebe die Sabl der Manner x = 41,
poie f - und die Jabl der Weiber y = 175 jene Haben 779, Bl
rge b diefe aber 221 Grofchen verzebrt. :
§ 9.

P VI NAufg, Ein Amemann Faufe Pferde |

41) und Odifen jufammen fiv 1770 THle £

hat llfr sable fie ein Pferd 31 Ihle, fie
blt; tinen Ocdhfen aber 21 ThHir. Wie viel
ibet b find es Pfevde und Odyfen gewefen?

Dt | Die

e
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172 1L 2Ab{chnite, -1ffed Capitel,

Die Sahl der Plerde fen = x, der Odfen aban
ey, fo muf fepn: 31x 421y = 1770, ober 21y
= 1770 — 31X = 1764 - 6 — 21x — 10X, Ml
alfo y=84—x -+ 8= 1°%, Daber muf 6 — 1ox

23
oder rox — 6 durd) 21 heilbar feyn, Ware nut |

die Halfte 5x — 3 duvdy 21 theilbar, o witded |
aud) 10x—6 feyn.  Man fege alfo sx— 3 =217 |

foift sx=21z+4-3undx= 2”:'3 oder x = 42 |

%‘_3. Man fefie nun fernerz + 3 = su, fo n?i'-‘b;

Z=450—'3, X =21u— 12 4nd y=84—2il|
4+ 12— 10046 = 102 — 3ru; e$ muf dafet |
u grofier feyn als o, und vody Fleiner als 45 worans | -
wic folgende drey Auflofungen erbalten: i
L) u= 1 giebt die Jabl der Pferde x = o, mb |
ber Ochfen y=713 jene baben27og, diefe aber 1491 |
beyde sufammen 1770 Nebl. gefoftet. |
IL) u=2 giebt die Jahl ber Pferde x = 30, 1M !
bev Odfen y = 405 jene Fofteten 930, bdiefe obet |
840, beyde gufammen alfo 1770 Rebl. R
Il.)u= 3 giebt die Jobl bexr Pferde x = §I) |
und ver Ochfeny = 9; jene Foffeten rggr, it
aber 189, und beyde jufammen 1770 Reble

Os <10;

. Die bisherigen Aufgaben leiten inmer auf cint
folche leihung, wie ax 4 by =c, wo die Budy’ |
ftabena, b und c gange und pofifive Yahlen bedel
fen, und wo_fiie x und y auch gange und pofifitt
Zablen gefordert roerden,

Wenn aber b negativ iff, und die Gleichund
bie Form ax = by 4 ¢ erbalt, fo find die Aufgaber
bon einer gans andern Are, und lafien eine unend
lihe 9Menge Auflofungen su, wovon bdie EFJIND"E

o




Bon einfachen unbeftimmeen Sleichungen, 173

abi nody in diefem Capitel erflare werben foll,  Die
ary | leichteften Aufgaben von diefer Art find, wenn man
ud | ey Sablen fuche, deren Differen; geqeben ift.
L Wiare fie §. B, 6, fo nehme man an, die Fleinere foy
! =x, diegrofere =y, und dann muf y — x = 6,
L folglicy y = 6 + x fepn. - Sier Hinbere nun niches,
8L Do nidhe fiir x alle mdgliche gange Sablen follten
24 1 genommen werden fonnen, und mas man immer
@4 fur eine nebmen mag, fo wicd y jedesmal um 6
grofer.  Stimme man §.*B, x= 100, {0 ift y=106;

- |
10X |
|

i L g i bieraus alfo ganj flar, bdaf unendlic) viele
il b Yuflofungen Steatt finden,

\ahet

vans f §. 11,

unb: Darauf folgen die Aufgaben, wo c=o, und

ol X fblecht oeg bem by gleich feyn foll.  IMan fudye
1L nemlidy eine 3abl, bie i) fowoh( durdy
gt L 5o al8 aud) durd) 7 theilen theilen (afy,
'aber L und fege diefe 3abl = N, fo mug erfllich N = sx
. feyn, weil die 3abl N durd) 5 cheilbae fepn foll;
o | feener mug auch N = 7y feyn, weil fic) diefe Sabi
hir(: + auch durdy 7 foll theilen (affen; daber beFdmme man

§x =7y und alfo.x = 7.?7"; da {ich nun 7 nicye durch

§ theilen [afe, fo muf fichy dadurdy theilen laffen,
Man fege daber y = 5z, fo witd x = 7z, baber. die
it £ gefuchte abIN = 352, wo man fiie z eine jede ganze
udy £ abl annehmen Fann, alfo daf fie N unenbdlich viele
el £ Bablen angegeben werden Ednnen, 3. B. L
itiot 35, 70, %05, 140, 175, 910, u, f. f. i

| Wollce man, daf fich die Jabl N nodh fiberdeis

yHng burdy o theilen liefe, fo ware erjilih N = 35z, R

abth | Bernadh mufite aud) N = ou feyn, alfo 352 = ou,
'5§§E URd daher u = -3;3-; woraus fich ergiebt, daf fid) z

ngd} | ' Durd)

- o g e g




174 IL ABfchnitt, 1(ted Capitel,

durdy o muf theilen laffen. E8 fey alfo z=9s, f
witd u= 355 und die gefudite Jabl N = 3153,

O 12,

Mebreve Schwierigfeit hac e8, wenn die Jail |
¢ nide o ift, 3. B. wenn sx = 7y 4 3 feyn fol,
weldye Gleichung berausfomme, wenn eine {ob
dhe 3abl N gefunden werden {oll, weldt]
burd) 5 theilbar ift, mic 7 aber dividith|
3 ubrig [afe. Denn algdann muf N = 5x fenn;
ferner N=~y-} 3, unbd desmwegen wird gx = 7y+13;

: =7y Eg o Syeye-y 2y+3 |
folglidh x = = = 2 = y -+ =
Man febe 2_}.’._:'_3’. =z, fo wird 2y 4 3 = 5z, utid|
x=y42z Daabee 2y~ 3= 5z, oder 2y=§ |

—13, fowitd y=32"3 opery= 2z 5'.:.3-i

Man fege nunz — 3 = 2u, fo witd z ='2u.+3 |
udy=su46, undx=y-4z = 7u -4 g; folge |
fich die gefuchte 3abl N= 35u+4 45, wo firualt
ganje und aud) fogar negative Sablen angenommen
werden Fonnen, wofern nur N pofitiv wird, weldtd
bier gefdhieht, wennu =— 1, denn da wird N=10
Die folgenden erhalt man, wenn Mman dagu imwue |
35 adbive; daber die gefuchten Sablem 10, 45 |
80, 115, 150, 185, 220 u. . f. find.

O 13

Die Auflofung folcher Fragen beenbe auf deit |
Berbaltnif ver benden S[ablen, wodurdh getbeil
toerdent foll, und nach der Befchaffenbeie deffelben
wird die Auflofug bald Firger, bald weitlaufrig
Bey folgender Aufgabe findee eine Furge ufidfung
Orates "

Vil
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Bott einfachen unbeftimmeen Gleichitngen. 175 e

s, VILAufg. Man fudye eine Jabl, wele i
dhe durd) 6 dividive, 2 ubrig [afit, wenn i
man ‘felbige aber duvdh 13 dividive, {o i
bleiben 3 _ﬁBrig.
| Diefe Sabl fey N, fo muff erfilich N = 6x 4+ 2 | I
3“3[ fepn, Decnach aber 1\1 =13y + 3; alfp wird 6x - L
F;[f', 3—4_'13?-1—3: iﬂfﬁxwl3y+r= daber x = Bl |
1t | W mz}f—I—L. Man feGe alfo y 4 1 = 6z,
dith | fﬂ'mttby-GZ-——-I,ﬂl1bx="y—}—-z=13z-—'1.
foon, | Solglich mixd die Gefudhte Jabl N = 78z — +fs 48
+1 ©oldye Sablen find daber folgente: 68, 146,224,
+3F 302, 380, w. . fi, welche nach einer avichmetie
5 fhen Progreffion forcgeben, bdeven Diffeveny 78 =
mdf 6 13 ift.  Wenn man alfo nur eine von diefer
= | Sablen weif, fo laffen fid) alle nbrigen leicht finden, )
g | indbem man nue jedesmal ~8 daju abddiven, obder b
-?_*' . ouch davon fubtrabiren darf, fo lange wie es angelt. i
3| i
ol |
1fa[It ; §. 14 Ll
e - e
(dyeé | €in Benfpiel, mwo die Rechnung weitlanfeiges i
- 10 und fchroever wird, mag folgendes fepn. I
et VIIL ﬂ[ufg. Man fudhe eine Jabl N,
41 Welde durdh 30 dividive, 16, und butdg
§6 dividire, 27 ubrig laﬁl‘. il
Crftlidhy mug alfo N = 30p 4 16 fepn, Bernady i
aber N = 56q - 27; daber witd 39p + 16 = 564 o
beth | 27, ober 39p = 569+ 11, unbp—st;q:;" {
dlf | oberp = 179411 _ = 179411, il
!?bm p= q+_‘39 q<4r1, fodaBr e
g | Daber wird 39r =179 + 11, b q= 39:“
g | =ar 4 = -—--ﬂ_- ot 5, fo Dof s= ."l_._. pdee
Vil 178 f
i




176 1L ABfchnitt, 1{ted Capitel,

" . I g I

175 = 5t — 11, und dabe wird r = 15T -y
3 s

e . 2511
Ay g B TR e "'; , obet

o s
. el —1
= 25 4 11, und alfo mwird s =317 = ot 4
: 2

S - t—
t= 1 =t v, fotafu="_If und t= audm
2 |

Da nun Eein Buucdh mehr vorbanbden ift, fo font]
man u nach Belteten amnebimen, und daraus erhob |
gen wir rudoives folgende Bejtimmungen |
tsz2u-~f1t i
s= 2t fu=gu 22 i
r=3st=iut 77 |
q= t+ 5= 30uF 176
P=q+r=s56ut2s3 :
und endlich N= 39. 56u--9883.  Um bie Fleinllt
Sabl firr N sicfinben, feBe man u=— 4, {0 mi\'ﬁi
N=i1147. Setmanu=x—4, fowirdNzj|
2184X — 8736 4+ 9883, oder N = 2=84K+§'
1147. Diefe Jablen machen alfo folgende arif)
metifche Drogreffion aus, deven erftes Glied 114
und die Differeny = 2184 ifE: I
1147, 3331, 5515, 7699, 9883, 12067, i}

Anmert. Ju Aufgaben diefer Art gehidee die Ehronololk
bas Sahr der Sulianifden Periode gu findh
bem gegebenc: Yndictien, Monodeyipkelunt
Sonnengivfel jugehdren, woven roiv im drid
Sheile diefer Algebra die Aufidfung geben wollen.

0i=21 8 |

Sur Uebung wollen wir nody einige Hufgold|
binjufiugen, -
IX. Aufg. Cine Gefellfdafet v
Mannern und Weibern {ind in eintd
Wicehshaufe. Cin Mann berge{art@:;
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Bon einfachen unbefiimmien Gleichungen, 1477

Grofchen, ein Weib aber 16 SGrofdyen,
und es findee fid), daf die Weiber su.
fammen einen Greofden mebr verzehre
baben, als die Manner. Wie viel find
¢8 Manner und Weiber gemwefen?

Die Zabl der Weiber fey = p, der Manner aber
=q gewefen, fo Haben die IBeiber 16p, die Manner
aber 25q vergebres Daber muf 16p = 25941 feyn,

v 5 -l
uubbamwbpz""'f:_lzq-p‘)il?}_:q 4=

Csiftalfor= ?_qi'_l, ober 9q = 16r — 15 baber

I6

wird q = 161';_1 =r+7r;—'_rzr+s, fo baf s =
21 ober gs = 7t — 13 baber with r = BT
9 7

:s—i—f.s.;_l"_l_ =s-t, ﬂI[Bt:mF:-Iﬁber 7t = 28

+ 15 mithinwitd s =7 T = s J I o g0
2

2
fobagu = E.:.; 0Der 2u=t — 1, bafer t = au-}- 1,
Hievaus erbalten wiv nun vidFwaves:
t=2ou-- 1
s=3tfu=su-3
r=s--t=ogu-4
q=r—+ts=16u-7
P=q+r=2sutis
€8 war daber die Anjabl der Weiber' asu 4 11,
dev Manner aber 16u 4 7, wo man i u inqans
gen 3ablen anuchmen fann was men will,.  Die
Fieineren Bablen find daber nebft den folgenden wie
Dier ftepe: |
Anzabl der Weiber: = 11, 36, 61,86, 111, u.f.f.
ber Manner: = 7, 23,39, 55, 71, Lif
Nad) ver erften Auflofung in den Eleinjlen Sablen
Daben die Weiber 176, vie Mannes aber 176 Gros
B, Eheil, M fehen
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fchen vevsebre; alfo-die Weiber einen Gﬁrn(dgeu mglj; |
als die Manner, dem BVerlangen der Aufgabe gemap

§. 16,

X. 9ufg. €8 Faufet jemand Pfeth
uand Ocdfen, und bezable fir ein Plen
31 Rebl, fiur einen Ochfen aber 20 Sﬁtf}m
nun findet fich, daf die Odyfen tnshl)
famme 7 RNehlo mehr geFoftee Daben als
die Plerde. Mie viel find es Odfer
und Pfecde gewefen? i-

€8 fey bie Angahl der Ochyfen = p, die Jahl M}
Pfevve aber = q, foift 20p =319-47, wdps|
AL RN q -+ 19+7 o q - r; daber qor = 1qu

20 20
= o Pl el [ et SR oo pmithin
-I-‘,,»?IHD S 3 —r+ -—'I‘l—“l -+ s; lIIIfb i
25+7‘S+?;

o

AIs=gr=— 7 und r = IISj?:s—}-

0
alfo ot = 25 - 7, und s:?i;_?.z 4t —|-'t—-5-Z
= 4t 4-u, folglich cu=t —7, undt=su7 :
s=4t--u= gu=—=28
r= s+ t=110-+ 3% |
q= r-s=aou- 63 Bahi der ﬁJFETb_f 1
p= q+4r=31u- 98 Jabl der Dihfew
Hieraus findet man die Fleinjten pofitiven Sﬂ[Jf
fent fiir p und q, wenn man u = — 3 annifii}
die groferen fleigen nad) avichmetifchen Progrefl¥
nen wie folge: |
Sablder Ochien p=5, 36, 67, 98, 129, 164
DI, 222 7253 u[f+
Sabl der Plerde q=3, 23, 43, 63, 83 1031
e iy

5 7}
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§c 1%,

Wenn tiv bey diefen Beyfpiele erivagen, wie
bie Buchftaben p und q durd) die fole~aden Leftinyme
werden, fo ift leiche einjufeben, dof fulches auf bem
Berhaltniffe der Bablen 31 und 20 becubt, und
jwar auf demjenigen, nach melcdyem ber grofee ges
meinfchaftliche Theiler diefer beyden ahlen gefunden
M werden pflege, twie aus folgendem exbelfts

20|31]1
|2¢]
11]20e]r
11
_EFI[I
2|9 [4
18]
1|22
2 |

Q
Derin bier ift Flar, dafi die Quotienten in der
auf einander folgenden Beflitmmung der Budyftaben
Pr 9y v, 8, . fi f. vorfommen, und mic dem
etften Buchftaben auf ver vechten Soand verbunden
find, indem per [eBtere immer einfach bleibe; beybder
legten Gleichung aber Fomme suerft die 2abl > jum
Borfdhein, und ywar mir dem Qeidhen ~-, weil die
lete Beftimmung die fiinfee ift; warce hingegen die
30! derfelben gerade gewefen, fo hatte — ~ gefee
Werden miffen.  Diefes wird aus ver folgenden Tae
Oelle deuclicher Dervovgeben, wo zuerft die Serglies
herqu oer Jablen 3r und 20, und Pernach die
eRimmung ver Buchftaben p, q, r, u. fi fo vove
Edmme,
M a

3I:Io

-

e S ———————

e e e s bt e ey g e 4 [

Y

S B = G —
i 3
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31 = F. 20411, p=1.9tFt
20 = 1,11 -4+ 9, g 1, L8
Elo=1, 9 2 r =gt
9 =4, 24 1. | s=4.tFu
3= hrk Owfit=2:s0 T

Anmert. Culer hat yoat Hier die Aehniicbeit ywifdenta]
Berfahren § 16, und § 17. bemerfe, abev Bat vou § 17
den Beiveis der Aufidfung nicht entwvicelt. Diefen i |
gebe ich im 3ten Theile diefer Algebra, !

\ §. 18
@ben fo Fann auch bie vorbergehenbde Aufgalt |

im 14¢en §. vorgeftelle werden, wie aus folgenbed
erbellet. :

56=1.39+17 | p=Tg-Fr

P T g o qE o 8y

17.=3 518 t =380k

§=2. 2+ 1 y=2,t 40

2=2, I+ o t =2, u=I1I
$. 19

Auf diefe Are find mwie im Stande alle berglo |
chen Aufgaben auf eine allgeneine Ave aufulofen

€3 fey 3. B. die Gleidyung bp =29 +n f;ﬂ:
:1' ]

darf man nur eben die Rechnung anfiellen, alg el

man jwifchen den 3ablen a und b den groften &'
meinfehaftlichen Theiler fuchen wollte, aus meld?)
fogleid) p und q dburd) die folgenden Budyftaben ¥
flummt werden, mwie folgt : ;

Eefep a=Ab+c fowitdp=Aq+ T
b=Bc+4d q=Br4-$
e=Cd4¢ r = Cs+t
d=De+4-f s =Dt—u
e:Ef'—|-g t =Eu-+V
f=Fg+0 u:f‘viﬂ

<>
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Hier wird in ber lebren Beflimming -|-n ges
notmmen , weun die Angabl der Veftimmungen uns
geade ift, bingegen aber — n, wenn diefelbe Jabl
gerave ift.  Auf diefe Are Fonnen nun- alle dergleis
then Aufgaben jiemlich gefchmwind aufgelofer werden,

-

: ovon wir einige Beifpiele geben wollen.
pen bt

ngm §. 20.
en I | ' '
[ E XL Aufg. Man fudt eine Jahl, wels
dye durch rr dividive, 3, durch 19 abes
E dividive, 5 ubrig lafe

ufgo Diefe Jabl fey N, fo muf erfilih N=r1p4-3,
eniE  Bernach anch N = 19q - 5 fepn; folglichrip 43
=199 5 eber 11p = 19q - 2, woraus fol
gende Tabelle verfertigt wird -

: w48 | p=qr

: L=k, 8-—'—3 q:r-l—-s

g§=2. 3+2 | r=as—+t
3= 1. 241 s=t tu
2 =2, . I40o ' t=ouit:a

wglef - Hiee Fann man u nady Belieben anwehuten, unbd
baraus die vorhergehenden Buchftaben ver Orvnung

ofen: |

:}fmgb' nad) vicfwares beftimmen, wie fich aug vem folgens
fHief  Ven geige:

!-1131’““} t=2u-2

fen 4 s= t4u=3u-t2

peldef T saes~btTgu-6

jen 1 q=r+4s=tiu-r§

p=qtr=I1ou— 14
Hievaus befdmme man die gefudyte Jabl —

s

ac
N ipen daber ift die Eleinfie Jabifie N =157

§. 21,
X1L Aufg. Man fude eine Ja6l N,
meldye, mie porbher, duvd 11 dividite, 3,
N 3 o
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und durd) 19 divibice, 5; durd) 29 bini
pivt aber 10 fbrig laft.

Nach ver lebten Bedingung muf N = 2qp+
1e fennn, und da die jiwey erfen Bedingungen {do
bevechriet worden, fo muf jufolge decfelben, i
oben gefunden worben ift, N = zo09u- 157 o
wofur wir N == 209q 5~ 157 fdhreiben mollen; b |
Ber wird 29p 4 10 =209q 4 157 oder 29p=|
2099 -+ 147; woraus die folgende Nechnung o |
geftelle wiry; [
209=7,29~ 63 alfop=rq+r i

1
!

29=4. 6+ 5; q=4r-+s
6=1., 5§13 r=gs-t
§=45., I-o; s= 5t — 147
Mun wollen wiv auf folgende Ave juriicf gebens
B RS G
r=s 4 t= 6t— 147
q=4rts=20t — 735
P=79-+r=200t—52092
o | SR S . ! .
Solglid) N — 6061t — 153458, Die fffmﬁfi
Sab! Fﬁ?lrmt Devaus, wenn man t= 26 annim |
bann witd N = 4128,

* e

€8 ift aber Bier wobl ju bemerPes, daff, oM
eine folche Gleichung, wie bp=aqg+4 n aufgeldfe
werden foll, die beyden ablen a und b Feinend
meinfchaftlichen Theiler aufier 1 haben miffen, bt}
fonft ware die Anfgabe unmaglich, wenn’ nidht M
3abl n eben denfelben gemeinfchafelichen Shilt
batze. ‘ |

Denn wenn 3. B, op = 15q - 2 feyn folll

4

|

wobdnrch i) 2 nidhe theilen [age, foift es ultnzﬁfI{@L
| pirp
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biefe Aufgabe aufjuldfen, toeil fich op — 159 jedegs
mal durch 3 theilen (3¢ und alfo niemals 2 werden
fann,  SBave abet in diefem Fall n=3 odern=6
. f. fo, fo ware die ufldfung wobl moglich, man
mite aber die Gleidhung duedh 3 cheilen, ta man
dann 3p = 5q -+ 1 erbielte, welche Gleichung nach
der obigen Regel leiche anfgelofes wied, - Alfo fiebe
man deutlich, daf die beyden Sablen a und b feinen

'~ gemeinfdhafelichen Theiler aufier 1 Haben miiffen,

und daf die gegebene NRegel in Feinen andern Fallen
©tase finden fann,

O 236

1 biefed noch deutticher ju jeigen, wollen wie
dieGleidhung op=15q-F2 nady der natirlichen Are
15942 _

bebanveln, Do wird nunp = —=—=q+ E‘L;:E

=q--r, fodoff or=6q- 2, odber 6q=9r — 23
Poberq=2"""2 =r | i;:f =r-}s, fobaf 3r—2

4]

= Gs, ober 3r = 6s -}- 25 Daberr= &:"_2 =2s-+7%,

welche Formel niensals eine gange Jabl werden fann,

weil s nothmwendig etne gange Jabl feyn muf; wors
aus deutlich ju erfeben ift, daff dergleichen Aufgas
bew ihrer Natur nach unmoglich find.

Anmeve.  Sm dritten Theile diefer Algebra merbe ich dag uns
entbehrlichfie ven den vortrefflichen Hindenburpifhen corns
binatorifhen. Operationen mictheilen. Diefe glickliche
Crfintung (8§t ficdh auch in der unbeflmmten Anars
Lo 1€ mit vielen DNuben antwenden,

M 4 ¥ Ga




184 I Abfdhnitt, 2tes Capitel,

I. Capifel,

LBon der fogenannten Megel Coeci, wo
siwepen Gleidhungen drep oder mehreve unbes
Eannte Zablen beflimmt twerden follen,

§: 244

3n bem vorhergehenden Capitel baben wir gefehe
wie aus einer Gleichuno jwep inbefannte Jabl
auf die Are beftimme werden follen, daf dafie gany

und pofitive Jablen gefunden werden. Sind abet §

ymey Sleichungen gegeben, und die Aufgabe fol
unbeftimme fepn, fo nuificen mebr als ey unbe

fannte Sablen vorfommen,  Dergleichen Aufgaben |
fotnmen felbft in ten gemeinen Rechenbirchern vo |

und pflegen nach dev fo genannten Regel Coel
aufgeldfec su mwerdben, von welder wiv Hier oM

Srund angeigen und diefe NRegel durch Beyfpiclt |

eefautern wollen,

. 25,

LAufg. 30 Pecfonen, Manner, e
ber und RKinder vergehren in eined
Wirehshaufe so Nehl, und ymwar begohlt
€in Mann 3, ein Weib 2, und ein Kind
1 Rebl Wie viel Perfonen find vob
jeber Gattung gemefen?

€8 fey die Jabl der Manner =p, die Jahl ¥ |

Weiber = q, und die ver Kinver = r, fo erhalt mot
die swen folgenden Gleiungen: L) pFq-+r=39
IL) 3p 4+ 29 4 r = 50; aus weldyen die ¥
Budyjtaben p, q und r in gangen und pofitivet

83@1%

-

|
1
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Sablen beftimme werden follen.  Aug der erflen
Gleichung wird nun r= 30 — p — q, und darum
mup p - q fleiner feyn, alg 30, Diefer Werth in
der ywenten Gleichung fur r gefdyrieben, giebt 2p
+q+30=50; alfoq=20—2pund p + q=
20 — p, mwelcdhes von felbft Fleiner ift als 3o0.
Juun fann man fiie p alle Jablen annebmen, Dbie
nidht grofer find alg 103 woraus folgende Aufids
fungen entfteben:
Jabl ber Manner p=o0, 1, 2,°3, 4, §, 6,
7+ 87 9,10,
2abl ber Weiberq = 20,18,16, 14,12, 10,
| 8, 6, 4, 2, o,
3abl der RKinder r = ~10;11,12,13, 14,15,
: 16.,-17, 18, 19, 20,
2afit man von diefen die erften und lefiten weg, fo
bleiben noch o wabre Aufidfungen Gbrig.

§. 26.

IL Aufg. E8 Fauft jemand 100 Senef
Bich, Sdmweine, Jiegen und Sdaafe,
fir 100 Rehl. Cin Sdywein Fofter 33,
etne Jiege 1%, ein ©Sdyaaf F Rebl. 2Wie
viel waren es von jeder Gattung?

Die Jabl der Schweine fey = p, der Jiegen
=q, der Schaafe = r, fo hat man folgende swey
Oleithungen: 1)p F q+r= 100, i) 33p
1594 5r=100. Mulriplicirt man biei’e'iegtere
e 6, um die Brirche wegzubringen, fo Fomme
21p - 8q -} 3r = Goo Deraug.  Aus der erfien
Bat man r = roo —p=gq, welder Werth in der
soeyeen Gleichung fir v gefedt, 18p + 59 = 300,
Oder 5q= 300—18pundq = 60 — 18p giebt, folg.

y g 5
lid) mug 18p burdy 5 cheilbar fepn, oder 5 als
5 cinen
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einen Factor in fich fchliefen. Man fedie alfo p =5

fo witd g =60 — 18s und r =135~ 40, WO fises |

eine beliebige ganze Sabl genomuten werten Fai,

vochy o, vaf q niche negativ werde; daber s il §

guofier als 3 angenommen werden fonn, und alfy
wenn o aud) ausgefdloffern wird, nure folgende di
ufléfungen Statt finden:
nemlich wenn s= ‘1, 2, 3.
fotitd p= §,10, 15,
q =42, 24 ,%6.
I=53) 66,79+

O 27,

MWenn man dergleichen Aufgaben felbft anbes |
gt Auflofung aufgeber will, fo iff vor alfenDinges |

davauf ju feben, daf fie mgliche Falle betrefn
Sur Beurtheilung dicfer MoglichFeit dient folgendtd
MWir wollen die beyden bisher beeracrecen Ol

dyungen fo vorftellen: L) x4y -z =a, 1)K |

4 gyd=hz=b, wof, g, h, nebft aund b g
bene Sablen find.  Nun fey untev den Saplen s, §
und h die exfte  die quofite und h die fleinfle. ol
x 4yt z=a, {owitd fx 4 fy 4 fz = fa, W
ift fx 1+ fy - fz grofer als fx 4~ gy - hz; ot
muf; fa geofer feyn, alg b, ober b muf Eleiner (o)
alg fa; und da fernet hx -~ hy - hz=ha ul
hx - hy -+ hz gewif Eleinet iff, als fx - gy 1
fo muf aud) ha Eleiner feyn als b, oder b gropd
alé ha.  Wenn daber die ab! b nidye Fleiner o
fa, und jugleich grofer als ha ift, fo bleibe die AP
Jdfung vev Hufgabe immer unmoglich.

Diefe Bedingung pflege man audy fo aud?
peiicfen: die Sahl b muf jwifden den Srangen I
und haentbalten fepn; fernevmup diefelbe aud) i

einet §

-
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einer der bepden Grangen gar ju nabe Fomnien, mweif
fonft die ubrigen Budyftaben niche beftimme werpen
fonnten.

St dent vorigen Beyfpiele, moa= roo, f= 3L
und h = 7, ‘waren dieGSranzen 350 und 50, Whollge
man nun b= g flatt 100 fefen, fo waven die Gieia
dungen x 4+ y 4~z = roo, und 37X+ 13y -
3% = §1, und wenn man mic 6 multiplicive, >1x
T8y + 3z = 306.  Man nebme die erfle Gleis
cyung deeymal, fo witd 3x + 3y 4 3z = 300, und
wenin man diefe von jener absiehe, 18x - 5y = G,
welche offenbar unmoglich ift, weil x und'y gange
Sablen feyn miffen.

§. =28,

Diefe NRegel bat aud fiie die Mungmeifter und
Golofdumiede ihren grofien IMuben, wenn fie aus
drey ober mebreren Sorten von Silber eine Maffe
von cinem gegebenen Gebalte jufammen fchmelgent
wollen, wie nan aus folgendem Deyfpiele feben
fann. '

HI Aufg. Cin Minymeifter bat dreys
erlen Silber; das erfie ift 1410thig, bas
andere 1 1ldebig, das DdDritee olothig.
Jinn braudit er 30 Mark ywolflochiges
©ilber 3u einer gewiffen Arbeie, wie
viel Mavf muf ec von jeder Sorvte
Nehmen?

Cr nehme von' der exfen Sore x Parf, von
Der joepten y ., und von dev dritten z M., fo
mup x 4y -z = 30 fedn, welches die evfte Gleie
thung ift.

Da ferner eine Marf von der erften Sorte 14
£oth fein Stlber hale, fo werden die x Mark 14X
Loth Silber enehalten, Chen fo werden die y Mark

von
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ot bet goepten Sorte 11y Loth, und die z Mt
podt ber Dritten Sorte werdben 9z Loth Silber ent
Balten; baber die gange Maffe an Silber 14x -
11y 4 oz Loth enthalten wird.  AWeil nun biefelbe |
30 Marf wiegt, wovon cine Mark 12 Loth Silbe
entbalten foll, fo muf oud) die Duantitat Silba
pavin enthalten feyn, nemlich) 360 Loth; rooraué
diefe swepte Sleichung encfleht: 14x 4 11y + %
= 360. Hiervon fubtrabire man die erfte neunmal
genommen, nemlich ox + oy + 9z = 270,
bleibt 5% -+ 2y = 9o, mworaus x und y beftimt
werden follen, und jwar in gangen Jahlen; alsdant
aber witdz = 30 — x —y.  Anus jener Gléicyung

X

befdmmet man 2y = 9o — sx und y = 45 — 55-
&3 fﬂ) ba[jer X = 21, fo witdh y = 45 — §U ud
z = ju— 15, Jolglich muf u grofer alg 4 00 |
gleichmobl Fleiner alg 1o fepn; Dieraus yoerden fol
gende Aufldfungen gejogen:
i S Srl 6r. 7 8: 9,
X=10,{12,[14,|16,[18,
Yy=20,i(1§, 1O, Ss _.o’
z2= 0,1 3,1 6,1 9,i12,

§ 20,

Es Fommen Ofters mebr alg drey unbefannt
Qablen vor, aber die ufdfung Fann dennod aif |
eben Diefe Ace gefcheben, wie fich aus felgendeh
Benfpiele exfeben lafe.

.IV. Aufg. €6 Faufe jemand roo S tid
Bieh fiir 100 Kehl und ywar 1 Ol
fire 1o Rebl, 1 Kub fie 5 Repl, 1 Kal
far 2 Repl,, 1 Shaaf fire § Repl B
biel Ocdyfen, Kithe, Kalber und Sdadlf
find es gewefen?

Dit




Vo der fogenannten NRegel oec. 189

el Die abl der Ochfen fey = p, der Kibe = q,
o per Ralber = r, und der Sdyaafe = s, o iff die erfie
o Gleichung: p + q + r + s = 1003 die groente
.&m - @leichung aber witd 10p 4 59 4 2r+- s = 100,
::[[;:: und wenn man fie, um bdie Briidye wegsubringen,

mit 2 multiplicivt, 20p + 10q 4-4r = s = 200.
v Hiervon fubtrahive man die evfte Gleichung, fo Hat
E 93[ man folgende: 19p 4 99 = 3r = 100, und alfp
W § ar=100— 19p—oqundr=33+%— 6p —

N AR
milf $p — 3q, ober r =33 — 6p — 39 + —3

am | baber muf 1 — p odér p — 1 durdh 3 theilbar feyn-
wig £ Man-fese daber p — 1 = 3t, {o wird &
s | p= 34t umd —3t=1—p, folglich
b | 6p=18t+6 umd — t = IF,

o Wenn man nun in der vorigen Gleichung 33 — 6p
fol — 39+ L =r, anftatt 6p den gleichgelcenden

Ausdruct 18t 6, und anftar _‘,23"__" dag ibm gleiche
— t fee, fo erbalt man folgende Gleichung: r =33
— I8t — 6 —3q —t=27 — 19t —13q. Lnd weil
P+q+r-+s=ico, foifts=rco—p—q—r,
Wenn man nun Hier anftatt p ven ihm gleichyelrens
- den Yusdrudf 3t 4 1, und anftage r die Formel
e 27 — 19t - 3q fefit, fo witds = 72 - 2q 4 16t
. auf Alfo muf 19t + 3q Fleiner feyn alg 27. Hier
e fdnnen nun q und t nady Belieben angenommen’
werden, wenn nur die Bedihgung beobacheet witd,
114 Yaf 19t - 3q nidyt: grofer werden alg 273 dader
H‘eg wiv folgende Falle ju bemerfen Haben,

al : :

Wit
14f¢

D I wenn
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L tvennt=o, IL.wennt=r,
fowitd p=1, “Mowitd p=4,
959 [ q=4q,

R T 'S §+139

s=72 424 s=8§8-}29

S erften Jall muf q niche grdfer feyn als o, und
im gwepten Fall niche groger als 2,  Mebr Falle
find aber nicht moglich, weil t niche 2, noch viel
weniger geofec feyn Fann,  Denn wollte man t=2
feen, fo wirbe 10t 4 39 = 38 - 3q, folglich
grofer alg 27, und daber r negativ werdent,  Wie
Fonnte man aber unter r eine negative Grofie verftes
ben, da diefer Budftabe die Anzabl der eingefaufs
ten Kalber anjeige? Aus bepben Fallen exhalten wie
alfo folgende Auflofungest.

Aus dem ecfien Fall nemlich fliefen nachffehende

xo Yuflofungen:
L AL [HL|IV.] V. [VL|VIE | VILIX.
1 (S e 4 B | Ij I I _l_“ 1
o' 283 b -5 =6 7
2724721 i81I5i12| 9| 6 | 3
72{74176178180{82]| 84 [86 188
Yus dem gweyten Fall aber diefe 3 Aufldfungen:

m*-n.r::'-cjl
2D OO0 e
0 0w = |

L 1L 1L
P 4 4 +
q (o) I 2
r 8 5 5
$ |..88 o] 02

Diefes find nun in allem jufammen 13 Yufdfungen
Wollte man aber o nidge gelten laffen, fo waren 6
wue 1o Aufidfungern.

L L T S
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§. 30

Die Are ber Anflofung bleibe einerley, toenn
audy in der evfien Gleidyung die Buchftaben mit ge-
gebenen 3 -‘)muh wileiplicive find, wie aus fmgenbem
Bepfpiele su ecfeben ift s

V. Aufg. Man fudye drep gange Jab-
fens wenn die evfie mic 3, 0ie andere mit
§, und die bdrifce mit 7 wmuleiplicice
witd, daf dann bdie Summe Dder Pros
ducte 560 fen; wenn dber die erffe mit
9, bie ma:‘en mit 2§ und die Drifte mi¢
49 multiplicive wivd, daf die Summe
det Producte 2920 fen, -

Es fey die evfle abl = x, die goente = y, bie
dritte = z, fo Hat man fol genbe ymey Gleichungen:
1)3x 4 sy+7z=560, I1) ox+25y-492=2920,
bon der gwentert fubtrabict man die evfte dreymal ges
nomten, nemlich ox 4= 15y +212= 1680, fo
bleiben ﬁhrig 10y } 28z = 1240, oder duvd) 2 dis
Wdite, sy - 14z =620, daraus witd y =124 —

alfo muf fich z durd) 5 theilen laffen;  dabee
fege man z = su, fo with y = 124 — 14u; welde

Werthe in dev evften Gleidyung fite z und y gefdhries

e, geben 3x — 35u- 620= 560, oder 3x =

Jfu — 60 und x = —25—— — 20} Deswegen febe

man u = 3t, fo beFommen wir endfich folgende Auf
lﬂfung X = 3§t — 20, y = 124 — 42t, und

= 14t, 1o man fict eine beliebige gange Jabi
ff&en fann, bdochfo, baf t grofer fen alg o und
hﬂbt!gl fleiner als 3, woraud man 2 Aufiofungen
froale:

L) wenn t =1, fﬁ'mirbx::!;, y=82, 2=15,
L) wenn t = 2, fowid X=59, y=40, 2=30.

I Gas

T

T T S T —
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Ron den sufammengefetten unbefiimmeen Gl
chungen, o von dev einen unbefannten 3

nur die evfte Poteny vovEdmme, 1

!

S 31, |
N3ir Fommen nun ju foldyen unbefiimmten @ltiﬂ}
cdyungen, mo ey unbefannte Jablen gefucht e f
pen, und bie eine nidyt, wie bisher, allein firdh
fondern enfieder mit Der andern multiplicive obet 1t
einee hobern Poteny vorfomme, wenn nur von b
anbern blog Die ecfte Poteny vorhanven ift. Wi
eine allgemeine Yre Haben foldye leichungen fol
gende Form: .

4 bx 4= cyfdx* b exy 4 fx* 4 gx'y

< hxt==k3y Ju. f. f.=0
in weldher nur y vorfomme, und alfo aus b
Gleichung leiche beftimme werden fann; Die Bt
mung muf aber o gefdyeben, daf fiir x undy ganjé
Qablen berausfommen,  Dergleichen Falle wollen §
wiv nun beteachren und mit den [ewshern ¥
Anfang madyen.

§e 32

T.9ufg. Man fuche ymey Jahlen o8
diefer Befdhyaffenbeic, daf, wenn ih

Summne ju ibhrem Product advive witd

79 berausfomme.

&3 feyen die ywey verlangten Jablen X und |

fo mug xy 4 x 4y = 79 feyn, woraug wir Bffﬁ'ﬂ:
; i

P e —— e e

sy
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79—Xx

men xy +y =79 —x, und y = = =5
@) g : :
Lo \"i_“? Dievaus erbelle, daB x -} 1 ein Theiler

vort §o feyn muf.  Da nun o viele Theiler bat, fo
findet man aud einem jeden einen LWerth fiie x, wie
fich im folgenden jeige:

e

bafer mwitd x= o | 1| 3 4”??;?5'3_95
und  y=79 {39{19{15|9| 7 |3l il o

Weil nun bier die lehtern Anfldfungen mit den eve
fteen tibeceinfommien, fo hat man in allem folgende
funf Huflofungen: '

Beidblls 4ok

V. | V.
l g
Iy 9

[
o 1|3
79 139 | 19
S 33

Auf diefe Aet Fann audy folgende allgeneine
Gleichung aufgeldfec merdens xy - ax 4 by =¢,

cC—ax
noraus man x by = ¢—ax, und al T
y =+ by , und alfoy s
abafc
odery = — a4 —— exhalt, Daber muf x4 b
x-b

tit Tbeiler ber beFannten Sabl ab 4 c feyn, und

alfo Fann aus einem jeden Theiler devfelben ein
Werth fire x gefunden werden, -~ Man fese baber,

e
fepabtc=fg, fobefy=—a —E. Nun

nebie man x - b = £, ober x=F—b, fo wird
yE—a+-g, odery=g—a, Yuf fo viel vers
(diedene Arten fich alfo die Zablab -+ ¢ burdy yroen
Sactoren, alg fg, votftelien [aBt, fo viel Aufids
fkngen erhale man’babﬂ* niche blof cine, fonvern

1L Thei, ' I oe)
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yocy Aufidfungen Seatt finden,  Die exfte ift nem
fidh x =f — bundby=g— a, bie anbere oot
fomme auf gleidye vt beraus, wenn man X + b
= g fee, dawitdb x =g — b und y=f—a

" Sollte vabet folgende Gleichung gegeben feym
%y - 2x + 3y= 42, fo witea=2, b=}

und c = 42; folgli y=—12 + f_-i_?; Tin |

Fann die J0b( 48 auf vieletley Are durd) 2 Facv
ven, alsfg, vorgeftellt werden, wo dann tmimi
X=f—3undy=g— 2, obet aud) x = g—3

%

umby =F—2a feyn witd.  Dergleichen Faotores |

find nun folgende:
1L =1V

V.
.24]3. 164,52 6.8

Jactoren | 1. 48(2
x| ylx l}’ x|y|x|y| XY
Rablen [—2|46]-1]22| of14f 1]10 316
ober 45{=-1i21] of13] 1{ 9 25]4

§. 34.
MNody allgemeiner Fann die Gleidhung auf foe §

gende At vorgeftellt werden: mxy'=ax -+ by 16
wo a, b, c und m gegebene Sablen find, furs
und y aber gange ablen verlangt werden.

Man fuche daber y, {o befdmme man y*

s ~; bamit ier x aus dem Sabler weg gebra]

mx-—Db

weeden Eanne, fo multiplicice man auf beyden &
’ max={=mc :

tert mit m, fo fat man my= ——== a+t

-+-ab : .
zz_l* Der 3abler diefes Bruchs iff nun ok
beFannte 3abl, wovon der Nentter ein Theiler Y
muf. -~ Man flelle baber den Sable durcy §0
Sactoven, ols £g vor, welches ofc auf vielesley "]é:f

—_— —— —
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gefcheben Fann, und febe, ob ficdhy einer davon mit
mx —b vergleichen laffe, fo daf mx —b = f.

f
Hiersu wird aber erforder, weil x = -1:1-9, baf f4-b

fih burch m theilen faffe; daber Bier nur folche
Sactoren von 'mc 4~ ab gebrauche werden Ednnen,
bie fidy, wenn dazu b addire wird, durdy m theilen
laffen, welches durch ein Benfpiel erlautere werden
foll :

Cs fey daber sxy=ox 4 3y + 18, Hieraus
betdimme man y = =5 ynp sy = S
% SX—3 S¥—3
EEe gf:—;. $Hiee milffen nun von o6 foldye Theiler
gefucht werden, daf, wenn ju denfelben 3 abbire
wird, die ©imme durd) g heilbar werde. IMan
nehme daber cile Theiler von 96, weldhe find: 1, 2,
3 4, 6, § 12, 16, 24, 32, 48, 96, moraug
man ficht, daf nur folgende, nemlich =, 1%, 1
gebraucht werden Fonnen.

Ce fey demnadh) L) gx — 3=2, fo witd sy
= g0, und daberx =1, und y = 1o,

L) sx — 3 =12, fo witd 5y= 10, und baber
X=3, und y = 2.

M) sx—3 =32, fowitd 5y =5, und daher
X=7, und y= 1.

9. 35 .
Da bier in ber aligemeinen Aufldfung my — a

me =j=
= ;n-f:%-) wird, o iff ndthig hier nody ansumerfen,
%08, tenn eine in dec Gorm mc - ab encgalene
9B einen Theiler bat, bderin der Form mx —b
enthaltent ift, alsbann der Quotient nothroendig bdie
M my —a baben miiffe, und baf algdbann die

N 2 Sapfl
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Rabl mc -} ab durd) ein foldyes Product (mx =b) |

(my — a) vorgeftellc-werden fonne. €8 fey 4 i
m=12,a=s, b=7, und c=15; fo befdmnt
218X

man 12y — § = ———.  Jtun find von 215 bt

. 2=
eiler 1, 5, 43, 215, unter welcen die gefud)
werden miffen, meldye in der Form a2x — 7 ¢
Balten {ind, ober wenn man 7 dagu addive, daf fif
die Summe durch 12 theilen laffe, von roeldhen me
s biefes leiftet, alfo 12x — 7 =5 und 12y —§

= 43, TWie nun aus dev erfien x = 1 wicd, {0 |

findet nmaw auch aus der andern y in gangen Joblen
nemlich vy = 4. Diefe Cigenfeafe iff in Benady

cung der Natur der ablen von der groften Wil §

tigeit, und verdient deswegen oDl bemerkt
werden.,

§. 36.

Wiv follen tun audy eine Sleichung von o §
gender Ave becracdhten: xy -4 xx = ax 437+ % |

2X — XX --29
' obet

Hievaus findet man nun y =
X—3

26 % 2 - '
y=—x— 14——; alfo muff x— 3 ein
o 2

fee o der Sabl 26 fenn, und dann wird det A
tient =y x4 1. un find von 26 die Lol
1, 2, 13, 26uf.f, alfoerbalten it folgent
Nuflofungen: ift

L)x—3=r1oderx=4, faKBitD}’+x+!
=Y+ §=265 undy = 27,

ILyx— 3=2 odec. x =5, alfo jil"l":’('l'I
=y+6=13; udy=7,

L) x — 3 = 15 oder x=16; fo wird }"{‘X'H i |
=Y I7=25 unb y=—15,

mg{{})fﬂ-
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weldyer negativen Wevth man aber weglaffen Fann,
und desmwegen muf aud) dev lehte Fall x — 3= 126
nicht gerechner werden,

§. 37

Mehreve Formeln von bdiefer Ave, wo nur die
erfte Poteny voti y, nody hohere aber von x vorfonts
men, find nicht udehig, bier ju bevechnen, weil
diefe Folle nuv felten vorfommen, und dann aud)
nach Der hier exflareen Yve maﬂ}flf\fct werden Fonnen,
Wenn aber auch y jur joepten oder einer noch Hos
Deen fteige, und man den Werth davon nacy den
gegebenten Regeln beflimmen will, fo fdmmt man
auf Wurgelzeichen, binter welchen x in der jventen
ober einer noch bibern Poteny befindlidy ift, und
bann Edmme es darauf an, folche Werthe fur x

ausfindig su machen, daf die JSerationalitar, obder

die SIBurzelreichen wegfallen,

SHievin beftebt vorguglich die grofite Kunft der
unbeftimmeen Analytif, dergleichen Jrrattonalfors
meln juv Rationalicae su bringen, oz in den fols
genden. Capiteln einige "Inlmung gegeben toerden
foll,

———

1V. Eapftef.
Bon der Art, folgende drvationale Fovmel
v~ (a-bx 4= cx*) vational yu machen,

38
‘blﬁ‘f ift alfo’ die Smge, ag fur Werehe von x

| angenommen metden follen, Daf Diefe Fovmel

2+ bx 4 ox” einn witklicdhes Quabrat eede, und
N3 aifo
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—

alfo die Quadratmursel davaus rational argegebe
werden fonne. (Es bedeuten aber die Budftaben
a, bund c qegebene Jablen, und auf ver Bedd
fenbeit derfelben bevubt bauptfachlich bdie Beftiny
mung der unbefannren Jahl x5 doch muf jum vov
aus bemevfe werden, daf in vielen Fallew die Yuf
I8fung devon unmiglidy iff.  Wenn aber diefeldt |
moglich ift, fo muf man fich wenigftens anfanglig
in Beftimmung ves BDuchftabens x blog mit rativ §
nalen Werchen begnitgen, und nidhe fordern, bof |
diefe fo gar gange Qablen feyn follen, mwelches (et
eine gans befondere Uncerfuchung ecfordect

5 39.

Wir nehmen bier an, daf diefe Formel nutbif |
jur yegten Poteny von x fteige, indem Hohere P
tenjen befondere SMechoden erfordern;, mwovon §
nad) gebandelt werben foll.

Sollte nidyt einmal die jwente Poteny vorfol |
men, undec=o fepn, fohacte die Auflofung ki
Sdywierigfeir. Denn wenn viefe Formel v~ (@
gegeben ware, und man x fo beflimmen follte, b
a ~ bx ein Quadrat wilvde, fo diirfre man M

2 =4

a - bx = y* fefen, mworaus man fogleid) x = z—g‘

ericlte; und nun mddyte man fie y alle befiehi
Sablen annehmen, und aus einer jeden rosede M
© einen folchen TWereh file x finden, bdaf a -+ bx &
Quadrat, und folglich v~ (a - bx) rational i
- austame,

$. 4o0.

Wir wollen daber bey diefer Fornel anfandtt
V- (14 x*), wofoldye Werthe firr x gefunden 0¥

ven follen, baf, wenn ju ibrem Quadrat X° ﬂﬂh
y ab
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1 abbirt witd, die Summe wiederum ein Ouabrat
wetde, weldhes offenbar in gangen Jablen niche ges
ftheben Fann, indem Feine gange Duadrarzabl nue
um 1 grofet ift, alg die vorbergebende; dabev man
fich nothbrendig mit gebrochenen Sablen fur x bes
gniigen muf.

§. 41,

IBeil 1 - x* ein Quadrat fepn folf, und man
1 4 x* = y* annehmen wollte, fo wirdex*=y*—1
nd x =y~ (y*—1). Umalfo x 3u finden, migte
man folche ablen fie y fuchen, daff ibre um 1 vers
minderte Quadrate wieder neue Quadrate wiirden;
welche Auflofung eben fo fchoer, alg die vorige,
und alfo bier von feinem Nusen ift.

Daf es aber wirflich folche Driiche gebe, welche
fiie x gefese 1 -+ x* jum Quadrat machen, Fann
man aug folgenden Fallen erfeben:

. L) wennx=3, fowid 14 x*= 25, folglich
v{t+x*)=1. |

IL) &ben diefes gefchiehe, wenn x = &, benn
foifitv- (1 4 x*)=4.

L) Sestman x = %, fo erbalt man 1 4 x*
=192 wovon die Duadratrourgel +3 it

O8ie alfo dergleidien und fo gar alle moglidye
Sablen gefunden werben follen, muf bier gejeige
werden.

§. 42.

¢ Eann diefes aber anf jwenerley Are gefcheben.
Nady der ecften Are febe man vy~ (1 + x*) =x+4p,
fo witd 1 - x* = x* 4 2px 4 p*," wo fich das
Duadrat x* aufhebe, und folglidy x ohue ein Lurs
jelieichen Beftinume werden Fann,  Denn {ubtrabivt
man in der gefunvenen Gleichung auf beyven Seiten
R 4 Y

e i =
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1—p?

x*, fo witd 2px+p*=1, und alfo x = 1

2p
man fiir p eine jede 3{1{;1 und. aud fo gar Brie
annehmen Fann,

Man fese daberp = -IE—, fomwirdx = ——
i}

biefen Bruch multiplicire man ober und unten mit |
n® —m?= :

o

n*, fo befomme man x =
2mn
§. 43.

Damit alfo 1 - x* ein Quadrat werde, fo Fane
HTGH ’fu.i: ni E,.tb rl r'ﬂ i [’_}} [ [_‘\Lu {‘Lﬂt rnt'}giid)e ‘]Gn“ .
Sablen ﬂ“fﬂ-g?‘ﬂﬂh und alfo daraus unendlid ms;t
Wetthe fur x finden,

n? —m2
Sest man auch Hberhaupt x=————, fonid
2mn
n% -—2n?m?2 -}- m4 -
X - x' =1+ oder ‘1 X2

2R
4mZn
n* -4-am?n? -4-m#4

FET TR weldyer Bruch wicklidy ein e

brat ift, und man findet daraug: v~ (1 Fx)7
1]3..},..m2

——— e gac ; en 1
——.  Sicvaus Fonnen nun folgende v

Wertbe fite x bemerFt werden: ;

Wenn n=2, 3, 3r 4, 4, 5, Sr S1. 3l
und m= If I’ 2, I, 3, I, 4-; 3:’ 4
fo wird x=

& 2 D e e
4’! T{f Iif)' I8 ‘E:Ir ‘5’ r 20 T51 A0

9o 44.
Hiceaus folge auf ecine aflgemeine Net, M

(Jaz_.,mz)z (02 -4-m2) 2
Ly ( :nnn)% o3 (,..mnjz,”‘ﬂ Nun _mu[tlpltcﬂf
| gl
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o an diefe Gleidyung mit (2mn)?, fo wird (2mn)?
; +(0*—m?)* = (n* 4 m*)%  Wir Haben alfo
e b auf eine allgemeine. Are swen Ouabdrate, deren
' Gumme wicder ein Quadrae iff. = Hievdurd) wird
™ F  nun folgende Aufgabe aufgeldfee:

== Iwey Duadraczablen gu finden, dee

2 ten Gumme wieder eine Duadratzahliff,
i Sft 3. B. vie Gleidyung p*+ q* =1* gegeben,

fo Barf maw nue p = 2mn und q = n* — m? annehs
meit, fo witd r=n*--m*; und da bernady ferner
(n*4-m?*)* — (2mn)? = (n* — m®)* ift, fo Fons
nen wir auch folgende Aufgabe auflsfen:

Fatt Swey Duadratsablen zu finden, de
Jng £ ren Differens wieder eine NDuadraczabl
bt fey, fo Daf p* —q* =135 denn Bier parf man
' nue fegen: pfev=n’~+-m®und q=2mn, fo wicd
g ) F=n*—m. Ober man Fann aud) p =n* -k m
und g =n* — m? feben, fo witd alsbann r = 2mn,

X'z
§. 450
Qe = e
: | Wir Haben aber nody eine sweyre Methode vees
) :

forochen, um die Formel © 3- x* s einem iiadrat
inee 8w madhen; Diefe gweyce Ave nun iff folgende:

Pan fee v~ (1 +x) =14 %f; daber bes
A |

. '- 2mx maxa
ul Pommeman x Jx?= 1 e £ Hrizs Sube
Il
E-l 2 > - ¥ b
) 40 trabive man bier auf beyden Seiten 1 ¢ 10 toird x* A
2MX m2x2 : ; ’
ek —— weldye Sleichung fich durdh x theifen
Nﬁ - . P ; L epm m2x
5 laBt.  Diefe Theilung gieht x = PR R
et

enn man mie n® multiplicive, n®x = amn + m?*x;
mat | s woraus
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2mn . .
worand tan x = ——~— findet.  ©Sebt man Diefen

n—m#
% 2 ; 4m?n"
% Gt I + e +
Werth fur x, foroivd 1-x =1 n®—om#n3+nt

n4--2m?n?<4-m*
= — - welcher g
St e WG Bruch vas 2
nz--m#* : :
brat vov — ift. Da man nun daber die Gl

— >
(zmn)?2 (n24-m*)*
d)ung 1 +a;£:n‘]:5; = m []ffﬂmmf; fn

flieft Davaus, mwie oben, (n*— m?)* - (2mn)
= (n* J m*)*, weldjes die vorigen jwey Quadeal
find, beven Sumume wieber ein Quadrat mad,

§. 46.

Diefer Fall, weldhen riv biev ausfibelidy alge
hanbelt baben, giebt ung nun gwey techoden b

die Hand, bdie allgemeine Formel a - bx - cx’j¥ |

cirien Quiadrat ju machen.. Die erftere gebe anfol

Kalle, mwo cein Quadrat ift; der andere aber, ™ §
a ein Quadrat ift, welye bepde Falle wir Gt ]

durchgeben mwollen.

1) @3 fey alfo evftlich c eine Quavratsabl, ot
die gegebene Fovmel fey a + bx - f2x*, weldpeth §

Syuabdrat werven folf. Su diefern Cude fee MY
v (a+4bx +1*x*)=fx —[2—, fo rird bas 2u¢

amfx

draf a4 bx - f* ’:f’x‘-{-—“———i— I:-—z;, 1o fid

£ :
/x* auf beyben Seiten aufhebe, fo daf a + bx =

2 mfx M b
n B “’E[dﬁ@ffidwﬁg, oenn man ftf i
iehty

n® multiplicice, n*a-}n’bx= amnfx - m* g

m*—n?%a ;
wotaus x = ————— gefunden wird, Sl
n*b—amnf tl
il

=
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mart nus diefen Werth fite x, fo wird v~ (a4 bx

m2f—n?%af mnb — m2f —nZaf

-I-f:};’): —'"*"“ﬁ—‘"—_'!—nlﬂz .

n2b = 2mnf n*b—2mnf

0. 47.

Da fire x ein Brud) gefunbden worden iff, fo
feBe man fogleich x = —z—-, fo baf p = m® — n?%, und
q=n*b— 2mnf; alsbann wird die Formel a -
bp , f2p2 LA S
-(iE E ein Duadvat.  Folglich bleibe diefelbe

9 ' g

audy ein Quabrat, wenn fie mit dem Quadrat ¢
multiplicier wird; daber aud) mwieder die Sovmel
aq* + bpq 4 £2 p* ein Quadeat wicd, wenn man
p = m* — n"a und q=10°b — 2mnf annimme, wors
aus unendlich viele Aufldfungen in gangen Sahlen
gefunden werden Eonnen, mweil man die Buchftaben
m und n nad) Belicben annebmen Fann,

§. 48.

I Der ywente Tall findet State, wenn der
Budhftabe a ein Quavrat ift. €8 fey daber 3. B,
bie Formel gegeben: £* 4 bx - cx*, weldhe gu eis
new Quadrac gemadye werden foll. Su diefem Ende

fee man v~ (f2+bx -} ox®) =f T;, fo witd

2mf 2,2
bag Duadrat £* +bx 4 ex? = 2 —— L X
n

nz !

wo fich £* aufhebe, und die ibrigen Glieder fich alle
burd) x cheifen faffert, fo daf b 4 cx = 27F 4

n

m3x e fo i %
Tz » ovet mit 0 multiplicivt, n’b 4 n’cx = 2mnf

Fm2x, eber verfest, n’cx — m2x = amof —

n’b,
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f—n2b

n2b, und folglich x = R
n?c—m?2

diefen Weeth fir x, fo witd v~ (£* -+ bx 4 o)
S + 2m2f—mnb > njcf—f—mzf—mnb‘ &

nc—m? nc—m#=

p

Sebt than i |

man Bier x ==, fo Fann, mie oben, folgent |
q i

Sovm 3u einem Duadrat gemache werden: £2¢2+ |

bpq <~ cp*, und diefes gefchiehe, wenn man nem
fid) p = 2mnf — n®b und q=n%c —m? auninmb

§. 49.

SHier ift befondets der Fall merFriiedig, tem |
a=q, ober wenn diefe Formel bx -+ cx? ju e §

Quadrat gemtaecht werben foll,  DVenn da darf ma
. 1nix

nue v (bx 4 cx*) = —feen, fo wird bx 4-cx!
1l

m2x2?

= ——, unbd wenn man dutch x dividire unbd mit |

n
n? multiplicice, bn? 4 cn?x = m2x; folglid)x=

n2b _
e )€ §o s eyecti fyfe
m2—cn? Man fuche 3. B, alle drepeckige Jablen

2
teldpe jugleich Qmadratjablen find, fo muf X}

und alfo audy 2x2 - 2x ein Quadrat feyn. D
22 ;

m2x
felbe fey mur ——, fo wird 2n%x - an? = 0¥
. n

2112 0 ’ G
-—, 0 man fiiv m und n affe MY
m#“—an%

liche 3oblen annehmen Fann, fiix x aber a{sbefnlt
gemeiniglich ein Druch gefunden wird, Dod) fore

nen auch gampe Zablen Derausfommen E“ﬂ‘ﬂ
el

UNd x =

—
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foent san 3. B, m= 3 und n=2 feist, fo beFomme
man x = §, wovon das Drenect 36 ift, weldye
aud) ein Quadrac iff, | '
Man Fann aud) m=7, und n= g feen, fo
itd x = — 5o, wovon das Drevedf 1224 iff, wel-
dhes gugleich dag Dreyect von - 49 und auch das
Quadraf von 3 iff. Dicfes ware and) Heraugges

fortmen, wenn mak n=7, URd m = 10 gefese

batte; Denn da wird x = 49.
Cben fo fang man m= 17, und n = 12 an-
nebtiven, da wird x =288, wovondas Drenect ift

X(x+1) _ 288.289 _ 144,289, weldyes eine

2 . 2
Quadvatzabl iff, deven Wurgel = 12,17 = 204 ift.

§ s0.

Bey diefetm lebten Fall iff ju ecwagen, daf die
Sormel bx - cx* aus diefem Grunde jum Quadvas
gemacht worben iff, weil diefelbe einen Factor Hatte,
nemlid) x, weldhes ung auf neue Falle fibre, in
welchen auch die Formel a - bx 4~ cx2 ein Quadvas
werden fann, enn wedet a noch ¢ ein Quadrat iff.

Diefe Falle finden Stare, wenn fidya + bx -
¢x? in ywey Sactoren theilen lafe, weiches gefdhiely,
wentt b2 — 4ac ein Quabdeat iff.  Hietbey ift aber
ju merfen, Daf die Factoren immer vonr den SWiira
jeln einer Gleichung abhangen.  IMan fefe alfo

= bXx -} cx*=o0, fo Wit cx®> = — bx — a;
bx a ' b
Al ez o o g sl T
folglich x2 = ; = und x = o +
b2 a b b2—
) e b ar e
4¢C c 2.C 2¢

Woraus erbellt, dafi, wern b? — 4ac ein Quabdrat
ift, diefe Wurzel vational angegeben werden Fonne.
s




206 ML Abfchnitt,  4ted Sapitel.

&g fey baber b> — gac=d2, fo find die Wy
3¢ln ___%3’ oder 8 ift x = :}EE; alfo werde
von Dev.:-gortne[ a -} bx 4 cx” bie Divifores fepn:
X - ?_E_ﬂ und x <4 e

, welde mit eimands
2C

multiplicice, diefelbe Formel nue durdy c dividit §

bx
beroorbringen.  Man findee memlich x> 4 =+
b2 dz

—_— ., Da nun d2 = b2 —4ac, {o batmar §

4G22
bx = b2 b2 4ac by 48
M S gl

woraus man durd) die Muleiplication mit ¢, x4 |

bx - a erbalt. SMan darf alfo nur den einen Factor

mit c multipliciven, fo witd unfere Formel folgerr §

bem Producte gleich feyn:
b d b d
e (B
und man fiebe, daf diefe Auflofung immer Stol
findet, o oft b2 — 4ac ein Quadrat ift.

S g

Hievaus fliefic dev dricce Fall, in weldem u
fece Formel a -} bx - cx® ju einem Quabdrat §¢
madht werden Fann; weldyen wiv alfo ju den obigth
benden Bingufiigen wollen.

1L Diefer Fall eveignet fich nun, wenn unfet
Sovmel durdy ein folches Product vorgeftellt werdel
fann: (f4 gx). (h4-kx). uUm diefes 3t einett
Quadrat jumachen, fo fege man die Wrgel Davoh:

v (f+gx) . (h+kx) = ‘?lﬂfi‘_g’Q’ fo beromut |

n
ma
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- m?2, ({4-gx)?

-

man (F4 gx) (h 4 kx)= , welche

WL @leichung durch £ - gx dividire, folgende giebe:

e il < nﬁ,(f—i—gx)’ boi had Ly < o
moet : e fm? —hn?
:;nm | T gm®x, und alfo x= g
4
: §. s2.
ma Sur Eelauterung fann folgendeAufgabe dienen:

. L Aufg. Man fuche die Jablen x,
=, § weldye von der Befdaffenbeit find, dag,
1 wenn man von ibrem Ddoppelien Qua-
1 drae 2 fubtrabive, ber Reft wieder ein
Wit £ Quadrat fey. ,
gene Da nun 2x2 — 2 ein Duadraf feyn muf, o ift
L it evwagen, baf fich viefe Formel durch folgende
Sactoren vorflellen [aft: 2. (x 4+ 1) (x — 1)

fat £ Man {ege alfo bie Wurgel davon m—'%-i—-—i—z, {o witd
2 2
£ Yy T Ninmebe

n2
bividive durch x 4 r, und multiplicive mit n2, fo-

_utH: befomme man 2n*x—2n? = m2x 4 m?2, und da-

5% . m?*-}-2n? ; .

g ferx= ————f. Nimme man bier m = 1 und

211% =171

afert D=1, fowitd x=13, und 2x2 —2 = 16 = 42,

cbel Sebt man m =3 und n = 2, {0 Witd x =— 17,

qe | Da aber nue bag Duadrat von x vorfdmme, foiff

sons | *8 8leich viel, ob man x = — 17 oder x = 4 17
= [t665 aus beyden tird 2x2 —2 = §76 = 242,

i1

mat § O eat f
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6. 53

IL Aufg. €2 fey folgende Formel go
geben: 6 4 13x -} 6x2, weldie zu einem
Quadrat gemadht werden foll,  Hiet if
nuna=6, b=13 undbc=6, wo alfo wedet
aned)y cein Quadraf iff. Man febhe alfy, |
ob b2—4ac ein Quadrafr werde. Danut
b>—4ac=169—144=25=5", fo erhell
bievraus, daff b2— 4ac wivElich ein Qo
prat ift. Die gegebene Formel 6 413 |
-+ 6x* [afi¢ fih Ddurch folgende  jioe)
Sactoren vocfiellen: (24 3x) . (3425

o - "o ]‘31(2"']—3}{ ¢
Davon fey tun die Wurzel —— ), fo befomint

11

m2(2-4-3x)2
307 ot

man (2 4+ 3x). (3 4 2x%) = =

witd 3n% 4-2n%x = am? 4 3m?x, umd bale
To2in®—=3n* " gnf—5m? : 4
X = — == —. Damit nun i
2n%—3m* 3am—an
Sabler poficiv werde, fo muf 3n grofer e, o
2m?,-und alfo 2m? fleiner olg 3n2; folglid) Ml
2

m

— Fleiner feyw alg 3. Damit aber audy der v
n

v N ]

net pofitiv werde, fo tmuf 3m?2 groger als 2n?, Uik
m?> i

alfo = grofier alg 3 feyn, 1Imp daber fiie x pofitt

Sablen ju finden, fo miiffen fir m und n foldy

m?2 K i
Bablen angenommen werden, daf — Fleines ol
L= .

. unbd doch grofer al8 3 fey,

&
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=

ST
Seit mannup m=6 undbn=g, fo wird —
It

= 3¢, weldyes fleinevald 7, und offenbar grofer
alg 3 ift ;- daber beFomme man x = &,

e 544

IV. Diefer dricte Fall leicer uns nody auf einen
viecten, weldyer Seate finder, wenn die Formel
2+ bx 4 cx? Ddergeftale in jwey Theile getheil
weeden fann, daf der erffe ein Quadvat fey, bdee
andeve abee {ich in gwey Factoven aufldfen loffe, fo
baf eine folche Form berausfomme: P +qr, wo
die Budyftaben p, qund r Formeln von diefer e
f4 gx bebeuten.  Deéun da darf man nur fegen

v (o F ) =p+=; fo witd p> + qr=p> 4
ampq m2q®

— + —, o {id) die p* aufheben und. die

ubrigen Glieder durd) q theilen laffen, fo daf r =
amp . m2q

_r;_ n_;_ oder nzr = .2mnp —[— mzq, woraug ﬁdlﬁ

Dag Gbrige leicht befiimuten [afe; und diefes iff der
viecte Jall, in weldyem unfere Formel ju einem
Duadrat gemadyt wevden Fann, relchen wir nun
woch durdh einige Beifpiele exldutern wollen.

§. 55

L Aufe. Man fudhe Jablen x, die
von der Befdyaffenbeir find, daf ibr
Anadrat doppelt genomnien um 1 gedfe
fee merde alg ein anderes Quadrat, oder
enn man davon r fubtrabive, wieber
tin Quabdrat fibrig bleibe, wie foldyes
bey dev Sahl 5 gefchiehe, deren Quadras
1L Zheil, 9 25

\
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o5 Doppelt genommen g0, URD Wit cink
grofier, alg dag Duadrat 49 ifh

lfo muf 2x> — 1 ein Quadrat fepn, 1w ody
unferer Formel a=— 1, b=o, uMd c=2, s
alfo weder a nodh c ein Quadrat iff; audh (agt il
diefelbe nicht in yoey Factoren quflofen , weil b=
qac = § Feint Quadrat iff, und daber Feiner von
drey erften Fallen bier State findet.

Nach dem viecten Fall aber Fann diefe Foutd
auf folgende2re vorgeftelle werden: x* 4 (x2—1
= x2 =4 (x— 1) (x41).  Hiervon werde nun b

Whrgel x +- Ti(—*T_—Q gefelt, fo wird dag Quadl
davon feym: x> + (x+ 1) (x—1) = x* o+

amx(x-1 m? (x z -
[:Ht“2 (n:_l) , WO ﬁtb x? ﬂllf ﬁﬂ]bm '
Geiten abiehen und die (brigen Glieder durd) 1!
theilen faffen, wo denn n®x — n* = 2mnx 1}
m? -n® :
=+ m* gnd X = ———— — herausd Fomme; e
n*—asmn—m?* :
weil in ber Gormel 2x* — 1 nur dag Quaduatx
vorfdmme, fo ift 8 gleich viel, ob die S3erthe vk
x.pofitiv oder negativ hHeraus fommen,  INan Fant
aud) fogleich — m ftate 4 m {chreiben, damit map
- r-flz"!'“z : jer m=l
= e Defonmne, Jlimme man bier m=" £
undn=1, fo Hat man x = 1 und 2x* — 1 ="
&8 fop fermerm =1 und n =2, {o wicd x= f u
2x*— 1 = 5, ©eht man aber m= 1 und n=—"
fo wied x = — 5, oderx = |- § und 2x* — 14

§. 56.
IV. Hufg. Man fuche foldye Zahleh
derenDuadrat doppelt genommen, wet?

dagu 2 abdivt mird, wieder ein Quadll
mad®
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mache. Dervgleidhen ift die [abl 7, von
weldyer dag doppele genommene Quadrat
um 2 vermebre, das Quadrat 100 giebt.
€8 mug alfo die-Jormel 2x2 - 2 ein Quadrae
fer, woa=2;b=oundc=2, und alfo weder
a noch c ein Quadeat ift, auch ift b2 -— qac obde¢
— 16 Fein Quabdrat, und fann alfo die dritce Regel
bier nidye Seate- finden, |

DNach der vierten Regel aber (afe ficy unfere
Sormel fo vovfiellen: '

Pan febe den evfien Theil = 4, fo wird der ans
derefepns 2x% — o2 =2 (x- 1)e(X—1), und
daber unfere Fovmel 4 +2 (x+1).(x—1),  Das
bon fey die Wurgel 2 M?—E, roraus folgenbe
Gleichung eneftedbe: 4+ 2 (x4 1) (x—1) = 4

- 2 z *
TE o i (‘;’*"_) 5 (’:’9_ , 0 fidy 4-auf bepden
Ceiten aufbebe, bdie iibrigen Glieder aber burdy
X =1 theilen laffen, fo da§ 2n*x — 2n% = 4mn
+ m?x 4+ m? ynd daber x = 4m2;‘i;2n
et man m = 1 und n = I, fowitd x =7, und
2x* <42 = 100,

Jimmeman m=ound n= 1, fo witd x= x
und 2x* - 2 = 4,

S s57.

- Oft gefhiehe eg aucy, baf, menn fidy weder
bie exfte, nodh die srente, nodh die dritte Neqel are
Weuden (aBe, man nicht finden Fann, wie yufolge
ber vierten Regel bie Sormel in swey folche Theile
ecqliedere werden fonue, als dody erfordere werden,
3 B, wenn diefe Formel vorfame: 2 4 15x
13%%, fo ift smar eine folche Jergliederung moglidy,

O 2 e
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fie falle abee nidhefo leicht in dieAngen. Denn b
erfte Theil ift (1 — %)% ober 1 — 2x ~-x*; b |
paber wird det andere 6 - 17x 4 12%2 feyn, el
dyer deswegen Factoren Dat, weil 17° — 4.6, 12
= 1, und alfo ein Quadrat ift. ~Die groey Factore
2avon find aucy witklich (2 4 3x). (3 4%,
daf diefe Formel (1 —x)2 4 (2 4 3x) G+ 4
feyn witd, weldpe fich jege nach dev vieceen Regl
anflofen laft. |

@8 ift aber nidyt mobl su verlangen, daf jemad
diefe Jergliedevung ervathen foll; daber wollen it
nody eivien allgemeinen Weg angeigen , um juecf i
exfennert, ob es moglich fey eine folche Gormel auf §
guldfen?. Denn es giebt unendlich viel Dergleidn
Sormeli, deven Aufidfung f{chledyterdings oy
lich iff, 3 B, 3x* 4 2, weldye nimmermehe i
einenm Quadrat gemadye werden Fan,

Finvet fidy aber eine Formel in einem einjij
Salle miglich, fo ift es leiche, alle Aufldfungen kv
felben ju finden, weldes wir nody Diex erlane
wollen,

= 2=\ 58,

Der gange BVortheil, weldher 1uns i foldes
Sallen yu (atten fommen Fann, beftebe datin, b
man fuche, ob man Eeinen Gall finden, oder glrid
fam ervathen Fdnne, in welchem eine {oldye 3ormf|f
wie a -+ bx - cx? ein Quadrat wird, indem Mol
fiie x einige Fleinere Sablen nady und nach et
um ju feben, ob in Feinem Fall ein Quadth
berausfommie. -

Weil es auch moglich iff, daf man durch 6 |
gebrochene Rabl fite x gefese. feine Abficht evreid!
Fonne, fo wird es vachfam feyn, fogleidy fire ¢ine

Bruch, 3 EB.% 34 {chreiben, woraus biefe%‘ﬂf“‘fi
- eni b
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bt £* ¢S5y
whee | entfiebe: ad— 4 =, weldye, wenn fie ein Quae
u 1

MWyt ift, aud) mie dem Quabdrat u® multiplicice, ein

rm:!: Quabdrat bleibe. Dtan hat alfo nur ndehig su vevs
Jm re;t fuchen, ob man fiie t und u foldye Werehe in gangen
Z) f Rablen ervathen Fonne, daf die Formel au® 4 btu
¢ ,4 ) + ct ein Quadrat-werde, Dena aledann, wents

T : é
Regl | man x = — annimme, fo witd anch die Formel

a -} bx 4 cx? gewiff ein Duadrat fent.

RKann man aber allee Mibe ungeacytet Feinen
o folchen Jall finden, fo bat man einen binreidgmtien
| Grund ju vevmuthen, daf ¢8 gang und gar unmogs

watd |
1 it

::fl;g L lid) fey, die Jormel ju einem Quadtat ju maden.
tmﬁgf E S §' 50,

e i " Hat man aber einen Fall ervathen, in weldyem
i eine folche Jovmel ein DQuadrat wicd, fo it ed gan
n&hw leicht, alle nibrige Jalle ju finden, in weldyen die
e felbe ebenfall ein Quadrat wird, und die Angahl

derfelben ift immer unendlidy groff. Um biefes ju

seigen, fo mollen wir exfilich folgende Formel bes

S fracdyten: 2 -+ 7x*, moa=2, b=so, und c=7,
Diefe wird nun offenbar ein Quadrat, wenn x = 13

"[j;f, daber fege manx =1 -y, fo wird x> =1 - 2y
;mﬂ[ 2, und unfere Forntel wird fepn: 9 - 14y
jmaé 7y%, in welcher das erfte Glied ein Quabrat ift.
el Sefen wir alfo nad) der soepten Reael die Duadrage

my - -
b wurgel davow =3 4 —, fo befomimen ric die

A R 2,3
e | Oleichung: o 4 14yt 7y> =g+ + ==

A 11

i | g fi o auf beyden Sriten aufhebt, die fibrigen
eineh Glieder aber alle durdy v theilen laffens wiv befonss

ol | menalfo 1402 4-7n’y=6mn 4 m>y und baher y =

; n}‘ ' 9 3 émn

v
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5 —tr 2
6——~———mn =25 daraus finden wir x = = ;n zm,
% e— 7n* —m?
wo man file m und n alle beliebige Sablen annefy
men Fann.

Sebtmannun m =1 und n = 1, fo wirh x=
— &, oder auch, weil nur x* vorfomme, x=+43;
daber 2 4 7x* =35,

Man fese ferner m =3 und n =1, fo wird x=

— 1 ober x = - I,

Seit man gber m=3 und n=— r, fo witd
x = 173 bieraus erbalt man 2 4 7x* = 2015,
roelchés dag Duadrat von 45 iff,

Wir wollen audy annehmen m = g undn=3,f
witd x = — 17, wie juvor.

Sesen wir aberm =g und n = — 3, fomwid

X =271, daraus witd 2 - 7x* = 514089 = 717

§. 6o,

Wie wollen ferner bie Formel §x* 4 3x+7
betradyten, welche ein Duadrat wird, roennt x =—1
Deswegen fege manx =y —1, fo 1{1‘ x = (y—1
= y'—a2y - 1. Folalich

gxie sy ~—1Dpapos

3= k373
7 o =7
§x'+3x-+7 =5y'— 27y 4 o

ﬂ‘)’
Sest man biervon die F‘Luabmtmurgel = 3 R

: 6
fo witd 5y* — 7y -|-9 =i A n‘ ; baf)&t

n

it ﬁeinmtgen sn’y — 7n* = — Gmn - mi;,.- ,
7N — 6mn 12— 6mn--m

Y = = .

S fofghcf) %= 511“ ==

(]
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Ggfepm=2undn=1, fomwird x=—6und
alfo §x* -} 3x 4 7 =169 = 13"
Sefit man aberm =—2 und n=1, fo Wird

x= 18 und §x* 4 3x47 = 1681 = 41%

g6,

Betracdhten wiv nun audy folgende Formel:
t

7x* 4 1gx - 13, und feben wir f[_\g[r;idj X == .

fo bafi diefe Formel 7€ 4 r5tu 4= 120’ ein Quas
brat fepn foll.  Tun verfuche man fir t und u einige
fleineve Sablen wie folge:

s fen t = x und u = 1, fo Wird unfere Jormel = 35
t=oundu= g 3 =7I
t=2 undu=-1 Lo
t=3undu=1 s 121

Da nun 121 ein Duadeat iff, und alfo der
MWereh x = 3 ein Beniige leiftec, fo febe man x =
y -~ 3 und dann wird nnfere Formel 7y* + 425 +
63 + 15y +45 4 13 ober 7y" 4= §7y 1213

ot > m
von diefer {ehe man die Wurgel = 11 - —ny—-, fo
befdmme man 7y* + s7y 4 121 = 121 -

m2vy=

PRy + ——— ober 7n’y 4 §7n* = 22ma--m’y,
=n2—a2mn 26n2—2amn--3m?>

amdbaber =20  ——unbx =
m*—7n? m? — 70

Man fefe 3. B.m=g3umdn=1, fo Pitd x =
— 3 und unfere Jormel 7x* - 15x - 13 =% =
(£)% &8 fey former m = rundbn=1, fo witd

X2 — . . Jlimme man m = 3 pd NS — 1; fo
witd x = T2° ynd unfere Jormel 7x* 4 1534 13
- I20400 347\

. woc R gy

Ly, 4 §. 62.
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§. 62,
Suiveilen aber ift alle Mube umfonft, eine

Sall su ervatben, in weldem die gegebene Form
ein Quadtat wird, 3. B. 3x* -+ 2, oder wenn nig

anftate x den Bruch “:T feBe, 3t - 2u® wird tip

malg ein Ouadrat, man mag auch fiie t und u Ja
fen annebmen welche man will,  Dergleichen Fov
meln, weldye auf feine Weife ju einem Quadt
gemacht werden Fonnen, giebt es unendlidy viely
und begmwegen wird es der Mibe mwereh fepn, einiff
Rennyeichen anjugeben, woraus die Unmoglidfel
erfannt werden fann, damic man oft der Ml
nberhoben fepn moge, Burd) Rachen folche Falle s |
finden, wo ein Quadvat berausfonme, Wit wib
fen Dievvon im folgenden Capirel qusfilhrlic)-reden

V. Capitel.

Bon ven Fallen, in welhen die Foumd
a - bx 4 cx2 giemals ein Quabdrat werden
fann,

§+ 630
D unfere allgenteine Formel aug drey Gliedett
beftebt, fo ift ju bemerfen, daf fie immer in 6®
anbere vermantelt werden Fann, in welder b
mictleve Slied feble. Diefes gefchiehe, mwenn mal
—— annimme, dadurd beFomme unfere
by—b2 | y2—obyHb’

] T p—— f

a¢ . 4¢

X:L

'

mel folgende Geffalt: a -

phet
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—b2 2 ;
ober = c+y o ©Soll diefe Formel ein Duadrat

gz :
werben, fo febe man diefelbe = —.  Hievdurdh eve

balt man 4ac — b* -} y2 = 02?, folglich vy = ez®
+ b* — qac.  Wenn alfo unfere Formel ein Quae
brac fepn foll, fo wird auch die Formel cz? 4 b* —
4ac ein Quadrat, -und umgefebee, wenn diefe ein
Quadrat wird, fo wird auch die obige ein Duadrat,
Solglid) wenn man fite b* — 4ac den Budhftaben ¢
febt, fo Eomume es daraufan, ob eine foldhe Jormel
cz® = t ein Quadrat werden fonne oder nidyt; und
Da Diefe Fovnrel nur aus jwey Slicdern beftebe, fo
ift e8 unfiveitig roeit leicheer, die MNOglichEeit und
UnmoglichEeif derfelben ju beurtheilen, weldyed aus
der Befdpaffenbeic der beyden gegebenen Sablen ¢
und t gefcheben mup. '

§. 64.

Set mant=o, fo ift offenbar, daf die Fors
mel cz? nur algdann ein Quadrat werde, rwehn die
34Dl c ein Quadrat ift.  Denn da ein Duadrat
burc) ein anderes uadrat dividirt, wicder ein
Quavrat wird, o Fann cz? fein Quadrat fepn, wos

g R : i
fern niche - » Das ift ¢, ein Quabdrat iff. Alfo

weni die Jabl c Fein Quadrat ift, fo Fann aud) die
Sormel cz* auf Feine Weife ein Duadrar werden.
St aber ¢ eine Quabdratzabl, fo iff auch cz* ein
Auadrat, man mag fir z annelmen, was man will,

9. 65,

U andere Jalle beurtbeilen ju Fotnen, fo mife

fen wir dagjenige su Hiilfe nebmen, was im fechften
Capitel bes erfien Theils von den Cigenfchaften der
D5 Sablen
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Qablen in Anfebung ibree Theiler gelehre worden

iff.

So find 3. B. in Anfebung des Theilers 3 b
Sablen von dreyerley Are; die erfle begreifc bieje
gen Sablen in fich, weldye fidy durch 3 theilen lop
fen und durdy vie Fovmel 30 vergeftell: wevben.

Qur-der andern Are gebocen diejenigen , weld
burd) 3 dividirt, 1 1ibrig laffen, uud in ver Foum
30 == 1 _entbalten find.

Die dricce Are aber begreife die Sablen in fidh
welche durch 3 dividice, 2 ubrig laffen, und butd)
die Formel 3n - 2 vorgeffelt werden,

Da nun alle Jablen in einer von diefen 3 §oV
meln enthalten find, (1 2h. §. 60), fo rollen vit §
Die Quadrate davon betrachten. :

it die Sabl inder Formel 3n enthalten, 0 i
ibe Quadrat on®, weldyes fich alfo niche nur purd) 3 |
fonbecn auch fo gar durch o theilen [afit.

Nft die Sahl in der Tormel 3n 4 1 enthalteh
fo ift ibe Quatrat on” -+ 6n 4 1, weldyes dutd)3
Dividire, 3n* - am qiebt und v jum NReft afe, wl §
alfo aucy jur ywenten Ave 3n - 1 gebore.

it endlich die Zahl in dev Formel 3n -2 §
balten, fo ift ibr Quadrat on* + 120 -4 4, il
ches durch 3 dividiet, 30° 4= 4n |- 1 gicbr, U
gum JReft 186, und alfo auch ju der jweyren 48
gn4-1 gebore,  Daber ift Har, baf alle Quadt®
sablen in Anfebung des Theilers 3, wur von M
pelter Are {ind.  Denn entweder laffen fie fich OWF
3 theilen, und alsbann muffen fie fidy aud) ot}
wendig durdy o theilen [affen; oder wenn fie 1
nidht duvc) 3 theilen laffen, fo bleibe jebesmal nut b
niemals abet 2 fibrig. Daber Feine Jabl, die ift ¥
Sorm 3012 enthalcen iff, ein Duadrat feyn Fant |

§ 66 |
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§. 66

$Hierans Fonnen wiv nun leidye jeigen, daf die
Kormel 3x* - 2 niemals ein Quadrat werden fanm,
man mag fitr x eine gange Sabl oder einen Brudy
feen, Denn wenn x cine gange Jabl iff, und
man (beilt diefe Fovmel 3x° - 2 durdy 3, fo bleiben
2 ibrig; daber diefe Formel FeinDuadrat feyn Eann.

‘ t
Jft aber x ein Bruch, fo febe man x =—, von
welchem Bruch wiv annehmen Fonnen, daf derfelbe

fthon in feine Eleinfle Form fey gebracht worden, und
alfo t und u Feinen gemeinfdyoftlichen Theiler aufer

2
1 baben, ©ollte nun -;T ~+ 2 ein Quadrat fepn,

fo mugte diefelbe auch mit u* muleiplicive, b, i,
3t* == 2u®, ein Quadrvat feyn, weldyes aber ebens
falls wnumoglidy ift.  Denn die [abl u (3t
fich entroeder durd) 3 theilen, oder niche, Lage fie

Aich dadurch theilen, fo lafe fich t nidye cheilen, weil

fonft t und u einen gemeinfchafelichen Theiler haccen.

an fese daber u=3f, fo wird unfere Formel
3t* + 1817, weldhe dburdy 3 getbeilt, © - 62 giebe.
Diefe lesre Jovmel aber [afe ficdhy niche weiter durch
3 theilen, wie 3u einem Quabdrat ecfordert wird,
weil fich swar 612 theilen 6, t2 aber durch 3 divis
bire, 1 ubrig [aft.

Cafe fich aber u nicht dbued) 3 theilen, fo febe
man wag ubrig bleibe.  TWeil ficdh das erfte Slied
durch 3 theilen (afit, fo Eomme e mit dem Neft blof
auj das pwente Glied 2u2 an.  Da aberu® durch 3
bividire 1 gum NReft Hac, oder eine Jabl vou dev Are
3n~+ 1 iff; fo witd 2u® eine abl von der Are
6n.~- 2 feyn , und - alfo durd) 3 dividive 2 1brig lafe
fen5 Daber unfere Formel 312 - 2u* durdh) 3 divie

dirr,
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bive, = ibrig [aBe, undalfo gewifi Feine Suabub
3ab( feon Fann,

§. 67,

Eben fo Fann nran beweifen, daf aud die Jow
el 3t> - s5u® niemalg ein Quadrat fenpn famn,
und fo gar aud Feine von den folgenden: 3t2-H§
at? - 110%, 3t? 4 r4uu . f,, wo die Jablw
3,8, 11, 14u. f. f. durdy 3 dividire, 2 ubif
laffen.  Denn ware u durch 3 theilbar, folgliat
nicht, und man feee u=3s, fo wurde die Fome
durd) 3, niche aber durd) 9 theilbar fepn, AWare
niche duvch 3 theilbar und alfo u? eine Jabl von W
vt 2n 4 1, fo ware jmwar dag erfte Glicd 362 dud
3 theilbar, bdas anbeve aber su* von ber Hol
x50+ 5, oder gu? von der Form 24n - §, M
r1u® pon dicfer 330 4 11 w.f, fi micte durd 3
ividire, = 1bvig laffen, und alfo Eein Suabrat oM
Ednnen,

§. 68,

Dicfes gilt alfo aud) von der allgemeinen Jv
mel 3t> 4 (3n 4 2) . u?, weldye nie ein Quodit
werden fann, und aud) dann nidyt, wenn furn
gative Sablen gefest wirden.  Mimme man §
no=— 1 a, fo ift es immbglicy, bdie Foro
3t* —u? ju einem Quadrat yu machen. iﬁennlll
u durch 3 theilbar, fo ift die Sadye offenbor; wa
aber u nicht durdy 3 theilbar, fo wivde u? eine Sl
pon der vt 30 -4 1, und alfo unfere ‘Sm‘llﬂf[
3t*—3n—1 feyn, weldye durdy 3 dividire, —
obet utn 3 mebr, 42 ubrig [aft. ~ Man fee e
Daupt n = — m, fo wird unfere Formel 3~
(3m —2) u?, welde audy niemals ein Quodt
werden Fann, '

§. 6




adaf

’ oo
fann,
—guﬂ
jaflen
btig
jlidy ¢
ovul
baee
)i D
butd)

Soun

[

td 3

f feon

:SEB
bt
M
b
et
w
it
Al
ottt
=h
e
it

adiat

69

Vot der Formel a--bx J-cx2, . 223

§. 69:

Hieryu bat uns tun die Beteachtung des Theio
eré 3 gefuibres wir wollen daber aud) 4 alg einen
Rheiler betvacdhten, wo dann alle Sablen in einee
von folgenden vier Formeln enchalten find, alg:

I 4n, 1L 4n--x, UL 4n4-2, IV.404-3; (136.§.61)
Bon den Sablen der erfien e iff das Quadrat 1602
und ot fih alfo durd) 16 theilen,  3ft s eine
Sabl von der soenten Avt 4n 41, fo ift ihr Duas
brat 16n* 4 80 -+ 1, mwelches durch 8§ dividire, «
ubrig [afic und gebort aljo yu der Formel §n - 1.

St e eine Jabl von der dritten et 4n-f- 2,

fo ift ibe Quabrat 1602 4= 16n ~- 4, weldhe durch
16. dividive, 4 ubvig [age, und alfo in der Form
160 4= 4 enthalten ift. -t es endlich eine Zabl
pon Der vievten Ave 4n == 3, fo ift ibe Duadeat
1602 - 240 - 9, weldhes durd) 8 dividies, x
#brig lafe,

§. 7o,

Hievaus lernen wiv guerft, bdaB alle gerade
Duadratgablen in der Jorm 16n, ober in Der 16n+4
enthalten find; folglich alle ubrige gevade Fovmeln,
nemlich 16n 42, 16n46, 16n- 8, 160410,
16n-}-12, 16n 4 14, Fonnen niemals Quadrats
jablen feyn. : .

Jecner ift offenbar, bdaB alle ungerade Duas
deatzablen in der eingigen Forimel 8n 4~ 1 entbalten
find, ober durch g dividire, 1 alg NReft faffens  Da«
ber alle ibrige ungerade Sablen, welde in einervon
Diefen Formeln: 8n -3, 8n -5, gn+- 7, ents
Balten find, miemals Quabrate werden Fonnen.

Oe 7 Ks
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§." 71

Aus diefem Grunde Fonnen wir auch. wiedetun
geigen, Daf die Fovmel 3t2 - 2u2 Fein Quadtal
feyn Eann,  Denn entweder find bepde Jablen tumd
u ungerade, ober die eine ift gerabe und die andew
ift ungevade, meil bepde jugleid) niche gevade o
fonnen, indemn fonft 2 ibr gemeinfchafelicher Theils
fepn wurde. - IWaren bepde ungerade, und folglid
forwobl t2 al8 u? in der Form §n -~ 1 enthalten, f
witrbe dag erfie Slied 3t durd) § dividire -3, M
andere Glied gber 2, und beyde jufammen witdn
5 alg Reft laffen, und alfo Feine Suadeate fom
SBave aber t eine gevade Jabl und u ungerade,
turde fidy bag erfte Glied 3t2 durdy 4 theilen laff
Das andere aber 2u? wiitde durdy 4 dividiee, 2,4 |
beyde jufammen wirden 2 brig laffen und alfo fiv
Duadrat fepn, Wave aber endlid) u gerade, nem
lidy u= 2s, qber t ungerade und folglich t> =
+ 1, fo witrde unfeve Fovmel fepn: 24n = 3+
welche durch g-vividive, 3 ibrig [age, unbd alfofar
Luadrat feyn Fann,

Chen diefer Bemweis 136t ficy audy auf diefiv |
mel 3t + (8n 4 2) u® quebdebnen; ingleid
auch auf diefe (8m - 3) 2 4-2u2, und and foge
auf die (8m-4-3) ¢ - (8n 4-2)u*, wo furm
und n alle gange 3ablen forwobl pofitive als negativt
genomnien werden Fonnen.

Ao
Wir gehen nun reiter jum eilee 5, it Yne
bung deffen alle Sablen in einer von folgenden i |
Sormeln enthalten find.
Lsn, IL sn4-1, 1k gn4-2,1V. gn-f3, V.4n+4
(¢20.§.62). Gehlrdiun eine Iabt 31 der e
th
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Art, fo ift ibr Quadrar 250°, weldyes nidyt nue
dburch 5, fondeen auch durdy 25 theilbar iff.

Sit eine 3abl von ber sweyten Are, (o iff ibe -

Duadrat 250° - 1on -+ 1, weldhes durch 5 divia
dee, 1 ubrig lagt und alfo in der Formel sn - 5
entbalten iff,

JSft eine Babl von der dritten Are, fo iff ihe
Duadrat 25n*+ 20n 4 4, telches durch 5 divis
vire, 4 ubrig (aBe.

Jft eine 3abl von der vierten Ave, fo iff ihe
uadeat 25n* 4+ jon - 9, welches durch 5 Divie
vive, 4 ubrig laft.

Sft endlid) eine Jabl von der fitnfren Aee, fo-ifk
it Quadrat 25n* + 4on 4- 16, welches durch
bividive, x ubrig lafe. Wenn daber eine Duadrate
30b! fich niche duedy 5 cheilen (afe, fo ift der NReft
fmumer entiweder x obet 4, niemals aber 2 over 3
daber in diefen Formem sn - 2 ynd sn -+ 3'Fein
Duadrar enehalten feyn Fann.

§. 73

Aug dieferm Srunde Fonnen wir audh beweifen,
daf toeder die Formel 5t 4 2u?, nody diefe 52 4-
3u* ein Quadrat werden fonne, Denn entweder ift
udurd) 5 theilbar oder niche; im erften Salle wirs
Oen fich biefe Formeln durdy 5, nid)e aber burdy 25
theilen laffen, und alfo audh Feine Ouadrate fepn
fonnen, St aber u niche durdy 5 theilbar, fo ift
u* enteder gn -~ 1 gber sn 4+ 4. Sm erftern
Salle wird die evfte Formel ct’ + ron 4 2, weldye
Ourdy 5 gecheilt, 2 ubrig (afe; die andere aber wird
St + 15043, welche durd) 5 getheilt, 3 ubrig
19Bt, und alfo Feine ein Quadrat feyn fann, Kt
Wber vt = sn -1 4, fo wird die erffe Sormel st -}
tont 8, weldye durd) 5 dividire, 3 nibrig 1a6r;
Die
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die andete aber wird 5> 4 150 12, welche durd

3 dividire, = ubrig lafe, und alfo aud) in diefem
Salle Fein Duadrat werden fann,

Aus eben dieferns Srunde fann auch wedet die
Sormel 3t* 4 (50 4 2) u*, nod) diefe 5t +
(sn  3) v ein Quadrat fepn, roeil eben diefelben
NRefte, wie vorber, ubetbleiben; man fann aud)fo
gar im evfterr Gliede smi* flace 5t fdhreiben, wenn
nur m nidhe duvd) 5 cheilbar ift,

§4 74

Wie alle gerabe Duabdrate in diefer Form 41
alfe ungerade aber in diefer Jori 4n - 1. enthalten
find, und alfo weder 4n 42, nedy 4n -3, @
Duabrat feyn Fann, fo folgt daraus, daf die alige
meine Jormel (4m 4 3) £ 4 (40 4 3) u* niemls
ein Quabdrat feyn Fann,  Denn warve ¢ gerade, o
toitede fich ¢ durdy 4 theilen laffen, dag anbere Glit
abe wiirde durd) 4 dividice, 3 brig laffen. v
ven bingegen die Sablen t und u ungerade, o LI
dent die NRefte von t*und v nur 1, alfo von
gangen Jovmel witde 2 dec Neft feyn.  Tun bt
ift Feine Sadl, welde duvcd) 4 dividice, 2 U0t
lafic, ein Quadrat. SHier ift audy ju merfen,
fowobl m alg n-negativ, und audy=o, genomme
werden Fann; daber webder diefe Fovmel 3t 4 30
noch diefe 3t* — u® ein Quadeat feyn Fann.

§e 750
So wie wiv von den bisherigen Theileen gefund
Daben, baf einige Arten der Jablen niemals A
brate find, fo gift diefes auch bey allen andeen e
lecn, dag fid) immer einige Yveen finven, ie fené
Quadeate fepn Fonnen, 61
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Pur&; Es fen 3. B. der Toeiler 7, fo find alle Sablen
iefem £ i einet dev folgenden fieben YAreen entbalten, von
weldhen wir auch) die Duabdrate unterfuchen wollen,

_";m Yrtender Sablen| ibre Quadrate geboven su dev Ave
elben L =11 49n’ -1
i) fo . 70 rlg4on’t14nd- 3 7n - 1
pen f L 7n+ 2 49n'4-2804- 4 70+ 4
IV. 704 3l49n*4-42n4-9 70 -} o
V. 7n+ 4iq0n’4-56n4-16 704 g
VL. 7n+ sl49n*t-7on25 yn 4
v VIl 70 4+ 6|49m2 4840436 7n -1
olten Da nun die Duadrate, die fich nidhe burdy 7

O E  theifen laffen, in einer vondiefen drey Arten 7nt-1,
Mge £ 7042, 704, encbalten feyn muffen, fo wers
mls £ den die beey ibrigen Arren von der Natur der Duas
bl L drate ganglich ansgefchloflen. . Diefe Arten find nun
Bliiﬂ m~-3, 7n- 5, 7n-4 6, und der Srund davon
Wor £ ift offenbar, weil ficd) immer ey Avten finben, von

wils £ welchen die Quabdrate ju einer Satcung geboren,
1 bet :

ot . 6.
by S 7
baf Um diefes nocy deurlicher ju seigen, fo merPe

me | Man, daf die lete Are, 7n < 6, aud) durdh yn— 1
quiy | pusgebriicfe werden Fann,  Denn 7n 4 6 und
70 —1 find um 7 von einander unterfehieden. Aus
eben diefer Urfache ift and) die Gotmel 7n - 5 mis
biefer, 7n— 2, einerley, und 7n 4 4 ift eben fo
viel al8 7n — 3. Gtun aber ift offenbar, daf von
W0 | Biefen proey Urcen der Sablen 7n 4 r und yn — 1
WL bie Quabdrate, buech 7 dividive, einerley iibrig lafs
WAL fen, nemlidy 15 eben fo (ind auch die Quabrate dies
ot - fer beyden Avten 7n 4 2 und 7 —= 2 Yon einerley
.. | Gattung,
& I Eheil, P §. 77

- f
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§. 77.

Ueberhaupt alfo, wie aud) immer bee Theile
befchaffen feyn mag, weldyen wiv mit dem Budfe
ben d andeuten wollen, fo {ind die daber entftehen
dert vevfchiedenen Avcen der Sablen folgende:

dn;

dn41, dn42, dnt+ 3. uf f

dn—1g, dn—2, dn— 3. u. f. fi
wo die Quadrate von dn - r und dn — 1 diefe
gemein Haben, dap fie durdy d dividire, 1 briglaf
fen, unbd alfo beyde 3u einer Are, nemlich ju doth,
geboren. Eben fo verhalt eg fich auch mit den bty
ven Avten dn 4 2 und dn — 2, beren uabitt
3u Der vt dn 4+ 4 geboren,

Und dberbaupe gilt ‘e8 aucy von bdiefen jiod
vten dn -+ a und dn — a, bderen Quabdrate durd
d dividict, einerley abrig laffen, nemlid)a®, oot
fo viel alg 11brig bleibe, wenn man a* duech d eheil

§. 78.

So erhalt man alfo eine unendliche Menge
cher Jormeln, wie at* 4 bu*, weldye auf Feire Ut
Quabrate werden Fonnen.  So fieht man j D. Wb
dem Theiler ~ gar leicht, baf Feine von biefen oee)
Sormeln 76 4 3u?, 7 4 su* und 7t* 4 60 )
mals ein Duadrat werden fann, weil u, durd)]
dividict, entmwebder 1, odee 2, ober 4 ubrig [afit
feener weil bey der ecften entweder 3, oder 6, O
5, Dey der jwenten entreder 5, ober 3, O 6
bey dee dritten enemeder 6, oder 5, over 3 HOM
bleibe, mwelches bey Feinem Duadrat gefchehen fants
Wenn nun dergleidyen Formeln vorfommen, !
wiirde man ficy vergebens bemithen, irgend einth

Sall gu ervatben, wo ein Quadrat {)erausfomg?
mod)t
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mochee, unbd deswegen ift diefe Betrachtung von
groper Widyrigheit,

it aber eine gegebene Formel nidht von diefes
Befchaffenbeic, und man Fann einen eingigen Fall
ervathen, wo diefelbe ein Quadrat wicd, fo ift in
dem vovigen Capitel fchon gejeigt worden, roie dars
aus unendlich viele andere Falle gefunden werden
follen.

Die gegebene Formel war eigentlich ax® -+ b,
und weil gerwohulid) fite x Briiche gefunden werden,

fo Baben miv x =-]t; gefese, fo Daf diefe FJormel

at® - bu? ju einem Quadrat gemadht werden foll,

s giebt aber auch oft unendlidy viel Falle, mwo
fo gar x in gangen Jablen gegeben werden fann; wie
nun diefe g finden find, dag foll in dem folgenden
Capitel geseigt werden.

VL GCapirel

Bon den Fallen in ganjen Jahlen, 1o die
Fovmel ax? 4 b ein Ouadrat wird,

§ 79,

Ce ift fchor oben (§.63) bie Methode geseige
worden, bie Formel a ~- bx 4 cx? fo ju vermans
d¢ln, baf das mittlere Glied wegfalle, und daber
begniigen wit ung, die gegenmartige Abhandlung
hue auf dbie Form ax? - b eingufdhranfen; mobey
¢8 darauf anfomme, daf fiie x nur ganze Sablen
gefunden werden, modurch die Formel ein Duadrat
witd, - Vo allen Dingen aber ift es ndehig, daf

P a gine
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eine folche Formel an {ich mdglich fen; Ddenw war
fie unmdglich, fo Fonncen nidyt einmal Brirche fin
x, nod) weniger aber gange Sablen Stratt finden,

§. 8o.

Man fese alfo die Formel ax> 4+ b =y, W
dann bepde Buchitaben x und y gunge Jablett few
follen, weil a und b dergleichen find.

Q1 diefemt Cnde ift unumganglich ndehig, i
man fchon einen Fall in ganzen Sablen wiffe odet
erratben Dabe; benn fonft wirde alle Piibe ibiy
fliffig fepn, mebrere dergleichen Falle zu fude
weil vieleicht die Fovmel felbft etwas unmoglidys
entbalten Fonnte.

Wir wollen daber annebmen, daf diefe Sﬂtlﬂf’
eint uabdrat werde, wenn man x = f fese, W
wollen das Quadvat dued) g2 anbeuten, {o M
af2 4+b = g2, wo alfo f und g befannte bk
angeigen, g Fdmme daber nur davauf an, W
ang dieferm Fall noch andere Falle Hergeleitet westl
Fonnen; und diefe Lntevfuchung ift um fo viel iy
tiger, je mebr Schmwievigfeicen diefelbe untermﬂf_ff“
ift, weldhe wiv aber durch) folgenve Kunfigrif
uberminden werben,

§. 81,

~ Danun {don af? 4 b= g gefunden WO
ift, und iberdem audy ax* 4 b =y?2 feyn foll, I
fubtrabive man jene Gleichung von diefer, WO
man ax* — af 2 = y2 — g2 erhale, welde O
chung fich durch folgende Factoren augdrircfen it
2 (x+ ) (x—1) = (y45) (y —g). M
multiplicice auf beyden Seiten mit pq, fo hat W
apg (x4-£) (x—1f) =pq (v + g) (778
weldge Gleichung fich anf folgende Are nertbiglﬁ!?}
St
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OXL (e ap(xF-f)=q(yFg)ummdq(x—1f) =p
e fin (v —g). DNunmebr fuche man aus diefen beyden
Hs Gleichungen die Budyftaben x und y ju beftimmen,
Die erite Gleichung durd) q dividire, giebt y 4+ g

apx ~4=apf ey ;
o | = —Pm--i-; die andere durdy p dividire, giebty—g

t ffl)ﬂ ax —E af

-
—

s diefe von jener {ubtrabive, giebt 2g =
hﬂﬁ iy Pl 2 )k

’ (ap2—q>) x4-(ap?~4-q2) f :

et e Sl , URD tvenn man mit pq
fibets

achen, :
lige § =+ (ap*+q°) £; baber x = -

Pq
multiplicive, fo erbalt man 2pqg = (ap* — @) x
2gpq  (ap*+q*)f
PZ_...,.qZ aPZ_qZ
: = 2gq*
,3;31;; Hievaus findet man ferner y = g-[- e
ap2--q2) f f : :
y baf &'E,,—_%z}: = q?. Sier enthalten die gwey erfien

apien £ @liever den Budyftaben g, welche jufamnten geso-
, i g (ap=~-q>)

am——

eehn § 8, = - E geben; die bepben andern enthalten
W'lfdi' ben DBudhftaven £, und geben unter einer Benens
yorien 2afpq ' g (ap? +q*)— 2afpq
fgriﬂf nung — apz-;-“tF" ba@er ‘iﬁ y= P +
§e28%;

Diefe Arbeit {cheint unferm Jwecfe gar nidht ju
o £ entfprechen, indem wir hier auf Briche gerarhen
I find, da wir doch firr x und y gange Jablen finden
D“T‘!{ folleet, ‘und es wirde nun anf eine neue LUnterfus
@i"'* dung anfommen, wag man anffate p und q fite
1t ¥ Bablen annehmen mitfice, damit die Bridhe wegs

P L fallen; diefe. Frage fcheint aber nocy fehmwever ju
feon, als unfere Haupcfrage.  Aflein es fann Hiev
-8l | ein befonberer Runftqriff angemendet werden, Wwos
?E‘”“ durd) wiv leiche sum Jiele gelangen,  Denn da Dier
Laf: P 3 alles
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alles in gangen Sablen auggedriicfe werden foll, fo
- na SEAE PR L RS bierdurd
Thi Ampeee D e

erhalt man x =ng — mf und y = mg— naf, Yllein
Bier Ednnen wiv m und n nidye nacy Belieben e
men, foubdern fie miffen fo Leftimme mwerden, bof
den obigen Beftimmungen ein Geniige gefchede;
diefem Ende wollen wir ihre Duadrate betvadyen
da mir dann haben werden:

St a2p4-}-2ap2q2-4-q4
i azp“'-—zapzq"'-{-q"'
wit befommen daber:

ﬂzpq, +23Eiq?«+q4_4ﬂpzq‘-’-
 apt—aupiqP g8

_ 2°p* —2ap*q® +-q°
= a‘p‘—zapzaz+q‘

fefe man

i
aZpa—a2ap>qPH("

und n* =

m’—an*=

§. 83

$Hievaus fieht man, daf die beyden Jahlens
und n fo befhaffen feyn mirffen, daff m? =an® b
Da nun a eine beFannte Jahl ift, fo muf man
allen Dingen davauf bedadye feyn, eine folche gony
Sabl fiie n ju finden, daf an> 4 1 ein Quad
werde, von weldhem Hernady m die Wurgel ift; w0
fo bald man eine foldye gefunden, und fberdem di
vie Sab! f o beftimme Bae, daf af 2 4 b ein QW

brat wecbe, nemlid) durch g, fo beESmme man

x und y folgende Wertbe in gangen Sablen: x=%

= mf; y= mg — naf, und dadurd) witd &’
= yz.

§. 84.
s ift fehon fire fich Flar, Daf, wenn einmal?

und n gefunden worden, man dafie auch — ™ ynl

— n fdyreiben Fonne, weil dag Quadrat o 0
einerley bleibe, L
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[, fo Um dabet x und y in gangen Sablen ju finden, i
pamit ax® - b =y* werbe, fo muf man vor allen f
Dingen einen folchen Fall {dhon haben, dafi nemlidh
({fein af? -b=g*fen. o bald diefer Fall beFanne ift,
ey fo muf man nod) ju der Sahl a foldye Jablen m und
bf | n fuchen, daff an® 4 1 = m* werde, wozu in fols
e; | gendem die nleitung gegeben werden foll. Fft nun
deen, | dies gefcheben, fo bat man fogleid) eitten neuen Fall,
remlidy x = ng -+ mf und y = mg - naf, da dann
x* 4 b = y* feyn wird.
+¢*’ Sett man diefen nenen Fall an die Srelle des
ovigen, fiiv befannt angenommenen Falls, und
fheeibe ng 4 mf, ftate f, und mg +-naf, ftatt g,
fo befdmme man fite x und y wieder neue IWerthe,
ane welchen ferner, wenn fie filr £ und g gefese
meeben, nod) andere neue beraus gebradht werden,
urtd fo immerfort, o daf, wenn man anfanglic)
nur einen folchen Fall gehabt hat, man daraus uss
fen 1 entlid) viele anbere finden fann.

&
R §. 8s.
qanyt Die Nre, wie wiv ju diefer Yuflofung gelange

sabuel find, mwar jiemlich mubfant, und fdhien anfanglich
;0 F von unferin Ended fich ju entfernen, indem mwiv
naid | auf giemlich vermirvee Briche geriethen, die durch
Quw ein befonderes Glicf Haben weggefdaft werden Fons
anfi | nen. € wird daber gut feyn, nod) einen andern
e=0§ | Firjern Weg angujeigen, weldyer ung ju eben diefer
it | Yufidfung fabret.

§. 86.
ol Da ax® + b = y* feyn foll, und man fchon
af* 4= b = ¢ gefunben Bat, fo giebt ung jene Gleis
m O
+ ol dung b = y* — ax*, Dbiefe aber b = g* — af’

dolglidy mug audy y* — ax® = g* — af® feyn; und
i P 4 jest
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jest Edmme alles darvanf an, Saff maw aus den by
Fannten 3ablet £ und g die unbefannten x ud y
finden foll; wo denn fo gleich in bie Yugen fill
dag diefe Gleichung erbalten rerde, went ma
X=fund y=g annimmt, Yllein bieraus. echal
ntan Feinen neuen Fall, aufier Denjenigen, der fdon
fie befanne genommen wird,

Wir wollen alfo fesen, man babe fie n (don
eine folche Jabl gefunden, daf an® + 1 ein Qu
drat werde, oder daff an® - 1 = m*; daber it |
nun m® — an*= 1, Damic multiplicive man it
obiger Gleichung den Theil g* — af*, fo muf and
y — ax® = (g" —af?*) (m* — an s g‘m’—- .
af’m® — ag’n® + a*f*n* ey, Wir wollen ju dive |
fem Enbde y=gm —f-— afn fi’.{SEtl, f'o befontmen wit:
g?m? |- ﬂafgum <+ a*f2n? — gx2 = g"'mg’ —
af 2m?2 —ag2?n? +a*f2n2, wo fid) vie G lieverg*n’
und a*f *n2 cinander aufbeben, und wir alfo @
= af2m? +-ag2n® L safgmn evhalren, welde
Oleidyung, durd) a getheilt, x> = f2m?> + g’
+ 2fgmn giebt.  Diefe Formel ift offenbar di
Suadrat, woraus wir x = fin -+ gn erbalen, wi
g;ef eben die Formeln ind, die wir vorher gefuntes

aben,

6. 87.

Ce wird nun nody noebig feyn, diefe Auflsfuns
durd) einige Beifpiele beutlicher gu machen.

. L Aufg. Man fuche alle gange Jahler
fitr x, und swar von dep Befdyaffenhetd
daf 2%*— 1 ein Quadvat werbe, od¢F
Daf 2x% — g = y? fen.

Hier ift alfo ax> — 1 = ax?2 -+ b, unb bafe
2= 2 und b=—1, Der evfte Sall, weldyer
die Augen falle, it nun, wenn man x = 1 ““E’

}F.T-
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mbu | y=rannimme,  Aus biefem befannten Fafle bas
mdy b benmwivnunf=1 und g=1. €8 wird aber ferner
fall, erfordert, eine folche abl fiie n ju finden, daf
it an? -+ 1 ein Quadrat werde, nemlich m2; diefes
echalt gefchieht nun, wennn =2 und m=3, daber wir
[chor | aue einent " jeden befannten Fall £ und g folgende
neue finden: x = 3f -2, undy =39+ af, Da
fchon hun der erfte befannte Fall f= r und g = 1 ift, fo
Quas finden wir davaus folgende neue Falle:

rmi:: x=f=11]35]129] 160

an — -~ | I 2 11‘ + le
i y=g=1 |7 |41 | 239u.fF
Eb;; §; 88& ;
mir: IL Aufg. Man fude alle drepetige
2_ | Bablenw, welde jugleid Duadratyablen
o find.

E :;; . E8fey z die Drepecksmurgel, {o ift das Dreyect
vede | -2, weldyes ein Quadrat feyn foll.  Die Wrs
olnl <3 y

s :in 3¢l Davon fey x, fo mup A feyn.  Man
meh | multiplicive mic 8, fo witd 422 4+ 4z = §x2 uny

e | ouf beyden Seiten 1 abbire, giebt 422 - 4z -1 =
(2z4-1)*=¢x2 -+ 1. s Fomme alfo davauf
an, dafi §x* 4 1 ein Quadrat werde, und wenn
Man 8x* -+ 1 =y2 feft, fowitdby =2z 1, und
g alfo vie gefetite Drepecfrourgel z = YL,

2
pler Hiecift nuna=g und b= 1, und der beFannte
Seit, Sall fallt fo gleich in die Augen, nemlich £ = o und
Y §=1. Damit ferner §n*+- 1 = m? werde, fo ift
D=1undm=3; daber beFomme man x=3f - g

o |

e | U y = 35 - 8f, und z =YL Hierans bes

F 2
e :; fommen miv folgende Auflofungen:
1

[=1 P g x=f
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y=f=ob1l 65520411186
y=g=113117199 577 | 3363
22}:1 =0 |1} 8|49 | 288 1681 ILH*

§. 89.

HL Aufg. Man fuche alle Finfeds
pablen, welde zugleidy Quabracyablen
find.

Die Funfedsronrzel fep =z, fo ift vas Finfed
= E_::_Z, welches dem Duadrat x2 gleidy gefeft
werde; daber wivd 322 —z = 2x2; man multiply
cive mit 12 und addive, {o wird 3622 — 12z +1
=24x241=(6z2— 1)2,

Seht man nun 24x* 4 1 =y2, fo ift y=0

I ;
— 1 #nd z:z'_*:.__. Da nun Igler a=24, b=y,

(4}
fo ift dex befannte Fall f=ouno g = r, Dafw
ner 24n? 41 =m? feyw'muf, fo nelime mann=!
und davon wird m = §; daber erbalten wit x = of

+gumdy=45g -+ 24f und z = l’{“ﬁf; obet aud)
y=1— 6z, fo witd ebenfalls z = Y, mworos
man folgende Aufldfungen finde:

X=1I=0 I 10 99 980
Y=8=1L 15| 49 [485 | 4801
z:_’:_r::.slv I 235 81 2'_43:5’_1.
eberz=‘_:l=o 1% | =8 |- —8oo0

§. 9o,

IV. Aufg. Man fude alle Quadtat |

in gangen Jablen, weldye {iebenmal ¥
nommen und dazu 2 addire, piederul
Quadrate merden, :
Qi
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Hier wird alfo gefordere, daf 7x2 42 = y2
feyts foll, o a =~ und b=12; bder befannte Fall
if fallt fogleich in die Yugen, wenn x = 1 und dann
ML dftx=f=1umd y=g=3. Nun betradyte man
die Gleihung 7n® 4+ 1 = m2, und da findet man
leidyt n= 3 und m = §; daber erbalten wir x = §f

as + 3g und y = 8g -~ 21f, woraus folgende Werthe

ek £ fiicx gefunben werden:

et x=feyrbry | ong |

, ¥=g=3 1451 717 |

efeht

‘iplis §. o1,

T! V. Aufg. Man fudye alle dreyedfige
3ablen, welde jugleich finfecfige Jabe

=@ L len f{ind.

=1, ¢ fey die Drepecfsroursel = p und die Fiinfeckss

- 3 RS
PED qz_g’ o

wurgel = q, fo muf fepn —— =
2

=5t 392 —q=p2 +p; Bieraus fuche man q, und da

aud 2.1 P*+p : - p*+p
9°=39 '!““;- , fowitdq=5"Ty~ (’ff‘l‘

"""5"_ ’
1 Ty~ (12p%F 12p+1) :
= . C3 fomme

alfo baraufan, daf r2p2 4 12p 4 1 einQuadrae
und gyoac.in gangen Jablen werde. Da nun hier
bag mictleve Glied 12p vorbanbden ift, fo fese man

3 el |

= — 3 badurd) befommen wir 12p* = 3x2 —

bag ifiq =

. 6x~- 3 und 12p= 6x — 6, daber 12p* -} 14p
Ng. | T I=3x*—2, weldyes ein Quadrat feyn mug.
§ Jtehmen wic daber an, daf 3x*— 2 =y2, 'fo

Farm . e ;
baben wir daraus p= X1 und q=I%Y; danun

3 —_——

Hitt big




236 11, Abfehnitt,  6ted Capitel,

die gattge Sadhe auf die. Formel 3x> — 2 =y? v
Fomme, fo ift a= 3 und b=—2, und der bu
Fannte Fallx=f= 1 und y = g = 1; Betnad) Haben
wit fite diefe Sleichung m? = 302 4~ 1, n= 1 um
m = 2, daraus erbalten wir folgende Werche fur x

undy, und daber weiter fiir p und q.
Dax=2f4 gund y=2g -+ 3fift, fo wi:
x=1 =3

3 I 41
y=g=s1i 5 i9 71
p=0 I § 20
=zl 8 5 k2

2 )
oder q =o—3 |—3|—%

weil nemlidy auch q= Y iff,
1]
§. o2

Bisher maren wir qeywungen, aug der gegeb
nen Formmel das jwente Glied wegiufchaffen, o
eines vorbanden mwar. Man Fann aber aud) bt
erfte gegebene SMethode auf foldye Formeln anwe
Den, wodag mictlere Glied vorhanden i, reld
wit bier noch angeigen wollen. - &s fey dentnady bie
gegebene Formel, die ein Quadrar fepnr folf, viefe
ax? + bx ¢ = y2, unb hievon fey fehon der Fil
af 2 4- bf 4- ¢ = g2 Lefanne.

Jiun fubtrabive man diefe Gleichung von b
gegebenen, fo wird a (x2 —f2) b (x—1)2
y* — g*, weldye durd) folgende Factoren ausg
drict werden Fann: (x — f) (ax - af + b) =
(y —g)(y+g). Dan multiplicive auf beydth
Seiten mit pq, o wird pq (x — f) (ax 4 af b
=pq(y —g) (y+g), weldye Sleichung fich
diefe svey sergliedern (afe: L) p (x—F)=qy—9
1) g (ax4af +b) = p (y+g); denn weun maf

fie i einander multiplicive, {o erbalt manéi“?
o
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ay | Oleichung. * RNun muleiplicive man die erfte mit p,
b pie andere mit g, und fubtrabire jenes Product von

aben diefem, {o Fommt (aq® —p?) x4 (aq2 +p2) f4-

b | pqz = 2gpq Geraus.  Folglich iff x = —obd

e X (q + Z?ié ? 2$ 5d2 ﬁ aqﬂ__Pz
aq*4-p~): q :

itd: 'a'q'z__P; = L .é_mcb bev erflen- leis

i ' 28Pq
ungift g (y—g)=p(x —f) =p ( == —
¢4 " q bi A
2a1q q , 29p*
T T ta s pelfey—g =
aq ?P 3({‘, ——P : aqGTP.
;? Bt z}'q _, uiib baeey = g éq=+P,>
iem 2 =P aq*—p
2afpq bpg
]E['rtl aq:_P: 21q:-.___P:t .
e Um bdiefe Bridye wegubringen, nebme man,
i 2(2 2

' E wie oben (§. 82) gefcheben ift, -JTi__f,}_ = ‘m'uhd

il4d10 f aq —p

dt: —L _nan, fowithm dx = ——1 b

i N R aq—p

| R Folglich witd x =

5 fo oo B Epenl olglich wird x = ng ~—

e mf — b %?{_) und y = mg — naf — Zbn feyn,
)= '

- w0 die Buchftaben m und n eben fo befdhaffen fenn

) mﬁﬂ.‘-’“, wie oben, nemlicb baﬁ m? =an? -4 p,
suel §* 93.

H e

y it Solchergeftalt find aber die filr x und ¥y gefuns

i denen Jormeln noch mit Briichen vermengt, mweil
.nam: Ve Glieder, weldye den Buchffaben b entbalcen,
e | Ovihe find, und alfo unferm Cnogwed Fein Ges
;?;,  nige
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nige leiffen,  Allein es ift su mevfenr, daf, wem
man von diefen Werthen ju den folgenden fortfduei
tet, bdiefe immer gange Sablen werden, reldye mon
aber viel leichter aus den anfanglich eingefubuem
Bablen p und q finden fanin..  Denn man nebite p
und q dergeftalt an, daf p* = aq® - 13 fo fallen
weil aq® —p? = — x, die Briche von {elbft wey;
und da wird x = — 2gpq + £ (aq? 4 p?) + b},
und y =~ g (aq* + p*) + 2afpg+ bpq. il
aber in dem beFannten Falle af 2 <f-bf - c = g2
das Quadrat g2 vorfomme, fo ift es gleichviel, ol
man dem Budftaben g das Jeichen - oder —
giebt.. Man fchreibe alfo — g ftate + g, fo wew
den unfece Formeln feyns x =2gpq - f (ag® + )
+ bq*; uwd y =g (aq® = p?) 4 2afpq + by
1o denn gewif ax? -}~ bx 4 c = y2 feyn wird,

Man fude 3. B. diejenigen Sedyseds
joblen, welcdhe jugleich Quabdrate find

Da muff dann 2x2 —x=y2 feyn, woa=y
b=— 1, und ¢ =03 bder befannte Fall ift fitt
offenbar x=f=1, udy=g=1,

Da hernach p* = 2q* 4 1 feyn muf, fo tisd
g =2 und p = 3; daber wir echalten x = 123
wf—4undy = 17g 4 24f — 6, woraud fol
gende Werthe gefunden werden:

x=f=1]25 | 841
y=g8=1 |35 | 1189 | u.ffo

$ 94.

Wit wollen aber bey det erftern Formel, 10
bag mictleve Glied feble, noch etrwasg ftehen bleibet,
unb die Falle in Crwagung ziehen, wo die Forml
ax? - b ein Quabdrat in gangen Sablen wird,

- e




geds
i D

- 1'!
bite

wird

! fol

o
et
el

@

NS —— — T e T T TR
: F i i3 o

Bon der Foemel ax* + b= y2, 219

€s fey daber ax2 --b=y2 , und biesu werden
jwey Seuicle erfordeve :

Criilich, Daf man einen Fall wiffe, o diefes
gefchiebe; berfelbe fey nun af? b =g2,

Jweytens; daf man folche Sablen fitv m ynd n
wiffe, daff m? = an® -1 fey, wozuim folgenden
Qapitel die Anleitung gegeben werden foll,

$Hieraus erhalt man nun einen neuen Fall, nents
liy x = ng ~ nf und y =g 4 anf, .aus. welchem
betnady anf gleiche At neue Falle gefunden werden
Fonnen, welche wir folgender  maagen vorfiellen

C|D|E

wollen
f | A|B J
w0 A=ng-mf |B=nP-+ mA|C= nQ-4mB
und P=mg-}-anf|Q=mP+ anA R=mQ-anB
D=nR 4 mC|F =nT 4- mE|
S =111R—]—anC|V=mT—[-«anE| u.f. f.

weldye bende Reibe Jablen man mit leicheer Mube
fo weit fortfesen fann, al8 man nur immer will,

§ 95

Bey diefer vt aber Fann man webder die obere
Reibe fiae x forefesen, obne jugleich die untere s
wiffert, und eben fo wenig Fann man audh die untere
fortfeen, obne die obere yu Fennen. 9Man Fann
aber dodh leicht eine Regel angeben, die obere Reibe
allein fovcsufesen, obne die untere ju wiffen, eldye
Regel dennn aud) fiir die untere Neibe gile, obue
Raf man ndebig bacee, die obere ju wiffen,

Die Sablen nemlich, weldye fiie x gefeft wers
ben Founen, fchreiten nadh einer gewiffen Progrefs
fion fore, wovon man ein jedes Glied, 3 B, E,qus
ben beyden worbergeGenden C und D, beftimmen

fann,

e
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fann, obne daju die untern GSlieder R und S nothig
att baben. Denn da E =nS 4 mD =n (mR+anC)
4+ m (oR 4+ mC), b. i. E = 2mnR 4-an?C+
m?*C, forwird, weil nR = D — mC gefunben,
E = 2mD — m?*C 4 an?C ober E = amD -
(m?* —an?) C. Daabér m? = an* -1, dfo
m?—an? =1, fo haben wir E = amD—C; mov
aus echellt, mwie eine jede diefer obern Sablen aué
ben benden vorhergebenden beftimme wicd.

Eben fo verbalt es fich auch mic der uncen
Neibe. - Denn da T = mS 4 anD, und D=1k
-+ mC, fomwitd T =mS - an2R - amnC.
nun fecnet S=mR -+ anC, fo ift anC = § —mk
weldher Wereh fiir anC gefchrieberi, T = 2mS—k
aiebt, fo daf die untere Reibe nady eben der Kegd
fovtfchreitet, alg die obere.

Man fudye 3. B. alle gange Sahlen x, weldy
diefe Cigenfchafe baben, daf 2x> — =y
it nunf=1und g= 1, Ferner damit m? = 20’
+ 1, fomufn=2 undb m=3feyn. Daons
A=ng -+ mf =g, fo find die jwey ecfien Gliedt
1 und 5, aus welchen die folgenben nach der Regel
gefunben werden: E = 6D — C, b. b, eitt b
Glied fechsmal genommen, weniger dem vorheed
benden, giebt das folgende; daber bie fur x b
langten Sablen nach diefer Regel folgendermaah
fortgeben:

1, 5,29, 169, 985, s741u.fFf

Hieraus fiebt man, vaf fid) viefe Sablen 1
endlich weic fortfesen laffen. Wollte man aber al
Briache gelten laffen, fo milrde, nach der oben &
seigten Methode, eine nod) unendlich grofeve M
angegeben werden Fonnen,

vIL C¥
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hthig —
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v | Bon einer Dbefondern Methode die Formel
alf an” - I 31 einem Quadrate in gangen Sahlen

s

et 3
u o machen,
s g h
+ 6‘
1een § ?

SR Die in bem vorigen Capitel geqebenen Vorfchrife
D ten Eonnen nidyt jur Ausfibrung gebracht werden,
mR, wenit man nicht im Seande ift, fiie eine jede Jabl
2R a, eine folche gange abl n gu finden, daf an*4-r1
Regd | #in Quadrac werde, oder daff man m* = an® -1
befomme.

elde AWollte man fich mi¢ gebrochenen Sablen begniis
Do | gen, fo wurde diefe Gleichung leiche aufyuldfen

P e I g
Z1 fepn, indem man nuy m=1 - L annebmen divfee,
q

nu

| I Soanp 2n2

e L Denn dba wird m?2 = g . : - A anz -4 13
Rege[ q*

ieleh wenn man alfo 1 auf Depden Seiten abjiebt,
age | U0 die ubrigen Glieder durd) n dividire, und dann
el mit q* multiplicice, f{o erbalt man 2pq - np® =

~

2pPq
2% —p* gefunben, worais

unendlid) viele Werthe fiir n hergeleitet merden Eone
i nen.  Weil aber n eine gange ab! feyn foll, fo bilfe
au uns diefes nichte; daber jur Creeichung unferer Abs
yqu | bt eine gany andere DMethode gebraucht wevden
enge | BB

o | ang*, Bieraus wicd n =

S 97.
Bor allen Dingen aber ift ju merfen, daf,
o3 wenn an® + ¥ ein Quabrat in gangen Jablen wers
G I Eheil Q deu
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den foll, a mag eine Sabl feyn, was man fie eine
will, foldyes nichye allegeic mdglich fey.

Denn erfilich werden alle Falle, wo a eine ny
gative 3abl ift, auegefchloffen; bernadh aud) alt
diejenigen [alle, wo a felbft eine Duadratjablif
weil algdann an? ein Quadrat feyn wirde, fin
$uadrat aber von etnem andern Duabdrate in ganin
Sablen um 1 uncecfchicven feyn Fann. Dahet
muf unfere Jovinel fo eingefchranfe werden, b
der Budyfiabe a weder eine negative, nody eine Duge
dratzabli fen, So ot aber a eine pofitive Jahl und
Fein Quadrat ift, fo fann jedegmal fiir n eine folde
gonge 3abl gefunden werden, daf an> | 1 ¢
Duadrat werde,

SHat man aber eine foldye Sabl gefunden, fo ift
e8 leicdhe, nach bem vovigen Capitel unendlidy vide
anvere berguleicen.  Su unfeem Borhaben aber i
€8 genug, eine eingige, und jmar die Fleinfte, o
fiudig ju machen.

§. 08,

Hiergu bat vormals ein gelehreer Cnglandey
Jtamens Pell, eine gany finnreiche Methode
funden, weldye wir Dier erflaven wollen. Diefe i
aber nicht fo befhaffen, daf fie auf eine allgemeint
Ave fire eine jede 3abla, fonbern nur fitr einen jeds
Sall befonders gebraudye werden Fann.

Wir wollen daber mit den leidyren Fillen et
Anfang madyen, und fir n eine Japl fuchen, bof
2n* + 1 ¢in Quabdrat, ober daf y~ (20 1)
rational werbe.

Hier fieht man nun leidye, daf diefe Duadiol
wursel grofer alg n, aber Fleiner alg 20 fepn oeedls
Man nebme daer dn, Dbiefelbe fep = n 4P, f
Wite p gewif Fleiner fepn, als n,  Ylfo Haben wF

28
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eine v~.(2n? 4 1) = n4-p, und deber 2n2 1 =
n* = 2np - p?; woraus wir nun o fuchen wollen.
ene | Danun n? = 2np 4+ p? — 1ift, fo witb n=p
yale }  + v (2p* — 1)

il &g fomme alfo davauf an, daf 2p? — 1 ein
fen | Quabdrat werde, welches gefchiehet, wenn p = 1 iff,
e und bieraug findet man n = 2 und v~ (202 4 1)
b | = 3. Wave diefes lebeere nidyt fo gleich in die Aue
bf | 9¢n gefallen, fo batte man foeiter fovtgeben Fonnen,
Duw | umdda v~ (2p® — 1) grofer, alg .p; folglih m
md | gvoer als 2p ift, fo fee man n =2p 4 q, wo
ol dean 2p 4+ q=p~+ v (2p* — 1) oderp4q=
el v (2p% — 1) mird,  Hiervon die Duadrate ges
wonithen, Fdmme p2 - 2pq 4 q* = 2p* — 1 odee
bit | P* =2pqq* 1, folglih p=q+ v~ (29’41
wilk | €8 mug alfo 2q* + 1 ein Quadrac feyn, mwenn
wit | q=o0; daberp=1 undbn=2, Yus diefetn Beys
e | friele Fann man fid) fdhon einen Begriff von diefer
Mechode machen, weldyer aber durd) vag folgende
noch roeiter aufgeflare wicd,

ety - $.. 99,
¢ :
Fe it €8 fey nun a =3, fodaf die Jormel 3n* -} 1

peind gin Quabdrat werden foll. - Man fese v~ (3n* + 1)
o =n <4 p, fo witd 3n* 4 1 = n*+ 2np 4-p* und
2’ = anp - p* — 1, folglid n = P '4“/(:? “‘_‘"_2‘
1 Da nun v (3p* — 2) grofer als p, und alfo o
_1) | 8vdBer als =2 over als p ift, fo febe mann=p-q,
da wird 2p - 2q= p~ v~ (3p*—2) ober p -
yrats 2q=.y~(3p*—2); Dietvon die Quadrate genome
e | Wen, wird p* - 4pq 4 49" = 3p* — 2 ober 2p’ =
| 4pq+aq*+2, b.i p*=2pq 4 2q*-- 1, Daber
wit | PS94 v (394 1), Diefe Jovnel ift ver ges
‘28 L a gebenen
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gebenen. gleldy,  und alfo leiffet = o' ¢in Eenilgy;
davaug witd p=1 und n=1, alfoy~ (3n*41)=1

§. 100,

JNun fepa= 5, um diefe. Formel sn* - 148
einem Duadratju machen, wovon die TWuvsel grof
feralg 2n ifty: SMan fege alfe. 7 (50 4-1) = 20
4+ p, fo wird §n* -1 = 4n® 4~ 4np - p' . b
vacaus n® = 4np -+ p* — 13 Dbaher n o= 2p
V= (5p* ~— 1) Weil nun v~ (5p* — 1) gropeei
alg 2p, foift audy n grofier al8 4p; begmegen fehe
man n = 4p=q, fo-wird 2p - g=y" (spi=ril
eder 4p” - 4pq + q2 = §p? — 1 folglih p?=
4pq +-q% + 1, und alfo p = 2q 4 v~ (5921
Diefer gefchiehe ein Sennge, wenn q=o, folglid
p=rundn=4; dabery~ (sn2 4 1) =09

§0 Iol,

&2 fey ferner a =6, um 6n2-4-r ju einem U
drat ju machen, rwovon die Wursel grofer ift alf
21, INan fefe degmwegen v~ (6n2 1) = 20+
fo witd 6n2 41 = 4n? - 4np + p? oder 20° 3

40p - p* — 1 und daber n=p - 1’__’}__6_32_.‘_'__.3),

gder n :EP+V{6}13—"), ano n gréﬁer alg 2p

2
€8 fey daber n = 2p + g, o wird 4p 4-129= 2
T v (6p* —2) oder2p 4 2q =y~ (6p* — 2
uhd die Quadrate Biervon 4p2? 4 gpq + 49" =
6p* —2, oderap® = 8pq.+ 49> +2, D. i.p’%
4pq =29 - 1, woraus p=2q+ Vv (qu-]-ﬂ
gefunden micd; weldhe Formel der erften gleid il
und alfo q = o gefest werden Fann, woraus fo'gh
bafp=1undbn =2, alfoy (6n> 4 1)=5ilk

§. 162
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ﬁsc; s . ' §o :020

= €8 fey weiter a = 7 und 7n2 =1 =m?, Weil
nun m grofier al8 2n, fo fefe man m = 2n - p;
folglich ift 7n? 4 1= 402 - 4np -}-P?' ober 3n?
I} =4op4p*—1, aIfﬂn:gp'*'V(fP“"g}. D
_grn{- nun n grofer ift ale $p, und alfo groger als p iff,
‘ fo febe man n = p 4-.q; fo witd p 4+ 3q = v~ (7p?
=l = 3), wovon die Duabrate find: p* -+ 6pq -+ 99>
;J:irf 27P° — 35 Oder 6p* = 6pq + 99* 4 3, qder

we | 2*=2pq+ 397+ 1, und alfp p = VLD,

und

:’} Da nun Pier n grdfer ald 21 und alfo grofer als
y= : g ye
) | 9ift, fofege manp=g4-r, wodued) man erbale

Jid q+ ar =y~ (792 - 2), bie Quabdrate genomniett,

giebtiq® 4 4qr 4 41° = 7q* - 2, oder 6> =4qr
+4r* — 2 odber 3q*.= 2qr - 202 — 1, folglich
§= 1--;.1/(21-2—3). Da aber q grofer ift als r, fo
e | feBeman g=r—-s, ba witd ar-3s =y~ (7r2—3).
A8 Die Quadrate biervon find 4r2 - 1215 952 =
by 712 =3, oder 3" = 1215 J-9s* = 3 unbd r* = s
1z | T3 Fijalfor=2s4 v (7> 4+ 1). Da
8 nun diefe Fovinel der exftern gleich, fo fege man
=l 1 %=o0, undda befommt man r=1, q=1, p=2
Ud n=3, davaus m = §,

2P |
2 Diefe Rechmeng Fann auf folgende Ave felir abs
¢ gefivye werden, welches auch in andern Fallen
1. | Statt findet.

)23 Da 7n* + 1 =m?, fo ifft m Eleiner alg 3n.

1) | Man fege deswegen m = 3n —p, ‘fo wird ~7n? -
ift t=on? —6np--p? odet 2n%= Gnp — p? 4 1, und
g | Paraus n =32 V(772 aneif affon Fleiner

=
a8 3p ift, fo fese man fether n =3p — q; 8
0% 2 3 wird
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titd alfo 3p — 2q = v~ (7p2% 4 2 ) unbd die Quw
J brate genommen op% — 12pq -+ 4q9* = 7p? 4,
oder 2p® = 12pg — 492 4 2 und p* = 6pg—
2q* 4 1, davaus wird p =39+ v (79 +1)
Hier Fann-man nun fo gleid) g = o annehmen ug
dannwitdp=1, n= 3, und m = § wie vorher,

§. 103,

Diehmten wiv ferner a=8, fo daf §n2 I3
m? und daber m fleiner al8 3n, fo febe man m=
3n—p, fo witd §n2 4 1 = on? — 6np + P
odet n? = 6np — p2 - 1, darawg n = 3p T
Vv~ (8p2 4 1), mwelhe Formel der ecfien fde
gleich if, daber man p = o fegen Fann, dann Eomt
n=1upd m=3.

§. 1044 .
Auf gleiche Are verfabre man fir eine jede o
bere Jabl a, wenn diefe nur pofitiv und Fein
dracift, und man omme endlich immet ju einel
folchen TBurseleichen, weldyes der gegebenen Fev
mel abnlidy ift, alg 3. D, gu diefer: v~ (at+1)
da man denn nur t = o fesen darf, als in weldew
Jall die Srracionalicar immer wegfalle, und it
auf, wenn man jurad gehe, erhale man el
Wereh fiie n, daf an® 4 1 ein Quabrat witds
Bisweilen gelangt man bald su feinem Bt
bisroeilen aber werden daju viele Operationen wifo?
bert, nad) Befdyaffenbeit der Jahl a, wovon Mk
bod) Feine gemiffe Kenngeichen angeben fann,
3u der 3Bl 13 gebe e nod) giemflich fchnefl; fomm
man aber bis ju dem alle, mwo a— 13, fo B
bie Rechnung viel weitlauftiger, und daber witd (4
gut feyn, diefen Fall bier genauer ju berrachten.

§. 109




 Bon der Foumel m* =—an® f 1. 247

ity §. 105,

B, Es fey bahera=13, fo daf 130 - 1 = m?
e feyn foll.  SWBeil nun m? gudfer ift alg on?,. und
j-uln)b . alfo m gedfer al8 3n, fo feBe man m = 3n - p.
& Nunmebr wird 1302 4 1 = gn® - 6np 4-p%»
5 oder 4n2 = 6np - p2 — 1, und folglih n =
3=V (130 —4); pafern grdfer als $p, und alfo

S12 grofer u?s p?ift. Man fepe alfon=p-q, {0
o witd p + 49 =v" (13p> —4), und die Suadrate
-t | Dieoon x3p? —4 =p> 4 8pq+- 1697, dabet
i+ 12p2 = 8pq + 1692 + 4, ober durch 4 geebeile,

o | 3p2=2pq-F4q2+1, umd alfo p = LFVCBLED,

o

- Hier ift p grofer alg %ﬁ , alfo grofer als q3 man
febe baber p = q - r, fo erbalt man 2q - 3r =
v~ (1392 4+3). Das Quadrat biervon ift 13q*
g e + 3 =49 4 12qr 4 or%, b.i. 992 = 12qr 4=
que | 9r*—3, durdy 3 dividive, 3q* = 4qr r*—13
einedt | folglich q = 2“'*"/’?‘331‘““ 3,  Hier ift q grofer alg

Fow SR
1) ?;1_':_5_‘ , und alfo q grofee a8 r; baber fege man

!ldlfm q=r-ts, fowirdr 4 3s=v" (13r>—3); welde
e Gleidhung quadrive fidy in folgende verrandeles
el 13r> — 3 =r* 4 6rs 4 9s*, odee 121> = 618
| + 0s% 4 3, durdy 3 dividirt, toitd 402 =215 +
;::Fii 352 + 1, -folglich r =S+V(Ifsz+4). $Hier ift *

| gtofier alg $7+3% oder s; daber fefe man r=s—-+t,

4151‘ fo.wird 3s -[—4 4t = v~ (13s® 4+ 4); das Quabdrat
“m?“t genommen 135> - 4 = 9s% = 24st + 16t%, und
B0 L glfp 45* = a4tz 4 166> — 4, burd) 4 bividire,
o = 6ts - 4t* — 1, mithin s= 3ty (13t2—1).
s Ulfo ift s gedfer alg 3t - 3t oder 6t, degwegen febe
10§ 2 4 man
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man s = 6t u, fo wird 3t u = y~ {133 —1),
und daber, wenn man die Quadrate nimme, 130
— 1S ot® -} 6tn 4 u? und daraus 4t = 6tu
u® 41, folglich t = 3“”*'1/03“_""'4), o t geifie

als %}1 und alfo groger alg uiff..  Man febe degs
egen t =u v, fo wird u- 4v=y~(13u2+4);
bas Duadrar genommen r3u? -4 =u> 4 gur+
16V und 1202 = guv -} 16v> — 4, durd) 4 divi
dirt, 3u® = 2uv + 4v2 — 1, Dpdaraus u s

ey i »
V-1V (139 BJ, o u grofer alg -? und alfs

grofer als v, beswegen febe man u = v4-x, ff
Wird 2v 4~ 3x = v~ (13v2 = 3); das Quad
genommen 13v? — 3 = 4v? L 1avx - gx2 ot
9v® = r2vx 4 gx* - 3, durch 3 dividiee, 3v°=
4vx - 3x% ~~ 1, daraus findet man v =

e 2 ¥= o »
2X —F‘V(Iﬁa'\_:‘_*}_), o v groper it alg Sx, und al

grﬁﬁft aais X, besmegen fefe man v = X 4+, fo
wird x 4 3y =y~ (13x> - 3 ), bie Quadrate g
nommen 13x* 4- 3 =x2 L 6xy -}- oy oder 121
= 6xy + 9y* —3, durch 3 dividive, 4x* = axy+
3y*—1, folglidyx = y_,_p/(:?yz“—‘;), 100. X GUofet

ift alg y; Ddeswegen fefe man x = y +z, fo wit
3y -t 4z= v~ (13y% — 4), die Quadrate genot
™en 13y% — 4 = gy2 L 24yz - 1622 oder 47"
= 24yz+- 162> 4 4, burd) 4 dividive, y* = 6ff
+ 42 41, daraug y = 3z 4 v~ (1322 1)
Da diefe Forntel endlidy der erflen gleich ift, fofelf
Manz <o, und dann befomme man ricwarts 3¢
Dend folgende Deftimmungen:
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~1), Z=0 s= 6t+u= 33

13t y=.1 r=s5s4 1= 38

o 4 xz=y+4z=1 1l g=r4 s= 51

i vax+yea I p=qtr=iog

| u=v+x=3 | n=p-4q=180

Ded t=u+4v= g | m=3n-4p=649

F4); Alfo ift. 180 nach o die Fleinfte gange Sabl fily
v | B, Dag 1302 4 1 ein Quadrat werde,

I:Ilb: ¥ 106,

ol Aus diefem Beyfpicle fieht man deuelich, wie

weitlauftig oft eine {oldhe Medynung werden Eonne.
Denn unter den grofern Sablen muf wan oft obhl
W E sehnmal mebe Operationen machen, alg bier bey
0 1 ber 3abl 13 vorgefommen find: man Fann auch
® | niche wobl voraus fehen, bey meldyen Sablen fo
grope Mitbe erfordert witd, Ddaler €8 dienlich iff,
alfe fich die Arbeit anderer ju Nube ju machen, und eine
i abelle bevzufigen, wo ju allen Zablen a big auf
ergt- 100 die Werthe der Budhftaben m und n vorgeftelle
e werden, damit man bey vorfommenven Fallen dars
4 aus fiir eine jede 3abt a die geborigen Budhftaben
m und n nehmen Ednne,

'0fét
itd S 107,
1ot Snbeffen ift su merfen, daf bey einigen rren
4" boi 3ablen vie Werthe fiir m und n allgemein ges
6y funden werden Ennen; diefes gefchieht abee nur bey
~1) foldhen Bdblen, welhe um 1 oder 2 FHeiner odee
feke grdfer{ind alg cine suadratjabl; diefes aber nody
5 gv W erlautern, wird ol der Mibe werth fepn,
§. 108.

- Cefeyalfo a=e*—a; oder um » Fleiner alg

fine Quabraqa@l, und da (e* —2)n* 4 1= m*
=0

s fepns
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foll, {o ift offenbar m Fleiner ald en; Dedregen fefe
man m =en—p, fo wird (e? —2) n* 4131
e’n* — 2enp + p? obz'c 2211’ = 2 el Pt
und baraug n= LV (TRT—22+2) s Gt

a
in bie Augen falle, daf, wenn man p = 1 annimms,
Dag Wurgelzeichen wegfalle, und dann n =2 um
m=e* — 1 feph foerde,

Wavey B.n=23, woec =g, fo wid 230
= 1=m’, wenn n=¢ und m=24. Diefes if
auch an fich offenbar; denn f{est man n=-c, tem
nemliha=e* —2, fowitdan® 4 1= e*—af
- 1, welches dag Quadrat von e — 1 iff,

§. 100,

€8 fey nun andya= e — 1, nemlidy un?
weniger als eine Quadratsabl, fo daf (¢ — 1)¥
~ r=m’ fepn foll. ~ Da nun hier wieder m e
ift a8 cn, fo fee man m = en—p, fo wird (1)
n* - 1 =e¢’n* — 2enp -+ p*, oder n? = 2enp ~
P’ 1 und daraus n =ep - y~ (e'p> — p* 1)
o das Wurseleichen wegfalle, mwean p = 1, W
bavaus beFomme man n=2¢, und m = 28— 1
Diefes ift audy leiche eingufeben; denn daa=ec'—!
undn= 2¢, fo wird an* -} 1 = 46t —a4e*+ 1
welches bag Duavrat von 2e* — 1 ift. €8 Ak
B.a=24, fodafie=g, fomwird n= 10 und 24°
+ 1 = 2401 =(49)* *). gt
' 110

*) Das Wareljeldet in diefem Fall verfehinder w
toenn p = o gefeht wird; baber roir denn unfrelis bl
Eleimten Sablen fiie n und m erhaiten, mwelde n=1"
m=e find. 3 alfo =5, fo wicd die Formel 247,
~ 1 ¢in Quadtot, mwenn n= 1, und de Wurgel e
Quabrats m=¢ =5,
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| fefe - §. “1TO,

&8 fey nun audya = e* 4 1, ober um 1 grofer
t1 al8 eine Quabdratzabl; fo daf (e* 4 1) n* + 1= m?
gleidh feon foll, mwo m augenfheinlich grofer ift ais en,
it besmwegen fefe man m = en—-p, fowird (4 1)
um n*+ 1 =e’n’ 4 2enp 4 p* oder n® = 2enp - p*
— 1, und davaug n =ep 4+ v~ (e’p* 4 p*—1),

2qn' we p=1 genommen werden fann, und dann wicd
o if n=ocundm=2e* - 1; diefes ift auch leiche cins
e pufeben; denn daa=¢€ -+ 1 und n= 2¢, fo iff

i an®* - 1 = qet4 4¢* 4 1, welches das Duadrat
von 2¢* = rift. €8 fey 3. B, a= 17, {6 daf
e=4, und.da witd 170’41 =m*, wenn n = §

mom= 330
O 11X,
i 1 | .
:)n1 €8 fep endlid) a=e* -} 2, oder um 2 grdfier
e al8 eine Quadraigabl, fo foll (¢ 4 2) n* + 1 = m*
) feon, wo m offenbar grofer ift ale en, daber febe
) man m =en -4 p, fowird e*n* 4 2n* 41 = ¢'n

1) =+ 2enp - p*, oder an® = qenp -+ p*— 1, und
Py S s L T
ad | daraus n = PHEVERTHT ) aier pohme

(2]

e marnun p=1, fowird n=c undm= ¢+ 1,
e Diefes falle audy fo gleid) in die Augen, denn da
t1 aze*-2undn=e, foift an®* 4 1 = ¢t -2
fenk =+ 1, welhes das Quadrvaf von e* - ¢ ift. Cs
241 fens. B.a=11, fodafe=73, {o witd 11n* 4 1
=m? fer)u, wenn n=3 und m= 1o, AWollte man
110 2= 83 annehmen, foiff e=9, und es wird §3n?
1 =m?, wenn man n = 9 uRd m = 82 annimnts

audy
tg b
i 1)
o4n"
biefe
Sabefle
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| S ab.e bl e,

weldye fiie ecinen jeden TWerth von ‘2 die Fleinfien
Sablen m und n angiebt, fo daf m* =an? +1

aj n f__m__ al n "
2 2] 3 § 30 2 Ir
3 1 2 8311 2731 1520
51 4 9 £ 32 3 17
6 2 5 4 23
- o 8 6] 35
"E 1 3 1 6
10, 6| 19 12| 73
TI 3 10. 6 37
12 2 7 - 4 25
13| 180] 649 3 19
141 4 15 B 320| 2049
15 i 4.8 2 13
17 8| 33 f 43| 531) 3482
18 4 17 & 30| 199
19| 39| 170 24| 161
20 2 9 3588124335
2If 12 55 Ry e
22| " 42! 197 2o 4
' 23 5 24 '_1; "_'-55
24 AR 7 50
26 10 51 9o 649
27 5 26 910066251
28). 24| 127 66| 4%5-
29.1820| g8olI I2 89
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” ’ m
2 15
20 151
2564 19603
69 530
4 31
226153980, 1766319049
8 »*-03
I 3
16 129
8 65
5967 48842
4 33
930 7775
30 251
413 3480
2 ]7
2676';10 2281249
430 3699
3 26
6630 57799
40| 351

|
|
i
|

4
78
79
80
g2
83
84
&5
36
87
88
89
90|
91
92
93
94
95
96
97
08

99

n 7]
6 53
9 go
4 9
18! 163
9 82
6 55
30996] 285771
1i22 1040;
3 28
21 197
53000| 50000I
2 19
165 1574
120 1I5E
1260 12151
221064| 2143295
4 39
5 49
6377352/62809633
10 99
1 19
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VIIL Capitel

Bon der Avf, die Frrationalforme
v~ (2 bx 4 cx? 4 dx3) vational ju
macdhen,

& xres

Wi geben nun weiter ju einer Formel, in foeldyt
x u ber dritieh Poceniy anfeige, um Hertiach b
pieren fore su geben, ungeacheet biefe benden Fole
auf eine abuliche Ave behandelt roerden mitffen.

@3 foif alfo die Fornrel a 4 bx 4 cx? &
su eincin Quabrat gemadit, und davunt gefdist
Werehe -fitr x in Rationalyahlen gefuche werdi:
denn dadiefes fdhon weit grofern ©chierigheis
untevworfen iff, fo erfordece es audy weit Hell
Kunft, nur gebrochene Sabhlen fitr x ju finden, wd
man ift gendibige, {id) damit ju begnigen, W
Feine Auflofung in gangen Sablen zu verlangth
Qum voraus ift aud) bier diefes ju merfen, W
man Feine allgemeine Yufldfung geben fann, B
eben gefcheben, fondern eine jede Operation gitt
ung nur einen eingigen Wereh fiir x, da Hingd
bie oben gebrauchre Methode auf einmal ju uncl
lidy vielen Auflofungen fiibre.

§ 113
Da e8 unter der vorber abgehandelten Form!
a + bx 4 cx? unendlid viele Falle giebe, it M
chen die Aufidfung fchlechrerdings unmoglich ift)
findet folches vielmebr bey der gegenmwartigen Jorm
Statt, wo nicyt einmal an eine Auflsfung s

Fen ift, wofern man wniche {hon eine weip obff[;:l;
val
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vathen Bar; daber man Blog fite diefe Falle Nes
geln ju geben: im Stande ift, durd) welche man
aug einer fchon befannten ufldfung eine neme qugs
findig machen Fanw, aus weldher nadyber auf gleidhe
Weife noch eine andere neue gefunden witd, fo
dag man auf-bdiefe Are imnter weiter fortgeben Fann.

Jnbeflen gefchiebe es dod) oft, dag, wenn
gleich fehon eine Aufldfung befaune ift, aug perfels
ben dod) Feine andere gefthloffent werden fann, fo
baf in foldyen Fallen nur eine eingige Srare findet,
weldyee UmfEand befonders ju bemerfen iff, weil in
bem vorber gebenden Fall aus einer eingigen Anf
ibfung unendlich viele newe gefunden werden Esnnen.

$ 114,

Wenn alfo eine foldhe Formel wie a -+ bx 4-
ex® - dx® ju einem Quadrat gemacht merden oll,

fo muf nothwendig fhon ein Fall voraus gefese

werder, wo diefes gefchieht; ein folcher aber falle

am deutlichften in die Augen, wenn dag erfic Slicd

fthon ein Quabdrac ift und die Formel £2 -+ bx 4=
ex? 4 dx3 ift, weldye offenbar ein Quadrat ird,
tenn tan x = o feht,

Wic wollen alfo diefe Jormel juerft betrachten,
und febent, mie aug dem befanncen Sall x = o nocl
tin andever Werth fiir x gefunden rwerden Fonue.
3 Crreidyung diefer ALfiche Fann nian yen Wege
gebrauchen , von weldhen wir einen jeden befonders
biet erfldren wollen, und wobey es que feyn wird,
it befondern Fallen den Aufang su machen,

§. 115,

€8 fen baber die Fovrel +ox—x2 - 3
§¢Beben, weldye ein Quabdrat werden foll,  Danun

bigw
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bier vas erfle Gflied 1 eéin Duadrae iff; fo nehime
man die WBurgel vou diefem Quadracfo an,
die beyden erften Slieder wegfallen, € fey dafer
die Quabratwurzel 1 4 x, von welcher dag Quadmt |
unferer Formel gleid) feyn foll, und da befommen
wit I -2x — x> 4 x3=1 4 2x 4 x*, wo W
benden erften Glieder einander aufheben, und it
@leichung x* =~ x? - x3 oder x3 = 2x* hetaud
Fomme, weldye durd) x* dividive, fogleidyx =2
gicbt, roraus unfere Fovmel ¢ 4 4 —448=9
wird. ‘

Eben fo, wenn die|Formel 4 4 6x — 5x° F
93 eitv' Quadrat roecden foll, - fo-fese man juerft b
Wurgel = 2 4 nx und fuche n, fo daf die beyded
erften Glieder wegfallen ; “weil nun 4 - 6x — 5K
+ 3x3 = 4 ~ 4nx 4 n2x2 wird, fo muf 48 =6
und alfon =4 fepn, tober die Gle.hung — §e
-} 3}{3 = & x° ober 3x3 T 3{}:2 etltﬁﬁ‘fgt, Dﬂbff

— 29 welcher Werth unfere Fovmel ju einel
Quavrate mache, deffern Warzel 2 - Fx =% [
tird.

' §. 116.

Det jroeyte Weg beftehe darin, Daf mandt
Wuvgel drey Glicver giebt, als f }- gx + b
weldye o befhaffen find, daf in der Gleid)ung o
drey exften Slicver wegfallen.

8 fey g B. die Formel 1 — 4x + 6X°
5x3 gegeben; Diervon feGe man die Wurgel 1 —*
-+ hx?, wo dann 1 — 4x - 6x*> — §x° ==
4% 4 4x2 4 2hx®* — 4hx® 4 h2x fepn {oll; pie
fallen die grwey erften Glieder {chon weg, damit abev
audh) das dritte wegfalle, fo muf 6 —=2h +4 fﬂ?r:
und alfe h=1. Hicvaus beFommen wiv — 5
&= L 4x3 x4, Ing Suidy x3 dividive witd, — )
= —44xund x=— 1,

g 17}
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ehine | § rrye

na?e': Diefe ywey Mechoden Fonnen alfo gebraudhe
wet | fPerven, wenn dag ejie Glied a ein Quadrar ift.
Emrm Der Grund vevfelben berubt davauf, daf man bey

o i | Der erfien SNechode der Wurgel jwey Glieder giebs,
B i als £ + px, mo f die Quadratourel des erfien
Glieves ift, und p fo angenommen wird, daf auch
Das jwente Glied wegfallen, und alfo nur dag dricce
und vierte Glied unfever Formel, nemlich cx* - dx3
mit p*x® verglidyen wecben muf, da denn die Gleis
a4 dung, durdy x bivibirré einen negwen Wereh fiir x
foe | angiebt, mweldher x = s - - feyn wird, Bey dep
. | foepter Metbode giebe man der Wurgel drey Glies
YL ver und fege-diefelben £ - px -+ qx*, wenn nemlich
o | 2=1£%, und beflimme p und q dergeftalt, daf die

brey erften Glieder auf benden Seiten perfchmwinden,

weldhes fo gefchieb: ba £* = bx - cx® 1 dx? =
B ofpx - ofgxr 4 pixt 4 2pqx? ~ q’x*, fo

mup b = 21p fegn, alfo p = :l-}, und c = 2fq -} p2,

eeand

mte | alfo q = 5_—;-% 5 und die ibrige Gleidung di® =

) AP G
by 2pgx® - q*x* (¢ fich theilenn, und davaus wird
1g Wi d—2pq
X = —,
e 4

1 Sndeffen Fann e oft gefcheben, baf, obgleich
fie | a=£, vennod) diefe Mechode Eeinen neuen Werth
rabtt | fut x angebe, wie aug ver Formel £2 =} dx3 fidhy ere
cfeon | feben 1aBe, wo dag jroente und dritce Slied feple.
e Denn {ebt man nadh ver erfien die Wurgel = £
~5 0 +px, fo dap f* 4 dx3 = f2 2fpx - p*x? fepn
foff, fo mug o = 2fp und p=o'fepn, daber beFomme
117 1L Eheil, ) man
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man dx3 = o, und dbavaus x = o, welches fdn
neuer Werth ift.

&est man abet nady der anbern lethode dit
Wurgel = £ px -} qx2, fo dag.f? 4 dd=F+
afpx 4 2fqx? < 2pqx® - q2x* feyn foll, fo mif
o = 2fp und p = o feyn, ferner o = 2fp 4 p?, i
alfo g = o, daber man dx® = o und wiederm x=0
befommit,

§. 119,

&n folchen Jallen ift nun nidys ju hun, b
baf man febe, ob man niche einen folchen Wert)
fiiv x exvathen Fonne, wo die Formel ein Duadit
wird, 1o nan dann aus derfelben nady der vorigd
Methode neue Werthe fiiv x finden Fann; welde
auch angebt, renn gleich das evfie Glied Fein D
drat iff. ,

Lim diefes 3u geigen, fo foll die Formel 3-F¥
eint Quadrat feynn; da wun folches gefchiehe, tul
x=1, fo fefe manx = 1 -y, und da befom
man: 4 -3y 4+ 3y% 4 v3, in welcher bas erfe
Glied ein Quadrat ift.  PDan fese alfo nad W
evften Methode die Wurzel davon 2 4 py, fo Wik
4537 2 7 = gbapy o ply?; wolk
Dag jwepte Glied wegjufchaffen feyn muf 3= 4
undalfo y = , algbann mwitd 3 - y = p* ul
y=p?—3= 5 — 8 =— 2, folglidy x=—10
weldyes ein nener Wereh fir x ift, ,

Sebt man weiter nad) der jweyten Methode M
Whurgel = 3 4 py + qy2, fo witd 44 3y T3
+ 'y =4+ 4py + 49y + 2pqy’ + @1 7
piy*, we nun das ywente Glied weggufchaffen
mup 3=4p, odetp =4, und um das Driiﬂ? wey
© yufchafien, 3 = 49 4 p?, alfo g = i:;_?_. = 3%




b Feih

be die
2+
tnuf
, U
X=0

Bon ber Formel v= (a+ bx + cx2 4-dx3), 259

fo Daben wir 1= 2pq -} .q%y, und daraus y =
Lo : .
-:1?@; odery = 1%%, folglidh x = 1§12,

§. 120,

Jtun wollen wir audy seigen, wie man, wenn
man fchon einen folchen Wereh gefunben bat, date
aug weiter einen andern newen finden foll. Wi
wollen diefes auf eine allgemeine e vorjtellen, und
auf-folgende Jormel anwenden: a4 bx & cx?2 ~fa
dx3, von welcher fthon befanut fen, Daf fie cin
Adnadrat werde, wenn x = £, 1nd daf algdann a -
bff-ef# - df = o2 fey,  SHierauf fese man x = £
T, fo erbale man folgende newe Formel :

d
+bf+ by
+ct? + 2cfy - cy?
+ dE2 - 3df 2y -} dy?
82 + (b acf o 3df2)y + (c + 3df) y° - dy?
ih weldyer Formel das erfte Glied ein Quadrar iff,
fo dag die bepben obigen Merhoden angemwenbet wers
ben Eonnen; wobdurd) newe MWerehe fite v und alfe
aneh fite x gefunben werben, nemlich x = £y,

§. 1271,

Oft bilft es aber auch nidyes, wenn man gleich
eitten Wereh file x errathen bac, wie in der Sormel
L x? gefchiehe, weldye ein Duadeat wird, wenn
man x = 2 febt.  Denn fefe man diefem jufolge
X= 2y, fo tamme diefe Sornel o - 12y 4 6y?
Ty beraus, weldye nun ein Duabdrat feyn foll, Es
[y davon, nady dee erfien Negel, die Wurgel = 3 -}
Py, fowitd 9 + 12y 6y2 4= y3 = g + 6py +
PY55 o 12 = Gpundp =2 feyn wuf; alsvann

R 3 wird
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witd 6 4y =p2 =4, und alfo y=— 23 folglig
x = o, aug welchem Wereh aber nichts weiter g
funten toerden Fann,

Nebmen wir aber nadh der gwenten TMethode bi
Wurzel = 3 4 py + qy*,. fo wird 9+ 12y46)°
+ ¥’ = 9 + 6py +69y* +2pqy’ +9°y! T2V
wo erftlich 12 = 6p und p = 2; ferner 6 = 69+
p* = 69 - 4 und aljo g= % feyn muf, Hierans
erBalt man 1 = 2pq +q2y = $ - 5y; dabery:

— 3, folglich x =— 1, und 1 4 x3 = oj ol

melchem niches  weiter gefchloffen werden ot
Denn wollte man x = — 1 -~z annebmen, 0 &
bielte man die Formel 3z — 322 - 23, wo W
erfte Glied gav megfalle, und alfo weder die gine
nod) die andere Methode gebraucht werden Fant.
Hieraus wird (chon febr wabrfcheinlidy, dafdi
Formel 1 4 x3 Fein Quadrat werden Fonne, auft
in Diefen drey Fallen: :
Eix=as)xz0, lE)xa— 1
doch Fann diefes aber andh aus andern Griinen
wiefen werden.

Ve 122,

Buy Lebung wollen wir nody die Formel 143
betradhten, welche in diefen Fallen ein Duadrat mith
Lyx=o, ) x =1, IIL)x % 2, undwit ol
feben, ob fich nod) andere folche Werthe fimdd
laffen 2
Da-nunt befannt ift, daf x = 1 ein Werth iff
fo feBe man x = v -+ y; und da beFdmme man ! +
3¢ = 449y 4 9y* 4 3y%, bavon fey die T
3l 2+ py, fodaf 449y + oy2 + 392 =47
4PY ~+ p2y? fephr folf, wo 9 = 4p und alfo p =4
fepn muf; die dbrigen @lieder geben aber 9"'%3:

3

=p? =8l umdy == 25 folglich x = — 7s/
pan
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(glid banst 1 < 3x3 eint Quabdrat. wird, davon die Wurs
jel — &% oder audh 4+ §F ift; wollte man nun weis

(X :
; fer x =— 5% -} z annebmen, fo wirde man davaus

bedie | Mieder anbere neue Wertbe finden-Fonnen.

-6 Wollte man aber fiir die obige Formel nady dee

2y | veten Sethode Die Wurgel feben: 24=py-qy?,
sqt | fodeB st oy 4-oy® + 3y°=4 + 4py 4= 4qy*
g | P2y 42pqy® 4 ¢y* feyn foll, fo mufice erfl
gz | lidfeon o= 4p, alfop =2; bernady 9 = 4q + p®
af | =499 &5, und alfo g =575 dus den noch inbris
o | 8¢n Gliedern wird 3 = 2pq +q%y = 3¢ + q*y;
o | Ober 567 + 128q%y = 384, oder 128q°y=—183,
) ot bag ift 126, $3y=-—183, oder 42. §Ey =—61,
e | Daber.y = — 1843, folglih x = — %75, aus
: weldyem nach der norher gegebenen Anweifung wies
b derum andere newe gefunden werden Fonnen,

Wt - ' S - E23

Hier haben wir aus dem befannten Fall x= 1
al | toey neue TWerehe bevaus gebracht, - aus weldyent
man, wenn man fic) die Mube geben wollte, wies
berum anbdere neue finden fonnse, wodurdy man abee
auf febr weitlauftige Beicdye gerarhen wicde,
B Daber bat man Urfache fich ju vermundern, daf
i) aus diefem Fall x = 1 nidye audy der andeve x = 2,
offn | devebenfalls leiche in die Hugen fallt, Beraus ges
wben | Bracht worden; weldies daher ohne Queifel ein Qeis
then dev Unvollfommenbeit der bisher-erfundenen
)il Methode ift. TMan Fann gleidyergeftalt aus vem
14+ | Sl x =2 aubdere neue Werebe Herans bringen, mat
due | fe6e g diefems Ende x =2 4=y, fo vaf folgende
i Sormel ein Quadrat feyn foll: 2§ = 36y + 18%7
e} 1+ 3v%; biervon fen die Wuryel rach ver erften Me.
~qr | thede 5 4 py, fo witd 25 -+ 36y + 18y + 3v°
o =25 4 10py -} p2y*, und alfo 36 = 10p oder
yan R 3 p=%3
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P = %5 Dbavaus wird aue den dbrigen Gliedern,
durch y* dividiee, 18 + 3y =p2 =324, und
Bery=—4%2, undx = 7%, Dbieraus wird r 43¢
ein Duadrat, wovon die Wurgel ift § + py==—
T35, oder - 1311, -

Will man-ferner nady der: goeyten Mlechode b
Wurzel fefien: 5 - Py qy”, fo-‘wird 25136
F 18y + 2y} = 25+ ropy - 1oqyt pip
=-2pqy* 4 q%y*; wo, um die ywenten und dri
Glieder l‘lﬁti'g;7,1|fc!}¢:;ﬂ’enr 36 = 16p, ober pE lgg [ﬂ)“
muf; beenachag = 1oq: = p*, und 10q = 1§
5= 20, und q = 5%, ~die ubrigen Glicdd
burdy y3 getheilt, geben 3 = 2pq-—= q°y, " Oder, qy

-~ — — 303 T £y 3 '
2 2pq = — F3%; afoy = — 330§,/
X = — 029

<332a*

Cben fo fdwer tind mibfam wicd diefe Ned
nung-anch infoldhen Fallen, wo aus einem ande
Grunde eg gany leicht ift, fo gav eine allgemeint
Aufiofung su geben ,- wie bey diefer Formel: 1 =4
— X" %3 gefchiche, wo auf eine affgemeine Mt
X=n° o—-1 genommen werden fann, und 100
eine fede beliebige 3abl beveuret.

Deun wennn =2, fo wied x = 3, und unfer
Sormel =1 — 3— 9 27 = 16,  Jlimmt il
n= 3, fowitd x=8 und unfeve Formel =114
— 64512 =941, :

s eveignee fidy aber Bier ein gany befonbet
Umftond, weldem: wiv diefe leichee Auflofung
danfen Baben, und weldyer o gleidy in die Angel
faffen witd, wenn wir unfere Formel in Foctord
aufidfen. - Eg ift leiche eingufeben, daff fich ¥
felbe burd) v — x theilen loffe und dafi der UV

tent 1 —x? feynn werde, teldyer reiter aitd fo
g-;'ub‘fﬂ
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it | genden Factoren befiebt:. (1 4 x) (1. —x), fo
vda | Bof unfere: Formel diefe Seftale erbale:
gt | 1—x—x 4= (—x @+ (1—x) =
ce | (1—x)% (1 x).  Da nun diefelbe ein Duadrat
fen foll, und ein Duadrat durch ein Duadrat divis
i | dire, wieder ein Quabdrat witd, fo muf aud) 1 +-x
16y | ein Quadrat feyn; und umgefebre, wenn -+~ x
dpt | ein Quadrat ift, fo wird auch (1 —x)* (1 4-%) eins
il | Quadrat, man darf alfo nue 1 -Fx=n0" feden, fo
fun §  Defomme man fogleich x=n* — 1.
| Hitte man diefen Umitand niche bemerfe, fo
ey | miiede es fdhwer gefallen feyn, nach den obigen e
| thoden nur ein Halb Dubend Werthe fiie x ausfins

wd | dig ju machen,

§¢ .:['250
Bei einee jeden gegebenen Forinel iff e8 daber
tede | febr que, diefelbe in ibre Factoren aufsulofen, wenn
ben | Diefes nemlich moglich ift.
ine Wie diefes aber anguftellen fey, ift {chon oben
—X geacigt worden; man fese nenlich die gegedene Jors
At mel = o, und fudt von diefer Gleidyung die Wurs
08 | 3¢, wo danu eine jede Wurgel, 3. B, x =1, einent
Factor £ — x giebt, welcdhe Uncerfuchung um fo
ifete viel leichter anjuftellen iff, da bier nur vationale
it | TWurieln gefucht wevden, weldye alle Theiler der
-4 biofen 3abl find,

e §. 126,

L Diefer Umftand friffe auch bey unfever allgemeis
1¢8 ften Formel a - bx 4 ex* -}~ dx® ein, wepa die
oten jwey- eeften Glieder wegfallen, fo daf cx” -} dx3
big | eiRQuadrat feyn foll; denn alsdann mubaud) noths
Y wendig diefe Fornel, durd) bag Quaprat x* DivIdire,
filt §  wemlidy c - dx ein Quadrac {eogn, wo man deun
s R 4 nue
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*—c¢
nue fefen darfc + dx =n*, um x = - Fot | ber

Fommen, welche auf einmalunendlicy viele, undfo
gav alle mogliche Auflofungen in fic) enthalt,

§ 127

Wenn man bey dem Sebraudy der obigen exfien
Mechode den Buchftaben p tidyt beftimuten wollt
um das jwente Slied wegsufchaffen, fo wiirde man
auf eine ‘andere irvationale Sormel falfen, mweld
rational gemacht werden foll.

- €s fey demnad) vie geqebene Formel £* 3 byt
ex’ 1 dx3, und man fege die Wursel davon = f+
PX, fo witd £* 4 bx 4-cx* 4 dx? = 2 4 ofpxt |
Px*, wo fich das erfte. Glied aufbebe, die ubrigen
aber durch x dividive, geben b 4= cx + dx* =2fp
+ p’x, mweldyes eine quadratifdye Sleichung ify
aus welcher x gefunden wird, wie folgts '
P? —c~4-v/(p® — 20p? - §dfp 4~ c® — 4bd)

ad :

et Eomme eg alfo davauf an, dafi man folde
Wertbe fiir p ausfindig mache, wodurdy diefe Fov
el p* — 2cp® gdfp - ¢* — 4bd ein Quabtl
werde. Da nun bier die vierte Poten; der gff"d)EE“
Bab! p vorfomme, fo gehbre viefer Fall in Das fol
gende Capitel,

2 e

1x. G
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| b
W fo IX. Capitel
Bon der Art, Ddiefe Frrationalformel
V(8 4 bx - cx® 4 dx?  ext)
it vational ju madhen,
:1[;[:;: §-5r28,

i %ir Fommen nun gu {olchen Formeln, mwo die un.
| beftimnite Sabl x bis jur vierten Poten fteige, os
1+ mi¢ wiv gugleich unfere Unterfuchung liber pie Duas
1| Bratroyrjelseichen endigen miiffen, indem man g
H_ bisher noch nidhe fo weit gebrache hae, vaf man
g Jovmeln, worin Hohere Potengen von x vorfommen,
ofp | B0 SDuadbrate machen Fonnte,
i Bey diefer Formel Eomn_ten abet folgende Drey
Salle in Betrachtung: nemlid) erfiens, wenn pag
trfte Glied a ein Quabdrar; joentens, mwenn dag
lefice ex® ein Quabrac iff; endlid oritfeng, wenn
e Dag erffe und legte Glied jugleidh Duavrafe finy,

fo | welhe dvey Jalle wie Bier Defonvers abbandeln
- wollen,

et §. 120,
1 L) Yufdfung der Formel |
v~ (£2 4 bx - ex* - di3 - ex?),

Da bier vas erfte Glied ein Quadrar ift, fo
fdunte man auc) nady der erften Methode die Wurs
Jel = f 4 px feben, und P fo beftimmen, vag die
beyden erfien Glieder wegfielen, und bie ubrigen fich
durch x* theilen liefen; allein alsbann wurde in dee
Sleichung dody nody x> vorfommen, und affo die
Beftimmung des X ein neues Wurelzeichen ecfors
berw,  Man muf aljo fogleich die yweyre DMethode

Rs Juc

Cor
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gur Hand nebmen und die Wuryel =1 - px +4-q?
fegen, bievauf die Budyftaben p und q fo beftims
men, daf die drey erfien Glicver negfallen, und
alfo die ubrigen durd) x° theilbar werden, mwo darn
nur eine einfadye Gleidyung bevaus Fomme, ous
welcher x ohne Wargelzeichen beflimme werden Fann

B “136,

Man febe daber die Wurgel = £ - px + 1),

fo baf £2 - bx -.cx? 4= dx3 - ex? = £? - 2ipx

- ofqe® o 2pgx?® -+ g*x* feyn foll, wo die efien
'EX.".
Glieder von felbff wegfallen; fiie die zwenten fefe

b :
man b= 2fp, oderp = —+ fo mufs fire bie Driftes

——y
Glieder fepn: ¢ = fq=p?, oderq = c—gp—, ift
dicfes gefcheben, {o laffen fich die nbrigen Glichet
burdy x® theilen und geben bdie Gleichung: d -+ ¢

% d—2
= 2pq +q'x, aus welder man x = --3—-@, odee
| q

—
= 2pg—d

R R v ﬁl’lbfﬁ

e S
§. 137,

C¢ ift aber leidyt ju feben, daff durc diefe o
thobde nidyts gefunden witd, mwenn das zwente ud
britte Glied in der Formel mangelr, oder wenn [
wohl b = 0 ald ¢ = o ift, mweil algbann p = oun

=7 d ; :
g =03 folglid x = 2 woraus fich aber gemofi

lich nidies neucs finden (af¢; denn in diefem Falt
wird offendar dx? 4 ex* = o, und alfo unfere
mel dem Duadrat £ gleic),  Befonders: qber, weid
auch d = o ift, fo fommet x = o, weldyer We!
nic)es weiter Dilfe, daher diefe Merhove ﬁ;rfr!tjlle

olc?
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foldye Formel £* - ex* Feine Dienite leifter. Chen
diefer Umftand ereignet fich audy, wenn b = o und
d'= o0, ober wenn das yoente und vieree Glied mans
gele, und die Fovmel folgende Geftalt hat: f* -

. C
ex* -+ ex?; Denn da wirdp=ound g= —g . Toote

ays x = o gefunden wird, weldyer Wereh fogleich

indie Augen falle und ju nidyts weiter fibre.

= O 1325
IL) Aufidfung der Formel
¥~ (2 bx - cx* 4= dx* J-g’x4),
Diefe Jovntel Fonnte fogieich auf den erfien Sall
gebracht werden, indem man x = % anniming, denn

. : b c d g2
mweil alsdann hlffe Sﬂrme[ a + y —l" ;r;—l— _;3 + F
ein Quadrat fepn mifte, fo muf auch diefelbe mie
vemt Duadrat y* multiplicive, ein Quaedrat bleiben;
algdann. aber befdmme nman diefe Fovnel: ay* -
b3+ cy? o= dy -+ ¢%, weldhe riicfroares gefchrieben,
der obigen vollfommen abnlidy iff.

Wlan Dat aber diefes niche ndthig, fondern tran
fann die Wurgel davon fo anfesen: ox® px4-q,
oder umgefehre: q -~ px -} gx*, wo dann a 4 by
e 4 dxd - gixb=qt 4 2pqx = 29gx* -

p“x‘

2gpxi-o?xd, weil fich nun Biee die fiinfeen Glicheyr

bou feibft aufbeben, fo beftimme man erfilidy p; fo
bag iy audy bie vieceen Gliever anfheben; viefes
gefehiebe, mwenn d = 2gp ober p = ;5, berrad) bes
finme man weiter q, fo daf fidh aud) bie britten
Gliever aufeben, welches gefchiche, wenn c =284

=2
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PR et
+ p*, ober q = c—g-g—;E—; ift tiefes gefcheben, {6
geben die jwey erften Glicder die Gleihunga+bx

. :1———(;*‘ Zq
=.q> 2Ppax, woraus x = — X =—
q" =+ 2pqX%, b OORE R
gefunden wird,
§. ‘1733,

$Hier eveignet fich abermals der sben angefufets
Mangel, wenn das jwente und vievee Glied fehl
pder wenn b=o und d=o0; denn da wWitd p=0

c : g2 _
und q = o bievaus affo x= -a?—oi, roelcher Tetth

unendlich grof ift, und. eben fo menig ju efwod
fitbre, alg der Werth x = o im erftern Fall; Ddafe
diefe Methove bey foldhen Gleichungen, mwie 2 F
ex? -} g2x*%, gar nidye gebraucht werden Fann

. §. 134
L) Auflofung der Formel
v~ (£ 4 bx = cx2 <= dx® 4 g2x4).

@3 ift Flar, daf bey viefer Fovmel beyde yorhew
gebende Methoden angebracht mwerden Fonnen, derl
da bas erfte Glicd ¢in Duadrat ift, fo Fann. ml
die Wurgel = £ - px - qx2 annehmen uud M

 drep evften Glieder verfdhwinden machen; fernad)

-weil das lefite Glied ein Quadrat ift, fo Fann ma

aud) annehmen, die Wurgel fey = q 4 px + 8
und die brey lebeen Glicder verfhwinden madel
Da man denn jwey Werehe fiir x heraus bringh

Nllein man Fann audy diefe Formel nody M
?_mﬂ) anveve Nreen behandeln, bie derfelben cife
ind.
Nady dev exften Ave fehet man die Wurgel = [+

px 4 gx2, und beftimme 5 Daf bie pentet
' : . @iedet
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f @Glieder megfallen, weil nemlich: £> 4 bx -} cx3
+ dx# 4 g2xt=£2 - afpx 4 fzfgziz -+ 2gpx? 4=
- bx + p2x?

b
a2x* feyn foll, fo madye man b=2fp ober p = !

und weil algdann nicht nur die erften und lehten
Glicder, fondern auch die ywepten fich einander aufs
beben, fo geben bie nbrigen, durch x? dividive, die
%T[“ Gleihung: ¢ 4 dx =2fg + p* 4 2gpx, woraus
1)1 _c-zfgmhpz _pz-l-zfg—-c

4 i oder x = et gefunden
e wird, . Hiev ift vorzuglich ju merfen, ijag, da in
der Formel nur dag Quadrat g* vorfdmme, die
6 | FWurgel davon g forohl negativ als pofitiv genoms

9%" men werden fann; woraus man nod) einen andern
i s g : ¢+ 2fg—p2
Werth fur x echalt, nemlih x= s , oder
—2gp—d
> pZ—afg—c
~  2gp+d
§_. 135,
ew E¢ giebt auch nody einen andern Weg, bdiefe’

et Jovmel aufjuldfen; man et nemlidy, wie vorber,
i bie Wuvgel = £ - px 4= gx?, beftimme aber p ders
ne geftale, daff die vierfen Glieder {ich einander aufs
wh | beben, nemlich man fese in der obigen Sleichung

nan d
& | ds2gpoderp= s und weil auch dag erfte Glied

et mit dem {eBren wegfalle, fo geben die {ibrigen, durd)
i f X dividive, die einfache Gleichung: b 4 cx = 2fp
il b—z2af

g +2fgx+p§x, DOLaUS Man X = ———— " f-_iubet;

ofg4-p?—c
wobey noch ju bemerfen ift, daf, weil in der Fote
f+ | mel nue dag Quadrac £2 vorfdmme, die Wharsel

muf;: bavon auch — f gefesss werden Eonme, fo Dafi x
¢

aud
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audy = P::Efg—fi_—c fept wicds alfo Dafi audy iew
ausg gwey neue IWevethe-fur x gefunden rerden b
folglich durch die biaher erflavce Ave ju verfahren,
in allem fechs neue Werehe bevraus gebradyt won
den finds

0. x36.

SHier ereigner fidh aber aud) wieber der unange
nebme Limffand, daf, wenn dbag swente und viewe
Slied mangelt, oder b= o und d = o aledann fin
tichtiger Werth file x berauggebraghe werden Fant,
und alfo bie Aufldfung der Fornte! F2 J- cx> g
Dadurch nidye erbalten werdenr Fann,  Denn el
b=oundd=o0, fo hat man fiic die benden Hvten

p = o, unb daber giebt die erfle x = 2% bi

5]
andeve Art'aber x = o, aus welchen beyden nids
weiter gefunden werden Fann,

S 137,

Diefes find nun die dvey Formeln, aquf weldy
bie bisher ecflavten Methoden angewendet werdth
Fonnen; wenn aber in der gegdbenen Fornsel wedét
bas evfie noch dag legee Glied ein Quabrat ift,
if? nichté auszurichten, big man einen folchen el
fue x gefunden bae, -durdy weldyen die Formel e
Quadrat witd.  Wir wollen daber annehuen, M
batte chon gefunden, daf unfere Fovmel ein Dud
brat werde, wenn man x=h fese, fo vaf a - b
+ch? - dh2 L eh* = k2, fo barf man nug X =0
-} y annehmen, fo befdmme man eine neue Forme
in welcher bag erfie Slied K2 und alfo ein ytradrab
fepn wird, daber de erfte Fall Hier gebraudyt WA
ven Fanrt. - Diefe Bermandlung Eann audh gebrandt

werden, weni man in den vorhergehendén Holot
fchen
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fthon einen Wered fiir x, ald 3. B. x = h gefunden

i bat, bdenn da davf mannur x =h-}y fegen, fo
i ethale man eine neue Gleidung, auf welde die
el obige Gleihung angemwendet werden Fann; da man

vos bennaus den fdhon gefundenen Werthen fiir x an=
Dere newe bevans bringen Fann, und mit diefen neuen
Fann man mieder auf gleicdie Weife verfabren und
fo immer mebreve neue Werehe file x auffinven.

fge
ate | S . ‘

fein . 0 138,

& Boryuglich aber iff von den {dhon oft gemeldeten
2 Jormeln, wo dag jwente und viecte Glied febilc, 1u
“::: mevfen, dafi Feine Aufldfung derfelben ju finven ift,

wofern man nid)e fchon eine gleichfam errarhen Hac;

e wie.aber dann ju verfabren fen, wollen wir Hey Der

i gormel a - ex* geigen, weldye nemlidy febr oft vore
jufommen pflege.

Wir wollen alfo annebmen, man babe fchon
einen Werth x = h ereatben, fo baf a 4~ eh® = k2
(de fen; um wun daraus noch andere zu finden, febe
el Mmanx =h -4y, fo wird die folgende Forntel eirs
it Quadrat feyn miiffen: a - eh+J- 4ehfy 4~ 6eh*y2

f T 4¢h’ ;- ey?, bas ift k2 4- 4ehly - Geh*y2 -
ol 4ehy? - ey*, ‘welche ju der erfien et gebores nan
el fege daber die Duadeatwuriel daven K4 py <+ qy®
i und -folgfich unfere Jormel gleich diefem Quadvag:
we | Ko 2kpy o+ akqy® 4 2pgy? 4 q2y*, wo guerft
bh o Piye .

B pund g fo befiimme werden mufjen, dofsaudy bdie

RE(,- joenten Slieder megﬁ][[gn’ Dfﬁmegen mllﬁ 4ehd =
i[ﬂf zk u 2e{13 3 :
o alfo p= —— : ‘ner 6eh2 = nkg -~
L P o p & fepit; fetner Geh akq -
iy 2 2 65}13_?2 3 3¢h?k2 — ge2h®
Ie)n P"y Baber q= ———=, ober g = S

e : ed¢e
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chi® (3k® —2¢h4)
k3 3
ch®*(k*~-2a)
k3 )

ben Slieder, durd) y? dividirt, 4¢h -}-ey =apg
h—z2 '

- q%y, worqus y = 4:1_? gefunden wird, wo

£ SR ehk4 —ge?hs (k2 +2)
von dee Sabler in die Form 2 41‘: (e
gebrachet wird, weldhe ferner, da ch? = k* —aiff
in folgende vermanbdelf wird:
hk# — geh (k? -—a) (k?
SRR e

ober q = folglidy, ba eh* = k2—,

fo wird q= bernach geben die folgens

4eh(—ak®4)
’

ka
ach (2a —k*? :
ober 4 “Cka ), Der Nenner aber q® — efvit

e (k*—a) (k? ~4-22)* — ek’ ; .
= k6 ] , und Ddiefes witd

¢(3ak4—4a?) ea(g3k*-—g4a?)
k® - kS
: : 2aeh (20— k2) k¢

Werth feyn wird y = —— : i
b fey 4 kA ae (34— 4"
. ghk® (za —k?)

bag it y = —————, und baber x =

3k4 —4a%

h(8ak?® —k* — 4a?) h (k4 — gak?+4-41*)
31{.4—4{17‘ / ﬁbfr X B ————
©ebt man nun diefen Wereh fiir x, fo wivd unfer
Sormel, nemlid) a - ex*, ein Quadrat, von wel
chem die Wurzel fepn wird: k- py 4 qy?, we

- ¢heg auf folgende Form gebracht wird: k +
8k (k*—a)(2a—k?) 16k (k2—a) (k*+2a) (M’

, oraus der gefude

3k% — 43 + (3k* — 48%)> )
g ; 2¢ch? eh?(k*+24
weil aus dem obigen p = —~ W g = —

hk2 —k? .
uidy = & g —k") iff.

gké — fa%

§. 139

- geerw

d— I P~y

——
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§. 139.
Wie wollen bey der Formel a - ex* nod fiehen
bleibers und roeil dev Fall a 4 eh = k> beFanne ift,

fo Eonnen wic denfelben alg gmey Falle anfeben, weil

fowofl x =—h, als x =-h ift, und deswegen
Ednnen wiv diefe Formel in eine andere von der drite
ten Ave verrandeln, wo das erfte und legre Glied

Duabdrate werbetts  Diefes gefchiebe, wenn wir x =
h [ P s 2
-—E—_%E—J- annehtiten, welcher Kunfigriff ofe guee

Dienfle thue, alfo witd unfere Formel:
2(1—y)4ehs (1--y) 4

(I—y) 2 , bler
440 —20) y4 6k2y2 + 4 (k? —2a)y3 4 kiys
' e 2
biervon febe man die Luadratwourgel nady dem drits

ke py —ky2
ten- Fall :'iiwy ¢+ fo DaB bee Sabler unferep
gormel bem Quadrate k? |- 2kpy — 2k?y* | piya
— 2kpy® o K°y* gleidy feyn muf.  Man mache,
baf die joeten Slieder wegfallen, weldyes gefchiehe,
k#* —g4a

wenn 4k* — 8a = 2kp, ober p = -2—-—{-—-; Wt

Wbrigen @lieder, buirch y* divivire, geben 6k* - 4
(K—2a) y = — 2k* 4 p* — 2kpy, -ober y (4k?
kZ —

—8a+t2kp) = P’—8Kk'; danunp = E——rk—ﬂ,
d pk = ok® — 42, fo mwird y (8k* — 16a) =
:4k“-—16ak2+_l_6a‘ . olali _ —k&—qak24-40* :

k2 ? ﬁ"g-ld) Y= k‘(nkz-—-.;.q) 2
W nun davaus x ju finven, fo ift suerft

kd___aakﬁ._l_ g%
XS (2&:2—-4:; , und dann jweptens

3k — 4a2
K* (2kiguy® 910
i Eheil, & 14y

I-—-y:’




274 I1. ABfdynitt, ofed Capitel,

14y _ k*—gakP4-4a?

Fey s Tk — 4
k? — Qak? 4442 .

e el h, weldes aber der nemlide

Ausbruct ift, ven wiv fchon vorher gefunden Haben

; folglich befommen wit

§. 140,

Al diefed mit einem Beyfpiel gu erlantern, i
fey die Formel 2x% — 1 gegeben, toelche ein D
Drat fepn foll, Hier ift nuna = — 1 unde =7
der beFannte Fall aber, wo diefe Formel ein Duadt
wird, wennx = 15 alfo it h = r uwd k* =1,
dag ift k= 15 bieraus erbalten wir alfo fogleid hix

fen feuen Werth x = et sz, SEOR 13, weil o

Y it

2
von x nur die vievte Poteny vorfomme, fo Fann mod
~auch. x =~} 13 annehiment, und davaus wird 2
— I =g57121 = (239) 2,

Nehmen wiv nun diefen Fall als befannt o, f
_with h= 13 und k= 239, woraus rwiedev ein N
Werth firr x gefunden wird, nemlich
:" _ 815730721--228488+4
2447192163 —
ﬂ[fﬂ wird x = I{oﬁ%%}%%ﬁﬁpf%ﬁﬁp.

~ BT 502713,
135 A e 1)

Os. - ST

Nuf gleiche et wollen wir die etmas allgent
neve Formel a 4 cx? J-ex® beeradyten, und fir ¥
befannten Fall, 1o diefelbe ein Duabdrat witd, e
nebmen x =h, fo daf a 4 ch2 4-eht = k>,
nun daraus andere ju finden, fo fee man x = bt
da dann unfere Formel folgende Geftale befomml

wird:
g
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a
bit ¢h? +-achy 4~ cy?
. eht 4 qeh’y -~ 6eh’y? - 4ehy3 - eyt

o B g e e o
abéth | mo das erfie Glied ein Quabdrat ift; man fese dabet
bie Quadratourgel davon k + py —4-qy2?, {o dag
linfeve Formel dem Quadrate k? 4= akpy - 2kqy2
[ ]ﬁ 3 2 : T + szz
'Sua- +-2pqy° 4-q° v* gleich feyn foll; nun b?ﬂttnme ntan
o p:und.q, fo daf bie jwepten und dricten Glieder
wegfallen, wogu exfordert wird, erfilic), daf 2ch=

A

=4

aprat

3 h--2eh?
=1, | 4eb®=2kp oderp = = +k-f-1—-, bernad) aber, daf
[ t‘ii' : 5 : ! hz"— 2
?a&cz ¢ 6ch? = 2kq - p?, ober q = c+62k =5
algdann geben die fofgenden Glieder, durd) y3 divis
WL bive, bie Sleidyung 4eh <4~ ey = 2pg 4 g2y, dars
) axt 4eh—2pqg

aug witd y=

e gefunben, und davaus fere

mh | merx= h +-y; in weldyem Falle die Suabdratouryel
geir | au8 unferer Fovmel fepn wird: k 4 py -4 qy2.
Siebt man nun digfes mieder alg den anfanglich bes
fannten Fall an, fo findet man daraus wieder einen
«fh | neuen Jall, und man Fann daber auf diefe Uve fo
weit fovegeben, alg man will,

& 1432,

Um diefes u evlautern, fo fey dte gegebene
oy | Sormel 1 — x2 - %% wo folglidha =1, ¢c=——x
vt | umde= 1, - Der befannce Sall falle fogleidy in die

ar | Uugen, nemlih) x = 1, fodaf b= 1 undk = 1.
" | ©eheman nun x = 1 4y, und die Duadratmwuryel
by | Wnfever Formel = x - py 4 qy?, fo muf erfilidy
pet | P=1 und bernach q = 2 feyn; bieraus wird y = o
W0 x = 1 gefunden, weldyes eben der {chon beFannte
! - @ 2 Gall
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Rall ift, und alfo ift fein neuer gefunden wordes
Man fann aber gus andern Griinden berweifen, dof
diefe Formel Fein Quabdrat fepn Fann, aufier in b

Jallen, wox=ound x = T ift.

§. 143,

C8 fey ferner 5. D, die Formel 2 — 3x* 421
gegeben, woa=2, c=— 3 unde=2 ift. Do
befannte Fall giebt fidy auch fogleidh, nemlichx=1]
8 fep DaPerh= 1, fo roird k = 15 {efie man mn
X =1 -} yund die Duadratrourgel 1 4+ py + ¢
jo witd p= 1 und q =4, daraus erhalten wiry =0
und x = 1, qug meldyens wieder nidyts neues ¢
funden wird.

§. 144.

Hoch ein anderes Beyfpiel fey die Formel 17
8x* + x4, woa=1, cz=Qunde= 1. Nod
ner gevingen Betvad)tung ergiebe fidy der Fall x=1]
benn nimmt man h=2, fo wied k= 7; fehet mat
nun x =2 -y, und die Wurgel 7 4 py + 97 o
muBp=3%, und q = 373 feyn; Bieraus erhalts
Wity = — 582 und x = — §§,, wo das 3
chen (—) mweggelaffen werden Fann, -~ Bey dieftn
Beyfpiel aber i ju merfen, daf, weil das (eht
Glied fchon fite fich ein Quadrat iff, und alfo “"‘,b
in dev newen Fovmel ein Quadrae bleiben muf, W
Wurgel auc) nod) anders, nady dem obigen dritlé
Sall, .angenommen werden Fann.

E¢ fey baber wie vorhin x =2 + y, fob¥
fommen. wir:

32 + 32y 4 8y*
16 + 32y + 24y2 + 8y° + y*

49+ 64y + 32y* + gy3 +

el
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bt | meldyes jesit auf mebreve Avten su einem Quadrate
b | gemacht werden Fann; denn erftlich fann man die
U | Wurzel 7 4 py + y? annehmen, fo daf unfere
Gormel dem Quadrate 49 - 14py - 1472 +-2py?
TPy
+ v* gleich feyn foll; nun Fann man die vorleften
ot | Glieder verfchwinden laffen, wenn man 2p = 8,
D¢t | obderp= 4 onnimme; wo denn die wbrigen, durch y

=1) | Dividire, 64+ 32y=14p+ 14y +py =56 +

ms | 3oy geben, und dabery = — 4 und x = — 2, oder
% | x=-2, weldes der beFannte Fall felbft ift.
=0 | Dimmt man aber p fo an, dag die jroenten Slies

g | Dderwegfallen, fo wird 14p= 64 undp = 3*; da
denn die Bbrigen Gficder, durd) y? dividire, 14-4-p
+ 2py = 32 + 8y, oder *23°+ Sy =32 4 gy
L geben, und daber y = — £, folglih x= — 15,
| oder x = - L&, welcher Werth unfere Formel zu
einem Ouadrate madhyt, von weldem die Wurzel
157 iff. Da aud) — y* bdie Wurzel deg leiren
Slieves ift, fo Fann man die Duadratmwursel davon
e 7+ py — y? annebmen, ober die Formel felbft
2t dem Quabdrate 49 4 14py — 14y2 — 2py3 }'y?

g
53y
il

femt =} ngg
'gttl gleidh).  LIm nun die vorleBen Glieder wegjubrine
hﬁﬂb gen, febe man § = — 2p, oder p=— 4, fo gebent

o ﬁﬁriaef, durd) y dividict, 64 4 32y = 14p —
ol 14y 4 p?y = — §6 + 2y, bavaus witd y =—4,
' wie oben,

b £aBe man aber die yeyten Slicder ver{dmwinden,
fo toitd 64 = rqp und p= 325 bie tibrigen aber
dur) y* dividiet, geben 32 + 8y = — 14 -} p?
== 2py, oder 32 - 8y = 3% — Gy, davaus wird
y=—Z¢und x = 4 5§, weldhes mit dem cbigen
einerley ift,

e © 3 §. 148,
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§. . 144,

Cben fo Fann man mit dér allgemeinen Fovmd
8 - bx -} cx? - dx3 - ex* verfabren, went ¢y
Sall, memlich x =h, befannt ift, da bdiefe ein Duae
drat, nemlich k*, wird; denn algbann febe oy
x=h-}y, foerbalt man eine Fovtnel von eben fo
viel Gliedern, von weldhen das erfte k2 fepn wit)
wird nun bie Wurgel davon k - py - qv? gefe,
und man beftimme p und q dergeftale, daf aud) die
goeyten und dritten Glieder wegfallen, fo geben bit
bevden fefiten, durd) y3  dividjre, cine einfode
Gleichung, wovaus y und folglidy audy < eftim
werden fann,

Jtur fallen Hier folche Falle weg, mwo der b
gefundene Tereh von x mit dem befannten x =k
einerlen ift, weil alsdann nichts neues gefunden
wird. Xn foldhen Fallen iff entweder die Formel o
fich fefbft unmoglid), over man mifee nod einet
andern Sall eveachen, wo diefe ein Quabdrat wird.

§i.‘ 146,

Jur fo weit ift man bigher in Aufidfung br
Quabratrourselieichen gefommen, da nemlid) b
bochite Poteny binter denfelben die vierte nicht ibe
fleigr. - @ollte daber in einer foldhen Fovmel
finfte oder eine noch hibere Poteny von x vorfons
men, fo {ind die bisherigen Kunftgriffe niche fiv
langlich, eine Yufisfung davon ju geben, well
aud) gleid) fchon ein Fall befannt ware, L Biele
ventlidher su seigen, fo bervachte man die Jornd
K2 - bxox2 - dx? - ex* o £x5, wo das aff
Glied fchon ein Quadrat iff; wollee man nun
TWurzel davon wie vorber fefien; k - px 4 97
und p und q fo beftimnien, baf die jwepten um?

pritten Glieder wegficlen, fo blicben doch nody e
1brid,




el
it
pI1T
man
i fo
b
fel
) die
1.Dif

e

el
=h
e
of o
it

by

) it
tbere

bt
ottle
bit
et
fefeé
emel

etflé

| bie
¥
il
pren

il

Bon der Fovtitel ]3- (a bx-cx? 4 dx3), 279

ibrig, weldhe durd x dividiee, eine quadratifche
Gleichung geben nolirden, mworaus x durd) ein neked:
Wurgelzeichen beftimme mwiirve.  Wollte man abee
bie Bursel k4 px 4 gx2 - x® annehmen, {o
wiitde dag uadrat bis sur fechifen Poteny aufiicis
gen, fo daf, wenn gleih p, q und r fo befiimme
wiitben , daff die joepten, Driften und vierten Glics
der wegfielen, dennoch die viexte, finfee und fedhfte
Poteny 1ibeig blicbe, weldhe durch x° dividirt, wiee
der auf citie quadratifche Gleichung fubree, und alfo
nicht obne Wurgelseichen ‘anfgeldfet werden Fonnte.
9WBie muffen daber bier die Jovmeln, welde ein
Suadrat feyn folfen, verlaffen, und wollen nun weis
ter 3u den cubifdhen Wuvgelzeichen fortgehen.

X. Capitel
Won der Aet, diefe Srrationalformel
1;‘ (a3 -+ bx -+ cx? 4 dx?)
vational ju machen, -

§. 147,

-

-bier werden alfo folche Terthe fiir x erfordert, daf

die Jormiel a4- bx 4 cx* o dx3 eine Cubicyahl
wecde, und davaus alfo die Cubicwuriel gejogen
werden Eonme,  Hievbey iff ju erinnern, daf diefe
Sormel die dritte Poteny niche uberfdyreiten mifje,
weil fonft die Anfldfung davon nicdyt ju Hoffen wave:
Solite die Formel nur bis auf die yweyte Poteny
geben und das Glied dx3 wegfallen, fo wurde die
Aufidfung nidyt leichter wevden; fielen aber die jroey

© 4 leBren
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legten Cilieder weg, fo, daf die Formel a ~+ bx i
einem Cubus gemadyt werden mifte, fo Batee b
Sadye gar  feine Schwierigleit, “indem man nie
a - bx = p* annehmen dirfee, -und daraus fogleidy

I —3 :
£ gefunden wiirde,

X= B

V¢ 148,

Sier ift wieder vor allen Dingen u mevfen, baf,
wenn weder Das erfte noc) das (chee Slied einCubus
ift, an feine Auflofung yu denfen fey., rofern nid
fhon ein Fall, in weldjem bdie sormel ein Cubug
witd, befannt ift, viefer moge nun aud) fogleidy in
vie Augen fallen, oder erft durc) Probicen gefunden
werden muffen., :

Das erftere gefehiehe nun, suceft wenn bdas e
Glied ein Cubus und die Formet £3 -+ bx 4 cx’
~+dx3ift, mo der befannte Sall x = o ift; bernady
aud), wenn das legte Slied ein Cubus und die Fov
mel: alfo-befehaffen ift:  a - bx 4 cx? + g%’
aus diefen beyden Fallen entftehe der dritte, wo (i
oDl bas erfte afs legte Glied ein Cubys ift, weld
brey Falle wiv Bier betradhten wollen.

§. 149.

L Fall. Es fey vie geqebene Kormel £3 + bt
+ x> - dx3, weldhe ein Cubus werden foll.

Man fefe daber bdie Wurgel davon f - px, r‘f
DaB unfere Forme! dem Cubus £3 + 3f2px 3%
+ p7x3 gleid) feyn foll; da nun die erften Gliedet
von felbft wegfallen, fo beffimme nan p dergeffalt
Baf aud) die jrepten wegfallen; diefes gefchiedt

1 a k ‘
enn b = 31"“{3, odev p = *-lz- cigdann geﬁfﬂ bie
ubtigen Glieder, durd) x> vividive, bie @Ieiﬁbﬂgg

¢ - 0X
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_ ~2fp*™
e ¢+ dx = 3fp? 4 p3x, woraugx = ':—P;-_i_% gefuns

fue ben wird.  Ware das [eGre Glied dx2 nicht vorhane
efdy den, fo Fonnte man die Cubicroursel fdyledyt reg
=f annehmen, da man dann £3 = £3 4 bx - 62,
oder b - cx = o befommen wirde, und daraus

b
X =— —, woraus aber weiter nidys gefchloffen
aﬁaﬁ, werden Ednnte.
s
ide L e 1500 |
bug - 1L §all, Diegegebene Formel habe nun biefe

)i Geftalt: a - bx 4 ex® 4 ¢3x3, man fege die Cus -
ben bifmurgel p 4 gx, von wefdyer der Cubus ps -
3gp?x = 32%px? 4 g3x3 ift, wo fid) dann die
efte legten Glieder aufheben; nun beftimme man p, fo
b & baf aud) die vorlesten wegfallen, weldyes gefchiebe,

iﬂ{ wenn ¢ = 39%p oder p = ;E-;; algdbann geben die

! -

& jey exfien die Sleidung a 4- bx = p3 4 3op2x,
1 —p?

o oug welcher x = i;-p—— gefunden mwird. Ware

e 3gp*~—b

dag erfte Glied a mecht vorhanden gewefen, fo Batee
man die Cubifwursel aud) fdhlechtrveg = gx annehs

b ten Fonnen, da dann g3x3 = bx 4. cx? - g3x3,
)

odet o = b 4 cx, folglid)yx =— “‘E‘)‘i weldyes aber
f genoobnlich ju niches dient.
ixi :
bﬂ i §¢ I S lo
alt HL Fall. €8 fey endlich die gegebene Fornef

Bt £ 4 bx 4 cx? - g3x3, worin fowohl das erfte

b al leste Glied ein Cubus ift; daber fie anf beybde
vorbergehende eten behanvdelt und alfo sroey Werthe

g fiie x heraus gebradye roerden Ednnen.

dx S s Nufier
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uger diefen aber Fann man audynody die FBuw

sel £+ gx fagen, fo dafi unfere Formel dem Cubus

£3 4 3f29x < 3fo"x® - g3x3 gleid) merden foll, wo'

Dann die erften und lesten Glieder einander aufhys

ben; die ubrigen aber, vurd) x dividive, die Glei

dgung b —l; cx = 3f2g < 3fg%x geben, unddaraus
—~3t°g . ‘

X R

3fg? —c’

§. 152,

&alle aber bie gegebene Formel in Feine von dis
fett brey Aveen, fo'ift babey nichts anders qu thun,
alg daf man einen Weeeh ju exbalten fudye, wo fi
ein Cubus wird. - Hat man einen foldyen gefundey
weldher x = h ey, {o daf‘a -} bh - ch® 4 di¥=kK,
fo fee man x=h- y, wo dann unfere Forul
folgende Geftale -befominen mwird:

a
bh 4 by’

ch® 4 nchy - cy?

dh3 -+ 3dh’y -+ 3dhy® -} dy3

&3 -+ (b = ach 4 3dh*)y + (¢4 3dh) y* + &’
melche ju Der erflen Yvt gebore, und alfo fiey o
Werth gefunden mwerden fann, woraus man danl
einen newen Werth fiie x erbale, ans weldyem nady
ber auf gleidye Weife nod) mehrere gefunden rerded
Fdnnen,

®. 1573
Wit wollen nun diefes Verfahren durd) einigt
Benfoiele exlaucern und guerft die Fovrmel rx1*
betrachten, weldhe ein Cubug feyn foll, und
etflenn 2Ave gebdet.  Man Fonnte alfo fogleic) O
Cubifrourzel = 1 feben, mworaus x = x* = o geful
ben wurde, dasift x (1 4 x) = 0; folglich entn;:;-
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ber x = o ober x = — 1, woraus aber nidhts weiter
folge.  SNan febe daber die Cubifrouryel 1 - px,
wovont der Cubus 1 -4 3px + 3p°x* 4 p’x? iff,
und mache 1 = 3p, oderp =3, fo geben die 1bris
gen ©lieder, durd) x* dividivt, 1 = 3p? - p’x,

: 3

e XY o e
oderx = =3 ; danunp = %, fomubx..T

o
= 18, und daber unfere Formel 1 - 18 -} 324

=343, wovbon bdie Cubifwurzel 1 4- px = 7 iff.
Wollte man nun weiter x= 18 -+ y annebmen, {o
wiicbe unfere Formel folgende Geftalt befomnten:
343 + 37y -+ ¥?*, wopon nach dey evften Regel die

Cubifurgel 7 < py angunehmen wire, wovon der

Cubus 3434 147py + 21p?y* - pPy? ift; nun

fese man 37 = 147p, ober p=+3%, {o geben die

ubrigen Glicder die Gleichung 1 = 21p2 - piy,
I—21p® . 40. 121,

alfo y = 3 T’_’ dag ﬂI‘y:” o A i,

ted2$§°, woraus nod weier neue IWerthe gefune

den werden Fonnen,

§ 134,

Es fey ferner die Jormel 2 - x2 gegeben;
welche ein Cubug werden foll.  Hier muf nun vor
allen Dingen ein Fall ercatben weden, in weldyem
diefes gefchiehe, diefer ift x =55 man fefe vaber
fogleich x = 5 4y, fo befdmme man 27 - 10y
I y*; davon, fey die Cubifwurgel 3 -~ py, und
alfo die Formel felbt vem Cubug 27 - 27Dy =
9p*y* + p’y® gleich; man madhe 10 ="27p, oder

= 2%, fo betomme man 1 = gp> 4 piy, und

o T

Dokaus vi= e sDag iff vom e 1929227 _
| {n pevisdly oo * 0%
Y= —%8c5, wndx = %%, bierans wird unfere

Sotmel
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Formel 2 - x* = §225822, wovon die Cubifoun
el 3 4 py = £33 feyn mug,

§ 155,

Pian betradyee ferner die Formel 1 - x3, ob
biefe ein Cubug werden Fonne, aufer den joey
offenbaren Fallen x =o-umd x =-— 1. Ob nu
dleicy diefe Formel yum dritten Fall gehore, fo bilt
ung doch die Wurgel 1 -+ x nidyes, weil der Cubus
bavon 1 - 3x 4~ 3x% 4~ x3 unferer Formel gleid
gefeBt 3x 4 3x2 = o oder x (1 4 x) = o giebt, doé
ift enfroeder x =o oder x = — 1.

Wil man ferner x = — 1 <y fefien, fobe
Fommen wir die FJormel 3y — 3y2 4= y3, melde
ein Cubus fepn foll und jum ywepten Fall gehors;
fese man daber die Cubifrourgel p -y, wobon b
€ubus p* + 3p%y - 3py® - y3 ift, und mad
— 3 =3p, ODer p =— r, fo geben bie ubrigen
3y =p°+ 3p°y = — 1 + 3y, folglihy =35, M
1it unendlich; woraus alfo nichts gefunden mwitd
Cs ift auch alle TMitbe vergeblid), um nody andert
Merthe fiir x ju finden, weil man aqus andert
Griinden beweifen Fann, daf die Formel 1+ X
aufer in den angegebenen Fallen, niemals ein Eubné
werden fann; Ddenn wir haben gegeige, daf bt
Summe von gwenen Cubig, als 3 - x3, niemals
ein Cubus werden Fann, daber ift es aud in Wl
Fall = 1 nidyt moglich.

9. 156.
Man bebauptet audy, daff 2 -+ x3 Fein Cubtlé
werden fonne, aufier in dem Falle x= — 1. Diefe

- Jovimel gebore yoar aut dem yweyten Fall, g8 Mitd

aber durd) die dafelbft gebraudyte Regel nichrs hev*
aus gebradyt, weil bie mitclern Glieder feblem

Eeb
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bl Seht man aber x = — 1y, fo beFémme man die
Gormel 1 - 3y — 3y2 - ¥%,  weldye nacd) allen
brey Fallen bebanbelt merden fann., Sest man
nady deni evflen die Wurgel 1 4y, von weldyer dee
9 | @ubus 14 3y +3y* + y* ift, fowitd— 3y?
e = 3y%, welches nur gefchiebt, wenn y= o iff. Sefit
un man nad) dem ywepten Falle die Wurgel — 1 4y,
il wovon det Cubus — 1 - 3y — 3y* 478, fo wird
bug 14 3y=— 14 3yundy=2, weldes unendlich
¢id ift.  Nady der driccen Ave mufre man die Wuvgel
ba 1y fegen, welches {chon gefdyeben ift. ~

b §. 157, .

(e &8 fey die Formel 3 -+ 3x* gegeben, weldye ein
it Cubus werden foll. Diefes gefchieht nun juerft in
bt dem Falle x = — 1, ‘woraus aber nidyts gefchloffen

it werden fann, bernady aber aud in dem Falle x = 2
gen man feBe deswegen x = 2 -F-y, fo Fdmme die Forml
baé 27 -+ 36y + 18y2 - 3y? beraus, welde jum
itd, erften Fall gebove. Daber fey die Wurgel 3 4 py,
\ott von welcher der Cubus 27 4 27py + op2y2 -+
et pPy*ift.: . 9Man madye alfo 36 = 27p, oder p =4,
%, fo geben die dbrigen Sliever, durch y? bdividire,
) 18+ 3y=9p* 4 p’y = 16 4§y, ober 1iy=—2,
it baher y = — $£, folglich x = — 29,  Hievaus
alé wird unfere Formel 3 4= 3x3 = — 2285 wovon
ot die Cubifroursel 3 4 py = 2% ift; und aus diefem
Werehe Eonnte man nod) mebreve finden, rwenn

mat wollte.
i ‘ § 158. 175
oft Wit wollen gulese noch die Formel 4 <= x2 bes
id trachten, welche in gwey befannten Fallen ein

ot Cubus wird, nemlid) wenn x = 2 und x = 11 ift.
n, | Soft.man nunguertx=2 4y, fo mup die Jor-
Eet §d ; m?[
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el 8-t 4y =y 2 ein. Cubug feyn.  Die Wyl
davon ey 2 4 Ly, und alfo die Fovmel = § -+ 4y
= %y* + 35y2; Dievaus erbalt man 1 = 2 44y,
daber y = g und x = 11, weldyes dex andere b
Fannte Jall it
©ebt man nun fernee x = (v =y, fo befdmmt
man 12§ -}-22y by, weldyes dem Cubus von
5 = py, a8 ift 125+ 75py 4~ 15pPy> ¥
gleich gefeBt, und p = 22 genommen, gicht 13
15p% - piy® oder pPyf = 1 — 1gp* = — I
babery = — 122525 ynb alfo x = — S42%.
Weil x foroD! negativ als pofitiv fepn fann,
fee man x = %—_—t—”y—y, fo wird unfere Formel f—l-li%:
welche ein Cubus feyn foll; man multiplicive ale
oben und unten mit 1. — y, damic der Nennet ¢t
Cubug werde, und dann befdmme man
e 2 __ 0oyuy3
- SZT;; 2 , w0 alfo nur noch der aples
8 — 8y - 8y — 8y3, oder eben berfelbe, dutd
8 dividive, nemlid) 1 — y 4 y2 — y3'u cinem
Cubug gemache werden muf, weldhe Formel §
allen drey Aveen gehort.
Sest man nun nadh dev erffen e die Wiyl
= 1 — %y, von welder dex Cubus 1 — y -4 ol
— EI?_};S iﬁ', 'b witd 1 — y = %— B Q'I?‘Yr odek
27 ~—27y =9 —y, dahery = &, folglidy 1 +
y.= %3 und s —y=+%,, folgli) x = 11, wie vorjer
Nady der audern Yrt, wenn mar. die Wyl
= ¥ — y annebmen wollte, fo findec man ebel
Daffelbe.
© Dtach der bricten Yre, wenn man die utye
1 — y annimme, von melcher der Cubus 1 — 3
~+=3y* — yiift, fo beFdmusc man — p y=—
343y, unbalfoy =1, folglihx = &, D .U
endlid);
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endlich; - daber wird auf diefe vt nidyts neues ges

funden, |
| §. 156,
Weil wir aber {dhon die ywey Falle x = 2 und

' 2-+1I1y
x-= 11 fennen, fo fann man x = e annebinen,

benn ifty= 6, fo witdb x = 2, ift aber y unendlich

grof, < fo witd x = EET ST

: - 2--11 i
- &8 fep daber juerft x = -1—;;2:, {o wird unfere -

P

4+44y+121y>  §-+52y--12552
sortnel pber — ——3
gotetg I+42y+y> Cineya - °

-man multiplicive oben und untewmit 1 4y, damie
e Nenner ein Cubus werde, und nur nody der

Sapler, mweldyer 8 4- 6oy + 177y - 125y feyn
wird, ju einem Cubus gemadyt werden foll,

Man fege daber juerft die Wurgel = 2 L ¢y,
bierdurd) wurden nidyt nur die jwey ervfien Glieder,

fondern aud) die feGeen wegfallen, und alfo nidyes
gefunben werden.

Man fede alfo nady ber ywenten Ave die Wurgel
P15y, wovon der Cubug p2 4 15p2y 4~ 75py3

+ 125y7 ift, und mache 177 = 75p, ober p =52,
fowitd 8 4- 6oy'=p? + 15p%y, daher — %y
= 398453 und y = £53%%, woraus x gefunden
werden- fonnce,

e R '
Man fann aber aud) x = —-—-«-;— feget, und

I.——- |
z
dann ticd unfere Formel 1 ~- 4444y 121y? -
8--136 2 Pr=2y-¥y>
+36y+-12 ‘ ;
A iy)zsy , wovon der Jabler, mit £ —y

multipliciee, -ein Cubus wird,  Alfo muf audh
8+ 28y 4 89y? — 12572 ein Cubus werden.
Seten
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Sesen miv biev nach der ecften Are die Wanel
2 + %y, von welder ber Cubug § -4 287+
y* -+ F5y* ift, fo witd 89 — 125y =% +
SE*'_'T'-'-Y’ oder 3.%.;.3}7 = 1«35-9, und dIfO y= %”;’%% =75

Setit man fexner nad) der driccen Ave die Wurs
3¢l 2 — gy, bderen Cubug § — 6oy -} 150y* —
125y ift, fo erbalten wir 28 4 §oy = —60+
150y, folglih y= 4%, wetaus x = — ¥29° go

g .o TIHI0L6
funden wird, und unfere Formel wird ———,

welcdhes der Cubus ven *39 ift.

§. 160.

Diefes {ind nun die bisher beFannten Werfoby
vungsarten, wodurch eine folche Formel entroeder
3 einem Quadrae oder ju einem Cubus gemad
werden fann, mwenn nur in jenem Falle die hodie
Poteny der unbeftimmeen Sabl den vierten Svad,
in dem leftern Falle aber Den driften niche fiberfeigh

Man Fonnte noch den Jall hinjufiigen, wo eine
gegebene Formel yu einem Biquadrat gemadyt wews
ben foll, in weldem die hochfte Poteny die jroenté
niche iiberfteigen muB. Wenn aber eine folde Fors
mel, wica--bx<4cx?, ein Biquadrat feyn fol
fo mug fie vor allen Dingen ju einem Duabdrate §e
macht werden, wo algdaun nur nody fibrig ift, d0p
die Wurzel von diefem Quadrate noch ferner i einem
Quadrate gemadyt werde, mwogu die Regel [chos
oben gegeben worden.  Ulo wenn 3. B. x* +7
ein ‘Biquadrat fepn foll, fo wache man diefelbe gueelt
ju einem Quabdrate, welches gefchieht, wenn X=

b q* —7p* .
-~ oder audh x = ——LF . ann twitd

s—14qp>—490.
4p”9"

Gl

unfere Sormel gleich dem Quadrate
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L g AlTaace? haget

, von welchem die Wurs

o e AR _

?'I". el ZB_.qu ift, weldye noch ju einem Quadrate ges
3 2P _ ATt

ift mad)t werden mif; man multiplicive daber oben

huty und unten mic 2pq, damit der NMenner ein Quae
o brat werde, und algdann wird der Jabler 2pq(7p*-+q?)
'+ ein-Onadrat fepn miffen, weldyes niche anders ges
ge | fdeben.Fann, -als nadyvem man fhon einen Folf
L, | etacben Bat, - Man Fann ju dem Enve q = pz ans
nehmen, daniit die Formel 2p2z (7p> +- p2z2) =
ap'z (7 4= 2%) und alfo auch durdy. p* dividire, nems
lich diefe 2z (7 -+ 2%) ein Quadrat. werden foll,
abr Hier ift nun der beFannte Fall z.= 1, Daber: fege
wo| manz =1 4y, fo befommen wir (2 4 2y)
it | (8F2y+y*)=16-4 205+ 6y2 4 23, mos
e voR die Wurgel 445y fep, davon das Quadrag
ad, 16 + 20y < Z5y?, und ynferer Sovmel gleich ges
gt | febe, giebt6+2y=%5, y=Zundz=¢; danun

‘:‘; E= %, fowitb q=oundp =g, daber x = o7,
ot daraus wicd unfere Formel 7 4 x2 = 278841 o4,
ots vor ift juerft die Duadratwursel §32, und biirven
of, nochimalg die Quadratmursel 23, wovon alfo unfeve
ges gormel das Biquadrat ift,

:ﬁ 0. 3161,

o Endlich ift bey diefem Capitel nody su erinnern,
'y 2B es einige Formeln gicht, welcye auf eine allges
i Metne Are su einem Cubus gemadyt merden fonnen;
2k denn wenn 5. 2B, cx® ein Cubus feyn foll, fo fege
i man die Wurjel davon = px, und dann wird cx? =
14 c

. Px¥ober ¢ = p*x, dafer x = 57 Wan fd;reibemé-
r

flatt p, fo wirbx = eq?.
7 [ Eheid, £ Der f
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Der Grund Hievvon ift offenbar, weil die Fou
mel ein Quabdrat enchale, daber audy alle dergleidys
Sormeln a (b cx) ? ober ab? -~ 2abex - ac’x*
gang leidhe su einem Cubug gemacdht werben Eonnen;

: ; b-cx
Denn man fefe die Cubicrourzel davon = i fo

. bt-cx)? \

witd a (b 4 cx)* = & q:.’il, weldhe burd (b-ox)
b4o : TS

Dividiee, a = -%? giebt, Daraus x = ——,

atan q nady Belieben beftimmen Fanu. _

SHieraus evbellt, wie HOht nislich ed fey,
gegebene Fovmel in ibre Factoren aufyuldfen, o
oft alé es gefcheben fann. Wir roollen von diefe
IMaterie umftandlidger in dem folgenven Capitd
bﬂnbﬂn;

o LA TR R

XL Capitel

Bon der Aufidfung der Formel
ax? - bxy 4 ey
in Factoren,

§. 162,

Ce beveuten bier die Budyffaben x uud y nur afled
gange ablen, und wir Haben aurch aus dem bifb‘r
vorgecragenen, o man fich mic Briichen begnuges
ntufte, gefeben, wie die Grage immer auf gant
Sablen gebracht werden Fann.  Denn wentt j.
vie gefudhre 3abl x ein Bruch ift, fo varf man M

: _
X = — feGen, wo dann fir t und u immer Gane

Qaflew
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ot ablen angeqeben werden Fonnen, und weil diefer
ichex Bruch in ver fleinften Fovm ausgedrircfe werden
s2y0 Fann, fo Eonnen die beyden Budyftaben t und u als

ey | folche’ angefeben mwerden,  die unter fich Feinen ges
| meinfchafelichen Lheiler Haben,
o -5t der gegenwartigen Fovmel {ind alfo x und y

. | nuc gange Sablen, und ebe wir jeigen Fonnen, wie
“ fie 31t einem Ouadrate, oder Cubusg, oder einee
noch Hohern Poteny gemadye werben foll, fo ift nech
notbig aut untevfuchen, weldhe Werthe man demw
Budyftaben x und y geben foll, fo daf diefe Formel
it joey oder medrere Factoven erbalte,

.10

fo
i ¢ 1634
pitel SHiev Tommen nun dren Jalle in Bervadytung,

guecft ber, wenn fich diefe Formel wirflich in ywep
rationale Factoren auflofen (afe; diefes gefchiehe,
bl wie wit fchon oben gezeigt baben, wenn b2 — 4ae
eitte Quadratzabl wicd.

Der jroepte Fall iff, wenn diefe beyden Factoren
einander gleich werden, in welchem Falle die Fornel
felbft ein wirfliches Quadrat enthale.

Dev dritte Fallift, wenn fid) diefe Formel nidhe
anders, alé in ivcationale Factoren anfldfen lage,
fie mogen fdylecheweg irvational ober gar imaginde
feon s jenes gefchieht, wenn b2 — 4ac eine pofitive
Babl, aber fein Quadrat iff, bdiefes aber, wenn
fleit b2 — 4ac negativ wird, Diefes, find nun die drey
gher Salle, voeldhe wiv hiev yu betrachten: haben,

igew
i 0. 164,
B Lt fidy unfere Fovmel in jrey vationale Factos

e te auffdfen, fo [aft fie fich auf folgende Are vorftels
e fens (fx 4~ gv) (hx 4 ky), weldhe alfo fchon ibree
Nacur nad) jwey Factoven in fich fhlieht, ABill

2

)leh 3 man
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man abee, daf fie auf eine allgemeine Nt mebrere
Factoren-in. fich {chliefe, fo darf man nur fx + gy
‘=pqund hx <4 ky=rsfeben, da dann unfere Foor
mel Dem Producte pqrs gleid) wird, und alfo vier
Saccoren in fic) entbale, deven Anjabl nady Beliebes
vévmehee werden founte.  Hieraus aber erbalten
wit fiie. x einen doppelten Wereh, nemlid) x =

s = 0
: N
— fky gefunden witd, und alfo v = _‘f_’E:éE u
kpq——grs 3 :
% s —— :
fehg s Damit nun x unby in ganjen3 b

fen ausgedviife weede, fo mitffen die Buchftaber
Pr-q, I, s fo angenommen wetden, daf fich der Jab
fer durch den Nenner wicflich theilen [laffe; biefed
gefchiebt, wenn (ich entweder p und r oder q UM
dadurd) ¢heilen lafjen.

§. 165,

U diefed ju erfautern, fo fey die Fortmel x'—y'
gegeben, meldhe aug folgenden Factoren beftebt:
(x4v) (x—7v); foll diefe nun nody mebrer
®actoren baben, fo fege man x 4 y = pq utd

- —18
X ——y=rs,{o befomme man x= Pe-1s unby:?_q_z___.

2
Damit nun diefes gange Sablen werden, fo miffed
die bepden Sablen pq und rs gugleic) encweder §¥
rade ober.beyde ungerade feyn.

Esfens. B.p=7,q=5, r=3unds="
fo witd pqg = 35 und s = 3, folglih x = 19 und
y = 165 daber entfpringt x? — y* =103, roeld¢
Qab! witklich aus den Factoven 7, 5. 3. 1, beftells
alfo bat diefer Fall nicht die gevingfte Sehmwierigeit

§. 166
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rexe §. 166.
;ggi Moch weniger Sehmwierigfeit Hat der ywente Fall;

e wo die Formel jwep gleiche Factoren. in fich fchliehe
e und daber anf folgende Are vorgeftellt werden fann:
lien (fx 4 gy)?, welches Quadrat feine andere Factos
i ren Haben fann, alg die ausg der Wurgel fx 4 gy
entfteben. Nimme man alfo fx + gy = pqr an, fo
fn wird unfere Formel p2q®r*, und fann alfo fo viel
Jactoren baben, als man will.  Hier wird von den
nd ywey Sablen x und y nur eine beftimme, und die
andere unferm Belieben frey geftellt,  Denn man
oL XRY

: befomme x = sy 0.0 leicht fo angenommen
o

iy werden fann, daf der Beuch wegfalle. Die leichs
o tefte Formel von diefer At iff x2, nimme man
it x=pqr, fo {dhliefic dag Duadrat x* drey quadratis
fche Sactoren in fich, nemlich p?, q* und 2,

9. 167,

i Aber mit weit grofern Schwierigfeiten ift der
,b}, britce Fall verfniipft, mo fich unfere Formel nicht in
et | aey rationale Factoven aufldfen [afit, und Hier ers
it fordert es befonvere Kunfigriffe, fiir x und y folche
-t Werthe ju finden, aus weldhen die Fovmel jwey
7 odev mehr Factoven in {idy enthalt, Um bdiefe Uns
fiw tetfuchung su evleichtern, fo uterfe man, daf unfere
gér Jormel feicht in eine anbere vermantelt werden fann,

wo dag mittleve Glied feblt; man barf nemlic) nue
I -t
m; X= L—y feen, mwo denn die folgende Fovmel hers

Iche aug qebradgt roird:
bty | P—obyzb*y?  byz—b2y2

L2 (qec—bjyn
Ift 412 5 +C} 44 §E 5

Wir wollen dafer fogleicdy das mittlere Slied mege
1] 2 3 laffen
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laffen und die Foemel ax® - cy? beteadhten, wo
bey eg darauf anfomme, tvelche TWerthe man den
sBuchftaben x und y beylegen foll, damit diefe Fow
mel Factoven erhalee. €8 ift leiche einjufehen, vof
diefes vor der latur der Jablen a und c abhange,
und dedwegen wollen wit mit einigen beftimmien
Sormeln diefer Uve den Anfang machen.

§¢ 1680

€8 fey alfo guerft die Formel x> - y2 gegeber,
weldye alle ablen in fich begreift, die eine Summe
3oeper Duadrate find, und von weldhen wiv it
Eleinften bis 5o Dier vorftelfen roollen:

1, 2, 4 5, 8 9, 10, 13, 16, 17,1829
25,26,29, 32, 34,36, 37, 49, 41, 45,49,5%
unter welchen {ic) einige Primzablen Lefinden, bit
Teine. Ibeiler baben, als: 2, 5, 13, 17,29
37, 41. Die tbrigen aber Haben Lheiler, wov
aus die Jrage deutlicher wird, welche TWerthe man
Den Budftaben x und y geben muiffe; daf die Fv
mel x* -1-v* Theiler oder Factoren babe und joarf’
viel man ibrer will, mwobey wir vor allen Dinger
bie Falle ausfdhliefen, wo x und y einen gemei
fchaftlichen Tbeiler unter {ich Haben, weil algdant
x* 4 y2 fidh auch durch denfelben Theiler, uid
awar durd) das Quabdvat deffelben wirde (heilet
Ioffen. Denn wave 3. B, x =7p und y = 79 f
wihirde die Sumime ihrer Quadrace 40p2 + 499’7
49(p* - q*) fich gar durch 49 theilen laffen. Do
ber gebt die Jrage nur auf foldhe Sormeln, WO T
und y feinen gemeinfchafelichen Theiler Haben 00F
unter fich uneheilbar find, - Die Schwierigkeit ol
bier bald in die Augen; denn wenn man gleic #v
fiebt, baf, wenn die beyden Qablen x und ¥ ““9:;

' vad
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tade find, algdann die Fovmel x> - y* eine gerade
Rabl und alfo durch 2 theilbar werde; ungerade
bingegen, twenn die eine Zahl gerade, Ddie andere
ungevade ift, fo ift dod) nidhe leiche eingufeben, ob
fie Theifer babe over nidht? Bepde ablen x und
y Ednnen aber nicht gerade fepn, weil fie Feinen ges
meinfhaftlichen Theiler unter fid) Haben muffen.

§. 169.

- ¢ feyen daber Die bepden Jahlen x und y une
tee fich untheilbar, und dennody foll die Formel
x2 - 2 awey oder mebrere Jactoven in fich enthals
ten. $ier Fann nun die obige Methode nidhe ftate
finden, weil fic) diefe Formel nidyt in ey vacionale
Tactoren aufidfen (aBe; allein die frvationalen Factos
ven, in weldye diefe Formel aufgelofet wird und
burch folgendes Product vorgeftellt merden Fonrens
(x+vy —1).(x—y vy —1) fonnen ung eben
denfelben Dienft leiften; denn wenn die Formel
x2 4y wivkliche Factoren hat, fo miiffen die irras
tionalen Factoren wiederum Tactoren baben, indem,
wenn diefe Factoven Feine weitern Theiler batten,
auch ibr Produet Feine haben Ffounte. Da aber
diefe Jactoven irrational, ja fogar imaginar find,
und aucy die Jahlen x und y feinen gemeinfchaftlis
chen Theiler baben follen, fo Eonuen fie feine ratios
nale Sactoren Haben, fondern fie maffen irvational
und fogar imaginar von gleicher vt fepn,

§ 170.

Wil man alfo, daf die Formel x2 - y2 jmwey
tationale Gactoven beFomme, fo gebe man beyden
itrationalen Factoven auch jroey Factoren, und nehme
Rty —1=(p-tqy—1) sy —1),
und dauk wird, weil - — 1 fowodl negativ als

T4 pofitiv




296 IL 2AB{chnite, 1 1te Capitel,

pofitiv genommen werden fann, von felbft x—y
V- —1=(p—qy — 1)t —sy —1)fm,
fo daf das Product davon, dag ift unfere Forme
fepn wird: x* 4y = (p2 4-q>) (r2 4-52), und
diefe folglidy jey vationale Factoven enchalt, nem
lich p* +q% und r2 452, Hier iff aber nodh ubtis
bie Werthe von x und y ju beftimmen, weldye nem
lich audy rational feyn miffen.

Wenn man nun jene ircationale Factoren mif
einander multipliciee, fo befdmmeman x+yy"—1
=pr—qs4psy —1 +qryT—1,umx—
YV — 1= | | L B ) W psvy — 1L
Aodirt man diefe Formeln, fo wird x = pr—g;
fubtrabict man fie aber von cinander, fo win
2YV —L=2psy—1--2qry~—1, odery =ps + i

Jimme man alfo x = pr — qs und y = ps + 4
[0 exbalr unfere Fovmel x2 + y2 gewif jwey Facto
ven, indem x* 4 y* = (p* 4 q?) (r2 4 5?)
eusfomme,  Verlangte man nwehr Factoren,
diefte man nur auf eben diefe Nre p unb q fo anne
men, daf p? 4-q> swey Factoren batce, und alé
bann batte man in allem drey Factoren, deren bl
auf gleiche Are nady Belicben nody vermehre wew
ben fann,

Deit 2705

Da bHier nur die Quadrate von p, q, r umd s
borfommen, fo Fdnnen diefe Budyftaben aud) nega
tiv genomumen werden; nimme man 5. B, q negany
fo witd x = pr 4 qs utd y = ps — qr, von mweldyen
bie Sumime der Quadeate eben diefelbe ift als vorher;
daraus erfeben wir, daf, wenn eine Qabl einert
folchen Producte, wie (p2-1q°) (r2 + 52) gleid)
ift, biefe auf eine doppelte Yve in soey Suadratt

serlegt werden Eoune, indem man guerft x-:-pr'-;;lé
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—y und y = ps 4 qr, und Bernad) audy x =pr -4 qs
enm, und y = ps — qr gefunden hat.

mel, |- Csfey g D.p=3, q=2, r=2unds=1, {8
b vaft folgendeg Product beraus fame: 13. 5 =65 =
et x* 4-y2, wo dann entveder X = 4 und y =7, ober
brig x=8und y=1 feyn roird; in beyden Fallen aber
[e1ie ift x* 4 y2=65. SNultiplicice man mehreve devs
gleidhen Zahlen mit einauder, fo wird audy das

it Product nod) auf mebreve Arten eine Summe yweyer
ks RQuadvatzahlen feyn.  Man multiplicive 3, B, 22 -
) I'=g, 3% 2"=13, und 4° - 1* = 17 mit einane

i ber, fo fomme 1105, welde Sabl auf folgende
Q55 Arten in ey Duadrace jerlegt werden fann:

o | 1) 33° + 4%, 1) 32% 497, L) 31% <} 129,
- IV) 24’ —I" ‘23’.

o4y §. 172,

clos

few Unter ben Jablen, die in der Form x2 - y3

fo enthalten find, befinden fid) alfo juerft {olche, vie

el aus ;wey oder mehreren dergleichen Jablen durch die

alée Multiplication jufammen gefehe find; beenach aber

baf aucy folche, welche nicht auf viefe Ave jufammen

b gefetit find; diefe mollen wir einfache Jablen von
Der Form x2 - y* nennen, jene aber jufammenges
febte.  Daber werden die einfachen Jablen diefer
Ave fepn:

1 s 1) 2, 509, 13, 17, 29, 37, 41, 40 . { f.

g in welcdher Reibe pweyerley Sablen vorfommen,

iit) nemlicy Primyablen, oder folche, weldye gar Feine

hen Weiler haben, als 2, 5, 13, 17, 20, 37, 41,
yer und weldhe alle, aufer 2, fo befdhaffen find, vag,
et ERn man 1 davon wegnimme, das lbrige durch 4
¢id) theilbar werde, oder weldje alle in ver Form 4n -+ ¢
kate euthalten find. Hernach find audy Quadraahlen
~ gt vorbandew 9, 49 u, f. f., deven QWurgeln aber
und s 3.7
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2, 7 W . £ niche vorfommen; wobey ju merfen i
daf; diefe Wurgeln 3, 7 . . f. in der Form 4n—1
entbalten find.  E8 ift aber aud) offeribar, bp
Feine Qabl von der Form 4n — 1 cine Summe
sweper Quabdrate feyn Fonne. Denn da diefe Jables
angerade find, o mufice dag eine der beyden Qe
Drate gerade, das andere aber ungerade feyn. Wit
Baben aber gefeben, daf alle gerade Quadrate durd)
4 theilbar, die ungeraben aber in der Form 4n-+1
enthalten find, Wenn ntan daber ein gerades umd
ein ungerades Quadrat jufammen addive, fo be
Fomme die Sumnte immer die Form 4n 4 1, it
aber die Form 4n— 1. Dak aber alle Primjoblen
von der Form 4n - 1 Summen vou joend
Quabdraten find, ift joar gewiff, aber nidyt o leidt
3u Dbeweifen,

§. 173
Wir wollen weiter geben, und die Forme
x2 - 2y2 betvadyten, um ju feben, welche Waile
x und y baben miffen, damit diefelbe Factoren

" balte.  Da nun diefe Forme! duvd folgende

ginaven Factoven vorgeftellt wird: (x+y Vet
(x —yy~— 2), fo erfiet tan, wie vorber,
wenn unfere Formel Factoren bat, audh ihre W
ginaven Factoren dergleichen baben mirffen. Tad
fese dager erft x+yvv- —2 = (p+qv—2
(r4+sv- — 2), {o folgt von felbft, Ddap aud)
X 2 T (P ) (=
fepn miffe, und bieraus wird unfere Fovmel X2t
2y2 =(p? 4 2q2) (£ 4 252), unbd bat alfo 0
Sactoren, von weldyen fo gav ein jeder von eben fo’
felben et ift.  Damit dicfes aber gefchehe, fo il
fen gebovige TWerehe fiie x ind y gefunden W

weldhes auf felgend d fann:
ches auf felgende Hve ge(chehen fann g
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Demp dax -+ y v — 2 =pr— 2gs + qr
Vo= 2B ps VS 2 X —y Vi~ 2= pr—
2gs — qr Yy~ — 2 — ps Y~ — 2, fo iff die Suns
me 2X = 2pr — 4qs} folglidy x = pr — 2ps.  Hers
nady giebe die Differeny 2y v~ — 2=2qr vy~ —2
= 2ps v~ —2, daber y = qv - ps. .. Wenn alfo
unfere Jovmel x2 4 2y* Factoren hHaben foll, fo
{ind fie immer fo befchaffen, Daf dev eine p? 4292
und der andere r2 -+ 25> fepn wird, oder fie find
beyde Sabhlen von eben der Ace, alg x2 -+ 2y>; und
damit diefes gefdyebe, fo Fonnen x und y wieder auf
sweyeviey Yveen beftimme werden, weil q forwobl
negativ alg poficiv genomiten werden fann. Man
bat nemlic) yuerft x =pr — 2qs und y = ps 4 qr,
und Gernad) aud) x = pr 4 2qs und y = ps — qr..

§ 174

Die Formel x> -} 2y2 enthalt alfo alle diejenis
aen Sablen in i), mweldye aus einem Quadrate und
einem doppelten Quabdrate befiehen, und weldye wie
biev big auf 5o anfithren wollen, alg: 1, 2, 3, 4,
6, 8,9, 11, 12, 16, 17, 18,19, 22, 24,'25,
27, 32; 33, 34, 36, 38, 41, 43, 44, 49, 50.
Diefe laffen fich wicder, wie vorber, in einfache und
pufammengefette abebeilen, und dann werden die
einfacdhen, weldye nidyt aus den vorhergehenden jus
fammengefett find, folgende fepn: 1, 2, 3= 1T
17, 19, 25, 41, 43, 49, weldye alle, aufer den
Duadraten 25 und 49  Primgablen fid,  Von
allen denendber, die bier niche fieben, Fommen die
Quadrate vor, 9IMNan Eann bier aud) bemerfen, daf
alle Primzablen, bdie in unferer’ Fovmel enthalten
find, eneweder ju der Form §n-- 1 oder gu be
§n - 3 geboven, da Dingegen Die fibrigen, weldye
entoeder-ju dev Fovm 8§n -k 5 oder ju der §nt- 7
gk‘%:}i
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geboren, niemals aus einem uadrate und einem
doppelten Quabrate beftehen Formen. s iff abet

- aud) gewif, dag alle Primyablen, die in einer o

den erften beyden Formeln §n —- 1 und gn - 3 ¢b
balten find, fid) jebesmial in ein Quadvat und et
Doppelres Duadrat auflofen laffen.

§ 175

IWiv wollen nun anf gleiche Weife su der allge
meinien Formel x>~ ey? fovtgeben, unbd fehen, wels
che Werthe man x und y geben mup, damie diife
Sormel [Jactoven erbalre,

Da nun diefe duvch dasd Product (x+yy"—0)
(x—y v~ —c vorgeftellt wird, fo gebe man einee
jeden diefer: [Factoren wiederum jwey Factoren von
gleicher Are; man fese nemlih x 4y~ —c=
(P9 ¥s =0 (F o = G bR =
YV &= R s gy rne) (v vt
Nunmedr wird unfere Formel: x2 - cy2 = (p'+
€q*) (r2 4 cs®) werden, woraus erbelle, daf b
Sactoven wieder vou eben der Ave, alg die Formd
felbft, fepyn werden. Die Werthe aber von x U
y werden {ich folgender. maafen verbalten: x =Jf
-+ cqs und y = qr - ps, ober y = ps.— qr, W
Dieraus [afe fich leiche erfeben, wie unfere Formdl
noch mehrere Factoren ecbalten Eonne.

§. 176. _

Jtun ift es aud leiche, ber Sormﬁ'i@ﬁ — ¢y
Sactoren 3u verfhaffen, weil man nur — c fit
-+ c {chreiben darf’ Sndeffen lafjen fich biefe and)
unmittelbar auf folgende Ave finden: da unfert
Sormel dem Producte (x Fyy-c¢) (x — e
gleich ift, o fefe manx -y~ c =(P+qf+“2

(r
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(cfsyc)und x—yy-c(p— qVy ¢)
(r —s vy~ c), woraus fogleic) die Factoren x2 —
¢y = (p? — cq?) {r2 — cs?) entfiehen, weldye
wieder von eben der Ave, als unfere Formel felbft
find, DieTWerthe aber von x und y laffen fich audy
wieder auf eine doppelte Are beftimmen, nemlich
juerft x = prt-cqs, y=qr - ps, und bernad) auch
X'=pr — cqs und y =ps —qr. IBill man die Probe
madyen, ob {o dasg gefundene Product herausfomute,
fo prebire man vi¢ exften Werthe, wo dann x* = p*c®
+ 2¢pqrs -} c’q’s* und y = ps® 4 2apqrs4-q*r* feyn
witd, alfo cy* = cp’s® 4 2cpqrs + cq’r?, woraus
man x* — cy*'= p*r* — cp’s® 4= ¢’ — cqr?
exbalt, welches mit dem gefundenen Producte
(p* — cq?) (r* — cs*) ubeveinfdmmt,

(PR 8

Big bieher haben wivdas exfte Slied ohne Cocf:
ficienten betvadytet; wun wollen wir annebnten, vaf

‘Daffelbe aud) mit einem Buchifaben mulciplicive few,

und fuchen, was die Formel ax® 4 cy? fie Factoren
exbalten Fonne,

Hiee ift nun Elar, daf unfere Formel dem Proe
ducte (xy"a+yy —c)(xya—yy —¢)
gleich fey, - welchen bepden Factoren daber .mwieder
Sactoven gegeben werden miffen.  Hierben aber
jeige fich eine Schmierigfeit. Denn wenn man nad
derobigen vt x v at+yy —c=(py a-+
Q- —c)(ryatsy  —c)=apr—cqs + ps
Y —ac+qy —ac, umdxya—yy —¢
=(pV‘a'~—-qV"—-—~c) (ry-a—sy" —c)=
Pr-—cqs — ps ¥~ — ac — qr y~-— ac anuehe
fen wollte, woraus man 2Xy " a = 2apr — 2¢qs,
W) 2y~ —c¢ = 2ps " —ac + 2qr Y~ —ac
eehielte, fo rourde man fowofl fikv x al8 y irvationale

Werehe
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Werthe finden, welche Hier gar ' nicht St
finoen.
§. “178.

Diefer Schwievigfeic aber Fann man abbelfes,
wenit man x vy a4y —ce=(pyva+y
Y- —c)(r4-sy —ac)=pry a—cgy:
+q 1y —ct+ aps y—cundbx y a—4y
Vv —e=(py a—qy —c)(r—sy- —ay=
pry.a—cqgsy - a—qry " —c—aps . —
annimme; woraus nun fur x und y bdie vational
Werthe x = pr — eqs und y = qr -}~ aps gefunden
werden, algdann aber wird unfeve Formel dieFact
ren ax® 4= cy?® = (ap® -+ ¢q*) (r*-}-acs?) beFomume,
von twelden nuv einet eben diefelbe Fovm bHat, 0ié
unfeve Sormel, Dder andere aber vou einer gang v
fchiedenen Ave ift.

§. 170,

Uber e fieben doch diefe 3iwey Fovneln in einet
febr genauen Vermwandfchaft mit einander, indun
alle Sablen, weldye in der evften Toent enthalies
find, wenn fie mit einer ah! von der gwenten Fouk
multiplicite werden, wieder in die erfte Form fallen
MWir Haben auch fhon gefehen, daf ywey Jafien
von der ywepten Ferm x* - acy®,  welche emlid
mit der obigen x* 4~ cy* ubereinfFomme, mit einaw
Der multiplicict, wieder eine abl von der jroeyih
Jorm geben, '

€s ift alfo nur nod) 3u unterfuchen, wenn otk
Sablen von der erften Form ax® - cy? mit einandt
mulciplicice werden, ju weldher Jorm dag Produd
alsdbann gehore,

Wi wollen daber folgende jwey Formeln vob
bee erften Are (ap* 4 cq?) (ar® - cs?) mit eind
der mulcipliciven, “und da ift leiche einauff%fﬂ“é




Bon dev- Aufl, einer Fovmel in Factoven, 303

Sttt paf ibr Product auf folgende Ave vorgeftellt roerden
fonne: (apr - cqs)? 4 ac (ps — qr) % Cefien
wiv nun bier apr -4 cqs = x und ps —qr =y, fo bes
i fommen twir die Formel x* - acy®, weldye von der

! leiten Ave ift; daber denn ey Sablen von der ers
4 ftern YAve ax® 4- cy* mit einander multiplicive, eine
3abl von der jwenten Ave geben, weldyed man Fury

"f fo vorftellen fann; bie Jablen von der eriten Uve
}_ﬁ wollen wir durch I, die von dev yweptenn Are aber
P durch IT andencen.. Nemlich L. T giebe II5. L 1T giebe
2 I; ILII giebe I, toovaus audy ferner exBellt, was
i Deraus Fommen muffe, - wenn man mebrere folche
s ablen mit einander multiplicive, als L L1 gich¢ I;
i | ML giebe My LIL Ik giebe L5 IL IL IT giebe L.

Pt §. 180.

Lim Diefes ju exlauternt, fofepa=2 und c=3,
woraus folgende swey Yrcen von Jablen entftehen,
age | Dieerfteift in der Form 2x* -} 3y%, die andeve aber
o in der Form x* ~- 6y* entbalten. Nun aber find
e vie Jablen der erfiern bis auf 50 folgende; _
ot L)2iaqe saie-at itag, shis 18,:20, 21,
(fen, 37, 29, 39, 32, 35, 44, 45, 48, 50.

Bl g der gwepten e {ind folgende Sablen big 5o
Al entbalten:

Hai L) x, 4,6,7,9, 10, 15, 16, 22, 24,
e | 25, 28, 31, 33, 36, 40, 42, 49,

Mebment wir nun eine Jabl von der erfen Nre,
oy | b B. 35, und multipliciven fie mit einer von. dee
et joepten Ave 31, fo ift bas Product 1085, weldye
ot 30Dl gewif in der Form ax® - 3y* enthalten ift;
ober man Eann fie y eine folche Babl finden, daf
oot Y085 — 3y ein boppeltes Quabrat, nemlich 2x*
1ol toerde.  Diefed gefchiehe nun exfilich, wenny =3,
pen, | Veun alsdann witd x = 23; bernady auch, wens
bof y=1I
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y = 11, benn algdann witd x = 19; bdrittens aud
noch, wenn y = 13, benn da wird x = 17, und
endlich viectens, wenny = 19, denn algdann witd
x = 1. - Man fann Ddiefe benden Hreen von Jahlen
wicber in einfache und jufammengefeste abeheilen,
inbem diejenigen jufammengefete find, welde aus
ey oder mebreven Eleinern Sablen von bder cinet
oder Der andern vt befteben. &8 werden alfo vo
dev erften Yre folgende einfach feyn: 2, 3, 5, 11
29; jufammengefest bingegen f{ind folgende: §,
12, 14, 18, 20, 27, 30, 32, 35, 49, 4%
48, 50, u.{. f. Bon der yoeyten At aber find
folgende einfach: 1, 7, 31, die ubrigen find ale
sufammengefese, nemlidy: 4, 6, 9, 10, 15
16, 22, 24, 25, 28, 33, 30, 49, 42, 49
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Bon dev Vermwandlung der Formel ax? 4
in Quabdrate oder auch in hoheve Potenyen.

§. ISIo

WWic Baben fhon oben. gefehen, daf Japlen vo¥
er Form ax® - cy? oft durchaus nidye ju QU
draten gemadyt werden Fdnnen; fo oft es aber moy
lidh ift, fo Fann diefe Form in eine andere verwaw
delt werden, in weldher a= 1 ift. 3. B. bie ot
ap? — q® fann ein Duadrat werden, fie (afe (4
aber audy auf folgende vt vorfiellen: (2p+9)
~—2 (p+q)% Nimme man nun 2p + 4 =¥
und p q =y an, fo Edmme die Formel x> —27
{:eraqs,. mo 2= kund ca — 2 ifl, Ghen et

folcye
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wh | oofche Berwandlung findet andy jedesnal State, fo
umd | ofe es nemlich moglicy ift, dergleithen Gormeln ju
MO 1 eimem Quadrate ju machen.

e MWenn daher die Formel ax? 4 cy? ju einem

o Quabdrate oder einer andern hHobern gevaden Potens
aus £8 fw fi -
i gemacht werden foll, fo Eonnen wiv fidher a = 1 ane

nehmen, und die ibrigen Falle als unmoglidy ans

R feben.
I,

8, 9. 182.

45 Es fey daber die Formel x> - cy* vorgelegt,
i+ welche gu einem Duabdrate gemadyt werden foll.. Da
all diefe wun qus den Factoren (X 4y YV~ —c) (X—y
150 v= — c) beftebe, fo muiffen dief> entweder Duas
9 brate, oder mit einerley Sablen multiplicirte Quae
brate feyn.  Denn wenn das Product jwever Jahs
lewt ein Quadrat feyn foll, al8 3. B.pq, fo wird evs
fordere, Daf entmeber p=r2 und q =52, bdas ift,
dag ein jeder Factor fie fid) ein Quabdrat fen, oder
] daf p = mr* und q = ms? fey, das ift, daf die
cy Factoren Quabdrate mic einerlen Sabl mulciplicice
h fepent; dedmegen nehme man x -y vy —c=m
(p -+ qv —c)* an, fo wird von felbft x — y
y=—c=m(p—qy" — c)?, daber befommen
wiv x* 4 cy’ = m* (p* 4 cq*)?, und wird alfo ein

o0 1 Quabdrat. Um aber x und y ju beftimmen, fo has
WIE L Ben wiv die Gleichungen x 4y~ — ¢ = mp* -
10g AMPq Y~ — € ~—mcq® UMD X —y Y~ —c =mp?
:;;i: ~2mpq Yy~ — ¢ — mcq?, wo fidy deutlidh zeige,

bafi x dem rationalen Theile, y v/~ — c aber vem ive
ﬁé{ rationalen Theile gleich feyn muB; daber wird x-=
q) mp? — mcq?, und yy- —c¢ s 2mpqy~—¢
’ oder y = 2mpq. -
:;_}'t Nimme man alfe-x = mp? — meq? und y =
f{g}'{ ampq an, fo wird unfere Formel x = cy? cin
| i ghedl, u Qugs
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Quadeat, nemlidy m2 (p2 - cq2) 2, von weldiy
die Wurgel mp? - meq? ift

§e 183.

Sollen die jivey Sablen x und y unter fich un
theilbar feptt, ‘ober Feinen gemeinfchafelichen Theile
“Baben, fo muf m = r.gefet werden.  Wenn daje
x* 4 cy? ein Quabdrat fepn foll, fo nimme to
pur x=p? —cq? und y = 2pq, wo denn diefe o
mel dem Quadrate p* - cq? gleid) wird, Stof
bap man x = p? —cq® anpimine, {o Fann man aud
x=¢q* < pfeben,  weil auf beyden Seiten hob
Suadrat x2 einerley wivd,  Diefes ift nun ebendiv
jenige Formel, bie wir fchon oben aud gang anbem
Sriinden gefunden haben;, wodurch die Richtigh
e bier gebrauchten Methobe beftatige wird,

et nach der vorigen Metbode, wenn x4
ein uadrat fepn foll, fo febt man die Wuryel =1

Py - 2
- 5 b bany befomme man x2 - cy? =%

2px Ay3 /
= —%ﬁ P____q:}: , 100 fid) die x2 auffeben; ¢
ubrigenn Slicder aber durch'y dividire und mit ¢
multiplicice, geben cq’y = 2pqx - p2y, ober oqy
— p2y = 2pqx; man fBeile nun durdy zpq U
At cw
dued) y, fo wird —g-: Eﬂ;p_qg_ Da aber x unby
untBeilbar feyn foflen, twie audy p und q dergleide!
find, fo muf x dem 3abhler und y dem Nenntt
gleich feyn, folglidy x = cq? ~=p* und y = 2p%
ie vorber,

§. 184, il
Diefe Auflofung gile, die Sabl c mag pofit?
oder negariv feyn; Hat diefelbe aber felbft Sactm‘jg
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Ifew | al8 3 B, wenn bie gegebene Formel x2 - acy?
ware, welche ein Duadrat feyn foll, fo finbet nidye
nue die vovige Auflofung fate, weldye x = acqg* — p*
und y = 2pq giebt, fondern audy nodh diefe: x =
4 it cq*> —ap? undy = 2pq; bdenn da witd ebenfalls
Bele | X0sAcy” =ciqi4m2acpiq® +a*pt=(cq? +-ap?)?,
Dafi welches andh gefchiebe, menn man x = ap* — cq*
annimme, weil dad Quadrat x2 in beyden Jallen
¢S einecley berausfomme,
Stat Diefe neue Auflofung wird auch durcy die hiee
{aid gebrauchee TMNethode auf folgende Arve gefunden.
aps ] Manfegex 4y v- —ac=(p v atqy-—c)?,
niip | WM X—yy~ —ac=(pv a—qy"—c)?, damit
et beraugformme: x* - acy? = (ap? 4-¢cq*)2, und |
alfo-gleidh einem Duadrar; algdann aber witd x4~y
Voi——a¢ =ap® L2pqy —ac—cq? und x —
dop | Ve = ap?—2pq VT —ac— ¢g?, woraus
q=y | folgt x=ap? —cq*>undy = 2pq. Lape fich alfo
; die Zabl ac aufnebrere Avten in ey Tactoven
=X | gerteilen, fo Fann man ouch mebrere Aufidfungen
| angeben,
. D §. 185.
it ¢ Wir rollen diefes durch einige beflimnite Fove
meln evlautern, 1und juecft die Fovmel x2 -1 y2 brs
(i teacyten, weldhe ein Quadrat werden foll.  Da nun
bier ac =1 ift, fo nebme man x =p2 — g2 und

Wby | y=oapq, fowitdx> 4=y =(p2 Fq%)>%

idhen ©oll weytens die Formel x2 —y? ein Quadrae

et | Wetden, foiftac=—1; man nebme alfo x = pZ

3 | T 9% undy=2pq, wodann x* —y2=(p2—q?)?
wird,

Soll brittens die Formel x2 -2y ein Quabdrat
Wecden, wo ac = 2 ift, fo nehme man x = p*— 243,
ofitit | Ober x = 2p®— g und y = 2pq, und dann rird
oty | X-2yt=(p*'4-2q?)?, oder x*-2y® = (2p* )%
ali U 2 Soll i




308 1L Abfchnite, 12te8 Capitel,

Soll vietens die Formel x2 — 2y2 ein Qo
brat merden, wo ac = — 2 ift, {o nebpe man x =
p? 4+ 2q° und y = 2pq, mo man dann x* — 2y’
= (p* — 2q?%) * erbal¢. -

Soll fiinftens die Formel x - 6y ein Quiadeat
roeeden, woac= 6, und alfo entweder a = 1 und
c=6, odera=2und c= 3 iffs fo Fann manefd
lich x = p% — 69> und y = 2pq annefmen,
dann x2 4 6y2 = (p2 4 6¢°)2 ift.. Hernad
fann man audh x = 2p2 — 3q2 und y = 2pq fefiny
wo dann x? 4 6y* = (2p* 4 39%)* ifts

§. 186.

Sollte aber die Formel ax? - cy? ju einen
Quadrate gemache werden, fo ift fdhon erinnert wor
dert, daf diefes nicht gefcheben Fonne, wofern nid!
fcbon ein Fall befanne ift, in weldyent diefe Formd

wirflidy ein Duadrat weede.  Diefer befannte Fal

fey daber, wenn x =fundy =g ift, fo da af’jl'
cg? = h? ift; * und algdann Fann unfere Formel it
eine andete vom biefer vt t -} acu® vertanti

fx-f-c x—Iy

werden, wenn man ¢t = a_i‘_'*}'l e E’}T"
L o af%x2 . gacfpxy 08N

febe; denn da wirh t= = — ah%j""'""

g?x? —ofgxy -f2y?

und u? = , mworaus folgf, ba

hz
2f3,2 25202 2.2 f2y?
2 -+ acn? = 2 fix*+c’g Yh'i'ﬂﬁg Xty .
ax® (af? 4 cg? ) 4-cy? (af 24-cg?)
ey (ATt iy o min i

hz
cg® =h?*, fowitd t2 4 acu* = ax? J-cy?; utb
auf diefe et beFdmme die vorgelegte Fovmel ax’ +
cy? die Jorm t2 4 acu?, mweldye nach den pier o
gegebenen Regeln leiche ju einem Quadrate gemadt
werden fﬁnn' 5' IS?'

s B I R T P iy
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§., 187,
Nun wollen wiv weiter fortgehen und fehen, wie
die Jormel ax? -~ cy?, wo x und y unter fich uns

theilbar feyn follen, su einem Cubus gemachr wers

den Fonne; biergu find die vovigen Negeln Feinesmes
geé binlanglich, die hier angegebene Berfahrungss
avt aber Fann mit dem beften Fortgange angemendet
werden, wobey nod) vorguglidh diefes ju bemerfen
ift, daf diefe Formel allegeit ju einem Cubus ges
macht werden Fonne, die Sablen a und c mogen bes
fthaffen fepn, wie fie wollen, weldyes bey den Quas
braten niche anging, wenn nicht fhon ein Fall bes
fannt war; weldyes aud) von allen andern geraden
Potengen qile; bey den ungeraden aber, als der
bricten, funften, fiebenten Poteny u. f. f. ift vie
Auflofung immer moglich.

§. 188.

Wenn daber die Fovmel ax2 4 cy? su einem
Cubug gemadyt werden foll, fo fee man auf eine
abnliche Weife als vorper
Xy~ a4y vy —c=(pvat-qv —c)? und
Xya—yy —c=(py a—qy" —c)3, denn
baraus wird dag Product ax* 4 cy? = (ap2-4-cq?),
und alfo unfere Formel ein Cubus; es Fomme aber
nue darauf an, ob andy bier x und y auf eine ratio-
nale Ave beftimme werden Fonnen? mweldyes glick(is
dee Weife gelinge; denn wenn die angefehicen Cus
bi wicfliy genommen werden, fo erbalten wir fols
gende jwey Sleichungen: x vy a +yy~ —c =
PV~ a+-33p"q Y~ —c— 3pq* v a—cgiym—e,
MY XyTa—yy —c=aplyta— ap2qy-—c¢
—13¢pq® yra-cqdy~—c, woraus offenbar folge,
Vafx= ap? — 3cpq®, und y = 3ap”q — A’

U3 Man '
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Man fudpe 3. B. 3wep Duadrate x? und y*,
deren Summe x> - y2 einen Cubus ansmady;
weil nun bier a= 1 undc= 1, fo beFommen wit
x=p? —3pq und y = 3p2q-— g3, ' und alsdann
wird x* - y* =(p? --q*)3. €8 fepnunp=2
und q=1, {o witd x = 2 und y = 1r; bietans
x2 4 y2=12§=355%

§. 189,

IBir wollen noch die Fovmel x> - 3y2 befrady
ten, weldhe ju einem Cubus gemadye werden foll;
weil nun E)ier a=1 und c= 3, f‘u oLy X = p3-—~
9pq® und y = 3p*q—3¢3, und.aledann x* +3y°
= (p2 +392)%  Weil diefe Formel oft vorFommt
fo wollen wir davon bie leidytern Falle hierher feben:

goj72 § 279452 =12§3
§1{304 09261=121%3

154145 29791 = 3[3

§. 190,

MWare eg nidyt jur Bedingung gemacht worden
baf die beyden Sablen x und y unter fich uneheildor
fepn follten, fo hatte die Frage gar Feine Sehwierty
Feit; Denn wenn ax® - cy® ein Cubus foyn ol
fefe man x =tz und y =uz, fo wird unfere Forme

3 -
at*2? -1 cu?z?, weldhe dem Cubus Z—i- gleich gefed
v .

werde, worang fogleich z = v3 (at® - cu®) gefil’
TR o eefap fie X
e wivd; foiglich find viv gefuchen 21?3-»1!@"1":“3

Plafx (P28 8y
111§ 8o 64= 4°
2 10{ 9 g43 = Sl
X 35118 31g7=13
3 ola4 1775 8 =41k
1

3

2
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7, by, x = tvd (at? 4 cu? ) und y=uvd (at’ - cu?),
he; | welhe aufler dem Cubus v3 nodh at? J- cu® jum
i gemeinfchafelidien Theilee Baben: diefe Hufidfung
- gieht fogleich ax? = cy? = v° (at® 4- cu?)? (at?
i 4 cu?) = v0 (at? - cu® )3, weldes offenbar dee

s Cubus von v (at* - cu?) ift,

§. 191, |

Dasg bier gebrauchee BVerfahren ift um fo viel
1y mecFrolediger, da wie burdy Hilfe irrationaler und
ol fo gav imaginarer Jormeln foldye Aufidfungen gés
funben Haben, wozu nur allein rationale und fo gae
N gange Sablen ecforvert rourben.  Ioch merfronrdis
it ger aber ift e8, daf in Denjenigen [allen, mwo die
ai | Sreationalitat vecfchwindet, unfer Berfabren: nidye
mebe ftate findees denn voenn 3, B, x? - cy® ein
Cubus feyn foll, fo fann man fider {hiiefen, baf
auch die bepden icvatioralen Jactoren davon, nems
lih x +y v —cund x — y vy — c, Cubi
fepn miffen; weil fie uncer {ich untheilbar find , -ins
vem die- Jablen x und y feinen gemeinfchafelichen
Zbeiler baben. Fiele aber die Jrrationalitat v~ —c
weq, als 3. B, wenn c = — 1 ware, fo wirde dics
fer Srund nidyt mebe ftact finden, reil algbann die
beyden Jactoven, nemlich x - y und x — y allers
dings gemeinfdhafiliche Theiler haben Fonnten, nns
geachtet x und y dergleihen niche Daben, 3. B.
bae wenn bende ungerade Jablen rwaren,

fip Wenn daher x2 — y? ein Cubus feyn foll, fo
i ift niche ndehig, daff fowod!l x -+ y als x —y fiie
i | fidyein Cubus jey, fondern man Fonnte wohl x4y
=2p° und x — y = 4¢° annehmen, wo dann x*—y*
Bt unfieeitig ¢in Cubug miivde, nemlich §p°q®, woven
s die Cubicrwuryel 2pq ift; alsdbann aber wird x = p?
e | F 23 und yi2 phas agts CBenn aber e Fove
m B M 4 mel

en,
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mel ax® ~-cy? fidy nicht in jey vationale Factorn
pevtheilen [afe, fo finden qud) Feine andere Yuflis
fungen ftace, al8 die hier gegeben worden find,

$. 192.

Wit wollen diefe Abhandlung nodh durdy einige
merfoirdige Aufgaben erlaucern:

L Aufg. Man verlangt in ganjen
Jablen ein Quadrae x2, baf, wenn daju
4 adbive wird, einCubus Herausfomme
dergleichen find 4 und 121; ob aber
noch) mehr dergleichen angegeben werden
Eonnen, ift bier die Grage?

Da 4 cin DQuabdrac ift, fo fuche man suecft bit
Salle auf, in welden x> - y2 ein Cubus witd;
diefes gefdyiebe, mwie aus dem obigen erbellt, wenn
X=p*— 3pq? und y = 3p2q — g3; bda nun Hie
y2=4, foit y="F2, folglicy muf 3p°q —¢
=2, ober 3P*q—q' = — 2 fepn; im erfiem
Jalle wird alfo q (3p2 —q*) =2, folglidhqein
Lheiler von 2. Es fen daber q =1, fo wird 3p*
— 1=2, folglidyp= 1 und affo x= 2, und x?=4

Sefit tman q = 2, fo wird 6p? — g = gact
gilt bag Seichen -, fo wird 6p% = 1o undp? =%
woraug ver Werth von p irrational mwiirde und hie
alfo niche fate fande; gilt aber das Jeichen —, o
Witd 6p? =6 und p=1, folglich x = rr, Me
vere §alle giebe ed niche, und alfo Fonnen nur ot
fuabdrate angegeben merden, nemlidy 4 und 121,
welche Cubi werden, wenn man daju 4 additt,

§ 193,

IL Aufg.  Man veclangt folhe Que
drate in gangen Bablen, die, wenn daj¥
2 abdire wivd, Cubi werden, wie bed

: oem
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ten bett Quadrate 25 gefdhiebe; ob es nun
flos nody mebr dergleichen giebr, wird BHiep
gefrage?

Da alfo x* - 2 ein Cubus feyn foll, und 2 ein
boppeltes Quabdrat ift, fo fuche man guerft die Salle
lige auf, o vie Formel x> 4 2y> ein Cubus wiro,
melches aus dem oben gejeigten (§. 188), mwoa =1
L und c =2, gejchiebt, wenn x=p*—6qp2 und y =
[nﬁelf 3p°q— 2q%; da nun biery = '_l' 1, fo mug 3p2q
e | —298=9(3p* — 24" =Tt fepn, umd alfo q
m ein Theiler von 15 e fep alfo q = 1, fo wird 3p2
—n =i 15 gilt Das obere Seichen, fo wird 3p’=3
bie und p =1, folglidyx=yz5; das untere Jeichen aber
t; giebt fue p einen irrationalen MWerth, welcher Hier
gl nidyt ftate findet; Dievaus folgt, daf nur das eilgige
let Quadrat 25 in gangen Jablen die verlangte Cigens
¢ fchafe Dabe.

i 0. 194,

¢

p* IIL Aufg. Man verlangs foldye finf
i fadbe Quadrate; wenn Baju 7 adbire
i« wird, Bap ein Cubus berausfomme: oper
¢ daf 5x2 47 ein Cubusg fey.

Ii*e; Man fudye juerft diejenigen Falle auf, in wels

" et 5x2 + 7y2 ein Cubug wird, welches nady dem
o (§. 188), woa= 5 und ¢ =7 ift, gefchiche,
4 enn X= §p*— 21pq? und y = i §REG =gl
a7 weil nun hiev y — i r feyn foll, fo wird 15p*q—
79} ::q(lspz — 7q2)=j:1, wo dann q ein
Lheiler vou 1 fepn mug, folglichy ¢ — 1; Daber wird
s ety A + 4 » w0 beyde Falle fitr p etrwas irs
iU tationales geben, worans aber doc niche gefchloffen
%) werden-Fann, . Daf diefe Froge gar nidyt ndglich fey,
m Yy U s teil
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weil p und q folche Bridye fepn Fonnten, bay=1
und x doch einne ganze Jahl wiiede; Diefes gefchieht
wivflich, wenn p —= I und q = I ift, denn alédann
Wwird y= 1 uldx = 2 ; mit anderr Brichen abn
ift diefes nicht moglich.

§. 195. ;

IV: Aufg. Man fude folde Duadrate
in ganzen Sablen, fo dap ein Cubus
Hevaugfomme, wenn man bdie Jabhlen
doppele nimme und davon 5 fubtrabirf;
pber 2x% — g foll ein Cubusg feyn.

Man fuche juerft diejenigen Falle auf, inwel
then 2x> — sy* ein Cubus witd, weldhes nad
dem 1886em §, 1002 =2 und ¢ = = g gejdhieds,
wenn x = 2p® 4 15pq% und y = 6p>q - 50
SHier abet muf y < fepr, und folglich 6p*q
+ 59 = q(6p> 4 59*) = T 1, weidyes mein
in gangen Sablen, nody in Benchen gefdheben fann;
daher ift diefer Jall febr merfronrdig, meil Gleidy
wobl eine uflofung ftatt findet, wenn nemlich x=4)
denn alsbann wicd 2x* — g = 27, weldes der Cis
bug von 3 ift; und es ift von der groften TBidge
Feit, Diervon den Grund gu uncerfuchen,

§. 106,

C# ift alfo moglich, bdaf 2x* — sy* ein Cubus
feyn Eonnte, deffen Wuvzel. fogar die Form 2p”—
5q* bat, wenn nemlihx =4, y= 1und p=%
q =1, und alfs faben wic einen Fall, wo 2x° —
sy = (2p" — 59°)3, ungeacytet es die beyden
Jactoven von 2x* — 5y*, nemlid) x vy 2=y V5
und x v~ 2 — y v~ 5, feine Cubisfind; 'da fi¢
dodh nad) diefer Metbode die Cubitvow pyv” V-IS—

9
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=1 qVv-sumd py-2—qy§ fenn follcen, indem
the in unferm Jallex v 24y Vv 5=4v2+v"5,
" bingegen (pyv-2+qv 5’ = (2v24v"5)*
b = 46V 2 + 20 V- 5, weldies feinedweges mit
4v~3 4 v 5 liberein Eomme.

&3 ift aber ju bemerfen, daff die Formel r* —
10s* in unendlid) vielen Fallen 1 oder — 1 werden

18 Fann, wenn pemlichr=3unds= 1, ferner wenn
48 r=19 unds =06, welde mit ver Jormel 2p*— 5q°
i multiplicice, wieder eine abl von der lehitern
5 Sorm - giebt,

&8 fey daber {2 — rog® = 1, und ffatf, daf
el it obenr 2x* — 5y* = (2p” — 59°) % gefest baben,
’d? fo Eonnew wiv jese auc auf eine allgemeinere e
i 2x*— gy* = (£2—10g?). (2p” — §9*)* anneh-
il e, und die Factoren davon gemommen, geben

2 -
1 v tyvs=ET gy 10)(pv-2 T qv ).
& | Esiftaber(pv 2 Lqy 5)% = (2p®+ 15pqY)
by Vo2 ‘_': (6p2q+ 59°) v~ 5, mofir wiv der Kilrze
wegen A v~ 2 -+ By 5 fchreiben wollen, weldhes mie
-+ f4+ o v~ 1o maltiplicict, Af v 24=Bify~ 5 -
g 2Ag v~ 5 -+ 5 Bg v~ 2 giebt, und dem xv~ 2 -
| vV~ 5 gleich feon muB; bicraus entfteht x = Af -
s Bound y = Bf | 2Ag; da nuny= jLEY. feyn
muf, (o ift es nicht durdyaus ndthig, daf 6p*q -

) s* = 1 wetde, fondern es ift genug, wenn nur die

Kovmel Bf + 2Ag, dag ift £(6p°q + 59°) - 2¢

2, (2p® 4 15pq’ ) Dem i gleicy werde, wofund g
& mehreve Werthe haben fonnen. €8 fep 3. B. f=3
o und g = 1, fo muf die Formel 18p*q 4- 15q¢° -}

§ 4p® 4 30pq* bem “_1" 1 gleich werden, und es muf
£ |t Easpa 30t b x5 = o feum,
5

§. 197.
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§. 197.

Diefe SchwierigPeic, alle dergleichen moglicye
Kalle beraus au bringen, findet {ic) aber nur alg
bann, mwenn in der Formel ax* 4 cy* die Jabhlc
negativ iff, weil algdann die Formel ax* -~ cy® oder
x* — acy®, melche mit ibr in einer genauen Ve
wandfchaft ftebt, 1 werden fann; diefes Fann aber
niemals gefheben, menn c eine pofitive Sabl iff
weil ax* -~ cy* ober x* -} acy® immer grofere 3as
fen giebt, je grofier x und y genomnien werdem
Daber Fann die bier vorgetragene Methode nurin
folchen Fallen mit Boreheil gebraucht werden, w0
die bepben ablen a und c pofitiv genonmen WeLdEN

§. 198.

OBir Fommen nun jur vieeten Poteny und be
metfen quer{t, daff, wenn die Formel ax? |-cy” it
Biquadrat werden foll, die Jahl a = ¢ feyn miffe;
benn wenr fie fein Duabrat ware, fo warve es ente
weder nicht moglich diefe Fovmel nur yu einem Qua
brate ju machen, ober wenn es audy moglich ware,
fo Ednnte fie anch in die Form 2 - acu® vermandel
werden, daber wiv die Frage nuv auf diefe lehtere
Sorm einfhranfen, mit weldher vie obige x* + ¢’
wentt a = 1, fibereinftimme. . Nun Fomme es allo
barauf an, wie die Werthe von x und y befdafjen
feyn miffenn, damit die Formel x* - cy? ein Biqud*
draf werde.  Da nun diefe aug den bepden Factoren
(x 4y~ ——c)(x —y y=—Cc) befteht,, fo muf
eint jeder aud) ein Biquadrat von gleicher Are feyr
dager muf x4+ y v~ —c = (p+qv- — 9
U x — vy~ — c=(p—qy — c)* angenofit
fen werden, meraus unfere Formel dem Biqud’

drate (p2 4 cq*)* gleich wird; . die Qiufbﬁﬁi‘f“;
un
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und v felbft aber werden aus der Enewidelung diefer
Gormel feidhe beftimme, wie folgt:
x 4y v~ i ¢ = pt 4-4p¥q v7 —ic — 6cp*q?

. —4epP v~ —e4c2qt . -
R Y 5 6im pE APl T A e 60piqs

j : -+ 4epdy” —einc?q?
folglich x = p* — Gepq? 4= c2q*-und
Y =-4p°q'~ 4cpq™
§. 199.

Wenn alfo x* 4 y* ein Biquadrat werden foll,
weil biee e = 1, fo baben wir die Werthe x = p? —
6p?q® -4 q* und y = 4p®q — 4pq’, und alstann
wird x* - y* = (p* 4-q2)*. feyn..

Nebmen wic 3. B, p=2 und g=1an, o bes
fommen wiv x = 7 und y. = 24; Dievays wird
BeERLE625:3 5% L

ANimme man ferner p = 3 und g =2, fo bes
fomme man x = I19.uMd -y = 120, daraus wicd
X2 y2 =134,

' §. 200,

Bey allen gevaben Potengen, woyu die Formel
ax® < cy2 gemacht werden foll, ift ebenfalls durch.
aus notbwendig, baf diefe Fovnel ju einem Quas
drat gemache werdben Fonne, 3u weldhem Cnde es
binlanglidy ift, daf man nur einen eingigen Fall
wiffe, ‘in welchem diefes gefchieht; und algdann
fann diefe Gormel, roie wir oben gefeben baben, in
folgende vermandelt werden:  t2 -~ acu?, wo das
erfte Glied nur mit 1 muléiplicive ift, und alfo als
i der Form x2 - cy? enthalten, angefeben werden
fann, weldye fierauf auf eine abnliche Weife, fo
wohl sur fechften Poteny als ju einer jeden andern
noc) bobern geraden Poceny gemadye werden Fann,

§. 201,
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.. 201,

Bei den ungeraden Potengen aber ift diefe Bu
dittgung niche nothroendig, fondern bdie ~Sablen 2
und ¢ migen befchaffen-fepn, wie fie wollen, fo
fann die Fovmel ax? |- cy allegeit zu einer jeden
ungecaben Poteny gemadyt werden,  Denn verlangt
man 3. 5. vie funfee Porens, fo darf man nurx
Vatyyvo—c=(pyatqy — c)°,
xy a—yy —c=(pya—qy —c) o
nebmen, wo dann offenbar ax? - cy® = (ap® +
cq*)° witd,  Die finfte Poreny von p Y~ aty
V- — ¢ ift nun a®p® yra Josalplq v il
roacp’q? v~ a — Toacp3 v~ —L ¢ H5a?pt’
v~ a4 c2¢% ¢, woraus fogleidy x = 4%’
— T0acp?q? - iscipgt pnd y ='gapk —
10acp2q3 = c2q® gefdhloffen wicd, « o &

Berlangt man alfo eine Suntme" groeyer Qs
drafe x> -}~ y=, ‘die gugleihyeine finfee Poteny. foy,
foa=rumdc=1; folglhichx= p> — 1op3g® +
5pq* und y = §p*q — 1op2q3 4 q°% ¢« ‘Fimme man
nun p=2und q =1, fo Witd x = 38 und q =4}
f#ud x; + y2.= 3125 ="}55' &

| XIL Capitel.
Vot einigen Fovmeln der - Avt ax+. + bxty

weldhe fich niche su einem Quadrate
. madien {afjen,

§. 202.

gﬁan bat ficdy alle IMube gegeben joey Viquabdratt

3u finden, deven Summe oder Differeny eine D¢’
- Drate
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1]
ife
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dratgabl toiede s allein ralle Mihe mwar vergeblich,
und endlich fand -man fo. gae einen Beweis, dag
weder: die Fornel x* 4-y* nod) diefe x*—= y¥jemals
ein Quabrat werben fonne, nur goen Falle ausges
nemmen, wo wemlich béy der evfern entweder x = o
oder v = o, bey der audern aber entweder y=0
ober 'y =.x, in weldhen Fallen die Sadye: offerte
bar vor Augen liegt. Daf es aber in allen Hbrigen
Saller unmoglid) feon foll, ift um fo viek merfronts
viger, weil unendlid) vicle Aufidfungen frace'finden,
fenn nur von fdylechten Duadtacen die RNeveift

_ . 263,

L diefen Beweis gehorig voryuteagen, iff vous
siglidy nodh yu bemerfen, daf die benden Jablen x
und y unter fid) alg uncbeilbar angefeben werden
Eonnen; bdenn- follten fie einen gemeinfchafelichen
Lheiler, 3. B,.d baben, fo daf man x =dp,und
y = dq annebnien Fdnnte, fo wicben unfere Sormieln
dp* + dqt und d'p? — d*qt, die, wenn fie Ouas
brate waren, aud) durch das Duadrae dt Dividive,
Duadrate bleiben muGten, fodaf auch die Formeln
P* = q* und p* — q* Quabdrare waren, two nun pie
Sablen p und q feinen reitern gemeinfchafelichen
Theiler baben; es iff daber binlanglich su bemweifen,
Da diefe Fovureln in dem Fall, wo x und y unter
fid) untbeilbar find, feine Quadrate werden fonuen,
und algdann erfireds fich der Beweis von felbft auf
alle Falle; in teldyen aucy x und y. gemeinfehafee
licge Theiler Haben,

§. 204,

Wi wollen daber von der Sumnte joever Bio
quadrate; nemfic) dec Foemel x* - y* pen Anfang
madgerr, wo wie x und y ale unter fich uneheilbare

Sablen
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Sablen-anfeben Fdnwen. Um nun 3iv geigen, bof
x*=f- y* aufier den obenvangejeigten Fallen Fein Quas
drat feyn Eonne, fo wird der Beweis auf folgende
Ave: gefihre :

Wenn jemand den Saf l(dugnen wollee, P
mufite er bebaupten, daf foldye Werehe file x undy
moglid) waven, wodurch x* 4 y# ein Quadrat wie
ve, - fie mdchten ‘audy fo grof feyn, alg fie wollten,
weil in Fleinen gewif Feine vorfanden find.

i ONan Fann aber deutlid) zeigen, bdaf, mwem

audyin den geiften Sablen foldye Weiche fir x und
y vorhanben waven, aus denfelben audy in Fleinem
Sablen eben vergleichen MWerthe gefchloffen werden
Fonnten, und aus diefen ferner in nod) Fleinern u.{.f
Da nun aber in fleinen Jabhlen Feine foldse Werhe
vorhanbden {ind, aufec den gwey angeseigeen, welde
aber nidyt auf andeve fiibren, fo fann man fide
fdyliegen, vaf audin grofern, ja fo gac den allers
grofiten Sablen, Feine foldhe PWerehe fiar x und y
vorhanden feyn fonnen.  Und auf eben folche Ut
wird aud) der Sas von der Diffeven; jroeyer Biqua
brate x* — y# bewicfen, wie wir diefes fo gleid) i
gen wollen.

Ve 2038,

Um alfo su seigen, baf x* -} y* Fein Quadrat
fein Fonne, aufier in den beyden Fallen, die firfid
veutlich find, fo. find folgende Sase mobl jis b
merfen,

L Nebmen wiv an, daf die Japlen x und y U
tet fich unebeilbar find ober Feinen gemeinfchoft
lichen Fpeiler haben; fo find fie entweder beydt
ungerade, ober die eine ift gerade unb diearw
deve ungerade,

I1. Benbe
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bof H. Deyde aber Finnen nicht ungerade fepn, me_i[
s bie Summe yweper ungeraden Quabrate nie
e ein Duadrar feyn Fating Detn ein ungerades

Quabdrat ift jedesmal in der Form 4n - 1 ento
i Dalten, und alfo mwirde die Summe yweper
by ungevaden Quadrvare die Form 4n -2 {)a[Ten,
r weldye fich durdhy 2, niche aber durd 4 rbenl_en
W [aBe, und alfo Fein Duadear fepn Fann. - Dies
o fes gilc aber quch von jwen ungeraden Biquas
73 btqten. >
’ Il 2Benn bdaber x* - y* ein Quadrat ware, fo
o) miifite bas cine gerade, das andere aber Higes
;m rade feyr.  Air Daben aber oben gefehen,
2 baf, wenn die Summe jweyer Quadrate ein
i Luadrat feyn foll, die Wursel des einen durc
fe P* —q°, bes andern aber durd) 2pq ausge.
a britft werde, moraus folge, bag x* = p*—q?
e und y* = 2pq fepn mifte, und dann wirde
it x4 y# = (p* 4 q*) fenn,
']Y V. Hievalfo wiide y gerade, x aber umgerade
it feon; dapun x* = p* — q*, fo muf aud von
e ben Jablen p und q die eine gerade, die anbdere
jo aber ungerade feyny die erflere p aber fann

nicht gerade fepn, weil fonft p* — q* alg eine

3abl von der Form 4n — 1 oder 40 - 3, nies

mals ¢in Quabdrat werden Fann. Solglich
rat mifite p ungerade, q aber gerade fepn, wo
T fid) von felbft veeftebr, daf fie unter fich uns
bis theilbar feyn mitffen,

V.. Da nun p* — q* ein Quadrae, nemlich x*

i gleich femns foll, fo gefchiehe diefes, wic mwip
fts oben gefefen Baben, wenn p=1r? 45 und
e q = 2155 dewn algdann wird x* = (1* — 52)*%,
b Hid alfo x =17 — 57,
bt & thell, . VL Allein
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b VI Allein y2 muf anchein Quadrat feyn; dath

nun. y? = 2pq hHaben, fo witd jese y? = 41
(12 +4-5*), weldye Formel alfo cin Quadnt
feynn muf: folglich mug audy rs (r2 42 ) cis
Suadrat feyn, o r und s unter fich untheil
baie Zablen {ind, fo baf andy die Dier befink
lichen ovey Jacforen, r, s, und r2 Fs#  fiis
nen gemein{chaftlichen THeiler unter ficy hoben
Eonne,

VIL SBenn aber ein Product ausd mehreven Facts

~ren, bie unter fich uncheilbar find, ein Quo
prat feyn foll, fo muf ein jever Factor fir i
ein Quabdrat feprn, alfo fese man r =2 Ul
s =u', fo muf auc t* 4~ ut ein Quadrat feon

.Wenn daber x* - y* ein Ouadrat ware, fi
wiirde aud) bier t* 4~ ut, das ift ebenfalls ein
Summe jwever Biquadeace, ein Ouadrat f | |
SWBobey ju mevfen ift, daf, weil hierx*= |
(t*—u?)2 pnd y2 = 4t2 w2 (¢4 ut), bt |
Sablen t und u offenbar weit Fleiner fepn wit |
den, alg x undy, indem x und y fo gar e
bie vierten Potensen von t und u beftimmnt
werden und alfo unfteeitig weic geofer
miiffen,

VIIL Benn daber swey Biquadrate, -alg x* uld
y* aud) in den grofiten Sahlen vorhanden i
folltenn, Deren Sumnie ein Quadrat ware, (“
Ednnte nan dbaraus ecine Sumine jwenes V8
Eleinever Biquadrate ableiten, weldpe ebenfol®
ein Quadvat wave; und aus bdiefen Fon
nachber nod) eine Fleinere devgleichen Sumnt
gefchloffern mwerden uud fo eiter, big man e
lich auf febe, Fleine Qablen Fame;. da nun ol
in Eleinten Sablen Feine folche Summe mﬁﬁ“fb
ift, fo folge Daraus offenbar, daf e$ aud)bc‘:




Won. der Formel axt - byt, 323

0 tit ben grdfen Jablen dergleichen nid)e geben
401 - Foune.

adad IX. 9Man Fonnte hier swar einwenden, Haf s in

) it ven Fleinen Jablen wivklih dergleidien gebe,

theil wie fdyon anfanglidh bemerfe worden, nemlicy

i wenn Das eine Biquabrat o wird; allein auf

Bt diefen Fall fomme man gewil nidye, wenn

jabey man auf {oldye Weife von den grogien Sablen

;. tmmer gu fleinern guricfgebt. Denn wave bey

act der Eletnern Sumunte t* - v, entmeder t=o

Qua und u = o, fo warde aud) bey der grifern

e fid Summe notbwendig y? = o feon; weldher Fall
un Bier in Feine Becrachtung fommf.

fenns

o - §. 206.

| eing Mun Fommen wiv ju dem jwepten Hauptfabe,

feon | baf auch die Differeny zweper Biquadrate, als
gz d x* — y*, miemalg ein Quadrat werden Fonne,
Bt L aufier in den Fallen, wo y =o und y= x; ju roels
it | chem Beweife folgendes ju mevfen iff,

) L &ind die Jablen x und y als unter fich untheile
it bar angufeben, und alfo entrweder bende unges
feum vade, ober bie eine gerade und die andere une
gerade. Do nun in beyden Fallen die Diffes
b veus pwever Quabdrate wieder ein Duadrat wers
fent ben Faun, {o muffen Diefe ywey Falle beforne
o bevs betradyret mwerden.
et IL €3 fepent alfo guerft die beyden Jablen x und
falle y ungerade, und man feex=p - qundy=
e P — q, fotnup nothoendig eine diefer Sahs
e len p uttd q ungevade, die anbdere aber gerade
b fepr. . Dlun wird x? — y2 = 4pq und x2 K
aber ¥* =2p? 4= 2q?, folglich unfere Fovmel x*
gl ~— y*= 4pq (2p* - 2q2 ), weldye ein Qunas
i

| brac fepn foll, und alfo audy dev vieree Theil
oot -. £ 2 bavon
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bavor pq (2p* 4~ 2q* ) = 2pq (p* + ¢),
beren Factoven unter fidh untheilbar findj folg
lich mug ein jeder viefer Factoren 2p, q,
p? 4~ q* fite fidy ein Quaveat feyn, weil nem
lich die eine Sahl p gerade, bdie andere q ab
ungerade iff.  9Man fese daber, um bdie bey
ben evften ju Ouadraten ju machen, 2p =4¢
ober p=2r®, und q=5*, wos ungerade fey
muf, fo wird der dritte Factor 414 + s* aud)
ein Quadrat fepn miffen.

IL Danun s* 4 414 eine Summe ywener Quos

brafe ift, von welchen s* ungerade, 4r* dbet
gerave ift, {0 feBe man die Wurgel des erflert
82 =t —u*, wo t ungerade und u gerade it
bie Wurgel des lefrern aber art = atu ober
rf =tu, WOtunduunter fich uneheilbar finl

IV. 9Beil nun tu=r2 ein Quadrat feyn muf, o

V.

muf fowodl t al8 u ein Quadrar feyn; ma
fee Daber t =m? ynd u=n? , wo m unge
vabe und o gevade ift, fo wird s? = m* — 1
{o Daf wieder eine Differeny smweyer Biquadra
te, nemlidy m* — n* ein Quadrat feyn mufte
€8 ijt aber Flar, dof diefe Sablen weit Fleint
feyn witrden, als x und y, weil r und s offew
bar fleiner find als x und y, und eben fom
und n Fleiner als r und s; wenn es alfo in el
grofiten 3ablen mdglich und x* — y, ein Quw
brat wave, fo wiirde e8 in weit Fleinetn Sﬂb'
fert audh nody moglichy feyn, und fo immer forf
big man endlidy auf die Fleinften ahlen fam
o die Sache moglich iff. o

Die Fleinften Jablen aber, wo diefes mglid
ift, find, wenn bas eine Biquabdrat gleid) ¢
obet Deint andern gleich iff; wave das erfierts

fomigte n = o fepu, folgligu = o, f““':
=

NS e et aa o —
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£ =ounbp=ound x*—yt=o, ober x*=y%
von einem folchen Fall ift aber Dier nidye die
Reve. AWare aber n = m, fo wurde t= u,
weiter s = 0, q=o und endlidh auch x =y,
welcher Fall bier nidye ftate findee,

§. 207,

Man Edunte bier einwenden, daf, da m ungee
tade und n gerade ift, die leBeere Differeny der evs
ftern niche mebr abulich fey, und man alfo davaus
nicht weiger auf Fieinere Jablen der Sdiug madpen
fonnee, s ift aber binlanglidy, daff man von dew
erftern Differeny auf die andere geformmen ift, und
Wir werden jeBe zeigen, bdaf audy x* — vyt Fein
Luadrat feypn Fonne, wenn dag eine Biquadrat ges
tade und das andere ungerade iff.

L Ware das exflere x* gerade und y* ungerade,
fo roare die ©adye an fich nicdye maglich, weil

eine 3abl yon der Form 4n + 3 berausfame,

bie fein Quabrat feyn fann. €3 fep daber x
wugerade und y gerade, fo mug x* =p* J-q2
und y = 2pq feprr, denn fo wird x*— y* =
p* — 2p"g* +-q* = (p*> — g%)?, w0 von p
und-q das eine gerade, dag anderé aber unges
rade fepn muf.

IL Da nun p*--q*=x2 ein Quadrat fepn muf,
fowird p =r® — s? und q= ars; folglidh x =
r? + s*. Hieraus aber wird y2 =2 (r* —s*),
2rs oder y? = ars(r* —s2), mweldyes ein
Quadrat feyn muf, und alfo audy der vieree
Eheil vavon, nemlich rs(r> —s?), mwovon
die Jactoren uncer fidy uneheilbar find,

I #Man fege daber r =t2 und s = u2, fo wird
e dritte Factor r2 — 52 =t* — u*, weldher
ebenfalle ein Quabrat fenn mu; da nun diefer

| &3 © aud
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auch eitte Differenry jroeper Biquadeate if,
welche viel fleiner {ind, alg die evften, foen
balt bierdurd) der vorige Beweis feine villige
Starle, fo daff, wenn auch in den grofe
Sablen die Differeny zweper Biquabdrate e
fnaorat mare, davaus inmer Eleineve dergled
chen Diffevenyen’ gefunben werden Fonnten,
ohne gleidhroobl auf die ymey offenbaren Jale
ju fommen; daber diefes gewif and in b
groften Sablen niche moglich ift.

§. 208.

Der evfte Theil diefed Beweifes, mo die Jahl
X unt y bepde ungerade gencommen werden, fail
folgenbdermaafen abgefitnit weeden,  Wenn x*—J
ein Quadtat ware, fo mifre x> = p2 4 q* M
y* =p* — q” fepr, wo von ven Budhfiaben p
q bex cinie gerade, ber andere aber 1ungerade WA
alsbann aber wiirde x2y2 = p* — q#, folglid) mift
p* — q* auch ein Quadrat feyn, welches eine Dif
reng soeper folcher Biquadrate ift, von welden dof
gine gecade, bas aubere aber ungerade iff; daf bivs
fes aber unmiglidy fey, ift in dem genten Thell
Des Beweifes gegeige morden,

§+ '209%

Wir Haben alfo diefe jwey Hauptfage bemwictt
Daf weder die Summe, nody die Differeny sren
Biquadrate jemals eine Quabdracahl werden fonny
aufer in einigen werigen offenbaren Fallen,

Wenn daber aud) andere Formeln, die ju 2uv
draten gemacht werden follen, fo befchaffen find, baf
entweder cine Summe oder eine Diffeven; FoAF
Diquabrate ein Quadras merden nrifite, fo find Dief
oormeln ebenfalls niche moglidy, Diefes findet nii:
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in den folgenden Forueln ftate, teldye wir bier are
fiibren wollen. .

L St es nidyt mdglidy, daf die Formel x* 4 4y*
ein Quadrat werde; denn weil diefe Formel
eine Summe jweyer. Duadrate ift, fo mifite
x? =p? — q* und 2y? = 2pq ober y* = pq
fepri; da nun p und q untee fich uncheilbae
find, fo mifite ein jedes ein Duadrat feyn.
Seht man daber p = r2 und q =s*, {o wird
x2=r*—s*; alfo mife eine Differeny yweyer
Biquadrate ein Quadrat fegn, - welches nidye
moglich ift. -

IL St es audh nidye méglich, daf bie Formel
x4 — 4y* ein Quadrat werde; Ddenn algdanw
mifite x2 = p? 4+ q? und 2y* = 2pq feyn,
weil algdann x*—4y* = (p2—q?)? Deraugs

—fame; va nun y* =pq, fo mifite p undq
jedes ein Quabdrar feyn; feft man nwun p =r*
und q = s*, fo wird x* = r*-}-s*; folglich
mifite eine Summe jweper Biquadrate ein
Quavdrat feyn, weldyes nicht mglicy ift.

1L s ift audh niche mdglich, vdaf die Forns

: 4x4 — y4 ¢in Quadrac werde, weil alsdanx
y nothoendig eine gerabe Zabl feyn mufite.
Nimme man nun y = 2z an, fo wiarde 4x*
— 1624 und folglich auch dev vierce Theil das
pon x4 — 4z4 ein Quadrat feyn miffen, wels
dhes nach dem vorigen Fall unmoglich ift.

IV. €s ift audy nicht moglich, daf die Formel
2x¢ - "2y4 ein Quadrat werde; denn da dafs
felbe gerade feyn mufite, und folglidy 2x4 4
ayé = 422 ware, fo wirde x4 +-y4 = 222 (YK,
und baber 22* -} 2x%y? = x4 4 2x’y* + y*
und alfo ein Quadrat.  Chen fo witwde 22" —
ax’y* = x¢ — 2x%y* -+ y¢ und aljo aud) ein

x 4 Quatral
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'f Quabeat fepn.  Da nun fowobl 22> 4 axty?

alg 22* — 2x%* ein Quabdrat fepn miirde, o
mugre aush ibr Product 424 — 4x4yt, und
alfo auch der vierte Theil davon ein Duabuf
feyn,  Diefer vierce Theil aber ift 2+ — xdy!
und alfo eine Differeny jweper Biquadrats
weldyes nidyt méglich ift.

V. Cuolid) Eann audy die Formel 2x* — ay* fein
Quradrat feyn; denn da beyve Jahlen x und y
nicht gevade find, weil fie fouft einen gemeine
fchaftiichen Theiler bacten, unb auch nidy bie
eine gerade wind die andere ungerade, weil fonf
ber eine Lheil durdy 4, ber andere aber mit
burdy 2, und alfo aud vie Foviel felbft nue
burdy 2 theilbar feyn wide, fo mibffen beyde
ungerade fepn.  Sebir man nun x = p 44
urd y=p—q, fo ift die eine von den Jafe
fett pund q gevabe, bdie andere aber ungerabe,
uid b axt——ayt = 2 (x2 - y2) (x2—¥),
fo befdmme man x* - y? = 2p? + 2q> =2
(PP q*) und x* — y2 = 4pq; alfo unjert
gormel 16pq (p2--f q*), deren fechyebntet
heil, nemlic) pq (p2 4 q*), folglidy audy
ein Quabdrat fenn mifite,. Da nun die Factd
ven uncer fid) unthetibar find, fo mifite ein
jever fure {icy ein Duadrat fepn,  Sept mas
nun filr die benden erftern p = 2 und q =5
fo wird der dricte ré ~-s*, * weldyer auch et

- Ruadrat fepn mafee; viefes ift aber midt

§. 2ro.

Auf gleiche Weife e fich audy beroeifen, o

b e Fovmel x* - 2y4 Fein Quabrat feyn Fonne, 0O
von dec Beweis in folgendven Sagen I:wl'tc@l‘:.ﬁ |
L Sonw |
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b Kaun x niche gevade fepn, weil dann y unges

rade feyn mifite, und die Formel {ich nur durch

2, nidyt aber durdy 4 wicde theilen laffen;
vaber muf x ungerade fenn,

-IL Nan fege baber die Quadratmwursel unferer

Sovmel = x? 4 QP: , damit diefe ungerabde

; 4px>y*
werde; fo wird x* 4 2y% = x4 5 an +
L8 fich bie x* auffeben, die fibrigen

gt ! ;

Glieder aber durdy v2 dividirt und mit q2 muls
tiplicit, geben 4pqx? . 4p2 y? = 2q2 y3 ,
oder 4pqx? = 2q? y2 — 4p? y2 , daraus wird
xa = ql___zpz
¥ 2pq
y? = 2pq folgt, welches eben die Formeln find,
vie wir fchon oben angegeben haben,

L. €8 mifte alfo g2 — 2p? mieder ein Quadrag
feyn, welches niche anders gefchehen fann, olg
wenn q =r? 4 26% und p = 2rs ift; denn da
wiitde x? = (2 — 252 )23 Hernady aber wiirde
4rs (r* - 252) = y2 und alfo mitfee aud)
bee vierre Theil rs (r? 4 252) ein Duadrat
feom, und folglidy r und s jedes befonvers.
Segt man nunr=t2 und s=u?, fo wird der
britte Jactor r® 4 252 = ¢+ 4= ot toeldyes
auch ein Quabdrat fepn nuifiee.

IV. 9Bare baber x* 4 294 ein Suadrat, fo
witrde aud) t* 4 2u4 ein Quabdrat fevn, mwo
bie Jablen t und u weit Fleiner waren afs x
und y; und auf diefe Weife wiirde man imniee
auf Fleinere Sablen Fommen foupen. Da
nun in Eleinen Sablen diefe Fornel Fein Ouas
deat fepn Fann, wie man leidy verfuchen fann,

X g fo

y ooraus x® = q? — 2p? und
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fo Fann bdiefelbe andh in den grofiten Sablen
Fein Quabrat foyn,

§. 211,

WBas Hingegen die Formel x* — 2y* betriff,
fo Fann von berfelben niche bewiefen werden, daf
fie fein Quadrat werden Fonne, und wenn man ouf
eine abnliche e die Redynung anfrelle, fo Fonnen
fo gar inendlich viele Falle gefunden rwerden,

elchen diefelbe wirklid) ein Duadrat wicd.

Denn menn x* — 2y* ein Quadrac fenn foll,
fo ift oben gejeigt morden, daff x> = p* 4 2q°
und y = apq fepn werde, weil man algdann x* —
ayt = (p2 — 2q*)? befomme, Da nun and
p? - 292 ein Quadrat feyn muf, fo gefchieht dies
fes, wenn p= r* — 2s® unb q = ars; denn M
witd x2 = (r? 4 252)2,  Yllein bier ift wobl
mecfen, Ddaf diefes audy gefchehen mwitrde, - went
man annabme, daf p = 252 — r2 und q = 2r$ feny
paber groey Falle hier in BVetvadytung Fommen.

L. @3 fey juerft p=r2 — 252 ynd q = 215, 0
wird x = r* - 2525 und weil y2 = 2pg, ff
wird nun y* = 4rs (r?2 — 25*) feyn; und
miiften affo r und s Duadrate fepn.  Man efe
beswegen r=t2 und s=u’, o wird y*= 4t
(t* — 2ut); alfo v = atu v~ (14 — av')
und x =t 4 aut; wenn daher t+ — 2u* ¢l
Duabdratift, fo wird audy x* —2y* ein QU
orat; ob aber gleich t und u Eleinere 5abff_ﬂ
find alg x und y, fo Fann man dedy nicyt, 1w
vorber, fdilieenn, daf x* — 2y* fein Qul
dvat feyn Eonme, und jwar degmwegen, e
man daber auf eine ahnliche Formel in Fleinert
Sablen gelangr; denn x* — 2y+ Fann f*E
Quadrat feyn, obne auf die Fovmel t“f“‘;u
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e i Fomment, weil diefes noch auf eine anbere
Are gefcheben Fann, nemlid) in dem andern
y Jall, den wiv noch su betrachten haben,
1L €5 fey alfo p = 25 — r% uud q = 2rs, fo
fit wird yivar, wie vorber, x* =r* 4 252, allein
af fir y befdmmet man y* = 2pq = 415 (2s*—r*),
wf Sept man nunr=t2 und s =u2, fo beFomme
(e man y2 = 4t2u2 (2ut—1*), folglidh) y = 2tu
in v~ (2ut — %) und x = t* 4 2ut; woraus
. fich ergiebe, daf unfere Formel x* — 2y auch
i ein Quadrat werden fonne, wenn die Formel
q? 2u® —t% ein Quadrat witd, Diefes gefhiehe
— abet offenbar, wenn t = 1 und u = 15 und
I baber beforumen wir x =3 wnd.y =2, wors
igs aus unfere Formel x* — 2y* witd g1 — 4,
ba 16 = 49,
i HL Wiv haben audy oben gefeben, daf 2ut —i4
1 eit Quadrat merde, mwenn u=13 upd t = g
iy iff, weil algdann v~ (20t —t4) = 239 ift.
Sehic man nun diefe Werehe fic ¢ and u, fo
fo erhalten wiv cinen neuen Fall fiir unfere Fovs
fo mel, nemlih x=1 +2.13* = 557123 und
n Yy=2.13.230= 6214,
e IV. ©obald man aber Werthe fiir x und y ges
gy funden bat, fo Eatn man diefelben in den Fovs
") meln No. L file ¢ und u fhreiben, we men
ik bann wicder nene Werthe fiie x und y erhalten
104 wird.
et Weil wiv nun x = 3 und y =2 gefunden hHaben,
pie fo wollen wiv in den No. L gegeBbenen Jormeln t = 3
1y undu = 2 fegen, da bann v~ (t* —a2ut) = 7 wiry,
eif fo befommen wir folgendeneue Werthe: x = g1 |-
i 2,16 =113 UMby =2.3.2.% = 84. ~ Hievaus cre
rip Dalten wir x> = 12769, uNdx* = 16304736713
u; feener y2 = 7056 und y* = 49787136, baper :virb
i R =
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xt — oy* = 634730809, twovon bdie Quabratmuw
¢l 7967 iit, welche aud) mit der anfanglidh angeges
benen p*—2q’ vollig abeceinflimme, Denn da t=3
undbu=12, fowitbc=gand s= 4, Ddaber p =4I
—= 32 ‘= 49 uiid q = 72, woraus p> —2q’s
2401 — 103068 = — 7967,

XIV. Capitel.

Aufidfung einiger Aufgaben, die s dieforn
Theile der Analptif gehdren,

§. 212,

PILTT baben bigher die Kunftgriffe evFlave, toelde
in diefemTheile der Analytif vorfommen und ndthig
find, unt alle diejenigen Yufgaben, weldye Hieher
gehoren, aufynldfen; wir wollen daher Gier nod) eir
nige dergleidyen Aufgaben folgen laffen, um diefes
in ein defto groferes Licht ju feben, und aud bie
Auflofung derfelben jugleich binjufugen,

§ 213,

L Man fudye eine Jabl, daff, mwens
man 1 fowebl dazu addire, als aud) do
von fubtrabive, in bepden Jallen ein
Quadrat herausfFomme.

Sebt man die gefiudyte Jab! = x, fo mug forwed!
x4 1 alg auch x — r einQuabrat fepn, T pas
exffere fefe man x = 1 =p?, fo wird x = p? — !
und x — 1= p*—'2, mwelches audy ein Duadrat
feon mug.  Man nehme an, die Wurgel davon (¢

P9, fowitdp*—a2 = p’—2pq + g, 10 gdi
I
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24

;:: bie p* aufbeben und darvaug p = s gefunden

83 witd; Ddaraus erbalt man ferer x = 1;:';—4 , o

z man q nach Belieben und: audy in Bruden annels
ten Fanne

o Man fefe daber q = -:—, fo erbalfen it x =
24 - 454 s S ; 3
P wovon wir einige fleinere Werthe anjeis
gen wollen:

: - wenpr=1 | 2 I 1] 3

o s=1.4.1 . 1La .t 1
fowidx=% | § | £814#
| §. 214,

?' IL Aufg. Man fudhe eine Jahl x, dbaf

'eg wenn man dajyu 2 beliebige Sablen, alg

" b B, 4 und 7 addirve, in beyden Fallen

7 ¢in Quadrat herausfomme,

p s miffen alfo die yoey Formeln x 4 4 und
x + 7 Quadrate werden; man febe daber fitv die
erftere x 4 = p?, fowird x= p*—4, die andere
Sormel aber wird x 47 =p* + 3, weldye aud) ein
Quadrat feyn muff,  Nan febe taber die Wuvsel,

# | bavon=pq, fowitdp’ 4 3= p* 4 2pq4q

| —_2 e 2 4
Ry toraug p = s , folglih x = & 2::1—-—‘4-1- ges

" 2q
funden wird. Sepen wir fiie q cinen Brudy, als

r 4 _:nopde &
?; < [o beformnen tiv x = 2 21_;5:' T, ‘o
i man fir r und s affe belicbige ganze Sablen anmehe
i} Wen Fann,
9 Nimme manr=y unds=x, fowid x=—3,
i} ¥nd daraus wird X+4=1 unbx+i7=4. Rl

ié Hian
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man aber eine pofitive Jabl fiir x Haben, fo fefe
mans=2 und r= 1, fo befomme man x = 4%;
worans X 44 = P undx -} 7 = 592 wird; will
mast feriter s = 3 und r= r annebinen, fo befomnt
maix =133, und daraus x ~+ 4 =*5% und x4
» =180, &oll das lesee Glied grofer feyn algbes
miteleve, fo fefe manr= g und s =1, dann witd
X =Z¢, #ad davaus X-44 = LR und xF7="%%

6 217,

IIL Aufg, Man fudye einen folden
Brucd) x, baf, wenn man denfelben ents
meder §u 1 addive ober von 1 fubtras
bire, in Depden Fallen ein Duadral
berausfomnie.

Da die bepden Formeln 1 4-x und 1 — x At
brate fepn follen, fo febe man fite die evftere 1 X
= p*, Danh wird x = p* — 1 und die andere Forml
1 —x=2— p’, welthe ein Quadrar fern foll
Da nun weder das exfie, noch dag lehee Slich ¢it
Quavvat ift, fo muf man feben, o6 man einen Fal
ecrathen Fann, in weldyem diefes gefchiet; ein fols
cher falle aber gleid) in bie Augen, nemlich p=1,
Deswegen fefe man p=1—q, fo dafx=q*—2%
fo wird unfeve Formel 2 — p* = 1 J 2q — ¢*, W
bon fege man die Wurgel = 1 — qr, fo beFommt
man 1 -+ 29 — q* == 1— 2qr 4 q2r2; bierans

2l =l=2 i
s e 2r+qr2 und q — ;—;{:_—I; @:emuﬂ

; 4r— 4r? ; .
wird x = (rz-{—%;" weil r ein Brudy ift, fo fo§t

t 3 e A3

mat r —= —, fomwird x — s o, &
. (t*u%)?

gtu (u? —t2)

@Furp 5 alfo muf u groger fet)n.aIs £

SMan
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ofe PMan fefe daher u = 2 und t=1, fo wird
7 X=3%; febt manu=3undt=12, fowird x=129
oill und bavaus 1 -+ x = 355 und 1 — x = 425, wele
e hes beydes Quadrace find.

)j; LT

it IV. Aufg. Man fudye fq[dge Sablen
e x, melche fowobl ju 1o addire, ols vou

1o fubtrabirt, Duadrare Dervorbringen,
Es miffen alfo dieFormeln ro4-x und 10 —x

en Duadrate fepn, weldyes nadh der vorigen Methode
1 gefcheben fonnte.  Um aber einen andern ey ju
3 aeigen, fo bedenfe man, Daf audh das Produce dies
of fer Sormel ein Duadrat feyn miffe, nemlich roo

— x% Da nun bier das erfte Glied fhon ein Quas
10 brat iff, fo febe man bie Wurgel = 10 — px, fo
-X Witd 100 —x* = ro0 — 20px <4 p*x* und alfo
:I(I[ x = pfffl; Dieraus aber folge, daf nur das Pros
it buct ein Quadrat weede, niche aber eine jede beforte
all bers.  Wenn aber nur die eine ein Quadrat wird,
ofs fo mup die andere nothwendig audy eing feyn; nun

: : 10p= -}-20p--1

:{' aber wird bie erfle 10 + x = = ::_zi =
q |

10(p2+4-2p--1) - :
o —3 meil p* - 2 -
e P und weil p* 4-2p - 1 fchon ein
18 Quabdat ift, fo muf nod) der Brudy —5:-‘:_——- ey

P I

e . 2 .

Quadrat fegn, folglich auch diefer: ?_‘; :";_: @

s o Sl

fe it alfo nur ndthig, daf die abl rop® 4~ 10 ein

Quadrat werde, o man wieder einen Sall, in wels
dyem e gefchiehe, ervachen mug. Diefee iff, wens
P=3ift, und deswegen fee man p = 3+4-q, fo
befdmme man 100 + 6oqh roq*; bavon (ese

n nan
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tan die Wurgel 10+ qt, fo witd 100 4 Goq+4

60— a0t
10q* = 100 4= 20qt - q*t*, Daraus q = —:—-—1—0-,
t* —10
20p
barausp=3 4 q, und x = e

Nimme mant=13, fo wird q=o und p=3,
felglich x — 6, daber witd 1o < x — 16 und 10
—x=4. Csfeyabert=r, fomwird g=—1%
und p=— 5 und x = —2%3%*; eg ift aber gleid)
viel x = 4 2%F angunehmen, und dann wird 10+
X = 4% und 10 — x= 3¢, weldyes bepdes Quas
brate find,

§+ 217,

Anmecfung, Wollte man diefe Aufgabe allge

mein machen und far eine jede gegebene Sabl a fals
the Sablen x verlangen, fo, daf fowoh! a -+ x alé
a-—x ein-Quadrat werden follte, fo wirde die Anfe
I6fung oft unmoglich werden, nemlidy in allen Sal
fer, wo die 3abl a Feine Summe jroeper Quadrate
ift.  Abee wie Haben oben gefeben, daf von 1 bid
5o nur die folgenden Sablen Summen gweper Quge
drate, obder in der Form x> - y* enthalten find,
1, 2,4,5,8,9, 10, 13, 16, 17, 18, 3%
25, 26, 29, 32, 34, 36, 37, 40, 41, 4%
49, §o,
und baf alfo die ubrigen Jablen, welche gleichfals
bis 5o find:
306,711, 12, 14, 15, 19, 21, 22, 2}
24, 27, 28, 30, 31, 33, 35, 38, 39, 4%
43, 44, 46, 47, 48, nidht in gey Quadrate jer
lege werden Fonnen; fo oft alfo a eine von diefenlebe
tere ablen wave, fo oft wirde audy die Nufgabe
unmoglidy fepn.

L diefes ju geigen, {o wollen wiv annebmer,
baBa - x =p? und a —x=q? fey, und Dfltg:

gie
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giebt die Addition 2a = p* 4 q2, fo daf 2a eine

Sumunie jweper Duadrate feyn muf; - ift aber 22
eine folche Suntine, fo muf audy a eine folde feyn;
wenn daber a feine Summe jwever Quadrate ift, fo
ift e8 aud) nicht moglich, dapa4 xund a— ¢
jugleich Quadrate feyn Fonnen.

§, 218,

Ware baber a= 3, {o wirde die Frage unmige
fich fepn, undzroar darum, weil 3 feine Summe
pweyer Duadrate ift; man Fonnce ywav einwenden,
baf e vielleiche ywey Quadrate in Brudhen gebe,
beven Summe 3 ausmadyte, allein diefes ift auch

: | a !
nicht moglich, denn rare 3 =z—; -+ :—5- und man

multiplicive mit q%s*, fo tiirde 3q%s2 = p2s2 -
q%r?, wo p2s? 4 q°r* eine Summe jwever uae
brate ift, weldhe fich durch 3 tfeilen liees wic bas
ben aber oben gefeben, daf eine Summe weyer
Quabdrate feine andere Theiler faben Fonne, als die
felbft folche Summen find,

€8 laffen ficy oar die Jablen p und 45 durdy
3 theilent, allein fie find auch durdh o theibar und
fo.gar ein jedes der bepden Quadrate, aus welcdhen
fie befeben, weil nemlich 9 =32 402, und 45 =
6* 4 3%, weldyes Dier niche fiaft findet; daber iff
diefer Seblug richtig, daf, wenn eine Jabl 2 in
gangen 3ablen Feine Summe jwever Duabdrate iff,
diefes auch nicht in Brichen frate finden Fonne; ift
aber die 3abl a in ganzen Sablen eine Summe jweper
Quadrate, o fann fie-auch in Bricher auf unends
lidh viele Avten eine Summe yweper Quadrate fegn,
weldhes wir nun nody seigen wollen.

1L, | o) §. 219,
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§. arog,

V. Aufg.. Cine Jabl, die eine Sum
we gweyer Quadvate ift, auf unendlig
viele Aveen in eine Summe von zmeyes
andbern Duabraten ju gerlegen.

Die gegebene Jabl fey daber £2 4 g2 unbd o
foll jwey andere Quadrate, alg x2 und y2 fuden,
beren Summe x2 +-'y2 der abl £2 4 g2 gleidy
fen, fo vaff x2 4 y2 =f24-o% foy,  SHier seigt
fich nun fo gleich, baf, wenn x grofer obder Fleines
ift als £, y umgefebee fleiner oder grofer fepn mulfe
a8 g.  Man febe daher x = f+pzund y=g—q,
fo wird £2 + afpz p?z% 4 g* — 2gqz + ¢’z
=12 4-92, wo fich die £2 und g2 aufbheben, e
ubrigen @lieder aber durd) z heilen laffen. Do
ber wird 2fp + p*z — 299 4 q2z = o oder p’z+
2892 o
2 -l q2
fir x und y folgende Werthe gefunden toerdens
- = 2Bpit(gh—ps) afpq4-g (p2 —¢*)

= = und y = =~
Peorq? P2 +-g*
10 man fiir p unbd q alle mdglidye Sablen nady B
Vicben annebnten fanm,

€4 fey die gegebene Sabl 2, fodaf f= iﬂbg

g1, o wird x2 +y? = 2, wenn x .a-ziq-{—q L

p? +¢
_ = TP —qt |
umd y = o2 _:-éa—ﬂ— ; feft man p=2 unbgq= 1
rﬁ' TUI'FDXx%- und y = ok

9%z =2gq — afp, und alfo z =

§. 230,

VL Hufe, Wenn bdie Sabl a eine
Summe jweyer NQuadrate ift, folde Zabr
len x ju finden, vag fowohl a 4 x olf
R—X ein Quadrar werde, &5
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€8 fey die Sabla = 13 = 9 + 4, und man
febe 13+ x =p®und 13 —x = q2, fo giebe juerfF
bie Addition 26 =p?4-q%, die Subfraction abep
2x.= p* — q*; alfo muffen p und q fo befdhaffen
feyn, Daf p* -+ q* der Babl 26 gleid) werde, die
audh eine Summe jweper Duadrate ift, nemlidy
25 -+ 1, folglich muB diefe abl 26 in ywey Quqe
brate jeclegt werden, von welden das grofere fiie
p?, bas Eleineve aber fiir 92 genommen wird, Hieve
aus befomme man guerft p = 5 und q=1, und
bavaus wird x = 125 Pernach aber Fann aug dems
obigen die Sabl 26 nech auf unendlich verfchiedene
Hreen in goen Duadrate aufgeldfer merden. Denn
weil f = 5 und g = 1, und wenn wir in den obigen
Jormeln ftace dev Buchftaben p und g, t und u fegen,
fite x und y aber die Budhftaben pund q, fo finden
T gt e (no=t%) b q = 102 —pa
wit p = TR und q = s
Nimme man nun fie t und u Jablen nady Belieben
an, und beftimme daraus die DBuchftaben p unp q,
fo exbilt man die gefudte Jafl x 229",
Cefens Dot=2 undbu=1, fo wird p =i
und g=%°; und daber p* —q2=%3% und x=39%,

G 221,

Unt aber diefe Frage allgemein aufuldfen, fo
[y Die gegebene 3apl a=c2 4-dz, pie gefuchte
aber =z, o daf die Formeln a~-z und a — g
Quabdrate werden follen,

Jun fefe man a4z =x2 ynp a — » =y2, o
wird juerfl 2a =2 (¢ - d2) = x2 -+ y2, und Bers
adh 2z = x2 — y2,  @g miffen alfo die Quabdrate
x* und y* fo befchaffen feo, baf x2 = y2 =
3 (e 4-d?), woz (e d?) auch eine Summe

Y a joeper
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jweper Quadrate ift, nemlich (c 4= d)? - (c—4d)%,
Man febe der Kitrge wegen c-d = f und c—dsyg
fo bag x? 4 y2 = £2 o2 fepn mufy; diefes o
fchiebt aber aus dem obigen, wenn mon x =
agpq RGP Y. T bt i 21 ¢
pZ +q2 pz +q2
nimme; Dievaus befdmme Mau die leicheeffe Hufld
fung, wenn manp = rundq =1 fefe, denn biew

aus wird x = -%5_ =g=c—d und y =f=c+i,

und bievaus folglich z = 2cd. - Hievaus wirh nan
offenbar ¢ = d*+ 2cd = (¢ d)?* und ¢+ d'
—2¢d = (e —d)% - Um eine andere Yuflofung
au finden, fofep p=2 und g=1, dawitd x=
gd —=d
&x unby:c s? ¢ 100 fowohlc und d, ald X
und y negativ genommen werden Fonnen, roeil nue
ibre Quadrate vorfommen, Da nun x grofer fon
foll al8 y, fo nebme man d negaciv, und dann witd

¢~7d c—d ! :
X = ._S:Z.. uad y = Z-;-—. Hievaus folge 2 =

2442 - 14¢d — 24¢? -
25 ’ mE[d}!et ‘Iﬁertb jwa=c -[-d'

. » Cz + I4Cd -'i- Cdz 2 - : b
abbire, e 2 gielt, wovon bdie Quabrak

c4-7d |
rourel _5;_7— iff. ©ubtrabivt man aber z von %
O
o ey £ i
25
TRl s : .
3el = ift; jene ift nemlid)x, diefe aber y.

, wovon die Qnadrarwur

§. 223,

VIL Aufg. Man fudye eine Sabl %
bag, menn fowohl ju devfelben felbft al¢
_ . | i




B,
!
g

{=

e
o
it

e

8
ju

YAufl, einiger unbefimmten Aufgdben, 341

Y ihrem Duabrate x*,eing adbdive wivh,
in bepden Fallenw ein Duadrac DHevaus
fommeé, ; ;

- &8 miffen alfo die beyden Formelnn x - 1 und
x* -+ 1 31 Quabraten gemadyt roevden.  Mian fefe
daber fiie vieeefte x . 1=p*, fo wird x=p*—1,
und die ywepte Formel x>~ 1 =pt—ap*+ 2,
welche Fovurel ein Quadrat fenn foll: diefe ift abee
von derre, daf iman Feine Auflofung finden Fann,
wenn vidye fchon ein Jall befanne ifts ein foldyer
Fafl aber falt fogleich in die Angen, nenlich wenn
p=1, -Mau fee daber p=1 +q, fo wird x* -~
I =1 -+ 49° +4g?-F qt, weldes anf vielen Avten
ju einetn Duadrate gemacht werden Fann,

L SNan febe suerft die Wurgel davon 1 4 ¢°, fo

witd 1 + 49"+ 4+ q* = 1 + 29" + ¢

" daraug wird 49 + 49’ =2qober 44 49=2
und q=— %, folglihp =% und x=— 7.

I Nimme man die Wurzel 1 — q* an, fo wird
r+at+ 4¢3+ q= 1 —2q + q*, umd
baer q = — Fund p =— 3, Dievaus x =
— 2 ie vorper.

Il Sest man die Wurgel 1 - 2q 4 q°, damit

+ fich die ecften und die jwey leten Slieder auf-
Beben, fowitd 1 F 49* 4%+ q* = 1+
49 6q° 4 4¢¢ + ¢*, davaus wird q=—2
und p=— 1, daber x= o.

IV. $htan fann aber aud)die Wuvzel 1—29—¢°
fesen, fo wird 1 +4q" +4¢*+q*=1 —
49+ 29* + 4% -+ q*, daraug witd g=—2
wie vorher. _

V. Damit die gwey erften Slieder einander aufs
beben, {o fey die Whurgel 1 - 2q*, dann WD
14+ 4@ 4 43 q* =1 +49* 4+ 49, uud
dbataus q = % und p = ; folglich x = %°,

2 3 fooraus




3;12 IL 96{hnitt, 14te8 Capitel,

Woraus x < 1= 49 =.(Z)2 gnp x* ~+ ra
15___31=r4_3)= fﬂfgf
g: LS *

AWollte man nody mehrere Werthe e q finden, fo

eiifite man einen von diefen hier gefundenen, 3 B,
= 7 hebment, und ferner q == Il g annebret;

baraus aber wiiede p = £ - r; p* = Fr <1 un

P*=r5 o Iregr2 4 23 + 1, folglicy unfus

Jormel 25 — Fr — 1,2 +ar’ 44, welde ei

Ruabdrat feyn foll, und daber audy mic 16 multipli

eicf, nemlid) 25 — a24r - gr2 4 3218 4- 16,

Davon fege man nun:

I ®ie Wirgel = 5 -+ fr ‘t4r2, fo daf 25 —

24T — 8r* + g2 + 161* = 25 4~ 1oft
T qor* T gfi3 T 16t% . Da nun. die erfin
_[_ f21¢1‘.
und lesten Glieder weg fallen, fo beftimme man
f fo, af auch die yweyten wegfallen; diefes
gefchicht, wenn—24=rof ymy alfo f=—%
ift; alebann geben die ubrigen Glieder durdy
r* dividire — 8- Jar = i 40 -2 _-l: an
S dag obere Jeichen Bac man — g |- i
40 - f2 - 8fr, und daraug r = ig:_—tgg'
Danunf=— 12 1o wirp r'= 21 folglid
P =35 und x = 51 bavaus tird x 4 1=

© (43)3, unb x? +1=(582)2,

. Gile aber bas unere Seichen, fo wird —§

+ 32r =— 40 + £2 — 8fr, und baraus
2’—-_ '
r= -f—-—ég-‘ Da nun f = — "-'.5.2, fo it

r=~i3%, folglidp = %, woraus die vorige

Sleichung entftebe,
. €3 fey bie Wurgel 42 - 4 i s, fo baf
YOIt ot 320" — gr* — gqref 2 = 167 25
3
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1 ga1® T gerz Tt gor - 25: wo die 3oey
o - 16r2

{0 étften und die gany lebten Glicder wegfallen,
3, die 1ibrigen abevduvd) r bividive, geben — 8
-“-’“g —24= + 4or - 16r i 40, ober — 241
?::e — a4 =" gor T 40. e das obbre Seis
i &en gilt, fo witd — 24t — 24 = 40r 440,

; odet o = 64r -} 64, odero =r - 1, Das iff
plis ki
o r=—1 b p=—=, welden Jall wic{don

1 _gebabe baben; und eben derfelbe folgt aud

_ aus dem uncern Seichen.
= IV. TMan fege die Wurel 5 - fr -} gr? und bes
oft ftimme f und g fo, bdaf die drey erfien Slicder
en wegfaffen. Da nur 25 — 24r — §r* -+

 gar3 - 164 = 25 - 10fr -+ rogr? - afg?
ta ' - f2r*
e8 + g2r4, fo wird suerft — 24 = 10f und alfo
12 f= — 142, feree — § = 10g -+ £2, und
—Q e t® 7 e

A1 s, aege it et
r: die benden lefenGlieder aber durc) 3 bividire,
s geben 32 - 161 = afg 4-g®r und davaus r =
-t fo — o
f:b jf__—g":. $Hier wird der Jahler 2fg — 32 =
¢ | £ S - —

s £24.173222.008. 222 42?, oder Ddiefer

| : 5,125 625
€ = 6. + 31 .
8 J Rablee = -—l-?g——g—; der Nennee aber giecks
us | ' Pe20u
e 16 —g* = (4—8g)(4+ g)= 13 .25%
{ : por Lo 5T b BRL-% ¢

s g oder 16 — g* = 25 225 3 Daraus wird
] r=— 7550, Bieraus p=— 2732, unb hices

‘ aus wird ein neuer Werth fur x, nemlich
X = p2— &, gefunden.

D 4 6. 223,

16
.+
e
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§. 2213

VIIL Hufg. Bu vrey gegebenen Saf
fen a, b und ¢ cine foldye Babl x ju fim
nen, weldhe ju ciner jeden derfelben abs
dire, ein Quabdrate bervorbringe.

&8 muiffen alfo-folgende bren Formeln 31 D
Braten gemadyt werden, nemlich x 4-a, x4b,
und x -, :

PMan fefe filr die erffere % -+ a =22, fo baf
X =22 —a, fo werden die bewden andern Sormeln
22 4-b — a yund z2 -~c¢—a, movon eine jebe ¢in
Quadeat fepn foll.  Hiervon aber [afe fichy Feine all
genteine Auflbfung geben, weil felches febr oft um
mdglich 1, und die MiglichFeic berube eingig und
allcin auf der BefhaFenbeir vor beyden Sahlenb—a
und c—a, " Dehin mire s B. b —a= r whd c—
A=—r1,0a8itb=a-rumdc=a—r, fo
muften z2 - 1 und 2> — 1 Ditadrate toetben, ud
2 obne Sweifel ein Bruch fepn. - Hlan {efie dalee
E= Ep—, fo witeden folgente swey Formieln Quadrate
feon niffen P*-+q* und p2—q2, folgfich mifte
audy the Product pr— q* ein Quadrac fepn, df
aber dicfes nidye moglidy fey, ift fchon oben geseigt
wotden.

Wave feener b—a =2, updpc—a= —1
Pagiftb=a—4- 2 ybc=a— 2, fo miifcen, wenn

man wiedberym z = ~:— annabme, bdie jwey Fovmeln

P* - 2q% und p — 2q2 Quiabrate werben, folte
[ty audy ibe Prnduce P*—4q*, weldyes ebenfalls
niche moglich ift, _

JNan fede nberbaupt b—a=mund c—a=1,

fertier auch £ = Tp;r fo niffen die Jormeln p*-Fmq'
- , o
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und p2 - nq? Quabdrate feyn, welches, 'wie wiv
eben gefepen haben, unmoglidy iff, wenn encroedee
m =1 undn =-~—-1, ober wenn m =2 ynd
n =2 ift,

Es ift auch ferner niche méglich, wenn m=1£2
und n=— £2 ift,  Denn alzdann wirde das Pros
duct derfelben p*— fAq* eine Differeny sweper Bis
quabdrate feyn, weldye niemals ein Quabrat werbew
Fann. |

Chen fo, wenn m = 2f2 amd n = — 2f*, fo
fonnen aud) die Formeln p*~f=2f?q*und p* —2f*q*
nidye bepde Quabdrate werden, weil ihr Droduce
p* — aftqt auchein Quadrar feyn mifees - folglich,
wenn man fq = r aundbine, die Fovmel ph— 419,
wovon die Unmoglid)feitaudy oben gezeigt worben,

SWare ferner m =1 und n — 2, {o daf vie
Formeln p? -} q% und p* =4 29> Ouadrate fepn
mugten), fo febe man p? 4= q% =r* und p*-} 2q*
= s*; dann wird aus der erfietn p* =r*— q®, und
alfo die andere r* - q* ==s*; Ddaber miifite forohl
r*—q* als r* -~ q* ein Quabrat fepn; yud audy ihe
Product r*— q* misfte ein Quadrat fepn, weldyes
unnidglich iff.

$Hievaus geige fich nun binlanglich, dafes niche

leidyt fey, foldhe Rablen fir m und n ju waylen,

bafi die Aufiofung moglich werde.  Dad eingige

Mictel, folche Weethe fire'm und n gu finden, ift,

baff man vergleichen Fdlle ervache, oder auf folche
MWeife qufiufinden fuche.

Nimme man £* 4 mg* = h* und £? F ng? —k*

2 3

an, fo befOmme man aus der erftoen m=— IL--;t- :

. k!-___f—'?a g

und aug dev andern n — T MNimnte man

nun fue £, g, hundk Sablen nady Belieben an, fo

D5 be
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befomme man fike m und n-foldhe Werthe, in web
chen die Anfdfung moglich iff.

Esfeng B he==73, k=g, f=1und g=s;
fowirto m=2 undbn=6. Seht {ind wir verficger,
Dap es miglich ey, die ywey Formeln p* -4 24! und
p? 692 3u Quadraten ju machen, weil foldyes ge
febiebt, mwenn p = zunb q=2 ift. = Die arffe
aber wivd auf eine -allgemeine  Aee ein. Quadral,
weinn p =r* — a5’ und q = 2rs; bdenn alébany
wird p* 4 2q° = (1* 4 25*)%  Die andere Fov
el aber wird alsdann p*~-6q* = r* 4= 20r’s’4s',
wooon einv Fall befaunt ift, in weldyem diefelbe cin
Duadrat wird, nemlid) wenn p=—1 und q=2
und diefes gefchiebt, rennr — 1 und s =— 1, odit
wern uberhaupt r =s; denn olgdann ird unfere
Sormel 255t Da wir nun diefen Fall wiffen, fo
fefien wir r — s, {0 wird r* = s* -} 2st + ¢
und r# = ¢* -~ 457t - 65" - 4563 4 t4; daber um
fere Gormel fepn wied: 255* 4 4453 4 265" +
45t - t4; von diefer fen die Wurgel 55 4 ft+Ft)
wovon das Quadrat 2 §s* - 10fs3t - 108’t° 4 2ht

__I_ fz Slts
~+ t*ift, wo fich die erften und lebten Glicber bor
felbft aufheben.  Man nehme nun £ o aw, daf it
auch die lefiten obne eing auffeben, mwelces g
fchiehe, wenn 4 = 2f undbf=2; algdann geben bit
iibrigen, burdy st dividive, die Gleidyung 445 T
26t = 1ofs - 1ot - %t = 205 4 14t, oder 2472

5
—tund — =— 3, daher wirds=— 1 und t=2

odert=— a5, folglidhr = — s und r* a 8%, Wik
ches dev beFannce Fall felbft ift. .

Man nebuie £ {o an, daf fich die ywenten Glie

ber aufbeben; viefes gefchiehr, wenn 44 = 190

ober £= %7, wo dann die dbrigen Slicder, D"fdf
st
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#t? bividive, 265 4t = 108 + 25 < of geben,
bag ift—§¢s =2 t, folglidy t = — s unbd alfo

r o ;
t=s-t= ks, oder —= 755 baber r='3, ‘und

8= 10; bieraus befommen wirp = 252 —r?=191
und q = ars = 6o, woraus unfere Formmeln p*-}-2q>
=43681=2092, und p*1+6¢° =58081= 241>
werden, :

§. 224,

Antnerfung, Devgleidhen Jablen firr m tund n,
10 fid) unfece Formeln ju Quadraten madyen laffen,
founen nady der obigen ve noch-mebrere gefunven
werden, &6 ijt aber ju merfen, daf Dag Berbalts
nif} diefet Yablen m und n nady Belieben angenoms
men werben fannt, 8 fey biefes Verbaltnifi wie
aju b, und Man fefe m=az und n=bz, fo Fdmme
es nun darauf an, wie man z beflimmen foll, das
mit die benden Formeln p? 4 azq? und p2? <4 bzq?
ju Quadraten gemacht werden Fonnen? IWie wollen
biefes in dev folgenden Aufgabe geigen.

§s 225,

IX Aufg. Wenn a und b gegebene
3ablen find, die 3ah! z yu finden, daf
fidy die Depden Formeln p? -+ azq®> 1nd
p? -+ bzq® ju Quabdraten madyen l[affen,
und jugleich vie Eleinfien Wevehe far p
und q ju beftimmen.

Man nebme p2? - azq® =r2 und p2 -} bzq?
=s*, und multiplicive bie erfleve mich, die andere
aber mit a, fo giebe die Differen; devfelben die Gleis

bt? —as%
dung (b—a) p*=br* — as® und alfo p* = : b_:s ’

welche Formel daber ein Quadrat fepn muf. Da
nun
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nun diefes gefdyiehe, wenn-ri=s), fo fefie mau,
bie Bridye wegiubringen, r = s . (b—a)t, fo

i br*—as?  bs241b(b—a)st4-b(b—a)2(2—
Wwird p* = = - e
b—a=a b—a
—3)824-2b(b—a)st-f-b(b—a)3t2 '
L e +f~l“5- it s i s> - abst b
—a

(b—a)t?. - Run febe manp =s J ﬁ;t, fo twirh

-~ 2
p?=s2-- :y-j-co st ;;r‘-: s* -} 2bst4b (b—a)t},
to0 fich die s2 aufheben, bie fbrigen Sflieber abe
burch t dividire und mic y2 muliiplicive, geben:
2bsy? -} b(b—a)ty® = 2sxy < tx2, bavaugt=

2sxy — 2bsy* t oxy —zby> nsy
I e St ilei e e (4 ¢]

b(b—a) y2—x2’ babet s ' ‘b(b—d)y?—x* 2
aus befommet man t = axy — aby2 und s=b(b—1)
y2 — x?; fernet r = 2 (b—a) xy — b (b—1)

y2—x2, unbd daraus p = s+_;_,t=b(b__a)

y* = x® —abxy = (x—by)? — aby?. = Danit
nun p nebft r und s gefubden Haben, fo iff nuvnod
1ibrig z ju fuchen. OMNan fuberabire ju vem Snde
die erfle Sleichung p? - azq? = r* pon der andern
p® +bzq? =52, fo giebt der Reft zq2 (b—2a)=¢*
— 12 = (sr).(s—1) Danun s-4r=t
(b—a) xy — 2x* und s—r = ab (b—a) y? —2
(b—a) xy; oder s 4-r = 2x ((b-—a) y—x)und
s —r=2(b—a)y(by — x), fo wird
(b—a)zq? =2x((b—a)y—x).2(b—a)y(by—x)ebet
zq* = 2x ((b—2a) y —x). 2y (by — x) ober
zq? = 4xy ((b—a) y—x) (by —x); folglicy
M 4xy ((b—a) y—x) be-ﬂt). _

zZ

Daber fiir q2 das grifice Quadrat genommien toek
den mug, ducdy weldyes fich der Jahler cheilen Iﬁ?fi
- | it
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fite p aber baben wir {hon p=b (b —a) y? 4-x2
— 2bxy = (x — by)? — aqy? gefunden, woraus
man fiebt, daf diefe Formeln leichter und einfadyer
werden , mwenn man x =y by oder x — by =y
annimint; denn alsdann witd p = v2 —aby?, und
g = S (Vay)

= ’

ver

q q
wo die ablen v und y nach Belieben angenommen
werden Edunen, und algdann findet man juerft g2,
indem dafiic das grofee Duabdrat genommen wird,
weldyes in dem Jabler enthalten ift, woraus fidh
fodann z exgiebt; wo bann m = az und n = bz, ends
lich aber p=v2 —aby? wird; und bievaus befdmme
wan die gefudhten Formeln.

L p? 4 azq® = (v# — aby?)2 -} qavy (v-}- ay)
(v by), weldye ein Quadrac iff, von weldyen die
Wurzel r = — v? — 2avy —aby? ifk,

IL. Die gwepte Formel aber wird p? 4 bzq? =
(v2 —aby?)2 4~ 4bvy (v~ ay) (v + by), welches
auch ein Quadrac iff, wovon die Wurgel s = — v
—2bvy—aby*, wo die Werthe won r und s audy
pofitiv genomumen werden Fdnnen; es wird gue feya
biefes noch mit einigen Beyfpiclen ju erlautern.

§. 226.

I Benfpiel: Esfepa=—r1undbb=41,
und man fuche Jablen fiir z, fo daf die beyden Fors
mely p? — zq® und p? 4 zq? Duadrate werden
fonnen; dieerftere nemlich= r?, und die andeve = 52

Sier witd p = v2 4 y* und man hat alfo, um
23U finden, die Formel z= KA (v_::;) s £, 3 bes
teachten, o mic dann filv v und y verfchiedene

Bablen annebmen und davaus fir z die Werthe fis
den wollen, mie bier folge:

v
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Loda e Lol IV. V. VI
v 2} .23 4 5 16 :
¥ 1 2 I 4 9 1
v—y| 1 I 3 1 7 7
vyl 3] s 5 9 a5 9
2q* 14.614.30]16.1519.16.5/36.25.16.%|16.9.14
q* 4 16| ..9.,16] 36.25.16| 169
Z 6 30 15 5 " 14
P SP2013) 52 41 3371 6

woraus folgende Formeln aufgeldfec und ju Quo
braten gemacht werden Ednnen.

L Kdnnen bie ywey Formeln p2 — 642 utid pF
-+ 692 3 Quadraten gemache werden; diefes
gefchieht, mwenn p=s5 und q = 2, Dems
algdann wird die erfie = 25 -— 24 = I; UM
die andeve = 25 4 24 = 49,

IL" Konnen aud) folgende ey Formeln ju Quo

draten gemadyt werden: p? — 30q? M
P? 1 30q*, weldwes gefchieht, wenn p=13
und q = 2; denn alsdann wird die erfte = 169
— 120 =49, die andere aber = 169 - 120
= :‘,89,

IIL. Kannman andy die beyden Formeln p>—15¢°
und p? 4 1592 ju Quadraten madyen, wel
ches gefchiehe, wennp = 17 und q =43 dent
algdann wird die erfle = 289 — 240 = 49
und vie andere 280 + 240 = §29,

IV. Kénnen audy folgende ywey Sormeln Que
Drafe werden: p? — 5q2 und p? 4 §q%; Die
fe8 gefchiebt, wenn p =41 und q =12, dent
alsdann wird die erfte 1681 — 720 = 96!
= 31%, die andere aber 1681 - 720 = 2401
= 492,

V. Kann nan audy die beyden Formeln p2 —7¢*
und p? <~ 7q2 - Quadraten madyen; diefes
gefc@ie@r, WERRN P = 337 UND q = 120} DEH:

dan
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dann wird die erfle 113560 — 100808°=
12769 = 113%, ‘und die andere 113569 -
T00800=214369 = 4637,

YL Konuen audy die ey Jormeln p? — 142
und p? - 14q2 juQuadraten gemacht merden;
welches gefdyiehe, wennp =65 und g= 123
denn algbann wird die etfte 4225—2016 ==
2209 == 472, u#nd die audere 422512016
= 6241 = 797%,

§. 2a7,

H. Benfpiel: Wenn die beyden Jablen m und

n fidy verDaltert wie 122, das iff, wenna= r und
b= 2, alfo.m =z und n = 2z, fo follen die Werthe
fiie z gefunden werden, fo daf dieFormeln p? -2q3
und p* -4 2297 ju Quabraten gemacht werdes
fonnen.
Man hat niche ndehig hier die obigen allgenteds
nen Fovmeln ju gebrauchen, fondern diefes Benfpiel
fann jogleich auf vas vorige gebradyt werden. Denn
nimme man p* -} zq* = 3 und p? - 2zq® = s*
an, fo beFomme man aus det erften p2 = r2’'— zq®,
weldyer Wereh file p? in Dex joepten gefest, r3 -
2q* = s* giebt; folglich muffen bdie ywey Formeln
r? — zq? und r? -} zq* ju Quadracen gemacht wevs
den Fonnen, welches der Fall des vovigen Bepfoiels
#t. Ao bae man audh bier fire z folgenve Werthes
6,30, 15, 5, 7, 14, U, ff.

Cine folche Vermandlung fann aud allgenicin
angeftellc werben. Wenn wir annehmen, daf bie
beyden Fotmieln p? - mq® und p? +-nq? ju Quae
Draten gemadht rerden Ednnen, fo wollen wiv feben
it mq? =12 und p? - nq? = s2; ‘danw giebt
bie erfleve p* = r# — mq®, und alfo die joeyte
¥ =t — mg? - ng? pber 1% - (n—m)q*'=s?;

: WERN
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wenn Daber die evfiern Forvmeln moglich find, fo
find audy :diefe 12 —'mq? und 42 4 (n —m) ¢?
moglich; und da wirm und n unter-fich vermedfels
Fonnen, fo find aud) bie Formeln 12— ng? und
3 - (n—n)q® moglich; - find-aber jene Formeln
unmoglich, fo-find audy diefe unmoglid).

§. 228,

IL Beyfoiel. €8 feven die Jablen m und o
wie 1:3, obera=1undbb =3, alfo m =z un
n=73z, o baf tie Formeln p2 +2zq2 und p? +32¢*
3u Quadraten gemadye werden follen,

Weil Hier a = vund b = 3 ift, fo wird bit
Sadye moglich, fo oft 242 = 4vy (v+y) (v 3y}
und p= vz — 3y2 ift.  IMan nebme dabher file v
und y folgende Werthe an:

5 11. III V. V. s

AT 1 g 4 T 16
b & 1 2 1 8 9
Vely 2.| 5 5 9 25
Y3yl vaa 9 7 25 4
2q* 116.214.9.30/4.4.35-14 9.25.4.2(4.9.16.2543
| 16| 4.9 . 4.4| 44925 491635

¥ 2 30 35 2 43

P 2 3 13 191 13

$Hier babent wir nun ey Falle fiiv z =2, s
weldhen wir.auf yoeperlen Are die Formeln p? 429
und p? - 692 juuadracen machen Fonnen; juerf
gefchiebt es, wenn p — 2 und q = 4 ift, folglic
aud), wenn p = 1 und q = 2; denn algdany toitd
P? = 29° =9 und p? -4 692 = 23. $Hernad) §¢
fdhiebe es auch, wenn p— 191 und q= Go, beut

algdann wird p2 4 292 = (209) und p? + 69°
=(241)% O aber nidyt quch z.= 1 feyn Fonntt
neldyes gefcheben wirde, wenn filv zq2 ein ﬁ"ﬂhr_a;

s ' berau
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fo fevaus Fame, ift {dymwer ju entfcheibens  Wolice

¢’ man nun die Frage erdreern, ob Lie yoey Formeln
elw p2 -+ q2 unbd p? +-39? 511%_’“11mbmten gr_m:f;d)f wers
ind ben Ednnen odee nicht? fo Fonnte man die Unterfus
eln dung auf folgende Are anftellen,

§. 220,

Nanfoll alfo unecrfudhen, ob die ywey Formeln
Vi p? == g2 und p? 4 392 ju Duadraten gemacht were
i ben Fonnen oder niche? Fan febe p? 4 2 = 1* und
% P? -+ 392 =% fo find folgende Puncte ju bemerfen,

L. RKonnen bie 3ablen p und q als untheilbar un.
BT ter fich angefeben werbden; denn wenn fie einen
) gemeinfchaftlichen Eheiler batten, fo mwirden
bie Formeln noch Quadrate bleiber, wenn p
und q dadurc getheilt wirde.

IL Kann p Feine gevade Sabl fepn; denn dann

i witde g ungerade, und alfo die swente Fore
1 mel eine Zabl von diefer Are: 4n 4 3 fepn,
zg weldye fein Quadrat werden Fann; daber ift p
4 nothwendig ungerade, und p? eine Jahl von
$ diefer Avt: §n 4 1.

P HL Da nun p ungerade ift, fo muf aus der eca
43 fien Form q niche nur gevadbe, fondern fogar
13 bucd) 4 theilbar feyn, damit g2 eine Sabl vom
us | der vt 16n wetde; #wnd p? - q* von diefer
g% | vt gn + 1.

tf IV. Jerner Fannt p nicht durch 3 theilbar feyns
idy - denn da wirde p? fid) durd) o theilen laffen,
0 q* aber nidyt, folglich 392 nur durch 3, niche
e . aber durd) 9, und alfo auch p? 4~ 392 durch
m 3, niche aber durd) o, und daber Fein Duas
ik drat fepn; folglich Fann die Jabl p niche duvdy
| 3 theilbar fepn, daber p2 von der Are 3n 4 x
o, | feynn witd,

18 [ 3 . V. Da
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V. Da fich pnicdhe durch 3 theilen (G6e, fo muf
fid) q durd) 3 theilen laffen: bdenn wave q nid
durd) 3 heilbar, fo ware g2 eine Sabi von dee
Act 3n 4~ 1, und dafer p? 4 q2 vou diefes
Ave 3n -2, welche Fein Quadrat feyn fann:
folglich muf q durch 3 theilbar fepn.

VI Aucy fann p niche durch) 5 cheilbar fenu;
‘benn wave diefes der Fall, fo ware q nide
Purc) 5 theilbar und q2 eine Sabl von der Yt
§n - 1'oder 50 - 4, alfo 3q2 eine Jabl von
er Art 5n 4~ 3 oder sn -2, und von wel
her Are audy p* + 392 feyn wiirve, fo Funte
diefe Formel doch fein Duadrae feyn; daher
denn p nothwendig niche durch 5 eheilbar feys
fann, und dlfe p? eine’ Sabl von der it
sn -} 1 ober §n 4~ 4 feyn muf,

VIL Da nun p nidht durch 5 theilbar ift, fo tole
fen wir feben, ob fich q durch 5 theilen lafe
oder niche? Ware q nidye durch 5 theilbar, fo
ware q? von diefer Ave sn - 2 oder §n+ 3
wie wiv gefeben baben, und da p? entmeber
§n - I oder §n - 4, {0 wittde p2 -} 397 ents
weder sn -1 ober sn -~ 4 eben wie p? fe;
esfepp? = sn 4 1, fo mifite g = sn-+4
fepn, weil fonft P2 =+ q? fein Quadrat fens
Tonnce; alsdann aber wire 392 = sn + %
UNd p* - 392 = §n -} 3, welches Fein Quer
drat feyn Fann; mwave aber p? = sn - 4, 0
mifite 2 = sn<+ 1 und 39° = sn - 3 fowny
folglich p2 4 39 = sn - 2, ‘weldyes and)
Fein Quadrat fepn Fann; worans denn folgh
0aB q* durd) 5 theilbar feyn miiffe.

VIIL Da nun q suerft durch 4, bernady durdh 3
und drittens audy durchy 5 theilbar feyn mub,

fo mug q eine folcye abl feyn= 4. 3¢§f;
¢
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sber q = Gom; bdaber unfere” Formeln feyn
witden: p? 4 3600m? = r? unp p2 -
Io8oom? = s? 5 wo denn die erfie von der
soepcen fubtrabire, giebt 7200m? =2 — o
=(so4r)(s—r); fodaf sdrund s —r
Sactoren von 7200m? fepn nuiffen; wobey )
bemerfen ift, daf fowob!s als r ungerade Saps
fen, und baben unter fich untheilbar feyn mirfjent.

IX. C8 fey baber 7200m2 = 4fg oder die Factos
ren Davon 2f und 2g, und man fefe s - ¢
=oafund s —r =2g, fo wird s=f4 g,
und r=£— g5 wo dann f und g unter fich
uutheilbar fesn muffen, und die eitte gerade
und die andere ungevade. Da nun fg =
18com’, fo muf man 18oom? in jwey Factos
ten getlegen, Deven einer gerade, Dder andere
aber ungerave fep, bende aber untey fich Feinen
gemeinfhaftlichen Lbeiler haben,

X. evner ift audy nody su bemerfen, bag, ba
2 =p? 4+ q* und alfo r ein Theifer vow
P* 4 q' ift, die Bablr=f—¢ aud) eine
Summe von jwepen Quadraten fepn, und weil
biefelbe ungerade ift, in der Jovm 4n 4= ¢
entbalten feon miffe.

&1 Jtebmen wir erfilich m = 1 an, fo wivd fg =
i800 = 8. 9. 25, woraus folgende Serleguns
gen entfteben: f= 1800 und g =71, odeg
f=200 undg=9, ober =72 ynd g =23,
odert =225 und g = 8; aus vem erfien wird
ref—g= 1799 = 48 -~ 335 nady der ane
vernwitder =f —g = 191 = 4n 35 nad
ber Dritten witde r=f — g = 47 = 4n + 33
nad) der vieveen aber r=f—gagiy=4n4-13
baber die drey erfien wegfallen, #nd nur die
vievie ubrig bleibes woraus man Gberhaupe

22 {hliegen
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{chliefent Tann, daB dev grofere Factor ungy
vabe, der Fleinere aber gerade feyn muffe; abes
Biev fann-audh der Wereth r = 217 nidye ffatt
finden, meil fidy diefe abl durdy 7 theilen
[af¢, die Eeie: Summe von jwen Ouadrateniff,
XIL Dimme map m = 2 f{! mwird fg = 7200
32.225, bdaber nimme men t = 22§ umd
g=732; fovafr=f—g=193, welde Jofl
wobl eine Summe von ywey Duadraten if
und aljo vervient verfucht ju werdens Do
neR g = 120 und r =193, fo wird, wil
P2_= 12— q2izi(reiq) « (r =— q), alfo
r 4 q= 313 und r—q=73, alfo fieht man
wobl, daf fie p2 fein Quadrat herausfornme,
weil diefe Factoren Feite Quadvace find. Toolle
man {idy bie INipe geben flie m nody andert
Sablen ju nebmen, fo witrde doch alle Avbeit
vergeblich feyn, wie wiv nody geigen wollen.

§. 230. .
Lebrfas, C8 iff nidhe mdglidy, dof
bie jrwey Formeln p2- q% und p? + 3¢
jugleih Quadrate werdens obder in Dol
Jallen, da dbie eine ein Quadrat with
ift Die anbere niemals eines.
Diefes lafic (ich auf folgende Are beweifen:
Da p ungerade und q gerade- ift, wie it gefe
Den Daben, fo Fanup? <= q2 nidhtanders sin Dud
brat feyn, al8 wenn g = 2rs und p = r2 —-s? iﬁi'
Die anbdeve aber p2 - 39> faun nidyt anders @b
Quabdrat fepn, alg wenn g = 2tu und p =t2 -“‘31"1
oder p = 3u® — 2 ift.  IWeil nun in bepden’ als
fen q ein Doppeltes Product feynmup, forfege Ml
fite beybe q = 2abed uud nebate: fiie die erfte r=+12
unds=cd; file bie andere aber t=ac undui= O

{0
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fo witd fiie die erftere p = a®b2 — c2d®, fiir die
andere aber p = a®c? — 3b2d*, oder p = 3b>d?
— a%c2, weldye bepde Werthe einevien fepn muffers
dabet DeFommen wiv encweder a?b? — c*d? = a?c?
— 3b2zd®, obera’b?® — ¢?d? = 3b*d* — a*c?}
wobey ju bemerfen ift, daf dieJablen a, b, cimd
d nberbaupt Fleiner find ald p und q. Biv miffen
alfo einen jeden diefer bevven Falle befonders bee
trachten; aus dem erften erbalten miv a®b® 4= gb'd®
=afclof c2d? gherb™(at o 3d%) = ¢ (2t - &,

a? 142

daraus mird '; =

, weldher Bruch ein Quds

a2-4-3d2?
brat feyn muB.  Hier fann aber dev Jabler und
MNenncr feinen andern gemeinfchafelidhen Theiler
baben als 2, weil die Differeny jwifchen beyben 2d°
ift.  ©ollte daber 2 ein gemeinfdhaftlicher Theilee
fepn, fo mufce foroob! ?‘i'_:_fl_z alg audy i S

2
ein Quadrat fepnt, bepde Jablen aber a und d find
in biefem Fall ungerabe und alfe ihre Quadrate von

2 ¢y 1%
der Form §n - 1, baher die leGtere Fovmel 2 **;’_‘;1_
bie Jorm 4n - 2 Baben wird und fein Duabdrat
feyn Fann.  Folglich Cann 2 Fein gemeinfchaftlicher
2heiler fepn, fontern der Rahler a2 4 dz und der
Dienner a2 L 3d2 {ind unter fich untbeilbar; daher
ein jeder fliv {ich ein Quadrat fesn mufl, Weil
nun diefe Formeln venn erflen ahnlid) find, fo folge,

Daf, wenn bie evften Quabdrace waven, cud) in leis

neen ablen abnliche Formeln Duadrate feyn twiles
ben; alfo fann men binwiedertm {chliefen, baf,
ba man in Eleimern Sablen feine Quadrate gefitnden
bat, es aud) nidye in dem groften Sablew vevgleis
dhen geben Fann. -

Diefer Sdlng ift aber nur in fo foen videig,
al8 anch der obige yweyte Fall a2b* —c2d* = 3b'd?

3 3 =—a'c*
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— a%c® quf dergleichen fiibee; ~Bievaus aber it
=2b2 + RECZ - 3b2d2 + Cldz, oDer a2 (b2+82)

a®  b2oec® cBaphd
e d* (3b= + (;‘5)’ und babgr Zf]:;- - Zbacc? - ca+3b”
welcher Brudy ein Quadrat feyn muf, fo vaf das
purd) der verige Schluf vollfommen beftatiget wird;
denn weitn e8 in den grofeen Jablen foldye Falle
gabe, in weldyen p? - q2 und p? 4- 3q° Quadrate
waren, aud) dergleichen in den Fleinften Saplen
vorbanden feyn mifiten, welches dody niche fFatt
findet,

§. 231,

XIL Aufg. Man foll drey folde 3a§¢
fen finden x, y und z, fo daf, menn je
gwey mit einander multiplicive werden
und gum Product 1 addive mwird, ein
Quadrat herausfonme,

8 milfien alfo folgende drey Formeln ju Qua
draten gemacht werden: Lxy - 13 IL xz 4 13
. yz - .

Man fee fiir die bepben leGtern xz 4- 1 = p*

21

uRd yz - 1= q>, fo findet man daraus x= F—-;-"
R

gho v = . 5 .

(p>—1)(g>—1) ;

4 Iiiq . + 1, welche ein Duadrac feyn {of,

und alfo auc) mit 22 multiplicice, das ift (p* —1)

(¢* — 1) 422, weldye leiche dasu gemache merden

Fann:  Denn feft man die Wirgel davon =z+l;,

fo befdmme man (p? — 1) (q2 — 1) = arz + 1)

. SR Biowy g

Rd dafier z = L@ —D

27

, ‘woraus die crfte Formel witd

, wo furp, 9

'l r belielige 3ablen angenommen werden Fnnen
' &
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i @3&1}5%r-—pq—l,fomttbﬁ—pq_
2 —2pq—p =g’ p2d-2pgiq”
,.) -+ 2pq + Iund z= S 2pq_;_z
! —1)(apq+2) _ 2(pg+1)(p>—I

- —~, und
o folglich x = pq+ﬂpq+q @+or
0 2+ D" =)
e | ? +o*
e Wil man aber gange Jablen ﬁal’aeu, fo fefie
o man fiiv die erfte Formel xy 4 1 = p? und nehine
it z=x 4y q, fowid die ywente Jormel x3 - 3y

- xq 1 = x% 4 qx 4 p*; bie Dritte aber wird
Xy oy +‘1Y+1“}’2+CIY+P; welche offens

bar Duadrate werben, wenn man q = i 2p aite
pimue, denn da witd die yweyte x* "__Ij 2px - p%,
1 von weldyer die Wurgel x > p ift, die dritte aber
i wird y2 i‘ 2py + p*, davon die Wurgel y i piff;
dafer Daben wiv folgende fefr {chone Auflofung:
[ xy -+ 1 =p? oder xy=p? — 1, weldhes filv eine
1 ~ jebe Sabl, die nur immer fur p angenommen twers
ven mag, leidyt gefchehen Fante; und bernad) ift die
| dritte Sabl auf eine doppefte Are entweder z = x =

g y - 2p oder z=x 4y — 2p, welches wir durch
folgende Benfpiele erlautern wollen:
n I Man nebmep=3, fowirdp? — r=§: nun
fege man x=a2 und y= 4, {o mird entweder
o = I2 oder z = o3 und alfo find die drep goe
fuchten 3ablen 2, 4 und 12,
1) IL s feyp = 4, fo witd p? ~— 1 = 155 nun
¢ ! nehme man x=gund y=3, fo witd z= 16
S odet z = o} und find die drey gefuchten Jablen
! 3, 5 und 16,
¢ | L €8 fey p=5, fo witd p? — 1 = 24; nun

nebme manx=3undy=§, fowirbz= 21,
| odet aud) z = 1; woreud folgende Zahlen ents
? 3 4 fichen,
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fteBew, al8: entweder 1, 3 und 8, ober 3
gund 21,

§. 232,

XIIL. Aufg. Man fuche drey gane
Bablen x, y und z, fo vaf, wenn ju dem
Prodvuce aus je jweven eine gegebene
Sabl a aboive wird, jedesmal ein Qo
Drat beransfomme,

8 muTn alfo folgende drey Fovmeln Quadeate
weroens Ixy 4-a; IL xz-4-a; UL yz~-ai - Jlum
ﬁ"; man {ur bie evfle xy <4-a.=p?, und nefmezs

il

=Y qy o ph, omeldye beybe Sinabrate werden,

1

wenn q =7 apift; fodaf z =x & 560 i 2p, uib
Daber fiir z joey TWevthe gefunden werden Fonnen,

)
£ ¥ q, o wied Bie pmwewte x2 ~+ 3y -+ xq +2
= X% = Xq -+ p? und bre dritfe S e L

&

§o 233 .

XIV. Anfa. Man verlange pier ganie
Bablen %, vy, z und v, {0 daf, wenn i
bem Producte aus je ywenen eine geges
bene 3ahl a adbdire wird, jedesmal ¢if
Quadrat berausfontne,

-8 mitffens alfo folgende fedys Formeln s Quoe
brater gemache merden: I xy -+ a; Il xz -+ 8
Il yz <-2; IV.xv-}a; V. yv—-a; VLzv 44
Juin fege man fiir vie ertfe xy 4 2= p? und nehme
Z=X -y~ 2p, fo with die ywepte unbd dritte Fov
mel ein Quadvat,  Ferner nebme man v= x 7
—— 2P, {0 wird guch bie vierte und vie fanfre cin
uavrat, und eg bleibe alfo wur uod) die fechfte
ubrig, . roeldye x2°3- 2XY = y2 — ap? - a et
Witd und ein Quabdrat feprt mufl,  Da nun p2 =¥y
+ aift, fo wicd die legee Jovmel x2 — axy + ¥

-

e J:!!
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3, — 3a,_ folglich miffen nodh folgende jrep Fovmeln
ju Quabdraten gemacht werden: Lxy ~-a=p? und
IL (x—y)2 — 3a. Bon der lefitern ey die WBuv.
jel (x —y) — q, fo witd (x—y)* — 3a =(x—y)?

'§¢ — 2q (x —¥) - q* unddahn witd — 3a=—29g
em _ £ . g*4-23a
ne (x—7y) = q* und folgli) x —y= . O
14 3 -3

x =y i +3a; bieraus wird p? = y2 - § .23

2 2q

ate y+a. SNan nebme p=y +r, o witd 2ry 4

un q2 ~-3a % %
12 LS bR R, oD P T Ir29ct g ki 39)
-2 y + 2aq, oder 2qr* — 2aq = (g* 4~ 3a)y — 4qry
- oqr2 —2aq :

= wo q und r nad) Belicben
m, und y q2 +3a—4qr’ 9 %
1t angenomimen werden Fonnen, und es alfo nur rod
L pavauf anfommt, daf fur x und y gange Babhlen

beraugformmen. Denn weil p =y 41 ift, fo mers
ben audy z und v gange Jablen fepn.  Hier Fomme

e e8'aber Bauptfachlidy auf die Befdhaffenheit der ges
W gebenen Safbl a an, wo es mit den gangen Jabien
1 nod) cinige ©dywierigleic baben fdunte; allein es
i ift ju bemerfen, dafl diefe Aufldfung fehon dadurdy
febr eingefchrante ift, daf den Budyftaben z nnd v
s bie Werthe x 4~y =k 2p gegeben tvorden, indem
) biefe nethwendig nody viele andere Haben Fdnnuten.,
a Wir wellen ju den Ende iber diefe Frage nody fole
e gende Betrachtungen anfiellen, die audy in andeen
v Sallen thren Nusien baben Fonnen.
7.9 I Wenn xy 4-a ein Quadrat feyn {oll und alfo
m o xy = p2 —aift, fomiffen die ablen x und

y immer in der abulidhen Form r? — as* ente
| Dalten feyn; wenn wic daber x = b* — ac
A undy = d* — ae* aniebmen, fo wird xy =
(bd — ace)*—a (be—cd), ft nun be —

35 cd f

=
=
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ed = i" 1, fo witd Xy = (bd —ace)?*—y

Y untd alfo xy -~ 2 = (bd — ace)?,

H. Dehmen wir nun ferner z == £2 — ag® und bie
Sablen fund g foan, bdaf bg — of = i I
und audy dg —ef — 4 » fo merden aud) die
Sotmeln xz-1-a und yz - a Quadrate werden,
Ca Fdmme-alfo nue davauf ar, folche Sablon
fitr b, ¢ und d, e und auch fie £ und g u
finden, daf vie obige Cigenfdhafe erfirllc werde

I Bir wolleu diefe dtey Paar Bud)ftaben dutdy

f

. - d
folgende Brirche vorftellen: -E’ — und 3t

c

weldye Daher fo befchaffen feyn miffen, daf die

Differeny swifchen je swepen burdy einen Brud)
- ausgedrie werde, beffen Babler = 1 ift

t d be —d

Denn da ~£ e —ew : ift, fo muf df

fen Babler, wie wir gefehen haben, allerdings

e fepn.  9Man Fann bier einen von diefen

Bruchen nach Belieben annebmen, und leidt

einen andern dasu finden, fo daf die angejeigtt

Bevingung ffate finde.

€8 fen 3. B, der erf%ei:; = 3, {o muf ber jwente

d . d
- Diefem bepnabe gid) fey. Cs fey =gy

witd die Differeny z= L. Dian Fann audy diefen

soenten Beuch aus dem erflen auf eine allgemeine |

STy d —ad
Art ‘beftimmen; denn da 3 — & = '3"?-—""—': fo
c aec

muf 3c— 2d = 1, alfoad= 3¢ — 1und d=¢
- E‘E_J feyr.  SMan nebme daber % = m oder

2
e= am-1, fobefommen wir d = 3m 41 und
U

i
i
{
{
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4 d gm--I

o] uufer goepter Brud) twied fegn: — = S &ben

fo Fann audy 3u einem jeglichen erfien BDruche der
bie joente gefunden werden, wovor wir folgende Leys
g fpiele bingufiigen wollen.
bie b
m| Tegdalalelwbely
e d 3m-1{sm-+2i7m--2{gm+3| (Tm-43}13m+5/ 17m+5
_b!':l . 2m--1|3m--1|3m~=1|§m-{2| 4m--1 8m+3 7m--2
td A d
¢ IV. $at man jwey folche Bruche fire — und —
¢! aefunden, fo ift es gang leicht, dagu einen drits
. ; f
:’:{; ten . s finden, welcher mit den beyden evs
it fern in gleichem Werbhaltniffe ftebe.  Man
i barf nm: f=b--dund g=c-ec annchmen,

: d
./ fo ba g} — = ~+—e denn da aus den jweyerfien
| £ Z
(8 bc—-td:‘_t'iiﬁ, fcmirb-——-?—x-ii.,
he g € c%-ce
e €ben fowird audy der jwente weniger dew dries
f /& be—ed = g
e
fe ¢ ¢ --ce ce~-e2
V. b@at man nun drep folde Briche gefunden
.. d f

P —, — und =7 fo Fann man davaus fogleich
i unfere Frage fir drey Sablenx, y und z aufe
1 [8fert, fo daf die drey Fovmeln xy - 2, xz-1-a
fﬂ ' und yz + a Sluabrate werden. Denn man

1
s darf nue x = b® —ac?, y=d? — 2% und
: 1 ' y = f* — ag? anuebmen. Man nebme 3 B

| «us der obigen %afcl —= § unb —=1, fo
e wird




‘vicreen %ftﬁg — =
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f N
toith =F L* 5 bieraus erhalt man x =25 —

02, Y= 49 — 162Und 2 =+144 — 4,90 denl
af#dasn wird xy 4~ a = 1225 — g40a+
144a% = (35 — r12a)%; - ferwer wird' xz -1
= 3600 — 25303 - 4471a* = (6o — 213)
mnb yz + 2 = 7856 — 47048 |- 7842 =
(64 ——28a)%

§ 234,

sfien aber nach bem Jnbale der Jrage vie
;_?.;gir"z, X,.y, & und v gefunden men
zwvi? mar g ben brey obigen Brichen nod)
einen viecten Dingul m‘;en. &2 fepen daber die brey
3 rj-', R4 E:—e, unb man fese den
i S , fo Daf er mit

c+g 2c~l- ¢’
bem jmenten unb dritten in dem geborigen Berhalt
niffe ftebe; wenn man nun annimme, daf x=b°
—a%c¢?j y=d? —ae?; Zz=f>—ag? upd v=
h* — k2 fen, fo wetden {don folgende Bedinguns
gen exfallt: L xy 4+a=*); . xz 4 a=[)
Lyz4+a=; W.ywta=7; V.zv - a=0
fs it alfo nur nody wbrig, dag aud) xv 4 aen
Quadrat roerde, weldyes von felbft wiche gefchiedt

eriiery 3

Aveil ber evite Bruch mie Lem viecten niche in dem

geborigen Bevbaleniffe ftehe, s ift daher nothis
th ben drey ceften DBrichen noch die unbeftimmie
Sabl m beyyubebalten, und diefe fo ju befiimmen,
Daff audy xv <~ a ein Ouadraf werde.

VI Man nehme daber aus der obigen Tabelle be
b d gm--I

erften Jall und fese A %, unb =L

fo

*3 [ beutet Hier jehesmal cine Quadratzabl an,

~
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. L 6m-5
s fo witd — —iﬂiﬁ o e E :l:—~ $Hieza
ent ans mub x= 09— 4a gub v = (6m + S)"‘
s i —a (gm-44)*, a!foxv+a—9(6111+§)
T — 43 (6m—5)? — 92 (4m44)* |- 42*
:)2 (4m + 4)2 ober xv4-a =g (6m4-5)* —8
3 (288m? - 538m +-243) - 42° (4m+ 4)s
welche leiche ju eitem Duadrate gemadyt wevs
ben Eant, weil m? mit cinem Quabrate muls
: tiplicive ift; mobey mir ung aber nicht aufhals
o ten wollen,
s VIL 9tan fann auch folche Briiche ale devgleichen
o - ndthig find auf eine adgememere‘ﬂrt angeigen ;
i) _ b I d al—
” MR ES oS 1' L
' i R T e e
mit n--1 k an--1
" fege fftr ben feGten 2n 4 1= m, fo wird deve
AtLe
b felbe , folglich aus dem erften x = i
i —a unb aug dem legten v= (Im — 2)2 —
i - am?,  Ulfo ift nue nech nbrig, ba& vX -}~ a
s ein Quadrat wevde, Da nup v = (I —a)
J" m? — 4lm - 4 und alfo xv +4-a= I — a)?
fat m?* — 4 (Il—a) Im 4 4 Il — 3a, welcyes
bt | ein Duadrat feyn muf; von dicfem febe man
sk nun die Wurgel (I — a) m — p, roevon dos
?Tﬂe Quabtrat (I—a)* m* — 2 (ll—a) mp —I—p’,
:}: oraus wit — 4 (I—a) In<4- 4 I — 3a=
) R -—4II-|- 3a
—2 (II—a) mpJ-pund m= TR
ri‘ﬂ grbalten.  Man nehme p=214 q, fo with
& 414+g* 34 : . A
,; | B i wo fue [ urd “q beliebige
4 Joblen angenommen werden Ednnen.

el | Wiare
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Wave 3. B, a= 1, fo nébme man I = 2, bann

with m = ﬁiqz_'-;
6

3 [e6t man q = 1, fo it

m =3 und m =2n-1; wir wollen aber Biechey
nidye mweicer fteben bleiben, fondern jur folgendes

Srage fovegeben,

§. 235.

XV Aufg. Man verlange drey folde
Jablen x, y und z, daf fowoh! dieSums
me al8 die Differen; von je ymwenen ein
Quadrat werde.

€s muffen alfo die folgenden fechs Gormeln i
Quabraten gemadyt werden: L x 4~ y; IL x4 2
ILy4z; Vix—y; V.x—z; VI y—z Dn
fange bey den-drey legten an, und neéhme x—y =p}
X—z=q* undy —z=r2an, (o befommen wit
aus den bepden leften x = q2 < zund y =12 41,
daber die erfere x — y=q2 —r2=p2  operq?=
p* - r2 giebt, fo daf die Summe der Ouadrats
P* -+ r* eitt Quabdrat feyn ‘muf, nemlich q2; die
fes gefdyiebe, wenn p = 2ab und r = 22 —= bt if,
denn alsdann wirtd q=a> 4= b2, Wir wollen aber
inbeffen bie Budyftaben p, q und r beybebalten
und die drep erfieen Formeln betrachten, wo dann
guerft x -y =q2 412 4 2z; jweptens x 4z =
q2 - 2z; drittens y ;- z = 2 ~ 2z,  Nan fehe
fite die erflere g - r2 b 22242, fo iftozt®—
q* —r?; daber denn nod folgende Formeln ¥
Quadeaten gemadyt werden miffen: 2 — r? =
und t*—q? = [, bas ift 2 — (a® —b2)2 =]
und t* — (a® +b2)2 = (7, ‘welche folgende Ge
ftalt anunebmen: t2 — a%— bt 12h2 yup (2 —
at—Db4—2a%b?; weil nuy forvofl c2 - d* 4-2cd
ol8 c* -+ d* — acd'¢in Quadear-ift, fo fieht m:"ﬁr

o
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IR baf wic unfern Swed erveichen, wenn wiv t* ——a%:
; —b* it c* 4~ d? und 2a®b? mit 2cd vergleichen.
i Um biefes su bewerfftelligen, fo wollen wir cd = a°h?
Sy =f2g2h*k* fegen und c = £2g* und d = h2k*'gpe
R nehumen; a2 = £2h? und b?= g>k? odera = £h und

b = gk, woraus die erfteve Gleichung t>—at — 14
= c2 -} d? die Form t* — £3ht — gtk = fig4 L
h*k* exale und alfo t* = f4g4 - £*h - hik® - gik4,
he Bas ift t* = (£ - k%) (g* -+ h?), weldhes Produce
e alfo ein Quadrat feyn muff, wovon aber die Yuflds
in fung {choer fallen dirfte.

Wir wollen daber auf eine andere Avt verfabs

i ren, und aud ven drey erficrn Sleidungen x — y
7; = p*; X—2z=q"; y—z=1* die Budfiaben y
it und z beflimmen, welche y = x—p* und z =x—q?
) fepn werden, fo daf q*= p* % Nun werden
it vie erften Jormeln x 4+ y=2x —p?, x + z=2x
Z, — @ und y 4z =2x — p*—q*; fir diefe lefre

o febe man 2x —p* —q* =1%, fo daf 2x = ° -+ p*
fe % und nur nody die Formeln 12 4-q¢ und 2 4-q*

o ubrig bleiben, weldye ju Quadraten gemadyt wetden
i, suffen. Da nun aber g2 = p* - 1* fegn muf, fo
. fege man g =a% - b*, und p =2 — b*, o wird
" ¥ = 2ab; bieraus werben unfere Fovmeln feyn:

g | Lo b) e ot b bbb =
a2 | Ht® 4 (a2 —b"2 =2 a4 b¥ — 2a%h? = 1.
;3 Bergleichen wiv nun hier nochmals * 424 J-be
i mit c? 4~ d°, und 22°b% mit 2cd, fo erreichen wip
g | unfern Jwed: wiv nehmen daber, wie oben, ¢ =
] | Fg?, d=hkzundba=fh, b = gk an, fo wird
] ed=a’h?, und = - f*h* 4 g*k* muf nody = s 4
p d? = g4 -L hiki feyn, wovaus 2 = figs — f3he -
i Wkt — ookt = (f& — k4) (g* — h#) folge. © €8
i | Fomme alfo darauf an, daf jwey Differefizen i
, | (R gwepen Biquadracen gefunden werden, als
i | fé"“‘ K4
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f¢—k* und g* —h4, weldhe mit einander multipli
cire, ein Quabdrat machen.

Wi wollen ju dem ESude die Forntel mé —nt
betracyten und jufeben, weldhe Jablen daraus ent
fpringen, wenn fir m ynd n gegebene Yabien ane
genommen werden, und dabep die Duadrate, o
davin entbalten find, befonders bemevfen, Wl
nun m*—n*= (m? — n*) (m2 4 n?) ift, fo mwol
len-wiv davaus folgende Tafel anfertigen:

Tabelle
fise Die ablen, weldhe in der Form m* — nt
entbalten find

m? tn? [Im? —n?*/m2 4 n? || m*% —n*

4] 1 3 5 3+5

9| 1 8 10 16,5

9% A4l 5 13 513

16] 1 ¥ 17| 3+ 5417

16] ¢ 7 25 25+7

25] 1 24 26 16.3.13

251 9 16 34 16.2.17

49| 1 48 soff 25.16.2.3

491 16 33 G5il: 35013

64| 1 63 63 9.547:13

811 49 32 130 G4:5413: 5
121 4 117 I2511 25.9.5.13 L
121 ¢ 112 130]] 16.2.5.7.13 |
I21| 49 72 170 144.5.17 I
144 25 119 169|] = 169.7.17. ' |
169 1 168 17011 16.3.5.7+17 i
169, §I 88 as0l| 25.16:5.0F |
225 64 161 289 289.7:23 |

Hievaus Eonnen wiv fhon einige Yuflofungen

geben: man nehme nemlich {2 = o und k2 = "n,fg
it
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wich £+ — k* = 13. §; fernet nebme man g2 = g1
und b2 = 49, fowitd g* — h* = 64, 5. 13, Wors
aus t? = 64, 25. 169; folglich t = 520, Da nun
t2 = 2704003 = 3, 8=9; K= 23 h'-=7, fOBBi
Fommen wiv a =215 b = 183 bierausp = 117,
g=765 und r= 756; daraus findet man 2x =
+p* +9° = 869314 und alfo x = 434657 ; daber
fernery = x —p? = 420968 ; und endlih z = x —
q* = -— 150568, weldhe Jabl auch pofitiv genothe
men werden Fann, weil alsdann bie Summe in die
Differeny unbd umgefebre die Differeny in die Sums
me vermanbelt wird; folglidy find unfeve drey ges
fudycen Sablen,

X = 434657 .
Y = 420968
Z=150568

Daber wird x 4 y = 855625 = (925)3
X+z= §85225 = (765)2
Y+ Z2=571536=(756)
URD weiter X —y = 13689 = (117)2
X —2z—=284080 =(533)?
Y —2=270400 = (§520)2

dody andere Jablen Edunen aus der vorfichene
ben Tabelle gefunven werden, wenn wiv 2 =9,
k=4, und g2 = 121, h2 = 4 annehmen; denn
daraus wird t* ='13. 5, 5, 13. 9, 25. = 9. 25. 25,
169, fodaft=3. 5.5. 13=975. Wil nun
=3, g=11, k—=2undh=12, fowird
a=1fh =6 und b = gk = 22; Bieraug wird
P=2% —b?=— 448, q=22 } b2 = 520

. und r= 2ab =264, bdaber befommen wir 2x =

t? 4 p* + ¢* = 950625 + 200704 4 270400
= I421729, baber x = Lﬁ;ﬁ?, bavaus y —x

1L, Theil, : Aa — p°
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—p2 = 122932 by — x — q* = 88092,

2

Dtun iff ju merfen, daf, menn diefe Sahlen diege
fudpte Sigenfchafe haben, eben diefelben durdy ein
jeglidyc8 Quadrat multiplicice, diefe nemliche Gi
genfchafe bebalten miffen.  Man nehme alfo die
gefunbenen Jablen wiernal grofier, fo werden bt
orey folgenden gleichfalls ein Genige leiften:

X =2843458, ¥ = 2040642, unbd z = 1761§53,
weldye grofer find als die vorhergehenden, fo bif
jene fur die miglichft Fleinften gebalten weren
Ednnen.

§. 236,
XVL Aufg. Man verlangt drep Qs

bratjablen, fo daf die Differen; jwie

fchen gmweyen ein Duadrat werde.

Die vorige Aufléfung dient uns aud) dogu, 1
biefe aufjuldfer, Denn wenn x, y und z fold
Jablen find, daf die Formeln L x y, lL.x—%
Il x4z, W.x—~z, V.y 4z, VLy—zQu
brate werden, o wird auch das Prodact aus ber
erften und jwepten x2 — y* ein Duavrat, imgiie
chen audy bas Product von der dritten und vierten
X2 —'z', und endlich audy das Product aus 8e
fitnften und fecsften y2 — 22 ein Quadrat fenn,
Der die drey Bier gefudyten Duadrate x*, y* und 2
fenn werden.  Yllein diefe Sablen werden febr grofs
und es giecbt ofne Sweifel weit Fleineve, weil o
eben niche noebig ift, daf, um xz — y* ju einemt
Quadrate gu machen, audy x 4y und x — y ¢
jedes befonders ein Quadrat feyn miiffe, indem j
B. 25 — o ein Quadrat ift, da body weder 5 13

nod) 5 — 3 ein Quadrat ift. Wi wollen alfo diefe

grage befonders auflofen und juerft bemerfen, Dfaf
W
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fizr bas eine Quabrat 1 gefehit werden fann.  Denn
wenn x2 — y*, x2 —z2 und y2 — z2 Quadrare
find, fo bleiben diefes aud) Quabdrate, wenn fie
dburch z2 dividive werden; daber folgende Formeln
M Quadraten gemacht werden muiffen, nemlicy
xXe yﬂ x2

S e =
;—-—-;—D, 23 ¥, e = =0

Ylfo Fomme es nur auf die ey Bridye —’zf und L
£

: X pia-t e 5
an; nimme man nup — = P—a-—-— unp - =3~
fo werden die bepden leftern Bedingungen erfille

T 4p* ya
Penn algdann witd —— 1 = ——— ynd -
Z3 (p2 — 1) 28

492 '

. Ciftal ibrig di
e €3 ift alfo nur nod) Bbrig die

erfte Formel ju einem Ouadrate ju machen, welche
%2 ys (p2 +1?: (g2 +4-1)2 = 2 T

s ot (@ = \p—x

22
+ TEVE —ZED) i gier wind

q2—1I p2 —1 q2 —1
2(p*qz —1)
i UL e

» von weldyen das Produce

—
—

nun der erfie Factor =

2(q2 —p?
(P2 —1)(g2 —1)

302 — 17 —
4((;211 3 2;:11_]; ) ift,  Weil nun der Nenner
fhont ein Quadrae und der abler mit dem Ouadrae
4 muleiplicice ift, fo ift nody nothig die Formel
(p'q® — 1) (q* —p*), ober auch bie Fovmel

; q2 :
(p'q* —1) (PT o I) 5u etnem Quabdrate 3u mae

] ber andere

aber —

dent; diefes gefchiehe, wenn pPq= fi;;—gl unp +
Y P

b2 ks :
£ hE  genommen wivd, wo algdann ein jeo

Uaa dec
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ber Jactor befonders ein Duadrat wird,  Hieans
: f2 2 hz 4k
ift nun q> = :;: A ;k 5 folglich muifjen
diefe ywey Bruche mit einander muleiplicive, ein
Quadvat ausmachen, und o audy, wenn fie mil
4f2g2 , I’k? muleiplicive merden, dasg ift fg (£2 +¢)
Bk (h* +k*); welche Formel derjenigen, die in
vorigen gefunden worden, vollfommen ahnlidy wieh
wennmanf—a—-b, g—a—b, h=c+dum
k=c—d fegt, algdann Eomme 2 (a* — bY),
2 (ct— d*) = 4 (a* — b%) (¥ — d*), mweldye
wie wic gefeben haben, gefdhiehe, wenn a2 =y,
b* =4, c> = 8rund d% = 49, obdera =3 b=
c=omdd=7%  SHieccaus witd f=5, g=1,

hzi6unbk =2, und Daber pg =% umd -;I—:

%F = §&5 Dbiefe ywey Gleidhungen mie einandet

mulfiplicive, geben q2 = 2513 _ 13.13  (y{alidy

: R e T ,
9= Ifi, daber witd p = £; dadurch befommen wit
X = p=I y g1
PR S A e TR 1 ¢ be PN __=_135'
.. phe==t JEHYY Z q%—I .5

; j i I88Z
Danun x = — L2 yup y = -I§5_, fo nebme man,

um ganse 3ablen ju beFommen, z = 143, damn
Witd X =— 697 und y = 185, folglidy find diediey

- gefudyten Quadratsahlen folgende:

X"=485809; denn algdann wird x’—y’=4sr§84=(579')'
Y=342255 e eyt rogr6=(ion)
22234003 e —  X*—2°x462400=(680)
weldye Quadrate viel Fleiner find, alg wenn wir Ho8
bew int der vorigen Aufgabe gefundenen drey ahlen
X, y unb z die Quabrate Hatten nebmen: wolleh

§o 237
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§ 237

Man wird bier einwenden, bdaf diefe Anflofung
dued) ein Blaﬁes ‘}3:05; et gefunden morden, indem
ung dasu vie cbige Labelle bebilfli) gewefen fen.
9WBie Haben uns aber diefes Mitcels nur bedient, une-
die Fleinfte Aufidfung su finden; rwollte man aber
nicht davauf fehen, fo Ednnen duedy Hilfe der oben
gegebenen Segeln unendlich viele uflofungen anges
geben merden.” Da es nemlich bey der leBrern Frage
darauf anfommec, daf das Product (p’Q" — 1)

g8 :

SEAT I) s einem Quadrate gemadyt werde,
; ¥ ¥pAy g ik e

foeil alsbann —= LT ypp ¥ =TT

it = B fepn wird,

{0 fege man -% = mober q = mp, WO btmtt unfere

Sotmel {m®*p*—1) (m? — 1) fepn wird, welcdhe
offenbar ein Duadrat witd, wenn p = 1 iff; und
diefer Becth wird ung auf andeve fubren, wenn wiv
p=1 s annebmen, algdann aber muf die Fovs
mel (m?* — 1) . (n? — 1 4 qm?2s -} 6m?s? 4
4m*si--m’st) ein Quadrat feyn und alfo aud), wenn
fie durch dag Duadrat (m2 — 1)? dividire wird, wo

3 3
bann 1 - 4:1 s 6m?s 4m s m?*s#
m mz— m2 —x
berausfomme, SJJIan fege {)m ber .ﬁ‘nrg,e weger
ma2 .
S =a, fo Dag bdie %armel 1 = 4as -} Gas? -}

ma

4as® ;- as* ein Quadrar werden foll, 8 fey die
MWursel deffelben 1 4 fs 4~ gs*, deren Duadrat
1+ ofs 4 2gs% 4 752 - afpgs® 4 o2stift, und
man beftimme £ und g {o, af die drey evflen Slies
ber wegfallen, weldhes gefchieht, wenn 4a = 2f oder

f=2a, b Ga=2g + 2, folglich g = 212
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= 32— 2a%, fo geben die benden legten Glicder

bie Gleidung 4a 4 as = 2fg 4 g2s, woraug s a

4a —2fg _ 4a—I202 4-8a3 ;

o Ty gefunden wird, dos
f— 2

Pt ioa » welher Bruch durdy

42 —12a2 4-ga—ix

AR 4(ea—1) | .
a8 — 1 abgeliryt, P s i giebt.  Diefer

Werth giebt ung fchon unendlidy viele Aufldfungen,

weil die 3abl m, aus welcher bernady a = B L

mi —[

entftanden, nach Belieben genommen merden fany,
weldyes durch einige Beyfpicle ju erlautern nod
worhig feyn wird.

L Cefepm=12, fomirdba=% und daber s =4,

——3 =— 4%, und bieraus p=—3%, folge

P
licq=—4; endlich—= 245 und L= 7501,
I Csfeym= 3, fowitda= ¢ und s = 4. —%
oEi

=— %%, baerp= — 242 ypp g = Y
: - X
woraug bie Briidhe = Ht‘lb{- gefunden wets

ven Fdnnen,

Cin befonderer Sall verdient noch angemerlt
Werben, wenn 2 ein Quadrat ift, wie diefes §¢
fehiche, wenn m= £, denn alsdann wird a = 25
Man fese wieder der RKiirze megen a =b=, fo dof
unfece Gormel 1 4 gb25 A 6h2s2 L b5 b7
feyn witd; von diefer fey die Wegel 1 4 2b%s +
bs®, deren Quavrat 1 - 4b%s + 2bs? - 4b%?+
40%° L-b2s4 ift, wo fich die joen erften und bie
feten Slieder aufheben, sie fibrigen aber burd) s’
bividire, geben 6b? -+ 4b%s = ab 4 4b* -} 4b%,

pars
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6b2 —=ab—4b* _ 3b—I—El_>i,

baraug 8 = — i = T g melcher
Beudy noch durch) b— 1 abgefurst werden Fanm,

1T —gb—2b3 1— ab3
o nar dann s = =% und p = e
erbalt.

Man hacte die Wurzel diefer obigen Sormel
aud) 1 - 2bs - bs* annehnen ESnnen, von wel.
dher Das Quadrat 1 4 4bs - 2bs® - 4b%* 4 bs?
+ b2s% ift, wo fich die erfien und die beyden lehten
Gilieder aufheben, die iibrigen aber durd) s dividirt,
geben 4b* == 6b2s = 4b 4= 2bs -} 4b*s, Da nun
b2=25 und b =, fo beFame man daraug s = —2
und p = — 1, folglih p> — 1 = o} woraus nidys
gefunten witd, tweil 2 = o witrde.

. I—2bs :
m vorigen Jall aber, dap = —p— enn
m =-§ und daber a= 3£ =02, folglih b= %, fo

fomme p = 32 unb q= mp = £§, folglidy > = §§3

und —i— 334

§. 238.

XVIL Hufg. Man verlangt drey Qua.
dbratyabhlen x%, y2 und z*>, fo daf Ddie
Summe von je ywenen mwieder ein Quas
drat ausmache.

Da nun die drey JFormeln x* - y2, x? 427
und y2 - z? ju Quadraten gemadye werden {ollen,
fo theile man fie duvd) z*, um die brey folgenden

l_ g I. x2 yﬂ = II %3
34 erbalten: ;‘I“-E"‘Dr -Z—=-+I=Dp
2 I
IL. f—z- + 1=, Hier gefchieht dann den beyden
Na 4 leitern
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: e *
legeern ein Geniige, wenn r s : 2 nd 2 s
Z
2 —1 ) 1 - 2 —)t
g————, Dievaus twird die erfte Forme 0% et
= 4p°
- 2.—=1)2 ; S
=+ %—&2—-'——, welches alfo auch mit 4 muleiplicir,
. _ (pe —1)2
eit Duadrat werden muf, dag ift i +
(g2 —1)2 : ans i
T oder awh mit p2q> multiplici,

q* (p*— 1)24p2(q2—1) = 7], toelches: nidye
wobl gefcheben Eann, obne einen Sall yu-mwiffen, in
welchem diefe Formel cin Duadvat wird; allein ein
folcher Fall aft fid) niche wobl evrathen, daber man
au anbern Kunftgriffen feine Sufludyt nehmen muf,
von meldyen wiv einige anfiihren mwollen,

L. Da fidy vie Formel auf folgenve Ave auedriden
[afit: q2 (p+41)? (p—1)*> 4 p2(q+1)*
(@—1)* =3, fo mache man, bda fie fid
durd) bag Quadrat (p 4 1)2 theilen lofft;
diefes gefchiehe, wenn man q — 1 = pt!
odet q = p 4 2 annimme, we algdann g+ 1
= P -3 feyrt wird, wober unfere Fovtnel witd:
(Pt2)* (p+1)2(p—1)2 +
P* (P 3) (p+1)2 =0, welche busedy (p+1)°
dividire, ein Quabdrar fepn muf, nemligb
(p+2)*p—1)24p*(p3)2, meldyes it
die Form 2p* - gp3 - Gp* — 4p - 4 aufges
1dfe¢ wird,  Weil nun bier das lesee Glied
etr Duadvat ift, fo nebme man die BWuryl
2 - p - gp> oder gp2 4 fp 4 2 an, bon
welcher das Nuadrar g2p* - 2fgp? + 4gp*
-+ £2p* - 4fp 4 4 ift, wo man fund g fo
beftimmen muf, daf die drey lehren Glieder
wegfallen, weldyes alsbann gefchieh, mwent

—4
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——ig=-AL,;  0beY oy lll’:h(;::z;.g-{- L,

ober g = §, w0 denut die ecfien Slicder, durch
TS oY £ e

p* dididire, ap+-8 =g*palg=Ifp—3

geber, WOXQUS p=— 24 4ud q = — 22 ges
funden witd; dafer erbalten wiv :;_ i L‘z:‘i:“l
=— 575 odeex = — 515z, und % =q::q_x
= 483, ober y = — 1837,

MNan nehme nun z=16.3.11, {o Wird x —
§75+ 11 UMD y = 483. 12; daber find die Wuryeln
von den drey gefuchten Duadraten folgende:
X=06325§ = 11.23.25, benn hievaud wird
X2 +y* —23° (2752 F252%) =234, 3732
Y= §796 = 12.21.273, Diefed qicht
v e o Rk b S
Z= 528 =3.11.16, bictaus mwird
y2 22 = 12% (4832 + 442 ) = 122 4852,

IL 9tan Eann nodh auf unendlich viele Wrten mas
chen, daf unfere Jormel durcy ein Ouadrag
theilbar wird; man fefe 3. Bl (q 4-1)2 =
4(p 1) oder q-+ 1 =2 (p4+1), das
if q=2p 4 1 und q— 1= 2p, woraus
unfeve Fovnel wird (2p4-1)2 (p-f-1)2 (p—1)*
-+ ph4. (p+ 1) (4p°) =00, weldye durch
(p -+ 1)? getbeile, giebt (2p - 1)z (p—1)"
-+ 16p* = [ ober 20p* — 4p% — 3p? -+
2p~+ 1 = [, worausg aber nichts gefunven
toerden fann,

IIl. Man febe daber (g— 1)2 = 4 (p4 1),
oderq— 1 —2(p 41, fo wird q= 2p+ 3
umd =1 = 2p + 4 oder q 1 =2 (p+2),
wober unfeve Formel, durdy (p 4 1)2 getbeilt,
feym wird: (ap +3)2 (p — 1) + 16p2
(P - 2)% bagift 9 —6p -+ 53p? + 6813 -+

a5 20p*;
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i 2op*; bavon fey die Wurzel 3 — p + gp,
deven Quabrat 9 — 6p4-6gp? + p? — agp!
f -+ g*p*ift.  Umnun audy die driceen Slieder

' verfchmwinden ju maodhen, fo nebme man §3 =
6g 4 1 oder g = %%, fo werden die tibrigen
Glieder, durch p dividirt, 20p 4 68 = ¢'p
— og ober 255 = 439p geben, daber p=4
und g = %%°, woraus wieder eine Yuflofung
folgt.

IV. 9Ran fefeq—1 =% (p—1), fo witdq=
Fp—zudq+1=3p4+3=3 (2p+0)
baber wird unfere Fovmel, durch (p — 1)
pividite, “P:‘Jf_ (4 1)2 +§ip? (2pt1)?
feyn, weldye mic g1 multiplicice, o(4p—1)°
(p+.1)? = 64p* (2p+ 1)? = qo00p* +
472p° + 73p? —54p+9 wird, wo forwoedl
bas erfte als dag [efite Glied Quadrate find,
Man febe daber die Wurgel 20p2 — op 43,
von weldyer bag Quadrat 4o0p* — 360p° +
201p? - 120p? --5413—{—9 ift und daberers |
hale man 472p + I3 36°P -+ 201, |
daber p = und q=5% — .

SRan fann a.chg fite die obige Wurgel 20p® +
op— 3 annehmen, davon das Quabdrat 400p*
360p® — 120p? - §1p2 — s4p - 9, mit unfes
ver Jovmel verglichen, giebt 472p 4= 73 = 360p |
— 39, und daraug p = — 1, welcher Werth
aber ju nidyts nigte.

V. Man fann and) machen, dag fich unfere Fors
mel fogac duvd) beyde Quabdrate (p 1) ud |
(p—1)? sugleich theilen [afc, Man fefe ¥ |

diefem Cnbde q = H—; , da witdq4 1=
pt-+p--t-+1  (p4-1)(t+1)

ubq—17%

PRl il gt |
p—=t
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= ek (P-I)(t_t), bieraus wird
pa-t pri-t

nun unfere Sn(n:me! ,)blltd} (p -(-l— [); Ep—— )1)'
ot pt=j-1)2 , (t1)2t—1)2
bividive, = 7w !
welche mi¢ dem Quadvat (p -t)* multiplicive,
noch ein:uadrat fepn muf, nemlich (pt4-1)*
(p )2+ p® (4 1)2 (t — 1)* oder t2p*
+ 2t (12 4 1) piebatip? o (12 L 1)
pra-(t* —1)?p?-2t(t* 1) p - 25 wo
forobl das erfte als lefte Glied Quadrare find.
Man fefe daher die Wursel tp’—l—(t-’f—}-l)p—:,
pon meldger bag Quadrat t3p* 4 2t (2 + 1)
pd—atp? 4 (12 4-1)2p? —at(t2 1) pt>
mtt unferet Formel verglichen, giebt: 2:2p -
(2 1) p+ (12— 1)? pF-at (£ 1) =—
at?p 4 (t*4-1)2p—at(t* 1), ober 4t2p
~+ (t* — 1)?p4-4t(t*41) = o, ober (t24-1)3
P+4t(t?4-1)=0, dasift 2?41 = — -% :

: —4t . i
roraus mwit p = o= etbalten; bieraus wird

Spe | I — 3¢
Pt+l 121 uan_I_t-ntz—[-[
tz
folglidy q = i———?, wo t nady Belieben
angenominen werden fann,

Cefeny B.t=12, fo mtrbp =— % und g=

t2

X = e,
— LI weraus wir — =‘”i._;._‘_£= + 33 umy L y
i L7 finden ebel: x= 22037 und
= st T ==—zumdy=
9 e : ; 445 2

T Pan nehme nun z = 4. 4. 5, 11, fo wWird

X =313 011 UMy « 4.5, 9, 13; alfo find die
Wurjeln
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! aBurpeln der drey gefudyten Duadrate x = 3, 11,13
=429, Y=445.9. 13 .3 2340 Und 2= 4.4.§.11
= 880, Weldye nocy Fleiner find, als die oben
gefundenen.
Aus diefen aber witd

2+y2-3~ BA(rars4600) =ig2i13%:61%
<2 _{..;H':Il‘“ (IS 'S~ iGqo0 )= a1 5923
y® 422 = 202 (136894 1936) = 202, 125%

VL 31 1[eF~f bemerfen wiv nody bey diefer Frage,
daf aug ciner jeden unfiofung gany-leicht nod
eine andere gefunden werden Fann; Ddewi roenn
die Werthe x=a, y=b, und z = c gefunden
worden find, fo dapaz - bz=[], a*+¢
= [Jund b> 4-c2 =3, fo wetden aud) die

folgenden Weribhe ein Genuge leiften: x = ab,
y =bcundz = ac, denn da wird
X2 = y2 =a?b? 4~ b2c? = b3 (a2 J-¢2) =0
X2 22 =a2b? 4~ a%¢2 =a* (b2 +c2)=[J
y? 422 =a’c? 4 b3c?=c? (a2} b2)=[
Da wic nun eben x = a=3, 11,13, y=b
=4,5.0.13uUd Z2=¢c=4.4. 5. 11 gefunden
baben, fo erbalten wir daraus nach diefee
Nufléfung:
x=ab=3.4.5.9.11.13.13,
y=bc=4.4.4.%5.5.9,11, 13
y=3a =3.4.4.5. 11,11, 13 :
welche fich alle drey durch 3. 4. 5. 11, 13 thei
fen laffen, und alfo auf folgenve Formel gf’
bradyt werden: x=9. 13, y = 3.4.4.5 40
z=4.11, dag.ift x=117, y = 240, UMD
= 44, welche nody Eleiner find als die voris
gen; daber wird aber:
224 y2 =H1289= 2672
X2 4egf = Te62e = 1238,
. y? 22 = 59536 '= 244"
4 §. 239
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XVIIL Aufg. Mean .verlange jmey
Qabhlen x wnd y, dafl, wenn man die eine
gum Suadrate der andern addive, ein
Quadrat berausfomme, fo daff die ywey
Sormeln x> 4y und y2 4+ x Quabdrate
feyn follen.

SWBofice man fogleich it die evftere x2 - y = p?
annehmen und davaus y = p? — x? Derleiten, {o
wiirde die andere Fovmel p* —2p?x? J x¥ - x
=3, von welcher die uflofung nidye leiche in die

- Yugen falle.

Man fese aber jugleich fir bepde Formeln
x2 +}r: (P-—-x)ﬂ = Ps_-—-—-— ‘.‘.'.PX‘—‘— X% und ¥ +X
=(g—¥)% = ¢ — 2qy -} y*, woraus wir dann
folgende jwey Sleichungen evbalten: L)y 2px
=p2 und IL) x4 2qy = q*, aus weldhen x und y
feicht gefunden werden Eonnen.  Nan findet nems

. Tadprieg® 009 =9
I:dg_x 7 g o und y = ot we man p
und q nady Belieben annebhmen fanm.  MNan- fese
3 B, p=2 und q =13, fobefdmme man die ywey
gefuchte Sablen x = 35 und y=3%, denn daber wird
x3 4y 2383433 =885 = (43)? by 4 xm |
oA b b= = (31

Man nebme ferner p = 1 und =3, fowicd
X = —.5°r und y = t1; weil-aber eine Jahl negativ
ift, fo mogte man diefe Auflofung niche gelten lafs
fen.  Manfebep=1 und q= 3, fo wird x = 3
und y = v’5, Denn danm with x2 -y = 2, 4 2
=356 = (I wd Y +x =%+ 5 =5%

=(%5)% §
& 2400

XIX. Aufg. Bmwep Jablen yu finden,
beven Summe ein Quadrat und bdie
CummeihrerQuadvaceeinDiquadratfey.

Diefe
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Diefe Jablen feven xunbdy, und weil x* 4y
ein Diquadrat feyn muf, fo mache ntan daffelbe
‘guerft gu einem Quadrat, weldyes gefchiehe, wenn
x=p*—q*undy = 2pq ift, we daun x*+y'=
(p*~q*)* wird. Damit nun diefes ein Biquadrat
werde, fo muff p* 4-q* ein Quadrat fepn, daher
fese man ferner p =r2 — s* und q = ars, fo witd
P* 4 =2 o %)'; folglicy x2 + y2 = (o)
und alfo ein Biquadrat; alsdann aber wird x =1
— 6r%s? - s* und y = 4135 — 4153, Alfo ift ned)
ubrig, daf die Jormel x -y = r* = 435 — 61°¢
— 4rs* -1 s* ein Quabdrat werde, man fehe dit
WBurgel davon r* - ars =~ 5%, und alfo unfere Jorr
mel gleich) dem Quabdrate r* 4 4135 - 6r%* - 418
<%, wo fid) die jwep erflen und lehten Slicoer
aufheben, die ubrigen aber durch rs* dividire, gee

ben 6r 4 4s = — 6r — 4s odet 12r - 85 = 0;
Izr

alfo s=— P 31, ober man Faun die Wuts
gel aud) =12 — 2rs -~ s* annefmen, bdamit die
vierten Glieder wegfallen; da nun das Quadrat
Dievon r* — 403 - 6r%s% — 4153 o 5% ift, fo ger
ben die ubrigen Glieder, durch r2s dividiee, 4r —
6s= — 41 -~ 65, oder §r = 125, folglich v = 35;
wennnunr=3unds = 2, fo wirde x = — 119
negativ.

Nehmen wiv ferner r = Js 4 tan, fo witd fil
unfere Formel:

13 =288 st -t*, PS4 ’;;%’t-[—%;t’-tt_’

folglich r* =3I ¢4 - 27 St - 275" |- 6st? - ¢!
+ ar¥s = et arst 4 18678 - 4std

— 6r%* = — 7% — yoddt __ 65

— 4133 = — 6% — 453t

+ st = 5% alfo unfere Formel

et Tt e & ot b0
welde
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welche ein Quabdrat fepn muf, und alfo c'mcl;a, toent
fie mit 16 multiplicice wird, dann befomme man
folgendes: s*+- 29653 - 4085°t* - 16053 4 16t%;
biervon nebhme man die Wurzel = s2 4 148st— 412
an, wovon das Quadrat s* - 2965 -} 2189657
~— 11845t - 16t%.  Sier heben fic) die jwey ere
ften und legeen Glieder auf, die dbrigen aber, durdh
st? Dividire, geben 218965 — 1184t = 408s |-

] .
160t und alfo — =% = A% = r84s. Ul

nehme man s = 84 und t = 1343, folglich r = 1460
und aus diefen 3ablen r = 1469 und s = g4 finven
wir x=rt — 6r's* - s* = 4565486027761 und
y = 1061652293520,

XV. Capitel

Aufidfung foldyer Aufgaben, ju weldhen Eubi
erfordert terden,

8. 241,

Sn bems vovigen Capicel find folche Aufgaben vors
gefomnen, wo gewiffe Formeln ju Quadraten gee
madyt werden mufiten, mwobey wir denn Gelegens
Deit gebabe Haben, verfdyiedene Kunftgriffe su ers
flaven, wobdurdy die oben gegebenen NRegeln jur
Husibung gebrache werden Fonnen.  Nun ift nue
noch abrig folche Aufgaben ju becrachten, mwo ges
wiffe Formeln i einem Cubus gemacht werden fole
len, wozu audh fhon im vorigen Capitel die Regeln
angegeben worden find, welde aber jege durdy die
Anflofung der folgenden Aufgaben nodh roeit beffex
svlaucere werden,

§ 242.
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§o' 242,
L 2oufg. Man verlangt jwen Cubus
X und ¥y ju wiffen, deren Summe wie
dev cin Cubus feypn foll,
Da alfo x2 4 y3 ein Cubus werden foll, o
muf auch diefe Jormel, durch ten Cubus y3 divis

» 3
bire, noc) ein Cubug feyn, alfo é-g + 1 = Cubug,

b
Man feke sl g fo befommen wiv 2 —

222 |- 3z, welches ein Cubusg (eyn foll; twollteman
nun nady den obigen Negeln die Cubicrouryel =7
— wannehien, von welcher der Cubug 25 — 3w’
-+ qu'z — ? ift, und u fo beftimmen, daf o
dbie ywenten Glieder wegfielen, fo wirden =1, bi¢
nbrigen ©licder aber witben gebens 3z =
— ud = 3z — 1, woraus z = ¢ gefunden wird,
weldyer Werth uns aber ju nidyes Hilfe, Man loff
aber u unbeftimme, fo beFommen wir die Gleidyung:
— 322 - 3z=— 3uz2 4~ Ju’z — w; aus welder
quadratifchen Gleichung der Wereth von z beftimt
werde; twiv beFommen aler 3uz? — 322 = 3u’z2—
3z— u3, basift =3 (u—1)z2 = 3 (2 —1)

u3
z—us, ober 22 — (u4 1) z — ———, worgus
- 3(u—1)
12-}-2u--1 u?

— — ——

: U1
gefunben mird z=— '_I'V‘( : e
odet z — yoiet -I..V. —u?-gut —3u-—3

2B 12(u—1)
€8 Fomme alfo davauf an, vag diefer Brud
ju einem Quadrate gebradyt werde; wiv wob
fen daber den Brud) oben und unten mie 3(u—1)

multipliciven, bdamic uncten ein Quadvat Fomme

, g —A3u%--120% —I18u% -
Bemliy =+t ):’ 21 von welchen
i ﬂua;

L]
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Quadrate alfo der Jabler noch ein Quabdrat werden
muf.  §n demfelben ift jroar das lesre Slied {chon
ein Duadrat, nimme man aber vach der NRegel die
Wurzel davon =gu® = fu 4 3 an, von weldher
dag Quadvat g2ut 4~ 2fgd 4 Ggur4- 2fu 4 o ift
zuz

und madyt die drey lefiten Glieder verfchwinden, o
wird juetft o = 2f, das ift f=0, und fernad) 6g
=+ {2 =— 18, und daber g= — 3; algdann ge-
ben die gwey exfien Slieder, durch v pividire, — 3u
+ 12 =g*u + afu= guj undjvaber u = 1, el
cher Wereh aber ju niches fiibre.  Wollen wir nun
weitet u= 1 -~ t annehmen, fo wird unfere Formel
— 12t — 3t*, weldye ein Quadrat feyn foll; diefes
fann aber nid)t gefdyehen, wenn t nidyt negativ ift,
€s fep alfot =—s, fo wird unfere Formel 125 —
3s*, mwelche in dem Fall s = 1 ein Quabrat witd,
algdann aber ware t =— 1 und u= o, mworaus
nidyts gefunden werden fann.  Man mag audy die
©adye angreifen, mwie man will, fo wird man nie
einen foldyen Werth finden, bder ung ju unferm
Jmwecfe fubre, woraus wman {hon mit giemlicher
Gewifibeic {hliefen fann, daf ed nidyt moglid fen,
jwey Cubusg ju finden, deven Summe ein Cubus
wave. s [apt fich diefes aber audy nodh auf fols
gende Are beweifen,

§ 243.

Lehrfag. €38 ift nidhe mdglidy jwey
Cubus zu finden, deven Summe oder
aud) deven Differeny ein Cubusg ware.

Hier ift vor allen Dingen ju bemerfen, daf,
wenn:die Summe unmiglich ift, die Differeny auch
unmoglic) feyn miffe. ~ Denn wenn es unmoglich

K. ZThed. B b ift,
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ift, baf x! 4-y* = 28, fo ift es audy unmiglid,
Daf 22 — y2 —x2 fey; nun aber iff 22 — y3 die Difs
ferens jwever Cubug, & ift alfo hinlanglidy, bie
UnmoglichEeit blog von der Summe, oder aud) nue
bon dec Differens ju seigen, weil das andere {hon
daraus folgr. Dee Beweis felbff aber wird aus
folgenden Sagen beftehen.

L. Kani man annehmen, daf die Jablen x und
y unter {ich untbeilbar find.  Denn wens fie
einen gemeinfchaftlidyen Lbeiler bHatten, fo
rolirden fidy die Cubus durd) den Cubus bdefs
felben ceilen laffen. Ware 3. B. x = 23,
undb y = 2b, fo wirde x2 -} y3 — ga? J- gb3,
und ware diefes ein Cubus, fo mifte aud
a3 + b3 ein Cubusg feyn,

II. Da nun u und y Feinen gemeinfdyafelichen
LPeiler haben, fo find diefe beyde Sahlen ents
weder bepde ungerade, oder die eine gerade,
und die andere ungerade.  m evftern Falle
mitfte z gevade feyn; im andern Falle aber
mupte z ungerade feyn.  Alfo find von den
drey 3ablen x, y und z immer jwey ungerade
uud eine gecade. Wit wollen daber ju unferts
Beweife die beyben ungeraden nebmen, mweil
e8 gleichviel ift, ob wir die UnmdglichFeit der
Summe oder der Diffeven seigen, indem die
Suntme in die Differeny verwandele wird,
wenn die eine Wurgel negariv wird,

Il € feyen alfo x und y jwey ungerade Sablen,
fo wird fowofl ibre Summe als Differeny gee
rade fepn, - Man febe baber ’_‘1:"_,2' = p uhd
El}f:q, fowidx=p4qund y=p—9¢

=

tworaus erbelle, daf von dey jwen Jablen 1;
: 1
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und q die eine gerade, bie andere aber unge.
vade feyn muf; daber aber wird x3 4 y3 =
2p? + 6pq* = 2p (p* 4 39%); €8 muf alfo
bemiefen werden, daff dag Produce 2p (p? -
3q?%) fein Cubug feyn Fonne. Sollte e8 aber
voit der Diffeveny bewiefen werden, fo mirde
X} — y? = 6p*q + 2¢} = 29 (q* 4 3p?),
weldhe Formel der vorigen gany apulich ift,
inbem nur die Buchffaben p und g vermedyfele
find, daber es binlanglidy ift; die Unmiglichs
Feit Dev Formel 2p (p? - 392) su jeigen, weil
baraug nothwendig folge, Daf weder die Sunts
me noch) bie Differeny jweyer Cubug ein Cue
bus werden fonne. _

IV. $Bare nun 2p (p? -+ 392) ein Cubus, fo
ware derfelbe gerade und alfo durch § heilbar;
folglich muBte audy der adyte Theil unferer
Sormel eine gange Jabl und noch daju ein
€ubus feyn, nemlid) Ip (p* + 3q92). Wil
nun vor den Zablen p unbd q die eine gerade, .
bie anbere aber ungevade ift, fo wird p2 439>
eine ungerade 3abl fepn und fich niche durdy 4
theilen [affen, woraus folge, daf fid) p durdh

4 tbeiren‘faﬂ’en miffe und alfo -Z— eine ganze
Sab fen.

V. Wenn nun das Product TE- « P* 4 39%)¢in
Cubug feyn follte, fo mifee ein jeder Jactor
befonders, nemlich -z— und p? <4~ 3q2, ein

Cubus feyn, wenn nemlidy bdiefelben Feinen
gemeinfdhafelichen Theiler baben, Denn wenn
ein. Product von jey Factoren, die unter fich
untheilbar find, ein Cubus fepn foll, for mug

DO a2 noths
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nothwendig ein jeder fitr fidh ein Cubus fenn;
wenn diefe aber einen gemeinfchaftlichen Theis
fer baben, fo muf derfelbe befonders betrady
tet werden.  Hier ift daber die Frage: ob die
yroey Factoren p und p? - 3q9* nicht einen
gemeinfdyaftlichen Factor haben Ednncen? wels
ches auf folgende Are unterfudye wird.  Hats
ten fie einen gemeinfdhafilichen Theiler, fo
wirden aud) p2 und p2 -+ 3q° eben denfelben
gemeinfchaftlidhen Theiler Haben, und alfo
aud) diefer ifre Differen;, welche 39> ift, mit
dem p* eben denfelben gemeinfchaftlichen Theis
ler baben, da nun p und q unter fich uneheil
bar find, fo Fonnen die Sablen p? und 3q*
Feinen andern gemeinfchaftlichen Theiler haben
als'y, welches gefdhiehbe, wenn fich p durch 3
theilen [afic.

VI 9Bir Haben daber ey Falle ju betrachten:

dev erfte iff, menn die Factoren p und p*+ 3¢
Feinen geneinfdyafelichen Zheiler haben, mwels
ches jedesmal gefchiehe, wenn fich p nidyt durd)
3 theilen [aBe; der andere Fall aber iff, mwenn
fie einen gemeinfdhaflichen Theiler Haben;
diefes gefchiehr, wenn fich p durc) 3 tpeilen
[, wo dann bepde durd) 3 theilbar feyn
werden.  Diefe ywep Falle mibjfen forgfaltis
von einander uncecfdyicden werden, weil man
benﬁ%emeis fizr einen jeben befonders fiihren
muf,

VI Cefter Fall, Cs fey daber p nidyt durch

3 theilbar und alfo unfeve benden Factoven -E-

und p* - 3q* uncheilbar unter fich, fo mufte
Jeder fur fidy eirt Cubus feyn. Machen wit
baber p* + 3q% ju cinem Cubus, weldys

ges
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gefchieht, wenn man, wie oben gejeigt roots
den, ptqy —3=(t4uy —3)° und
p—qv — 3=(t—uy" —3) annimmt,
Damit dadurdy p2 + 39* = (t* 4 3u?)* und
alfo ein Cubus roerde; bierans aber wird p=¢
— gtu® = t.(t2 — gu?), und g = 3t’v-—
gud= qu (12 —u?); weil nun q eing unges
vade Sabliff, fo muf uauch ungerade, t aber
gerade fepn, weil fonft t2 — u® eine gerade
2ab! wrurde.

VI Da nun p2 439 gueinem Cubus gemadye

yud p = t (2 —ou?) = t (t+43u) (¢ — 3u)
gefunben worben, fo mufite jebt noch _—Z— und

alfo audy 2p ein Cubus feyn; daber die Fovs
mel 2t (t- 3u) (t— 3)ein Cubug foyn mufte,
Hierift aber zu bemerfen, daf t eine gerade
abl und nicht durdy 3 theilbar ift, weil fonft
audy p durdy 3 theilbar fesh rurde, welder
Sall pier ausdriicflich audgenonmmen ift; alfo
find die drey Factoren 2t, t-4- guund t— 3u
unter fid) untheilbar, und begmwegen mufice
ein jeder fiiv fich ein Cubus feyn.  Flan fege
paber t 4 ju= 3 undt —3u= g3, fo wird
ot=f3-4'¢%  Nun aberift 2t aud) ein Tus
bus, und felglid) haceen wir bier ey Cubus
£3 und g*, deren Summe wieder ein Cubus
warve, mwelche offenbar ungleich viel Tleinee
waven, al8 bie anfanglich angenommenen
Cubus x* und y3.  Denn nadydem wivr x = p
~+ quudy = p — q angenommen baben, jeGe
aber p und q durch die Buchftaben t und u
beftimme baben, (o miffen die Sablen p und
q viel grofer feyn alg t und u,

B6 3 IX.




390 I Abfchnite, 15tes Capitel,

IX. Wenn e8 alfo jwey folche Cubug in dey

| grofiten Sablen gabe, fo Fonnte man aud; in

f- biel tleinern 3ablen eben dergleichen awzeigen,
beren Summe audh ein Cubug ware, und auf
Diefe Ave Fonnte man immer auf fleinere ders
gleihen Cubug Fommen.  Da es nun in Eeie
nen Zablen dergleichen Cubus gewiff nidyt
giebe, fo {ind fie auch in den grofiten nidy
moglic). Diefer Sehiuf wird dadurch befrafs
tac, baf auch der andere Fall eben dabin
fitbre, wie wir fogleich feber werden,

X Bweyter Fall. €8 fey nun p durd) 3
theilbar, q aber nidye, und man feBe p.= 3r,

fo wivd unfere Formel %i. (9r? <~ 392), ober

Zr (312 4= q%), welche beyde Jactoren untee
fich untebeilbar find, weif fid) 3r* 4 q2 mweber
durd) 2 nedy durdy 3 theilen [,  und r eben
forvobl gerade feyn muf alg P, deswegen muf

etn jeder von diefen beyden Sactoren fir [idh
ein Cubug fepn.

XL Machen wir nun ben mweyten 3r2 -} q2 obee
q* + 3t ju einem Cubus, fo finden mwit,
wie oben, q = t (2 — gu2) ynp r = 3u
(t* —u?); woben ju merfen ift, daf, weil
q ungevabe war, bier audy t ungerade, u aber
eine gerade abl feprt nitffe.

XIL Beil nun E—r- audy ein Cubus fepn muf
und alfo andy mit dem Cubys 25 multiplicitt,
fo mug -2:1:, Bag ift 2u (t2 — u2) = gu (t4-u)

2
(t —u) ein Cubus feyn, welde drey Sactos
ren unter fich uneheilbar und alfo ein jeder fiie
fih ein Subus feyn mugte; wens mon aber

t4u
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t 4 u=£3 anninme und t —u=g3, fo folgt

daraus 2u = £3 —¢3, weldyes dud ein Cue

Bbug fepn mifte, indem 2u ein Cubus ift.

9uf diefe Ace harte man jwey weit fleinere

Cubus £3 und g3, deren Differen; ein Cubus

wars, und folglicdy and folche, deren Gumme

cin Cubus wave; denn man darf nurf? — g8

= b3 annehmen, fo witd £3 =h3 4-¢3, und

alfo batte man jwey Cubug, deven Summe

ein Cubus ware.  Hierdurch wird nun der

obige Sdluf vollfommen beftatigt, daf es

audy in den groften Jablen Feine folche Cubus

gebe, beren Summe ober Diffeveny wiedev ein

Gubug mware, und pwar darumt, weil in dent

Fleinfien Sablen bergleichen nicht anjutvefien
find.

R T Y Ry _

Wil es nun nidyt miglich ift, gwey foldye Cuo

bus ju finden, Deren Summe oder Differen; ein

Cubug ware, fo fall¢ audy unfere exfie Frage weg,

und man pflegt bier vielmehr den Anfang mit der

Srage ju machen, wie drey Cubus gefunden wevden

foflen, deren Sumine einen Cubusg ausmadye; man

Fann aber joey berfelben nach Belicben annehmen,

fo daf nuv der dritte gefunden mwerden foll. Wie

wollen daber diefe Frage jest in Unserfuchung siehen,

§. 245,

IL Aufg. 8 wicd 3n gwepen gegebes
nen Cubus a3 und b3 wech ein bricter
Cubus x3 verlange, weldher mif jenen
jufammen wieder einem Cubus auss
mache.

@ fofl alfo die Formel a% 4- b3 - x3 ein Cuo
bug wetden da Diefes aber nidyt anbders gefcheben

b 4 Eany
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Fann, al8 wenn fdyon ein Fall befanne ift, eitt fols
cher Fall fich bier aber von felbft darbietet, wemlidy
X=-—a, fofee man x =y -—a, daun mird x3
= y3 —3ay? o 3a%y — a3, ynp daber unfere
Jormel, die ein Cubus werden foll, y3 — jay?
33%y -+ b3, von weldyer das erfte und fetire: Gilied
fchon ein Cubus iff, daber man fegleich jwey Aufe
I6fungen finden Fann,
L Mach ver erfien nebme man die Wursel davon
y+ban, deren Cubug y3 4 3by? - 3b%y
-+ b3 ift, woraus wir — 3ay 3a% = 3by

: -l by 3
} 3b2 erBalten, daber y = P =a—Db;

a
folglidy x = — b, weldher Weeeh uns ju nidys
dient.

1. Man Fann aber die Wargel auch = b+ fy
anuehmen, von welcdher der Cubug f3y3 +
3bE%y2 + 3b2fy - b3 ift; unbd £ fo beftime
men, dag aud) die vritten Glieder wegfallen;

ﬂ’

diefes gefchieht, wenn 3a2 = 3b%f ober f= —

b2’
wo baun die jiwey erfen Glieder, durd) y? bdie

i a6 344
bidirt, y— 3a = f3y 4 b2 = -I:FY —]—-E
gebert, welche mie b° multiplicire, boy— 3ab°
=2’y < 3a%b3 giebt; bdaraus mird y =
32%b3 -}-2ah® _ 32b3(a®4-b?)  2ab?

.—EE_:-;E— T B ey gerﬂnf
2ab3 a4

ben, umd alfo x=y —a = :, +F =

2b?-}-a3

b —al’

Wenn alfo die beyden Cubus a3 und b3 gege
ben find, fo haben wir Bier die Wurjel des Ddrirten
gefucpeen Cubus gefunven, und damie diefe pofitiv

wetde,
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werde, fo darf man nue b3 fir den grofern Cubus
annehuien, weldyes wir nod) durch einige Beyfpiele
erlanrern wollen,

I. &8 feyen die beyben gegebenen Cubug v und
8, fodaBa=cundb=12, fo wird die Jorm
9 4 x3 ein Cubus, wenn x = L7; deun alge
bann wird 9 4 x3 = 18280 = (523,

IL Cs fen die ywey gegebenen Cubusg g und 27,
fo dafi'a = 2 und b = 3, fo witd die Ferm
35 = x3 ein Cubusg, wenn x = 124,

IIl. €¢ feyen die beyden. gegebenen Cubug 29
und 64, fodafa=3undb=4, fo wi:d vie
Sorm 91 + x3 ein Cubus, wenn x = 495,

Wollte man ju gwey gegebenen Cubus nedy
meDrete dergleichen bricte finden, fo nififee man in

ber exften Fovm as 4 b3 4 x3, ferner x .=
2ab? 4-g4

G -z annebmen, wo man dann wieder auf

eine abnliche Formel Fommen witrde, woraus fich
meue Werthe fiie z beftimmen liefen, welches aber
tn viel ju weitfdmeifige Rechnungen fiihren wirde,

§. 246.

Bey biel‘er Srage ereignet ficd) aber ein metf.
wirdiger Fall, wenn die bepden gegebenen Cubus
einander gleid) {ind, ober b = a; wir befommen

& v
detin x = 35-, bag ift unendlid), und crhalten alfo

Feine Aufldfung; daber die Frage, wenn 223 +-x3
ein Cubus werden foll,. noch niche hat aufgeldfes
werden Fonnen, €8 fey 3 B. a = 1 und alfo unfere
Sormel 2. 4 x3, fo ift juu merfen, baf, wag nan
auch immer fiir Veranderungen vornehmen mag,
alle Bemibungen vergeblidy find, und niemals
bavaus ein gefchicfeer Werth filr x gefunven werden

Db s fann;
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Faun; tworaus fich fchon mie jiemlidyer Gerifbeit
fchlieBen 14, Daf su einem doppelten Cubus Fein
Cubus gefunden werden Foune, welher mit jenem
gufammen einen Cubus ausmadyte, obder daf die
Gleichung 2a° - x3 = y3 unmoglich fep; aus devs
felben aber folgt Diefes 2a3 = y3— x5, ‘und dabee
es auch niche moglich ift, zwenp Cubus ju finden,
deren Diffeveny ein doppelter Cubus ware, weldes
audhy von der Sunune yweyer Cubus yu verfiehen if
und auf folgende Are bemwiefen werden Eann,

§. 247,

Qebrfaf, Weder die Summe, nod
die Differeny sweper Cubug fann je&
mals einem doppelten Cubusg gleid) wew
denr, oder die FJormel x3 in =273 ift an
fich felbft unmoglid), aufier in dem Talle
y=x, welher fiar fic) felbft Elar ifk

$ier Eonuen wieder x und y als unter fich ute
¢heilbar angenomimen werden, denn wenn {ie eintt
gemein{daftlichen Theiler batten, fo mupte audyz
padurch theilbar feprn, und alfo die gaage Gleichyung
burc) den Cubus davon getheilt werden Fonnen:
Wil nun x3 T y3 eine gerabe Sabl feyn foll, fo
mii{fen beyde Sableu x und y ‘ungerade fepn, daher
fowebl ire Summe als Differen; gerade feyn witd:
SMan {ese alfo ’i‘.:;-"_’:: pund =Y =q, fo witd
x'=p 4 qundy=p—q; wodann von den 300+
fen p und q die eine gevade, die amdere aber nnges
vade feyn muf,  Hicrans folge aber x3 4-y3 = ap?
+6pq* = 2p (p* + 397), uud x* —y? = 6p°4
+ 2q3 = 2q (3p* + q*), weldye beyde Formelt
einander vollig abnlich find. Daber wird es hine
Tanglich feyn, 3u seigen, daf die Sormel 2p (p*—l-sfqz

- 3!




Aufl. foldher Aufg. ) su weldyen Cubi :c, 395

Fein doppelter Cubug, und alfe p (p* 4 392) Fein
Cubus fepn EFonne; biervon ift ber Beweis in fols
genden Sasen enthalten,

I. €8 fommen bier wieder ey Falle in Ve«

© tradytung; von, diefen iff der erfle, menn die
jrey Sactoren p und p? - 392 feinen gemeitts
fehaftlichen Theiler haben, wo dann ein jeder
fire fid) etn Cubus fepn nuf; der andere Fall
aber iff, wenn fie' einen gemeinfhaftlichen
Iheiler haben, der, mie wir oben gefehen bas
ben, fein anderver alg 3 fepn fann,

I Crfter Fall. €3 fep daber p nicht durch 3
theilbar, uad alfo die beyven Factoren untee
fich unebeilbar, fo mache man juerft p? 4-3q2
pu einem Qubug, weldyes gefchieht, wenn
p = t(t*— ou’) und q = 3u(t* —u?, fo
DaB noch der Werth von p ein Cubug feyn
mufite. DVa nun t durd) 3 nicht theilbar iff,
weil fonft p aud) durdy 3 theilbar feyn wirde,
fo find bdie ywey Factoren tundt* — gu? yn.
ter fich uncheilbar, und folglid) muf ein jeder
fite fich ein Cubusg fepn,

IIL Der legtere aber bat wieder jwen Factoven,
nemlid) t 4 3u und t — 3u, weldye untev fich
untbetlbar find, guerft weil fich ¢ niche durch
3 theilen [afe, Dernady aber, mweil von den
Jablen t und u bdie eine geradbe und tie andeve
ungerade ift. Denn wenn bende ungerade
waret, o wirde nicht nur p, fondern anch q
ungerade werden, weldyes nidyt fepn Fann,
folglich mug aud) ein jeder von diefen Factoren
t - 3uund t — 3u fite fich ein Cubus feyn.

IV. IMan nebime daber t 4 3u=£3 ynd t — 3u
= g3 an, fowird 2t = £3 L g3, Nun aber
it ¢ fide fich ein Cubus, weldher = k2 fey, fo

0ef
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bafi £2 -} g3 = oh3 wave, dag ift, wiv hatten
groey weit Fleinere Cubus, nemlidy £3 und g3,
veren Summe aud) ein doppelter Cubus ware,

V. 3weyter Fall, & {ey nun p durd) 3
theilbar und alfe q nicht,  Man fesie  daber
P = 3r, o wird unfere Formel 3r (o1’ 4 39°)
=9r ( 3r* 4-q*), welche Faetoren jebt unter
fich untheilbar find und Ddaber ein jeber ein
Cubus fepn mug,

VI Um nun den [estern ¢ 4 3r* ju einem Sus
bug ju machen, fo fefe man q =t (¢ — ou)?
und.r = 3u (t* —u?), wo dann wieder von
den Jablen t und n die eine gerade, die anbere
aber ungerade feyn muf, mweil fonft die beps
den Sablen q und r gevade wiirden.  Hievaus
aber befomnienen wir den éxftern Factor gr=
a7u (£ — u*), welcherein Cubug feyn mofte
und folglich audy durdy 27 dividice, nemlid)
u(t*—u?), vagiftu(t4-u) (t—nuh

VIL Seil nun audy diefe drey Facroven untet {id
untheilbar find, fo muf ein jedev filr fich ein
Cubus fern.  Seht man daber flir die beyden
fetern t 4+ u=13 yud t —u = gi, o bee
Fomume men zu = f3 — g3; weil nun aud) v
ein Cubus fepn muf, fo erbalten mwir in weit
Eleinern Sablen ywey Cubus £3 undg?, deven
Differen gleichfalls ein doppelter Cubus ware.

VIIL. 9Beil eg nun in fleinen Jahlen Feine dere
gleichen Cubug giebt, beren Summe oD
Differeny ein doppelter Cubus mace, {0 ift
Flac, Daf ed aud) in den groften Saflen Dev
gleichen niche geben Fonne. :

IX. Man Ednnee joax einmwenden, daf, daes il
fleinern Qablen gleichmwobl einen folchen %_“[I
gebe, remlich wenn £ = g iff, ber obigt

Sdlv
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Sdyluf becriigen Fonne.  Allein wenn £ = g
ware, fo hatte man in dem erfen Fall t 4 3u
=t — guund alfon =o, folglidy mare auch
q=o, undbdawirx=p-+ qumMy=p—q
angenominen baben, fo waven audy die jwep
ecffen Cubas x3 und y* fdyon einanbder gleidy
gemwefert, meldyer Fall ausdrincflich ausgenoms
men-ift. Eben (o audy in dem andern Fall,
wenn £ = g ware, fo mifite t+u=t— n
und alfo wieber u =0 feyn, daber audhr= o
und folglich p = o, mwo dann wieder die beye
den erftern Cubus x3 und y3 einander gleich
wutden, von welchem Fall aber gar nicht die
Rede ift. _

§. 248.

L Aufg, Man verlangt auf eine
allgemeine Hee drey Cubus x3, y3 und
z%, deren Summe wieder cinen Cubusg
ausmache.

Wir baben {dhon gefeben, daf man jwey diefer
Cubus fiir beFannt annehmen und daraus immer
den dritten beftimmen Fonne, wenn nur die beyden
erftecn einander nicye gleich waven; allein nady dee
obigen Methobe findet man in einem jeden Fall nur
eisen Werth file den dricten Cubug, und es wirde
febr fhmee fallen, daraus nody mebrere aufgufinden,
Wi feben alfo bier alle vrey Cubug alg unbes
fannt an; und um eine allgemeine Huflofung u
geben, nehmen wic x3 4 y3 4+ 23 = v3an, und
bringen den einen von den erftern auf die anbdere
Seite, damit wie x3 4 y3 = yS'— 22 befommen
weicher Gleichung auf folgende Are ein Sentige geo
fbeben Fany, ' ol

I Dan
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L Man fegex=pfquuby=p—q, fomwid,
wie wiv gefehen, x3 4 y3 =2p (p* +39%);
ferner fege man v=r-sund z=r—s, o
wied w3 — 2z =a2s (s* - 3r2); daber denw
2p (p* + 397 ) = 25 (s? 4= 3r?), ober
p (p2 + 39*) =5 (s* - 3r2) feyn mug.

1L SWiv haben oben gefeben, dap eine folche Jabl
p? 4 3q* Feine andre Theiler habe, als die
felbft in eben Diefer Form enchalcen find. Weil
nun die beyden Formeln p2 - 392 unds?+-3r*
nothwendig einen gemeinfdaftlichen Ieiler

“Baben mitffen, fo fep derfelbe =t* -4 3u

II. 3u diefernt Sude feGe man |
p* -+ 39° = (f* + 33%) (t* - 3u™)und

s? - 312 = (h*~-3k*) (t24-3u?), me dann

p=ft-4 3guund q = gt — fu wird;
folglich p2 = £2t* -} 6fgtu - 9g2u? und
q* =g?t* — afgtu-} f*u?; bieraus
p2+39% = (F*+ 387) 2 + (32 95" 1)
bas ift p? +3q° = (£* -+ 3g%) (2 4 3u%)

IV. Gben fo erhalten wir ans der andern Fovmel
s = ht 4 3ka und r= kt — hu,
woraus folgende Gleichung entftehe:

(ft + 3gu) (£ +- 322) (¢ -+ 3u2) = (e 3k0)
(h* 4 3k2) (2 4 3u?), weldye durch t> +
qu? dividirt, ft (£ 4~ 3g2) -} 3gu (2 +38%)
= ht (h? 4~ 3k?) 4 3ku (h? 4 3k?), odet
ft (F2 -+ 357)— ht (h* - 3k2)= 3ku(h*+3K*)
— 3g1; (f> 4= 3¢2) giebe, woraus Wit

_ 3k (h?4-3k*—3g (f2—3g8?)

t=2 T 3gz)-h(hz+gk2)u erbalten.

V. Um nun gange [ablen ju  befommen, @
nebme man u = £(£2 4 32)—h (h24-3k%)
damit t = 3k (h? 4 3k*) — 38 (£* + 3%’)

¢

b/}
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few, o man die vier Buchitaben f, g, hund
k nady Belicben annehmen -fann.

VI Hat man nun aug diefen vier Jablen die
WMWerehe fur t und u gefunden, fo erhalt man
daraus: L) p = ft-+ 3gu, IL) q=gt — fu,
L) s = ht 4 3ku, IV.) r = kt— hu, und
bievaus endlid) fire die Auflofung unferer Jrage
}(:-P—I—q‘P Yy=p—9q, Z2r—13; und
v=r-s, welde Auflofung fo allgemein iff,
baf darin alle mogliche Falle enchalten find,
toeil in diefer gangen Recdhnung Feine willfiihrs
lidye Cinfdyranfung gemadht worden. _

Der gange Kunftgriff beflebe davin, daf unfere
SleicGung durch t* - 3u* theilbar gemadht wurde,
wodurch die Budftaben t und u durdy eine einfache
Sleichung baben beftimme rerden fonnen, Die
Anmwendung diefer Jormeln Ffann auf unendlich vers
fchievene Areen angeftelle werden, von welden wie
einige Beyfpiele anfirhren wollen,

I Csfepyk=oumdh=r1, fo wird t=— 3¢

(£ +3g") undb u=s(£* 4 3g*) — 15 bier
aug alfo p = — 3fg (£* - it o 3fg
(P43g")—13g=—38, q=—(F+3") 4,
ferners = — 3g (f* 4+ 3g®) und r =—£(f* 4=
3g") 4+ 1, woraus wir endlidy befommens
x=—dp-— (PP +fiiy=—=ag 4
(B3 —f, z=(3g—H (+32)+ 1
und endlidy v=— (3g ) (* + 389 + 1,
Segen wivnun f=— rundg=-41, fo bee

fommen wir X =—20, y= 14, z= 17
und v = —— 73 paber erDalten wir die Sleis
dung — 20% - 147 F 173 = — 7% oder

143 4 173 4 7% =003,
II. Cefenf=2, g=rund alfo f*4- JgtEmy
: fernesh=oumd k=1, alfoh* 3k =3, fo
wisd
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with t = — 12 und u ='14 feyn; Dbievaus
witd p =2t f-3u=1§, q=t—2u=—40,
r=ts— 12 uid § = Ju = 42; daber befoms

menwir x=pfq=-—22, y=p—q=3%,
Z.=L—§2—§4 UMD v.=r-435=30, 0
vaf — 223 4 583 — ¢4% = 30%, obe
583 = 303 =543 =223, Da fich nun
aile SBurseln duvrdy 2 theilen laffen,. fo witd
aud) 29° = 1§53 4= 273 - 113 feyn,

H. Csfeyf=3, g=1, h=rundk=1, alfe

f2 4 3g* = 12 und h* 4 3k* = 4, fo witd

Ct =~ 24 uhd u = g2, welche fid) durch 8

theifen laffen; unb da e bier nur auf ibe
Berbaltnip anfomme, fo wollen wirts — 3
und u = 4 annehmen.  Hievaus befommen
wir p=3t-f-3u=+43, gs=t—3u=—1I%,
ret—u=—7uds=t-4 qu=-+9;
pieraus wird x=— 12 und y=18, z=—16
und v = 2, fo daf — 123 4 183 — 16?
=23 oder 183 =163+123 423 obtraud}
burdy 2 abgefirst, 92 =83 463 4 12,

IV. Segen wiv nun g= o und k=h, fo daf f

und h'nidyt beftimme werden.  Da wird nun
f2 4 3g* = f* und h? + 3k* = 4h*; alfe flt?'
Eommen it t = 12h3 und u = £3 — 4h°;

- daber ferner p = st = 12fh3, q= — f* +

4fh3, r = 12h* — hf? 4 4h* = 16b* —
hf3 und s = 3hf?, darvaus endlihy x =p 4+ 4
= 16fh3 —f*%, y = p— q == §fh3 +£4
Z=—=r1—§=— 16h*—4hf3, und v=r-+$
== 16h* 4= 2hf3,  Nehmen wiv nun £=1"
= I, fo erhalten wir x = r5, y=9, 2=1%
und v= 1§, weldye durdy 3 abgefirye, x — 5/
Y=3, 2= 4, und v = 6 geben, f0 va
3% 4 4% 4 5% = 6% ¢ Hierbeyift merds

N
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witdig, daf die drey Wurgeln 3, 4, 5, um
Cins fteigen, daber wir unrerfuchen wollen,
ob ¢8 nod) mebrere devgleichen gebe 2

§. 249.

IV. Aufg. Man verlangt drey Sabe
fen in einer avithmecifchen Progreffion,
deven Differeny = 1, fo daf die Cubus
derfelben Jablen jufammen addive, mies
ver einen Cubusg bervorbringen.

€8 fey x die mittleve Diefer Jablen, o wird bdie
Fleivere — x — 1 und die grofiere =x - 13 Ddie
Cubus derfelben addire, geben nun 3x3 L 6x =
3x (x* 4+ 2), weldyes ein Cubus feyn foll,  Hieyu
ift nun nothig, daf ein Fall befanne fey, in wele
chewnt Diefed gefdhiehe, und nady einigen Verfudyen
findet man x="4, Daber feGen wir nach den oben
angegebenen Negeln x = 4 -+ v, fo witd x* = 16
T 8y + ¥ unb x* = 64 - 48y + 12y* +y3,
woraus unfere Formel witd: 216 4 150y 4 36y?
~+3y°, wo bas erfie Glied ein Cubus ift, dbas lehte
aber nidyt. . Man fege daber die Wursel 6 I+ fy
und madye, dafi die beyden erften Slieder wegfallen;
da nun der Cubug davon 216 4~ 108fy - 1872
<+ £3y3 ift, fo muf 150 = rogf, alfo £ =3¢ feyn,
Die tbrigen Gliever aber vurch y* dividire, geben

2 P |
361 3y=18f*4-fiy = % T i—:;y, oder 18°,
36 T18% 3y =187 .25 4257y, ober 18°.36
— I8% .25 T a5y — 185, 3y, dabery =
X8%.36—18*25%  182(18.36—252)

o5'—3.18° . ast—gz.ig; ¢ Wb alfo
= 324’23 e . 2B
Y= e — i folglid x = +434

Da s befchwerlich fdheinen modyte, diefe Res
duction gu cinem Cubug weiter yu veefolgen, o ift
1L Theil, Ce L
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gu merfert, daf die Jrage immer auf Quabdrate ges
bracht wecden Eonne. Denn da 3x (x2 4 2) ein
Cubus feyn foll, fo fege man denfelben =x3y3, wo
g 6
man denw 3x* 4 6 = x2y3 und alfo x2 = =
36 . ¥ :
eemy echalt. Da nun der Jabler diefes Bruds

fchon ein Quabdrat ift, fo ift nur nody ndehig, den
Dtenner 6y3 — 18 ju einem Quadrate ju machen;
woyu wieder nothig ift, einen Fall ju errvathen
SWeil fich aber 18 durch o theilen [afe, 6 aber nue
durd) 3, fomufy fid) auch durch 3 theilen laffem,
Man nehne deswegen y = 3z an, fo wird unfer
Jtenner = 16223 — 18, weldper durd) o dividire,
nemlich 1823 — 2, nody ein Quadrat feyn muf.
Diefes gefchieht nun offenbar, wenn z = 1 ift; man
fegedaberz=1 -4 v, fo muf 16 4 g4v -4 54v2
—+ 18v3 =7 feyn. BVon bdiefem fefe man die
Wurgel 4 -+ %47 v, bderen Quadrat 16 4 §4v+
Fov2 ift, und alfe 544 18v= %30, oder 18v =
— ¥, folglih ev=— L3, undv = — 3§
bieraus erbalten wiv z = 1 4- v = LZ, ferner y= 45

Nun wollen wir den obigen lenner betrachten,
weldyer 63 — 18 = 16223 — 1§=9 (182> —2)
war,  Bon diefen Factor aber 1§23 —2 haben wit
bie Quadratwurgel 4 - 27 v = 197, alfo ift bie
Quadratwurgel aus dem ganen Nenner 13%; aus
dem Jabler aberift diefelbe = 6, woraus x = 11-‘4;%%
= 335 folgt, weldyer Wereh von dem vorher gefuns
denen ducchausg verfchieden iff.  Alfo find die TWues
yeln von unfern drep Cubug folgende: L)x—1=1%%
IL)x=358, HL)x -1 = 323, veren Cubus ji
fammen addice, einen Cubug Pervorbringen, HOB

weldhem die Wuvgel xy = 235 . 5L = 238 fegn wirds
§ 250
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Aufl, folcher Anufg., ju weldyen Cubie, 403

§. 250.

Wiv wollen biermit diefen Ab{chnite vou der
unbeftimmeen Analytif befdhliefen, weil wir bey
ven bepgebrachten Aufgaben binlangliche Gelegens
beit gefunden baben, die vornehmiten Kunfigriffe
gu exflaven, bdie bisher in diefer Wiffenfchafe find
angemendet worden,

Cnde Deg gwenten Theils.

Druckfehler

Cim erfren Theile von Gulers Maebra.)

Sm Vovberidt

Seite 2. Jeile 14, lied: unter dam
— — 21, — Einen Yusding

— — 26, — Yudégabe mich 31
5. gang oben — bed Fufes
6. 2. Jufag, Jeile 10, [ oder einen Nusdrud
16, 3. 1.1 und den

eben dafelbft, 3. 2. L. den
45. § 86. 3. 4. fiveiche: die man, weg

G 22l i

l

ke 2 e s o e e S e e i A
Lo il =i S oo R e

— 8o, 3. 1. [. hervorbringet

—86.% 173. 3.9, Ly, -a%

— 105. 3. 6 L dem

— 106, § 217. 3. 4. [. . a2 =¢ fest,

— 107. § 220, 3. 2. fircide: wiv, weg

Seite 108.
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