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1. GCapicel.

BVon der Advition urd Subfraction
einfacher Gudpen,

§. 8.
Menn st einer- Qabl eine andere Hinjugefeft oder
addire werden {oll, fo wird foldyes durd) das Jeichen
4 angeveutet, weldyes Dev Jahl vovgefest und
plus auggefprodyen wird.

A lfo witd burdh § <4 3 angedeutet, daf ju der
Qabl g noch 3 addirt werden foll, da man denw
weiff, dafk § beraus Fomme: eben fo 3. 55,

1247 ift 193 254+ 16 iff 415 und 2541 iff 66. u.{.10.

§. 9.
Durdy diefes Jeichen () pflegen aud) mebreve
Qablen verbunden ju werden, als §. .

7+ 5 -+ 9, wedurd) angejeigt wird, Dag ju der
abhl 7 nody 5, und iuberdies noch 9 adbirt were
den follen, weldyes 21 ausmadyt,  $Hieraus exfiehe
man, was folgender Ausdenc bedeucet, als:

8+ 5134 1141413410,
nemlich die Summe aller diefer Jablen, welche 63
betragt,
§. 1o,

SBie diefes fite fich Elav ift, fo iff nody ju mers
Fert, Daf auf eine allgemeine vt die Jahlendurch
Budftaben,als a, b, ¢, d, u.f.w. angedeuter werden,
wenn man alfo fchreibt a - b, fo bedeuter dicfes e
Summe der beyden Rablen, welche durch a und b
~ausgedriicft werben, diefelben mogen nun fo grof
. over flein feyn, als fie wollen, Eben fo beveures
f 4 m 4 b -4 x die Summe der Jablen, weldye
durd) diefe Buchtaben ausgedrintt wevven. :
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3 L. ABfchnite, otes Capitel,

Wenn man alfo nur weif, wag fir Sablen burdy
Dudhftaben angedeutet werden, fo findet man durdy
die Rechenfunft die Summe ober den Werth von
dergleichen Ausdricfen in jedem andern Fall,

011,

Wenin bingegen von eitter Jab! einte andere mege
genommen werden foll, oder fubtrabive wicd, fo wicd
folcyes durch das Jeichen (—) angedeutet, eldyes
fMan minus oder weniger ausfpricht, und vor dies
jenige 3ab fese, die fubtrabive werden foll.

So bedeutet §,B. der Ausdruc § — 5
daf von der Zabl § die Zabl 5 foll weggenomimen
werdent, Da dann, wie befanne ift, 3 iibrig bleibe,
Chen foift 12 — 7 fo viel, alg 5, und 20 — 14,
fo viel alg 6, u. f. w,

§. 12,

€8 fann auch gefcheben, daf von einer Sabl
mebr ablen sugleich fubtrabire werden follen,
B so—1—3-—g5-—5—o,
Welches alfo ju verfteben ift: nimme man juerfF
Y bon 50 weg, fo bleiben 49; davon 3 weggenoms
men, bleiben 46; davon 5, bleiben 41; davon o
bleiben 34; Ddavon die leten o weggenommien,
bleiben 255 melches der Werth des vorgeqebenen
Ausdrucfs ift.  Aber da die Jablen 1, 3 500,
inggefamme weggenommen mwerden follen, fo ift es
eben fo viel, als wenn man ibre Summe, nems
lid) 2.5, auf einmal von 50 abjiehe, da dann, wie
borber, 25 ibrig bleiben,

§. 13,

Cben fo (afie fidy aud) leiche der Wereh foldyer
Augdriicfe beftimmen , in weldhen bende Seichen
= und — vorfommen; 3 B.
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Bott dev AdDIL, 11, Subtract, einf, Grdfen, 9

12 —3 — §'4 2 — 1 ift o viel af8 s,

Over man darf nur die Summe der Sablen, die
- vor fid) haben, befonders nehmen, alg:

12 2 madhen 14, und bavon die Summe aller
Jablen, die — vor fidy baben, weldhe find 3, 5, 1,

bas ift o absieben, da dann, wie vorher, 5 ge-
funden mwird.

0. 14,

Hievaus iff Flar, dafi es bierbey gar nidyt auf
die Ordnung dev hevgefesten Sablen anfomme, fons
~ Dern daB man fie nad) Belieben verfegen fonne,
wenn nur eine jede dag ibr vorftehende Jeicdhen bes
balt. ©o fann man, anftatt der obigen Formel,
fegen:

I124-2—§—3—1000t 2—I—3—§-412
odet 24-12—3—1—3,

Wobey aber ju merfen ift, daf im erften Augs
druct vor der Zabl 12 das Jeichen - vorgefest vers
ftanden werden muf, Denn man pflegt diefes Jeis
chen benm Unfang eines Ausveuds gemeiniglic) wegs
6“[‘3”‘5“0

A

Wenn nun, um die Sache allgemein 3 mae
chen, anftate der gemdbnlichen ablen, Budyftaben
gebraudyt wecden, fo begreift man auch leiche die
Bedeutung bavon, 3. B.

a—b-—c -~ d-—e deutef an, daff die durcy
die Buchftaben a und d ausgedeiicfre Jablen jufams
nen genommen, und davon die ubrigen b, c, e, wele
che bag Jeichen — Paben, insgefamme weggenoms
men werden follen,

§. 16.

Hier Edmme es alfo pauptfachlich davauf an,was
fise ein Jeichen eine jede Sabl vor fich fteben Hats
As daber




10 I. A6{chnitt. 2tes Capitel,

dafher pflegt man in der Algebra die Jablen mit ihs
ven vocfichenden Seichen als einzelne Grofen ju bes
trachten, und diejenigen, welche das Seicdhen - vor
fih baben, bejabende oder pofitive; Ddiejenis

aen aber, welche das Seichen — vor fich Daben,
perpeinende oder negacive Grogen yu nennen,
817,
4

Diefes (afe fich febr gut durch die vt exlautern,
wie man a8 BVermogen einer Verfon anjuiergen
pflegt; Da dagjenige, was jemand wirklic) befibe,
Ducdd) pefitive Zablen mit dem Jeichen 4, dasgjenige
aber, was er {chuldig i, durch negative Bablen mit
pem Seichen — auggedrucke wird.  Alfo wenn jes
mand 100 Rubel hac, dabey aber 5o Kubel fcyuls
dig ift, fo wird fein Vermogen feon:

100 — §o0, oder, welches einerlen
4 100 — 50, das ift 50,

§. 18,

Da nun die negativen Jablen alg Schulden bes
trachtet werden fonnen, in fo fern die poficiven Sabhs
fen die witflichen Befibungen anjeigen; fo fann
man fagen, dafy die negativen Jablen weniger
find, alg nidhes, Wenn jemand 3. B, niches im
Bermogen bat, und noch dazu 5o NRubel fchuldig
ift, fo bat er wirflich go Rubel weniger alg nidyes,
Denn wenn ibm jemand go Rubel {henfen follte,
um feine Schulden ju bejablen, {o wurde er aledaun

- erft nidyts haben, da er dod) it mebr bat, ald vorber.

§. 19,

MWie nun die pofitiven Jablen unfireitig grofet
alg nichts find, fomifjen die neqativen Jablen Eleis
nec-alg niches feyn,  Die pofitiven Jablen aber

entites

———meme - e i e g



Bon der AdDIE, 1. Subtract, einf, SedBen, 11

entfteben, wenn man ecftlidy ju o, oder Nidhts,
immerfore Eing jufese, da dann die NReibe der foges
nannten naturlidyen Sablen entfpringt, nemlidy:

0,41, +2,+3,+4,+5,+6,+7,+8,+9,4 10,
und fo fort ohne Cnde.

AWird aber diefe Reibe vircfrwares foregefese, und
immer eins ntehr weggenommen, fo entfpringt fols
gende Neibe der negativen Jablen,

0, —1,—2,—3,~—4,—5—6,—7—8,—9,— 10
und fo ins unendlidye,

§. 20.

Alle diefe Jablen, forwobhl pofitive als negative,
fiibren den befannten Namen der gangen Jabhs
Ten, weldhe alfo entweder grofer oder Fleiner find,
alg nic!gtss. Man nennet fie gange Jablen, um
fie von den gebrodbenen, und von vielevley ans
vern Bablen, mwovon unten gebandelt werden foll, 3u
unterfcheiden. Denn da 3. B. so un ein Sanges
grofier ift alg 49, fo begreift man leiche, dafi jwis
fchent 49 und so noch unendlidy viel Mitcelzablen
ftate finden fonnen, weldye alfe grofier als 49, und
doch alle Fleiner alg 5o find,  Man darf fich ju dies
fem Gnde nur 2 Cinien vorfellen, wovon die eine
so Jufl, die andere aber 40 Fuf lang ift, fo wird .
man leidht begreifen, daf man unendlich viele andere
Linten gieben fann, welde alle [anger al8 49, und
dod) Furger als 50 Fuf find,

§. 21,

Diefer Begriff von den verneinenden ober negas
tiven Grofen ift um fo forgfaltiger ju bemerfen,
ba et in der ganjen Algebra von der groften Wid)s
tigfeit iff.  SHier wird es genug feyn, jum SBerauG
noch) ju bemerfen, daf diefe qusbrucfe. 5

o
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+ I — I, +2—2r ‘I"f"“"'},— +4"'"'4.« "‘F‘F'

alle {o viel {ind, al8 o, ober Nichts: ferner, daf

g B, 2 — g foviel ift als — 35 denn wenn eis

ner 2 Rubel bat, und g Rubel fduldig ift, fo bat
ev nicht nur nichyee, fondern bleibe nody 3 Rubel

fchulvig: eben fo tft, |
7 — 12 fo biel alg — ¢

25 — 40 fo viel alg — 15,

§. 22,

Gben diefes ift audy s beobadbten, wenn auf
¢ine allgemeine Are anftate der Jablen Buchitaben
gebraucht werden, da denn immer 4 a — a, fo viel
ift als o, oder nichre, Wenn man wiffen will,
was 3 B, -+ a— b bedeute, fo find zroey Jalle
ju ermagen, :

1) Wenn a grofier ift alg b, fo fubtrabire
man b von a, und der Reft, pofitiv genommen, ift
Der gefuchre SWeveh.

2) SWenn a Fleiner iff alg b, fo fubtrabict man
a von b, und dev Reft, neqativ genommen, oder das
Seidhen — vorgefesr, eige den gefuchren Wereh an.

I..Bufag, Die pefitiven und negativen Gvdgen pflegt
man aud) Uberhaupt entacgenqgefehite Grofen su nens
nen, dte alfo {n allen denjenigen Fallen ftatt finden, o man
®rdgen von efrierleny Aet Hat, die unter folchen BPedingungen
betvadytet roerden Ednnen, vermdae weldier eine dle andere vers
mintett. So find . D Vermdgen und Sculden, Einnalys
me und Auspabe, vorwdres uod vicfivdets qebende Bewer
gung, Steigen und Faflen u, € w. entgegengefifite Grofen, und
es Dangt blof von meiner WillEdhr ab, welde idh fiir pofitio ans
nehmen will.  Ausgabe ift eine vernefiente Ennabme, und Eins
tiafyme fann alg verneinende Ausaabe angefeben werden, MNenne
idy ben Weg von Berlin nady Magneburq poficte, o mug idh
ben Weg von Magdeburq nach Perlin negativ nennen, und nms
gebehre, nenne tdy den MWeg von Magdeburg nach Berlin pofitiv,
fo mup ich den Weg von Berlin nady Magdebutg negativ nens
fign, und fo I allen tbrigen Falen,

=i SW
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ot der Addit, 11, Subfract, einf, Sudfen, 13

2. Sufaf.  Aue dem hicher gefagten ift far, daf die Jeis
then (= —) bey entgegengefefsten Srdfen blof das BDejabte
utd Vernetnte augdicken, reldhes man fich bey ibhnen denft:
fie besteben {ich nur auf die Bebingungen, und gehen bdie (Sréﬁe
der Sadhye gar nidits an,

Der Weg nach Norden fey pofitiv, fo ift der Wea nach %ur
den negativ, Sdyreibe i nun + 3 Wellen und — 3 Wellen,
fo ift dev proepte Weg ebien fo gut 3 Weilen alz dev erfte, und
durdy (- —) toird man nuy erinnert, bey =~ 3 an den Weg
nady Norden, bey — 3 aber an den Weg nach Sudent yu dens
fen. Demnach wiirde man flatt pofitive, oder negative
Grofe, vichtiger pofitiv oder negativ ausgedruckte .
Grdfie fagen. !

3. Sufat, Aus dem vorbergehenden erbellet audy deute
fidy, daf man fagen €dnne, die pofitive Grdfe fep weniger
alg nidee; fie ift nemlidh weniger alé nichts in Abficht auf die
etitgegengefelste. Offenbar bat der, welder 100 Thaler Vers
mbgen fHat, weniger als nichts von dem entgegengefeliten, tenny
um nidté von dem entgegengefehten ju haben, mufte er ico0
Thaler fhuldia fepn, er totiede alfo alsdaun erft etras von dem
entgegengefesten haben, wenn er mehr als 100 Thaler fdyuldig
fodre.

Aber nur in diefem Werftande Eanin man efize pofitive odber
negative ®rofie wentaer als nidytg nennen. An fidy felbft ifE
jede von den genannten Grofien mebr als niches, mweil fie wirklice
Gedfen find. Cs tdmme nemlich Hier auf eine Bedeutung bes
ortes Nichts an, rweldes in dem cdigen Verftande genoms
men, nue ein relatives, fein abfolutes Nidts fpu pl
Auch unter mebrecen verneinten Grofen einerlep Art, ald — 1,
— 2, — 3, u. . f. wird man dicjenige fite Eleiner haltenn, tvels
de als Gidfe, obne NRictfidhe auf das verangefehte Jeichen
(—) qudier 4ft; fo witd — 7 eing fleineve Jabl ald — 6,
diefe Eleiner als — 5 u.f.f. fepn. e gedfer nemlid) eine Jahl
a an fich betvadhter, iff, defto toeniger alg nidhts twoird — a von
dem Entqegengefetiten bedenten . yoell ein befto groBeves Entges
gengefetes - a erfordert wird, wenn e8 mit — a nidhts ges
Benn joll.

4. Sufat. Disher Haben die Mathematifer nup die negas
tiven Gtdfen fir weniger als Niches betrachrer.  Wenn daher
Bermdgen als pofitiv betrachtet witd, fo tann man die Sdulden
als negatives BWermbdaen anfehen. und alsdann find Schulden im
obigen BVecftarde weniger als Nichts vom Vermdgen,  BDetracd)s
tet man aber dle ©dyulden als poficiv, und das BVermdgen als

negativ,
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negativ; fo iff alsdbann dag Vermdgen weniger als Nidhes von
ten Sdulden. S

Y Dieies redhtfertiget micy, mwenn id fage, pofitive
@rigen find weniger als nidyes, denn von ihuen (Afe
fich getvif dajjelbe als von negativen &rofen, behaupten.

5, Sufaf,  Der befannte Srundfag der Avithmeti€, daf,
foenn man von yween ungleidhen Jahlen eine und
eben diefelbe dritte Jabl abgichet, die grdferve
Rahl einen groferen und die tleinere einen Eleis
nern Reft aiebt, mag ein BVeyfpiel geben, daf mon durdh
gaty gemeine Rechrungen veranlafe roerten Eann, fich folche Vovs
fellungen von bejahten unb verneinten Jablen ju madyin, wobey
man jene fi grdfer, und diefe fitr fleiner ale niayts Hale, und
dap’ dies nur tn der vorhin erfiarten Deteutung genommen rers
Den Eann,

Rag auch a, b, ¢ fmmer fir Sablen find, fo ift dody
allemabl
a < a-b: alfo auch
‘a—(a-b) < a--b — (a-}-b), oder
a=—a—b <o, obet —b<o0
@s ift ferner auch a < a - b~ c, folglich aud
a—(@+Db) < a-b-c— (a+b), odet
—b <4 +4c
Das Heifits jedeverneinte Sahl — b ift Eleiner alg
Null, und Eleiner als jede bejahte Jahl 4-¢

Diefes [dieint pun untoiderleglich daraethan, Allein 1oill man
alleg genau nehmen, fo muf man Gefertien, daf die worbin ges
maditen Sdilijfe nichts anders berveifen, als daf man oft eitieh
arithmetifchen Grundfal da anmwentet, wo er gar nidht anwends
Bar ift, oder von ibm mehr verlangt, alg er wirlich geben Fanns
der Grundfok fekt nemlid) die Mdglidteit der Abziehung, und
bet dadutch ju erhaltenden Nefte vorans, da dody dicles bier uns
moglich ift, tndem eine grofere [ahl a-f-b von einer Eeinern a
abaerogen rerden foll, nd — b, die bier 3um NRefultat Herauss
Edmme, bedeutet nidits anders, als eine Rabl b, weldhe abgejor
gen werben miifte, tenn eine da twdve, rovon der Abzug ges
fheben Eonnte.

Anmer. Aus allem, was im 3, 4 und sten Jufak ges
fagt worbden ift, erbeliet, wie, fo u fagen, nnmathemas
tifdh man reden mug, um dle im 5. Zujak enthalterien Bors

ftellungen
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frellungen su vechtfertigen, su wweldhen gemiffe Rechnungen
su fithren fdheinen: es ift daher auch vathfam, diefe unma:

~ thematifche Sprache tberall, wo e fich thun (L, ju vers
meiden, odet vecht zu aebrauchen, mwo fie nicht vermieden

~ tverden fann. Nimmt man den Ausdrud, weniger alg
nidyts, nidt in dem BVerftande, als foldyer im 3ten Juiak
evkldrt woroen ift, fo it e falidhy, und hat wirtlich Weathes
marifverftandige §u irrigen Vorftellungen von den verneis
tienden Grdfen verfithret.

IIL. Capitel.

Vo der Multiplication mif ein-
fachen Srodpen,

; e B8,
e swen ober nebr gleiche Sablen jufammen
avdive werden, fo [afit fid) die Sunme auf eine Fiivs
geve Are cusdriden, Denn fo ift

a-}a fo viel alg 2. a, und

a-a--a foviel als 3. a, fernee

a-fa-t+a-a fovielals 4. a, u i .
Woraus der Begriff von der Mulciplication engs
fpringt, da namlich .

2, a fovielift, als 2 mala, und

3. a foviel al8 3 mala, ferner

4.2 foviel al8 4 mala, u. f. f.

I. Sufag, Das Multiplicationsseidyen it (.)
pber- (<),  Alfo 5 mal 6, fann ich audh fo andeuten: 5.6
ober § ¢ 6,

2. Sufaf, Aus der gemeinen Rechentunit ift befannt, daf

Jblen, die mic einander .multiplicivt roerden, den gemettys

diden Nabmen Factoren Haben, was Heraustomme,

isbann das Factum, oder Produce, aud nennt
lerg ben einen von ey Factoven, der multiplicivet
/ werden
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