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36 L. Abfchnitt, .7teé Capitel.

ift, aus Nichts, wenn man e aud noch fo oft wies
verbolt, efrons heraus yu bringen.

Qufak.  Da 2 a jede gerade Sahl bedeutet, fo gehdrt 2.0
gbet o auch unter die geraden Sablen,

Gin Sak, der nidht, wie e beym erfien Anfehen fdeinen
mddite, ein Blofes Wortfplel ift.  Er fagt: dap, was von ges
raben Rabhlen wabr ift, aud) von o gilt, aber nicht, was nur
von ungetaden wabr iff. Man: fehe die vortrefliche Sotrts
fesung dee Redentunft von dem Herrn Hofrath
Raftner. Gdttingen, 1786, Srite 541 No. 6.
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VII, €apitel
Bon den Beichen uberhaupt,

§. 68.
M3erm fich eine Rabl, 3. B. 7, durd) eine andeve,
3. B, burch 3, nidhe cheilen [age; fo ift diefes nut fo
3t vevfteben, daf fich der Quotient nidyt durd) eine
ganje Sabl ausdriicfen (afe, Feinesweges aber, vaf
e8 itbechaupt unmoglich fey,. fich einen Begriff vou
dem Quotienten ju maden.

SMan darf fich nuv eine Linie, die 7 Fuf lang
iff, vorftellen, fo wird wobl niemand sweifeln, daf
e nicht moglich feyn follce, diefe Linie in 3 gleiche
Theile ju sergliedern, und fich einen Begriff von dev
Srofie eines {olchen Theils ju maden.

§. 69.

Da man fich nun einen deutlichen Begriff von
detm Ouotienten, der in folchen Fallen beraustomme,
madyen Fann, obgleich derfelbe Feine gange Jablift,
{6’ merden wir Hievdurd) auf eine befondere At von
Qablen geleitet, welche Briche oder gebrodhene
Sablen genannt werden.

So
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©o haben wir im obigen Beifpiele, wo 7 durd)
3 dividitt werden foll, einen deuclichen Begriff von
pem daber entfpringenden Luotienten, und man
pflegt denfelben auf folgende vt angujeigen: I3 wo
die oben gefete Sabl 7 das Dividend, und die uww
ten gefeiee Jabl 3 der Divifor ift,

§s 70s :
Wenn alfo auf eine allgemeine Avt die Fabla
disech) die abib getheilt werden foll, fo wird der 21uos

tient burdg% angedentet, twelcher usdruct audh

ein Brud) genannt witd; daber man fich Feinen befs
A . a

fern Begriff voneinem foldhen QSrudg—B» machen fang,

als daf man fagt, es werde dadurd) dev Duotient
angepeigt, welcher en¢fpringe, wenn man die obeve
Rabl durcd) die unteve dividire.  Hievbey ift nod)
su merfen, daB bey allen dergleichen Bradyen die
untere Sabl der Nenner, weldyec beym Dividiven
der Divifor beifit, bdie obeve aber, die man als den .
-Divivendus betracdyten fann, der Jahler genant
ju werden pflegt.

§. 71,

n dem oben angefiibreen Drucy 7, weldyer
fieben Drittel ausgefprochen wird, ift 7 der Jabler,
und 3 der tenner,

Eben fo beifit diefer Brud)

2, 3wen Drittel, 3, brey Biereel,

3, brey Adpeel. S, podif Huundertel,
Der Brudy L wird gemeiniglic) ein Halbes, anflae
ein Jroentel, gelefen; denn eigentlich ift 3 der s
tient, welcher berausfomme, renn man 1 in e
gleidhe Theile gerfchmeivet, da danu, wie befannt,
ein folcher Theil ein Halbes genannt wird.

3 =S
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§. 72,
Unt ttun die DNatur der Brache vecht Fennen yu

lefneu, wollen wir exftlich bas Beyfpiel % betrachs

terr, wo die obere Jabl der untern, ober der Jabler
vem Htenner gleid) iff.  IWeil nun dadurdy der Duos
tient angedeutet wird, der herausfémme, wenn man a
burd) a dividivets fo ift flar, daf diefer Duotient ges

vade 1, folglich diefer Brud iﬂ fo viel al8 ein Sans
8 ift.  Daber find folgende Bridye:
g4 4 %, S 5 Fu i f

alle einanbdet gleich, und ein jeder derfelben iff {o
viel alg Cing, oder ein Ganyes.

§. 73

Da nun jeder Bruch, deffen Jabler dem Nen-
nev gleich ift, Cing betrage, fo find alle Briiche, des
ren Jabler Fleiner find, als ibre Nenner, mweniget
alg Cing. Denn wenn idy eine Fleinere Jabl durch
cine grofiere dividiven foll, fo Fomme weniger alg 1
bevaus,  IWenn 3, B. eine Linie von 2 Fuf in 3
gleiche Theile gevfchunitcen werden foll, fo wird ein
heil unfiveitig Fleiner fepn, alg ein Fuf; bdaber
fich leicht einfeben [afit, daff 2 weniger ift, alg 1,
und dies eben deswegen, weil der Sabler 2 Eleiner
ift, als der MNenner 3.

§o 74
%ft Bingegen der Jablev grofer; als der Nens
v, fo iff dev Werth ves Bruchs grofier alg Eins,
Alfo iﬁ 5 mebr alg 1, weil 3 fo viel ift alg 2 und
nocd) 3. - Jlun aberift % fn viel-alg 13 folglich ift £
fo viel alg 1%, memlich ein @an;es wnd nod) ein
Halbes,

Chen
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Eben fo ift:

£ fo viel al 135 fevner § fo viel 1%; meiter ¥
fo viel alg 23.

eberhaupe darf man in diefen Falen nuv die
pbere Rahi durdy die untere dividiven, und jum Duos
tienten nod) einen Brud) hinjufesen, deffen Jabler
ver Neft, der TNenner aber der Divifor ift. Alfo fuic
den Veuch £3 dividice man 43 durch 12, und bes
Fomme 3 gum Quotienten und 7 jum Reft; taber
ift 3 fo viel al8 377

§e 750

SHievaus fieht man, wie Briche, deven Qapfer
grofie find, alg ibre Yenner, in joey ®lieder aufs
geldft werden fonnen, rwoven das erfle eine gange
3apl ausmadyt, das andere aber cinen Drudy, Deffen
_ Qabler Fleiner ift, alg fein Jlenner. Aus diefetnt
Grunbde werden folche Brikche, wo der Jabler grofer
ift aig der Nenner, undd)te oder Baftardbris
che genannt;. mweil fie eing, oder mehr Gange in fich
begreifen. Hingegen find die adyten Briadye fols
che, deven apler Eleiner find, alg die Jenner, und
beren Wereh folglich weniger ift, als Cing, oder
weniger alg ein Ganges.

§. 76.

Man pflege fich die Matur der Briiche noch anf
eitie andere vt vorzuftellen, wobdurcd) die Sache
nicht wenig evlautert wird, Wenn man 3. °B. deu
Bruch 3 becrachtee, fo ift flar, dap verfelbe 3mal
grofier ift, alg I. Dlun abec beftehec die Bedele
fung des Brudys I davinn, daff, wenn man 1
4 gleiche Theile gertbeilt, ein folcher Theil den QBerth
deffelben angeiges. Wenn man daher drey folcher

€4 Lheile
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2beile jufammen nimme, fo erhalt man den Werth
des Brud)s 4.

Cben fo fann man einen jeden andern Bruch
betradyten, 3. B. &: wenn man 1 in 12 gleiche
Zheile gerfchneivet, fo machen 7 dergleichen Theile
den Werth des vorgelegten Brudhes aus,

. S 77
Aug diefer Vorftellung find auch die oben ermwibhus
ten Jlamen ded Jablers und Jlenners entfprungens.
Denn weilin dem vovigen Brudy 3 die uncere Jabl
4 angeiget, daf die Einbeit in vier gleiche Theile
gerebeilt werden miiffe, und alfo diefe Theile benens
nef, fo wird diefelbe figlich der Nenner genannt,

Da aber die obere Jabl, nemlich 3, angeige, daf
fitv den Werth des Bruchs 3 dergleichen Theile jus
fammen genommen wevden miffen, und alfo diefelbe
gleichfam dargablet, fo wird die obere abl der Jabs
fer genaunt,

§. 78.

Betradyten wir nun die Briiche, deren Jabler
1 ift, al8 folche, die den Grund ver fibrigen enthals
ten, weil man leicht begreift, was 3 bedeutet, wenn
man weiff, was § ift, fo [ind devgleicdhen Briiche
folgenbe:

'%r '3!"; ?tﬂ _;"f %’f %’J‘ %’r %; Tr'ﬁ,- Tri"; TIT; TI‘.T i, f* f'

Hierbey ift yu merfen, daf diefe Briiche immer
Fleiner werden; Ddenn in je mebr Theile ein Ganges
gerfchniten wird, defto Fleiner werden aud) die Theile.
So ift 5. B. +55 Fleiner als %, und w1 Fleiner
als 'f%g; ffl'lli’l‘ TEEEE fleiner als TE’%’E; und
i‘?j"gxaao— fleiner als ';‘3‘('155"59

§. 79.
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S 79

$Hievaus fiebt man nun, dafi, je mehr bey fol-
cdhen Briichen der Henner vergrofect werde, Dder
Werth derfelben um fo viel Eleiner werden miffe.
Hiebey entfteht nun die Frage, ob der Jtenner nidye
fo groff angenommen werden fonwe, daf dev Brud)
ganlich verfchwinde, und ju nichts werde? Diefes
aber wird mit Recht verneint,  Denn in o viel
gleiche Theile man aud) immer Einsg, 3. B. die Lange
eines Gufes, zertheilen mag, fo bebalten die Theile
docy noch immer eine gewiffe Grofe, und {ind folg:
lich niche niches. .

el

&8 ift sar wabe, dafi, wenn man die Lange
eines Fufes in mebr alg 1000 gleiche Theile gercheile,
die Theile faft nicht mebe in die Augen fallen. So
bald man fie aber durch ein gutes Bergroferungss
glag betracheet, fo erfcheinen diefelben fo grof, daf
fie leicht bon neuem in 100 und noch mehreve Theil-
chen Ednnten jeveheile werden.

Hier ift aber bie Rede Feinesweges von dem, was
wivElich Fann verrichtet werden, und was nod) in die
Augen fallt, fondern vielmehr von demjenigen, was
an fich moglich ift. Und da ift allerdings gewifi,
bafi, fo grofi audy immer der Nenner angenommen
werden mag, der BDrud) gleidywobl niche ganjlich
verfchroinde, oder in niches, odev o, verwandelt werde.

9. 8T,
| Weif man nun, fo febr audy der Denner vers
meBret roiirde, niemals ganylicy ju nichts” Eoimme,
fondern diefe Briche nogh immer einige Srofe bes
balten, und alfo die oben gefeste NReibe der Briiche
imnter weiter ohne Snbe fortgefest werden Fan; fo
€s pflegt
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pflegt man 3u fagen, daf der Nenner unendlicy grof
feyn mifite, wenn endlich der Brud) ju o oder nichs
werden follte.  Denn dag Wort unendlid)y wil
bier eben {o viel fagen, alg daf man mic dem evs
wabnten Druche niemals ju Ende Fomme,

§e" 82

Uit nun diefen Begriff, mwelcher allerdings. feft
gegriindet ift, vorjuffellen, bedient man fich des- Jeis
dhens oo, welches eine unendlid) grofe abl andeu-
fet; und daber fann man fagen, dafi diefer Brudh
= ein wirfliches Nidyts ey, eben deswegen, mweil
ein folcher Brud) niemals Niches werden Eann, fo
lange der Nenner noch nidht ing Unendliche vermeb:
vet morden ift.

§. 83.

Diefer BVegriff von dem Unendlichen ift defto
fovgfaltiger su bemerfen, weil derfelbe aus den erfen
Griinden unferer Cefennenif Hergeleitet morden iff,
und in dem folgenden von der grofiten IBidytigkeit
feon wicd, s laffen fidy fchon-biee davaus folche
Folgen giehen , roelche unfere Anfmerkfambeieverdies
nen, dadieferBruch £ den Duotienten anjeigt, wenn
man das Dividend 1 duvch) den-Divifor co-dividitt,
Nun wiffen wir fchon, daf, wenn man das Divis
dend 1 durd) den Duotienten, welcher & oder o iff,
wie wir gefeben haben, dividive, alsdann- der Divifor,
nemlidy oo, berausfomme. Daber erbalten wiv
einen neuen Begriff von dem Unendlichen, nemlich -
daf daffelbe hevausfomme, wenn man 1 durch o
divibicf.  Jolglich Fann man mit Srunde fagen,
bag L, b. i. durch o dividirer, eine unendlich groe
Sabl, oder co anjeige.

. 84
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§. 84

$ier ift es ndehig, noch einen fehr gewdhnlichen
Nrethum aus dem AWege i rdumen, indem viele
bebaupten, eine unendliche Grofie Fonne weiter nicht
permebret werden.  Aber dieg Fann mit obigen
vichtigen Grunven nicht beffehen,

Denn da I eine unendlid) grofie Sabl andeute,
#nd Z unftreitig jepmal, 2 drepmal, und 3 viers
mal fo grof ift, als &; fo folgt bievaus, daf auch
fo gar eine unendlich grofie Rabl weit grofer werden
fonne,

Anmert. Dem Anfinger i eé geroif nicht ju verdenten,
wentt et die Pegriffe vom Unendlichen nidt fo gang leicht
finbet. Grofe Tiathematitoerfiandige RI6f find bieciber
verfchiedenct Meynung, und nidit felten find einige vor
ihnen dadurch auf ungereimte Bebauptungen gefommen,
SRer BVeruf hat Mathemati€ yu ftuditen, dorf die KAafts
nevifdyen Sdyriften nidht ungelefen laflen, diefe vous
treflichen Lebrbicher allein geben thm geivif den vollftans
bigften und ridtiaften Degriff vom Unendliden, und
toer Ghefihl fie Wabebeit Hat, ried diefe Schrifeen nie
ofne Degeifterung, und. Hocdhadytung fir diefen  verehs
vungéoiirdigen Greis lefen.  Jm folgenben Jufak werde
i das nothige dariber mittheilen,

Sufas. Dof i) jemand Nidhts gebe, rvenn i ihm
elnmal Nidts gebe, und daf er nidt mehr bekdmme, wenn
idh 1bm repmal,  drepmal u, f. 1o, Nichts gebe, das laft fich
audy ol einem Kinde fpielend begreiflich madyern,

Alfos o ein Faktor, iff nichts weiter alg ein gany leichter
Begriff der natdirlichen Nechentunft riffenfihaftlic) ausgedriieft.
Aber vor elnem Bruch farchten fidh {hon Erwadifene; und
nodh mehe vor einem Drudye, deffert Neniner nidht etwa 25 33
4; ober eine grofe gange Sabl, fondern felbf ein Brud
ift, & € 1

I
100000000

et fich alfo elnen Begriff von I madheh folite, toiiede roohl
auerft darauf fallen, fich ftatt des Senners oder Divifors einen
{ebr Eleinen Bruch vorguftellen, da e dann einfahe, daf der

: uo:
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Quotient eitie fehir grofe Jahl feyn mifje, bdie immer grofer witd,
je Eleiner et den Divijor mache.  Aljo Eann ev bey & nidyts den:
fen, al8 etivag Grders als alle Sablen, die er detifen fann.

Diefe Vorftellung, terin wman nun aud) das Unendlid
Braucdhen will, ift gewif nicht fo leiche, als bdie vom Midjts.
Sian Ednnte alfo wob! verftehen, twad o ol Faktor bebeutet,
obnie ju verfieben, tvas e¢s als Divifor bedentet.

Und eigentlich (&Ft fich das leste gar nidit verftebn, Nies
manb verfieht: mie oft Nichts in Etrwas entbalten iff, obgleich
jedermann verftebt, daf, Ctroas, feinmal gegeben, Midyts

" gegeben Deift.

Alle Nullen ober Nichtje find elnetley, alfoa.o=b.o=0;3
benn bey Nidits denft man fih Beftimme: Eelne Grofe.
Ein Nidhts iff nicht mebr nodh weniger als das anbere — bdiefes
miijen fich Anfdnger der Algebra wolhl merfen, damit fie nidht
au Feblfchlinlfen verleitet voerden.

Unendlidh grof iff fein beftimmeer Degriff, jede
Gsedfe, von der man einen foldyen Degriff Hat, ift beftimme.
SBer eine nidit mebr 3ablbare Menge denft, denke fie nicht alg
nur eine, cigentlich ift fein Vegriff nur vernmeint: nidht
mehr zablbar. Nach bem Seftandnijfe aller Mathematiter
HE Diefer Degriff viel fhroerer alg der vom Nidhes. Auch
hat man nie uber das Nidts gefiritten, abet visl fiber das
Uneablide.

Daf man bey 2. 03 3.0 nidyts andets denfe, alg bey
X . 0, habeich oben gegeigt. Aber bey 2. c0 3 3 oo u, |, W,
bentt man gewif ettvas anbers, als bey 1. 00, Das ft, was
idy bamit fagen roill, wer eine unyablbare Menge denkr, denkt
fle nicht als nuv cine. Leipy. Mag. filr teine und angewandee
Mathematit, Dristes Stuek 1786, Selte 419,

VIH. @al
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