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X GCapitel,

Bon den Hidhern Potenyen sufommengefeter
©rdpen,

§. 340,

%atb dent Duadrat- und Cubicjablen folgen die bo-
bern Potengen, welche durch Erponenten, wie {dyon
oben gemeldet mworven ift, angejeigt ju mwerden
pflegen, nur muf man die Wursel, wenn fie pufatis
mengefebe iff, in Klammern einfchliefen.  9A(fo dens
tet (a-f-b)° bie fiinfre Potens von a-}-b, und (a— b)°
bie fechite Potens von a—b an.  Wie aber diefe
Potengen entwidfelt werden Fonnen, foll in diefon
Capitel geeige werden,

O 341,

€8 fey demnady a-F-b die Wurgel, oder die erffe
Potens, fo werden die bobern Potenzen durch die
Multiplication folgendergeftalt gefunden:;

(a+-b)
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(a--b)' =a+-b
s
a®~fab
'*!-eﬂ‘;—{qﬁb
(a4b)*=a*}-2ab4-b*
a-+b
a’+-2a’b~f-ab*
~-a*b-4-3ab?+b3
(a-}b)} =a34-3a*b-3ab*-b3
a-+b
 a*}-3a3bt-a2b2j-ab3
- 23b -~ 3a2b2-4-3ab>{<b*
(a-}+-b)*=a*4a3b46a2b2-4-4ab’-b*
Farbet
a-+b
aSJ-4a*b--6a3b24-4a2b3--ab*
- a%b-4a3b24-6a2 b3}~ 4ab?-b*
(a}-b)5 = a5}~ a%b-+1 0a3b> -1 022b34-gabi4-b
a-}-b
a®-sa’b-1 0ath2-}- 1 02®b34-5a*b*-ab
~-ab-4-gath*4-10adb3froa’bt-gabs-b°
(a-1-b)’=a®}-6a’b-15a°b*}-2 0a%b3-152°b - Gabs4-b®
ufefe

§ 342
Gben fo werden andy die Potengen von der Wur
jel 2 — b gefunden, weldye von den vorigen nur davs
in unterfchieden find, daf das 2te, 4fe, Gte, Fur
jedeg gevade Glied das Seichen minus beFommie, wie
aus folgendem ju erfeben: :

(a—b)

AR LRI
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(a—b)' =a—b
"2 —ab
— ab--b?
(a—b)*=a*—~z2ab}-b*
a-=—Db

a3—aza’b-4-2b*
—a*b~~2ab*—bs
(a—b)3=a3—3a’b-}-3ab>—b?
a—b
a*—3ga’b4-32°b%—ab?
~— a3b ~}- 32°b?— 3ab34-b*
(a—Db)*=a*—4:3b4-6a’b*~—4ab34-b?
a—Db
a’— gab—4-6a3b*—4a*b34-ab*
— a%h -4a°b*—Ga2bs-}-3abst—Db°
(a—Db)’=a’—ga%b-+10a’b2—10a2bs4-gab*—b3

a—Db

a"—¢ga°h4-10a’b? —r0a®h?4-ga2b*—ab>

—a°b--5a*b? —i10a3b34-10a2b*—3ab’4-b"

(a—b)’=a’—Ga’b-}15a4b2—20a3b3-152 2b4—6abi~}-b°
: u’ “. f"

$Hier befommen nemlidy alle ungerade Potengen
von b das Beichen —, die geraden abev bebalten das
Seichen 4, wovon der Grund offenbar iff 3 denn da
in dev QWurzel — b fiehe, fo gehen die Potenzen das
von folgendergeftalt fores —b, 4 b2, — b3, b4,
— b3, 4 b% u. f. f., wo die geraven Potenjen alle
bag Jeichen -, die ungeraden aber dos Jeichen —
baben, |

§. 343
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d 343

©g Fomme bier aberdiefe wicheige Jrage vor, wie
ohne diefe Rechnung wirflich forezufeten, alle Potens
sen forwobl von a 4-b, alg von a — b gefunden wers
vett founen? SWobey vor allen Dingen ju tevfen, dap
wenn man die Potengen von a--b anjugeben im
& canbde iff, davaus von felbft die Potengen von a—b
entiteben, Denn man darf nur die Jeichen der gevas
ven Glieder, nemlicy des 2ten, 4ten, Gten, Stenu, f.f.
verandern. &g Fomme daber hier davauf an, eine

Negel feftzufegen, nach weldher eine jede Poteng vor

a-+b, fo bocy diefelbe auch feyn mag, gefunden
werden fonne, obne daf man ndchig babe die NRed)-
nung duvch alle vorbergebende anguftellen.

§ 344

Wenn man bey den oben gefundenen Pocenjen
die ablen, die einem jeden Giliede vorgefess find,

weglaft, weldhe Sablen die Coefficienten ges

nannt werdent, fo bemerfe man in den Gliedern eine
febt fchone Ocdnung, Denn ecfilich Eommt eben die
Poten vout a vor, welche verlangt wird; in den fol-
genden Glicdern aber werden die Potenzen von a
inumer um eing niedyiger, die Potenjen von b hina
gegen {teigen immer um eing, fo daf die Sumnie der
Grponenten vor a und b in allen Gliedein gleich viel

betragt.  Wenn man alfo die zebnee Poteny vow .

a -} b verlange, fo werden die Glieder ohne Coeffi-
cienten glfo fort geben:

10 2013 852 2753 2ObA ah5. adb’ a3b? a2ht athy b
a™, 2°b, a%b ?, a’b?, a°b*, a°b7, a%b’, a%h?, a2b%, a'h?, b

Sufap, Die Glieder der nten Doteny von a - b twilrdes
ohne Coefficienten in folgender Ordnung fiehen:

‘gn, an b, aw~2h2, an~3b3, - ~ ~ an"7h7T = » - an~nhn,

Bon vorne an geydble it a»~7b* das (r--1)te Slied, und
an—nbr = b» ift das n -1 und lefite Glied, alfo beftehet jede

Poteny einer groeptheiligen Sidfen aus fo viel elnzelnen Glieder,

als




190 IL AGfdnite. 10ted Capitel,

alé der um 1 vermehree Epponent angeigt, €8 verfteht fidh, dag
der Exponent eine gange Sabl fiyn mug.

§. 345

&8 mufi alfo nur noch geyeige merben, wie man
bie dagu geborigen Coefficienten fitde, oder mir wels
chen Rablen ein jedes Blied multiplicive werden foll.
$B3as das erfte Glied anbetrift, fo iff fein Coeffisient
immer 1 und bey dem jwenten Gliede ift ver CoefFis
cient allemal der Erponent der Poteny felbf. Aflein
fiiv die folgenden &t fich niche fo feiche eine Drdnung
bemerfen. Jnpwifchen wenn diefe Coefficiencen nach
und nad) weiter foregefele werden, fo Fann man leidye
fo weit geben als man will, wie aus folgender Tae
belle 3u fehen:
+ Soefficienten 1, 1.

Potenjs L. 2 = » 3

L e e e R S 1,2, I.
HI s Ry 2 » 1,3,3,1’45
IV. s 9 2 # @& & 1’4{5,4’[,
Viiiele e 3 s' 1,510,901,
VI.L = ¢ » = 1,6,15,20,15,6,1,
VIL. - = = '1,7,21,35,35,21,7,1.
VIIL = » 1,8,28,56,70,56,28,8, 1.
IX. «+ 1,9,36,84,126,126,84,36,9,1.

X.1,10,45,120,210,2¢82; 210,1‘*0,45,10,1,
i 05 755
Alfo wird von a - b die gehnre Poteny feyn:

10a°b4-452°b2--120a7b* - 2 10a°b% - 2 § 2253
+21°"4b6+120”357+4S"12b8+1mb9 1b'e,

O 346,

Bey diefen Coefficienten iff su mecfen, daf die
Summe derfelben fur jede Poteny die gleiche Potens
von 2 geben muffe. Dena man fee a=1, undb=1,
fo wird ein jedes Glied auer dem Soefficienten = 1,

fo
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fo daf nur die Coefficienten jufammen genommen
werden miiffen. Daber denn die jebnte Poteny feyn
with (14=1) ® =2 = 1024,
Chen fo verhalt es fich auc) mi¢ allen fbrigen.

Alfo ift fire die

Ifte 1d-1= 2=2%

Hter 2 1=4=2%,

Hlte 1-}-3+3+1=8= 25

IVte 14-4+6-+F4+1=16=2%

Vee 1}-5-+1041045Fr=32=25

Vite 1-4-6-F154-204-1546-41=64=2°

Viite 14742143543 542147415128 = 27,

| Uo fo fo

§. 347.

Bey diefen Coefficienten ift noch ju merfen, daf
fie vom Anfang bis in die Mitte fteigen, Hernadh
aber in eben der Drdnung wieder abnebmen. VBey
den gevaden {tebt dev grofte in der Mitce, bey den
ungeraden abev {ind ey micclere, weldye die grofs
ten und einander gleich find.

Die Ordnung felbff aber verdient nodh genauer
in Grwdgung gejogen ju werden, damit man diefels
ben fur eine jede Poteny finden Fonne, obne die vore
Bergebenvden erft ju fuchen, wosu bier dic NRegel ge-
geben werden foll; der Beweis aber davon wird in
folgenden Capiteln gefiibre werden.

§. 348.

Um die Coefficienten fiie eine gegebene Poten;,
alg 3. B. die fiebente ju findenr, {o {chreibe man fols
gende Briidhe der Ordnung nach hinter einander:

7 (s 3 12
T 27 ‘gf %r s %'f e
too nemlich die Jabler von dem Erponentfen Dev vers

langten Poteny anfangen upd immee wm eins vee
mindere
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mindert werden, die Nenner aber nach der Ordnung
bev Jablen 1, 2, 3, 4 u. f. fi Furtﬁ"mrmen Da nun
ev evjte CD?ﬁtClE’nt imner eing iff, fo giebt dec evite
Brudy dew ywepten Coefficienten; Ddie ey ertten
DBruche mit einander lmvnpiw ive den britren, Ddie

btelyerﬂen mit etnander multiplicive den bierten u. £ f, .

Atfo ii"r der erfte Coefficient =1, der 2te= £ =7,
der gte=Z.§ =21, Det 4te= 1“?? 35, ver-gie
= {54 =35, dev Ste= g d =21, dec 7re
= 21.%=7, der §te=7. 7= 1.
e 23404
Atfo fue die wenre Poteny Hat man diefe “P‘;rufhe
2.E, daber der etfie Coefficient =1, derate =2,

2
I
ver 3fe 2.%‘: L.

e Die dritee ‘;l‘)uff.'-ng, ba; man diefe Briche: 3,
%)% ba[ger Dev evfte (_opﬁ:cteuf =1, Devated = 3,
ber 3re 3.7=3, Der 4te §.2. 3= 1.

Rtr die vierfe *}’mrm, Egzt man diefe Briche:

L

';”f £ ? TT,F.- DGQUE der erfte LL‘L’ﬁ’-iLIP;l[ = 1, oder2fe
% 5 ‘4‘; per 3fe 'j—«; = 6, ver 4f¢ gr.%.%r = 4, ber gte
4 3 2 <
‘fcf.j,}_

§. 350

Diefe Negel fchafe uns alfo den Lortheil, tof
man nidyt ndehig bae die vorhergebenden Coefficien-
ten ju wiffen, fondern fogleich fiir eine jede Poteny
die dabin gehorigen Coefficienten finden fann, .

Alfo fir die gebnte Poteny fhreibe man diefe
%rﬁd}f: 1?[9; {i! }r 77;:? 2;! g'_.' ;}’L! %; 3! TI?T“
Daber beformme man den erfien Coefficient = 1, den
groepten Coeﬁ"tctenr e,

Dent 3fen = 10, 3 =44, Den 4ten=4s. =176,
Den sten=120,7=270, DenGten=210.7=252,
den 7ten=252.2=210, Ecngtt’nzﬂo.i:l:o,
dengfen=120.4=45, NN l1otEN=45.5= 19,
DEN LIEN=I0.75=1s

. §. 351
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§. 3510

Man Fann auch diefe Bridye fo fdyledt weg bine
fchreiben obne den LOecth derfelben ju berechnen, und
auf diefe Aree woied es leicht feyn, eine jede Poreny
vona-b, {o bod) diejelbe auch fepn mag, bins
jufdyveiben.

Alfo ift vie 1oote Poteny von a~fb oder (a--b)*

00 L 190 g9oh - 12009 p98]2 . 100999% oryy,
P T

+ ;To 99. 933 9: a” b+ u. f. f. woraus die O tDnung ver

fﬁljt‘nbfrl Glieder leiche ju exfeben,

Sufak. Diente Poteny von (a+4-b) ift alfo nach diefes
Regel folgende:
(a.*_b;-u = qi + a”-tbt +

1.
n.n-1,n-2, -k-g_n r-:)j

G ) e

ol
”""'b"'-i- s

@=3b3 4 - - - +

. n-1.10-2.~-(n-(0-1))

[ PR | i S n

Der k&'j,pnr-ent n tft, wle voraudgefeit rofrd, eine ganze
Sabl.  Der (._m‘ﬁict?nf bes (r-~1ten Glicdes (§. 344.) ift

na-n0-2. - - (0= C10) b bas fete ober (n+1)te Gliedifp
X, 8. G B T

1, "1"1 i Cn’(n"i)) gan=nhnr = hn,

— e

! 2 3 P L

Sept man a=b = 1 , 1o erbllt man
n =1 n, N-1,n-2,

(:-1—1)”:23._1-1- e —— - —— e = - &

I. 2+ I- ‘-u :I

VR Tk o e O

an=nhn,

R N (r-:). T
Diefes lenreve iff ein allgemeiner Beiveis 346 O.

m ‘ XL QQs
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