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42 L. A{dnite, sted Sapitel,

Anewort. Die Compagnie der Schweizer
beftand alfo aus 265 Mann, ter Schraben aus
583, und der Sadhfen aus 689 Mann.

V. Capitel

Bon der Aufidfung dev veinen quabdratifchen
Gleidyungen.

§s: 61,

@ine Gleihung wird quadractifch genannt, wenn
darin das Quabdrat oder die jroente Poteny der unbes
Fanncen Jabl vorfomme, wofern fich nur Feine Hobere
Potengen derfelben davin befinden.  Denn follre

~Ddarin audy die dritte Poten; vorfommen, {0 wird

eine folche Gleihung fihon juden cubifden ges
vechnet, deven Anflofung befondeve Regeln erfordert.
§. 62,

~ n einer quadratifhen Gleichung Fommen alfo
nur dreyeclen Glieder vor: erfteng folde Glicder,

worin die unbefannte Jabl gar nicht enthalten iff,

ober welche blog aug befannten Jablen jufammen
gefebt find; jweptens folche Gilicder, in meldyen nue
bie erfte Poteny der unbefannten Jahl vorfomme;
und drittens folche, in welchen dag Quadrat det
unbefannten abl enthalten ift,

Ylfo wenn x die unbeFannte Jahl anveutet, die
Budyftaben 2, b, ‘c, d u. f. w. aber befannte Jablen |
vorfiellen, fo haberdie Sliever dev erften Are diefe
gorm a, von der gwenten vt haben die Glieder die
Jorm bx, und die Glieder der vritcen Art Haben
®ie Jorm cxx,

§- 630
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Bon den reinen quadratifchen Sleichungen, 43

§. 63

Man bae {dhon oben gefehen, bdaf jwey oder
mebr Slieder von einer Ave in ein eingiges jufammen
gezogen, over alg ein einyiges Slied becrachtet wecs
den fonnen. -

Daper fann diefe Jorm ax® — bx* - cx* alg
ein einyined Glied angefeben, und auf folgende Ave
vorgeitellt werden: (a—b-c) x*, weil a—b--c
wivflid) eine beFannte 3abl ausdriife, und aud
burc) einen einjelnen Budftaben, 3. B. durd) n
angejeige werden fonnte,

Wenn fich auch foldhe Glieder auf benden Seis
ten des eichens (=) befinden follten, fo hHat man
fchon gefeben, wie diefe auf eine Seite gebradye,
und in eing jufammen gejogen werden Fonnen, 3. B.
wenn diefe Gleichung vorfomme:

2x*—3x+ 4 = §x*—8x—4- 11}
fo fubteabice man ecft 2x* , fo fomme

— ;x—l—A_ 3x* — 8x 4 11,
Hernach avdire man 8x, {o hat man §x 4= 4 = 3x°
+ 115 und 11 fubtcabive, giebs 3x* = 5x — 7.

- e 64.

Man fann aud) alle Glieder auf eine Seite des
Seicheng = bringen, fo daf auf der antern Seite o
su fteben Fomunie; wobey ju bemecfen ift, daf, wenn
Giticder von der cinett Seite auf die andere gebracht
werden, ifre Jeichen vecandert werden miffen.

?Cne obige G}htd;unq roitd daber diefe Form bee
fornmen 3%x°— sx 47 =0, und {o witd audy fibers-
baupt jede quadratifdye Gleichung bdurd) fo[;enbe
Jorm vorgefteilc weeden fonuen:

ax* 4 bxid-c=o,
wo das Jeichen 4 durdy plus oder minus ausgefpros

dyen
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dhen toitd, um angugeigen, dafi folche Slieder bald
pofitiv, bald negativ feyn Fonnen

0. 65,

E# mag eine quadratifche Sleichung anfanglidy
ausfehen ‘wie fie will, fo fann fie doch timmer auf
diefe Form, weldye nur aug drey Gledern beftede,
gebracht merden. - Wenn man . D. auf folgende
Sleichung gefommen mave:

:ziz = :::i, fo mitften suecit bie Britdye gehoben
weeden; welches auf folgende At gefcheben Ednnte,
SMan multiplicive mit cx—-d, fo befdmnt man
S e
axfb== - E;:;d:i@, und diefes mic-gx-j-h
multiplicive, giebe -
agx’~}-bgx - ahx +-bh = cex®fcfxtedx4-fd,
welches eine quadratifche Gletchung ift; die.auf vrey
Glicder gebradyt werden Eann, weun alle auf eine
Seite gefest werben, und gemeiniglich pfegt tan
fie auf folgende Are unter einander zu fhreiben:
o = agx” -~ bgx - bh
— cex’~}ahx ~—fd
— cfx
—edx
ober, um fie nody deuclicher vorsuftelen
o = (ag =—ce) x*+(bg 4-ah—cf — ed) x +bh—fd.

8 2%

Dergleichen quadratifche Gleichungen,  worin
von allen dreyen Areen Slieder enchalten find, wets
ben vollftandige genannt, und ihre Auflofung
ift aud) weit {hvieriger;: daber wiv juerft folche
@?feidgungeu betrachten wollert, in weldhen eing von
biefen beey ©licdern feble, = St nun vag Slied x°

: gat
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Bon Hen reiner qadratifdien Gleichungen, 45

gar nidyt vorhanden, fo ift die Gleidhung nidhe eins
mal quadeatifly, fondern gebovt yu der vovigen e,
Sollte aber dag Glied, welches blog befannte Jabs
fen enthal, feblen, fo wirde die Gleichung folgenve
fepn: ax* i bx = o, welde man durch x theilen
Fann, wobdurcd) man zu diefer Gleichung gelange:
ax + b= o; diefe ift aber wieder eine einfache @Ie::
chung und gebort daber nid)t Hieber,

0467
Wenn aber dag mittleve Glicd, weldhes nur die
etfte Poteny von x enthale, feble, fo befdmme die
Gleichung diefe Form: ax* T+ = 0, obet ax’=-1-c,
es mag nun c dag Seichen -} oder — haben,
Eine folche Sleichung wird eine reine quas
dratifdye genannt, meil ibre Auflofung leidyter

-bewerf(tellige werden fann,  Denn man darf nue

durdya theilen, fo beFomme manx® = =5 und wenn

tan auf beyden Seiten die Duadracwyrsel ansgiede,

fo erbalt man x= v~ —, wobdurc tie Gleidhung
aufgelofes iff.

5. 68. |

Siev {ind nun drey Falle yu demerfen. Der erfle

wenn: i eie Quadratzabl ift, wovon fid) die Wuvs

3l mufhdg angebeén ‘lafie; - dann erbale man den
Werth von x durdh eine Rationalzabl ausgedricke,
fie mag nun eine gange Jahl oder ein Bruch feyn.
Alfo aus diefer Gleichung x* = 144 befdmme
man'x = 12, und aus diefer x“—— s erbalt manx=2.

Der goepte Fall ift, wenn — Feine Duadratzabl

iff, da man fich dann mic dem Qourgefgeld)en v~ bes
gniigen mug. Alje
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Alfe'wenn x* =12, fowitdx =y~ 12, 100N
ver Wereh dburd) Taderung beftimme werken Fany,
wie fdyon ‘oben gegeigt ift. '

it aber drittens % gar eine negative Jahl, fo

poird Der Werth von x gany und gar unmoglich odet
imaginar, und jeigt an, daf vie Anflofung der Aufs
gabe, weldye auf eine folche Gleichung gefubhre bat,
an fich unmoglidy few.

§. 69.

C be wir weiter gebn, iff noch ju bemerfen, daf,
fo-oft aus einer Rabl bie Duadratourzel gerogen
werben gufl, diefelbe allegeit einen doppelten Werth
echalte, und forwehl pofitiv alg negativ genommen
werden fonne, wie {dhon oben gejeige morden,

Alfo wenn man 3. B. auf folgende Sleichuny

fomme x* = 49, fo iff der Wereh von x nidyt nue

=+ 7, fondern aud) — 7, und pflegt daber auf fols .
gende Hre angebeutet ju werden ; x:iv“49 =i7,
woraus erfellet, daf alle diefe Frogen eine doppelte
Auflofung julaffen, in vielen Fallen aber, wo . B.
von irgend einer Anzabl Menfdyen die Frage iff;
fallt bee negative Weceh von felbfi weg.

6. 7o,
Audy bey bem vorhergehenden Fall, wo die blof

- Babl feble, faffen die Sleichungen ax® = bx immer

jwenerlen Werehe file x ju,  obgleich nur einer ge

~ funden witd, wenn man durch x dividire, Dens

I‘I?Elﬂ'- 5.'%. Diefe @[Eif})ung o= 3X vorfomme, wo
ein folcher Wereh filr x gegeben werden foll, daf X'
bem 3x gleich werde, fo gefchiehe diefes, wenn man
X = 3 febt, ‘welcher Werth hevaus Pomme, wenn
man durch x dividiet.  Allein auferdem lafe ﬁg
au
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Bon den reitien quadeatifhen Gleihungen. 47

aud) die Gleichung anfléfen, wenn man x = o fesie;
dentt da witd x* = o und 3x = o, + &8 ift daber bey
alfen quadratifhen Gleidyungen zu merfen, daf
tmmer yroen Hufldfungen fate finden Fonnen, dage:
gen bey einfachen Gleichungen nie mebr al8 cine
moglidy ift.

Wir wollen nun diefe reinen quadratifhen Sleis
chungen ducch einige Beifpiele exlautern. .

P

L Aufg. €8 wird eine abl gefudpe,
beren Halfce mic ibven ¥ mulciplicive,
24 giebt. -

Cs fey diefe abl = x, fo muf Lx mit Tx muls
tiplicive, 24 werden, woraus diefe Gleichung ents
fpringt: Fx*= 24, Mt 6 mulriplicive, ird
X*= 144, und wenn man hieraus die Quadratwours

sel giebe, fo erbale man x =1 12, Denn wenn

x=+12, foift 2x = 6 und ¥x = 4, wovon das

Product 24 ift.  Chen fo wenn x=— 12, fo iff
FX=— 6 und 3x = — 4, und das Product davon
ift auch 24, -

§ 72

IL Hufg. €8 wird eine Jab( von dee
Befdaffenheit gefudye, daf, wenn ju
derfelben erft 5 addivet, und hernady aud
5 fubtrabive, und bev Reft mir der erfien
Summe mulriplicirt wird, 96 Herauss
Fomme.

€8 fey biefe Jabl x, fo muf x 4 5 mi¢ x —
multipliciet, 96 geben; mworaus diefe Gleicdyung ent.

flebt: x> — 25 =96. Man addire 25, fo wird
x* = 121, unb bie Quadratronciel ausgeogen, giebe

x=11. Denn bier wird x5 =16, undx -— 5
=6, Dlun aber ift 6, 16 = 96.
Hllger
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Aligemein Eonnte man diefe Aufgabe folgenbergeftalt aus

drdicfen s
@4 wird elne bl a geqeben, vermittelft tvelcher eine arm

dere Rabl gefucht werden foll, von der Befdoffenbeit, dab ble
Summe , -aus der gegebenen und gefischten Fahl, tultiplteirt
in den Anter(chied tlejer Bepden Rnhlen efn Produck liefere,
weldyes qner yoeptert gegebenen Jablb (leidy .

8 fey wicderum dte unbefannte Fah! x, fo muf (x4-4)

(x—a)=x*— a* =bfeyn; und hleraus findet fih x=12 2 by

S 73

1L Aufg. EC8 rwird einme Jabl von dev
Befdyaffenbeit gefuche, daf, wenn man
piefelbe erftlidy-qu 10 advive, Hevnad
audy von 1o fubtrabive, jene Sunime
mic biefem Neft mulceiplicive, 51 gebe.
© &8 fey die abl =, fo muf 1o 4 x mit 1o-—X
multiplicive, 51 geben, worvaus divfe Gleichung
entfteht: roo—x*=gr. ~ IMan addire x* und
fubteabive 51, fofdmmex* = 49, wobon die DU
bracrurgel die gefudyee Jabl x = 7 anjeigt, _

&kt man biev wiederim, um die Aufoabe allzemein ju
machen, anfiatt dev:-Bahl 10, einen Dadsfiaben, 5 D, a, umd
anftate 51, den Duchitaber b, fo hat man die Sleichung (a--X)

(a—x)=Db, b.1 a% —x%=b und baher a2 = b - %
fﬁ[gll&{) %2 =92 — b b x =3/ a% —Dh.
§. 7.

IV. ufg. Drey Perfonen baben Geld,
fo oft dbev erfte 7 Rebl bae, bar Dev ane
deve 3 HRetblL nnd fo ofc der andeve 17
Rebl bat, Hae der dritee 5 Nepl Wenn
man aber dad Geld deg evften mit dem
Gelve des gmeyren, und das Geld des
goencen mic dem Gelde Deg dricren, und
auch endlich das Geld des dricren mif
bem Gelde ves evften multiplicivg, und

hew
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bernach bdiefe drep Producte jufammen
addire, fo ift die Summe 3830% Wie
biel Geld Dat ein jeder gehabe?

Man nehme-an, der erfte habe x Rebl, gebaby,
und da gefagt wird, vaf, fo ofc der erfe 7 Rebl,
Dabe, babe ver andere 3 Rebl., fo beifie dies nicyes:
anders, - alg dap das Geld deg ecfien fic) jum Selve
Des jwepten verbalte mie 7 3u 3. Man fese alfo,
wie 7: 3= x jum Gelde des jwepten, weldes
=2xift. Da ferner das Geld des wenten jum
Gelde des dritren fich verbale, wie 173, fo fefie
man, wie 17 ¢ 5 = 3x jum Gelde des dritten; dies
fe ift alfo <% % Jlun muleiplicive man dag Geld
bes erffen x mie dem Gelde des ywepten 3x, (o witd
Das Product = 4 x>  Ferner das Geld des andern
#x mit dem Gelve des dricten 5% x multiplicire,
giede w5% x%  Lind endlich das Geld des dritten
T X mit dem Gelve desd ecfren x multiplicive, giebe
Trg X%  Diefe dren Producte jufommen madhen
=X =g X - 55 X% welche unter einent Nennet
qebrache, $57x* geben, weldhes der abl 3830%
gleich gefeBe werden mus, ‘

Alfo bat man F3Tx° = 3830%.  Mit 3 multis
plicict, giebr %°75F x* = 11492, und wenn man mig
833 muleiplicive, echale maf 1521 x* = 9572836,
Diefes durch 1521 Ddividiee, ivd x2=25:2830
und bieraus die Quadratouriel gesoqen, ~gicht x =
335%, welder Bruch fic) dburch «3 verfleinern laft,
und da fomme x = 248, oderx = 79%.  Daber evs
balc man ferner 2X = 34 und £755X = 10,

Anew, Der efte bat 7oF Rebl., der yweyte
34 Reble. und der dricce 10 RNehl. gehab,

Anmerf, Diefe'Rechnung (ae fich nodh leichs
tee anftellen, wenn man. die davin vorfommnienden

D Sablen
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Qablen in ibreFactoren aufidfee, und dabey vorjiige
lich ihre Quadrate benterfr,  Alfo ift 507 = 3. 169,
0 169 das Suadrat von 13 ift; hernadyift 823{;
7+ 119 und 119 = 7. 17,  Da man nur —=

x* = 3870% bat, fo multiplicive man mit 3, o

Fomme 222 * = 11492 Perand, Diefe Jabl Ife

man audyrin ibre Fafcoven anf, movon dev erfie 4
gleic) tn die Angen falle, alfo iff 11492 = 4. 2873
Sevner [afe fid) 2873 durcy 17 theilen und witd
2873 = 17. 169; daber unfeve Gleichung alfo auss
fiebe: ?;,—1%3 X*=4,17, 169, welde burd.; 169 Dis
bidirt, —— X' =4, 17 wird. Ferner mit IZ’B; jg
multiplicist, und durd) o dividie, giche x* = 426249

wo alle Factoven Quabdrare find, und alfo die Whes
3¢l x = =1 = 238 wie oben feyn mird.

. §i 75,

V. Aufg. Cinige KRauflente {hifen 3o
Crricheung einer Handlung einen Factor
nad) Acchangel, Jeder von diefen Kauf
leuten giebet Hiezu sebamal fo viel Repl.
als der Perfonen find, Der Factor g es
winne mit jedem r1oo Rehl yweymal fo
viel, alg Perfonen find. Wenn man bann
155 0e8 gangen Geminnfles mit 2% muls
tiplicice, fo Fomme die abl der Kaufs
leute Derane. DWie viel find ibrer ger
wefen?

Die Anpabl derfelben feoy = X, und da ein jeder .
rox Ribl. eingelegt bat, fo mar das game Sapital
<= 10x* Rebl.  Nun gewinne der gactor mit 100
Rebl 2x Rebl,, folglich gewinne ee Zx3 mit dem
gangen Capital 10X’ Der v Zheil diefes Ger

wine
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: winn(fes ift baber =55%3, meldher mit 22, d. i. mie

%° multiplicive, z255x¥oder 77 .%3 giebt, welches
ber Sabl der x glerch fevn muP. - Daber bat man
diefe Gleichung sz x3=x, oder X3 =225 x, mwele
che cubifdh yu fepn fheint,  Weil man aber durd) x
bividiren fann, fo fomme diefe quabdratifche Gleis
dhung heraus: x* =225, mithin x= 15.

Anew. s find daber in allem 15 Kanfleute
gewefen, und ein jeder hat 150 NRebl. eingelege,

R e S ==
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Bon dev Aufidfung der vevmifdhten quadras
tifhen Gleichungen,

V. 76,

Eine vermifthte quabdratifche Gleichung ift eine fole
the, in weldher dreyerien Glicder vorfommen, nents
lid) einige, melche dag Quadrat der unbeFannten
Sabl enthalten, wie axs; gwentens audy folche,
wotin die unbefannte Jabl felbft vorfdmme, als bx,
und endiidy foldye Sliever, weldhe blos aus befanns
ten Zablen gufammengefest find.  Da nun jmey
oder mebhrere Glieder von einer vt in eing jufame
men getogen, und afle auf eine Seite bes Ieichens
= gebradyf werden fonnen, fo wird e Sorms biefer
Gleichung folgenderqgeftalt befhaffen feyn;
ax’i‘ bx_icr.o.

Wie nun aus folchen Gleidyungen dey Werth
bou x gefunden werden Fann, foll in diefem Capitel
8eseigt merden, € Faun dies aber auf sweperley
Uxe gefcheben,

D2 §. 774
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