UNIVERSITATS-
BIBLIOTHEK
PADERBORN

Universitatsbibliothek Paderborn

Leonhard Eulers vollstandige Anleitung zur niedern und
hohern Algebra

Euler, Leonhard

Berlin, 1797

VD18 90239571

XVI. Capitel. Von der Auflosung der Gleichungen durch Naherung.

urn:nbn:de:hbz:466:1-50547

Visual \\Llibrary


https://nbn-resolving.de/urn:nbn:de:hbz:466:1-50547

150 L Abfhnite, 16¢ted Capitel,

XVL Capicel,

Bont dev Yufidfing der Sleichungen durh |
Naherung, |

§o 223,

QWBenn bie Whrgeln einer Gleichung niche vationd
find, fie mogen nun durc) Wurgelzeichen ausge |
drice werden Founen oder nidyt, wie bey den bdhern |
Sleichungen gefchieht, fo muf man fich begniigen,
den Wereh derfelben duec) Naberungen ju beflim |
men, fo, Daff man dem wahren Werthe derfelbet
tmmer nabe fomme, big dec Febler endlid) fir
nidyes ju acheen ift.  Man hat ju diefem Ende ven
fchiedene Miscel erfunbden, von welchen wiv die bor |
webmfen bier exflaren mollen,

§- 224,

Die eefte Yre beftehe darin, daf man den Werl
eiter Wurgel fchon stemlich genau erforfche Habe |
und 5. B, fchon wiffe, DaB derfelbe grofer fey alé4 |
und doch Fleiner afs §. ~ Ulsbenn fege man |
Wereh der Warsel = 4 + P, ba denn p gewif cinet
Brudy bedeuten wird, - Sft abet p ein Brudy, w0
affo Eleiner als 1, fo ift dag Quadeat, der Cubut; |
tm})- eihe jede Dobere Poceny von p noch weie Eleinet; |
Daber man dicfelbe aus der FMechnung weglafft |
Fann, weiles dody nne auf eine Naerung antomts |
$ac man wun weiter diefen Bruc) p nur bepnalt |
beftimme, fo erfennt man die Whurzel 4 p fchot |
genauer.  Hieraus erforfche man auf gleiche M |
fetnen oy genauern Aeveh, und gebe foldgergeﬁﬁ['; :

|
|




ol |

890 |

been |
gen t
it | {
(ben |

fi ’.
pete |
oot |

etth
abe, |
84
et
inen |
und |
but; |
ety |

ffen |
i |
taft |
ot |
et |
[Iait |

R, ~ e, - " Y e B e

= P
o

Hufidfung der Gleich, duteeh Naberung, I5T

fo mei¢ fore, big man der Wabrbeit fo nabe gefoms

men ift, .al$ man rwinfhet.

Anmert.  Diefe Methode hat Netwton gleich 3u Anfange feis
nes Method of Fluxions Introd. §. 19 gegeben.  1nteps
fudit man fie genauer, fo witd man mande Unvollforis
menbelten gewabr. Sndejfen fdheint fie unter mehreven
SMethoden, die man fat, die bequemfte gu fepms  Nue
die Methode von Lagrange in den Mémoires de Berlin,
1767 und 68, mdchte hr diefenn Borzug ftreitis machen.

§4 2Q§+

MWiv wollen diefes uerft durch ein leichtes Beys
fpiel eclancern, und die Wurzel der Gleichung x*=20
durch DNaberungen beftimmen,

$Hier fieht man nun, daf x grofer ift alg 4, und
docly Eleiner al8 55 daber fese man x=4-4p, fo
witdx* = 16 -+ 8p -+ p* =20, Weil aber p* fehe
FHein ift, fo laffe man diefes Slied weg, um folgende
Gleidyung su baben: 16 4 §p =20, ober 8p = 4.
$Hieraus witd p = 7 und x = 43, weldes der Wabhrs
beit fhor weit naber Fomme, ob man gleich fiebet,
DaB 4% etwas yu grofiff. IMan fehie daber ferner
x= 43 —p, foift man gewiff, daf p ein nod) weit
Heinever Brudh feyn werde, als vorber; daber p?
jebt mit nody grifevem Redhte wegqgelaffen werden
fann,  9Man wird alfo Haben: x* = 20F — gop+
P* = 20, und wenn maen p* weglafit, 20f— 9p
=20, ober 205 — 20 = 9P b. t. £ = 9p, und
alfo p = %, folglich x= 43 — 5 = 435 Wollee
man der %Ba@r[gatt noch naber Fommen, fo fefg.e man
=435 —7p, fo beFomme me.n X* 5. 207757
&P =203 baber gﬁgp = ﬂ gg, it 36 malnp!t-
mt fammt 322 p 385 = 4%, und daraus wird
i TI?{) 27 Fﬁlg[td’) X = 433 1?’%"3?
=4 und diefer Wereh Fomme dex %a@r@fit

R4 o

'Q.d.
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fo nabe, daf ber Jebler ficher al8 nichts angefebun |
werden fann, :

Anmert. Fem eg nidit Bgleich einfeuchtend fenn mddite, 4§ |
4% gvofer als x, ober £ qrdfer als p ift, ver darf nue fole |
gende Detraditung anfleflen.  TWeil elgentlich die by |
heile 16 4 8p p* die Sabl 20 ausmaden, fo i |
bie givey Theile 16 - §p nothwendlg Elciner als 20, b
baber, wenn man 16 abyleht, 8p Eleiner als 4, folgid |
audy der achte Theil vorr §p, d. . p Eleiner, als beroadk |
Theil von 4, d. i, £, ober umgefehet % grdfer als p fun |
Diefe Schitiffe find allgemein gilltlg, denn wenn x2 =4
unb man bdtte x > n gefunden, fo feoy x = n - p, |
%? = n* 4 enp <4~ p*, 1afit man p> weg, fo iff offendet |
X* > n® = 20p oder a (> n2 = 2np, folglidy af |

a—n?*

Hhs e Man findet alfo mittel(t bder Formd |
a—n* ' i
pERe immer gu geof, mithin audy n -+ ord

grofer alé x,  er fnbeffen to&frend detn Rechnen ni
bavauf adytet, den belehren die Refultate, ob p abhif |
ober fubteabivt werden mijfe.

§. 226.

Um biefes allgemeiner ju madhen, fo fen fob]
gende Gleidyung gegeben: x*> = a und man wift|
fdhon, dag x grofier ift alg n, doch aber Fleiner alf|
n 4 1; man fege alfo x = n -+ p, fo daf pét]
Brud) feyn muf, und daber p* alg fehr Flein megde
laffen weeden fann.  Weil nun x* = (n 4 p) =
+20p+p* =2, fo witd, wenn man p* wegléf]
X*=n" - 2np = a, alfo 2np =a—n? umd p*
a—n? a—n? nZ--a

fofglich x=n 4 —— = 2=, Q|

on ! 2n 2n |
nwun o der Wabrbeit fdhon nabe, fo Fomme Dieft|
n# - Coor L)

neue SWereh ;—E ber Wabrbeit noch weit ﬂﬂ@"*i
Diefen febe man von neuem fie n , fo wird man
FBafy |

|
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| Tafebeie nody nifecFonimen, und wenn tman bies b
| fen newen Werth nochmal fiir n febet, fo wird mran W

| dem wabren Werehe noch naber fommen; und auf ;

mfle | diefe Are Farnn man fo weit fortgeben, alg man nue

| immer willy

ogid | Dracwuriel aus 2 ju wiffens BHat- man nun dafiie P

:?d:: ' fchon einen ziemlich naben Wereh gefunden, weldyer i B

| tp.: 4 |

"=y

. Pl g b 16
_ tofederun n Beifen Farm, fo wird —o einen nodh
f ﬂ[[ﬂ [

fbe | nabeen Werth geben. €8 fey daber
) o4 | L)n=1, fowid x= 3,

it IL)n =3, fowirdx=1Z,
G IL)n =1, fomwird x = {23,
—E1 weldyer febte Werth der v~ 2 {chon fo nabe Fomme,
m:@ | Daf Das uadrat DAVON = $EFZ53 BUL UM g ipar
[ 3 : b |
nbﬁlﬁ gwﬁ?r 1& ﬁls 2 f

§. 227,

Cben fo Fann man verfabren, menn die Cubics

(| wugel odev eine noch bobere TWurgel duvch die Ne
) ol berung gefunden merdew foll.

B T o T - S 1y, ol g
s e o e

ifte | : : 8
.;"L(L- Cs fey . BD. folgende cubifthe Geichung geges {188
. . 3 i
p ¢l ben: x3 =a, ober mam verlange ~ 2 it finben, i
egge . Diefe Cubicrourgel fey nun beynabe =n, und man B

=0 feBex=n-p, fomwird, wenn man p* und die hHids .ji
s Dern Potensen davon weglafit, x*=n3 4= 3n%p = a;
= LR | i
kP | daber 3n’p = a— n3 und p = E—-]—:—; folglich x = i
Kamg  ane ~t 1 32 o
Lo Romme alfo n dee v~ a {hon giemlich i
bieft| 3o ; e |
oo | 00D, fo Eomme diefe Gorm nod) roeit nibee, Sehe Bl
aben | ; : : : 4
. Mannun diefen newen Werth wieder fitrn, fo wird

f bffi' biefe Fovmel bev Wabrheit noch weie naber Fommen,
Babf"[ K s und
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|
und fo Fann man foregeben, fo weit man will, G}
fey 3 D, x7 = 2, ober man verlange v~2 it fittben,
welcher die 3abl n fdhon ziemlich nabe Fomme, ]

2 : on? --a 3 : i
wird diefe Fovmel x = & T noc) naber Fomumen; |

affo fese man:
I)n=1, fowitdbx=%,

Ul)n=2Z, fowird x 155533355

bR R !
Vevtmiteelft diefer Mechode faffen fich ancy bt
#Burseln aug aflen fbrigen Sleichungen purch o)
Berungens#-finden, 8 fen daber bie felgende alle |
gemeine cubifche Gleichung gegeben: x3 - ax’ + |
bx + c= o0, und n jeige wiederum eine abhl an, U]
einet ursel fchon ziemlich nabe Fomume, - ik
fefe dahet x =n——p, und da p ein Brud) fepn with |
fo laffe man p* und die Hdbers Poterjen davon Wi
SRan beEdmme alfo x> = n* — 2np und x* = L~
an’p, woraus folgende Gleichung entftede:
nd — 3n’p -+ an* —2anp -~ bn—bp -+ c=0|
pdet n? 4-an® f-bn 4-¢e= 3n’pﬂ;|—- :nn}; ——}'—_ bpa |
% ; - 1% anZ - bn--¢

(30*~-2an+-b)p; daberp = i iy
folglich’ befommen wiv fir x folgenden genazuemj
3 2 113 — |

ﬁBertfg ot (n —1:111 -+-bn—+4-c L 2n3-}-an "E'i
3n?%-}-2an--b gn?--gan-td |

Gt man nin diefen neuen Werth noch einmal i
n, fo ethale man dadurd) einen neuen, det M
Wabrheic nody reif naber Eomme, '

§o 2'2-91- -[
€ fen 5 Bu x3 + 2x* + 3x— 50 = 0, W)
a=2, b=3 und c=— 50, Ddaher wenn n et

Wurgel fchon nabe Fomme, o wicd ein nod) nabert |
' : oot |

!
|
¥

|
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§| on?-t2n24-50
; P Werth x = il fesm.  Dtun aber Fomme
e, | e el s SRS it
| @{ ber Wereh x'= 3 der Wabrbeit fchon 3iemlich nabe;
" daber fefe man n== 3, fo befSmme man x — $2,
mem L QWollce man nun diefen Werth noch eivmal fiir n
fhreiben, fo rodirde man einen neuen Weeth beForns
men;, dev der Wabrheit nody weit naber Eame,

§. 230.
Bon Hobern Sleichungen mwollen mwiv nue fole
L gendes Benfpiel benfugen: x° — 6x -+ 1o oder
plitf ¥ —6x— 10=0, wo leidht 3u erfeben, daf 1
Qe b gu Elein und 2 31 grof fep. Ce fey aber x = n eint
cakf  fhon naber Wevth und man febe x==n+p, fo
24p wid x° =n’ - gntp, und alfo n° 4 sn*p = 6n
1, e | + 6p <+ 10, ‘oder sn*p — 6p=6n 4+ 10 — 1’
ol —135 5 \
DR uny folafich p= 6———————~;::T_ 6]1 und daher x = ‘;"IETEEIE?
weff  Dan febe nup n= 1, fo witd x = }:— = —14,
P=b  weldyer Wereh gang ungefchicte ift; dies viihree daber,
| Daf der nabe Werth ngar ju Flein war, man fese
=9 F Ddabern=2, fo witd x = 138 =42 mweldyer vev
bpal  Wabrheit {hon weic naper Fomme,  Wollte man
‘anl Tich nun die INiibe geben, und fiie n dicfen Brudy
| 57 fchreiben, fo wirde man ju einem noch weie ges
wek s mauecn Werth der Wurgel x gelangen.

| s 3%, ,
ot | Diefes ift nun die beFanntefte Ave, die Warzeln
i f“ri der Gleidyung durdy Nabevung ju finden; und Fann
MR man fie audy in affen Galfen mit Nusen gebrauchen.
. WBiv wollen aber doch noch eine andeve Are Hine
| jufiigen, Ddie roegen der Leichrigfeit der Rechnung
, W00 unfeve Aufmevffameeit, obgleidy Feinen Borzug ot
eind | Jener verdient. Der Grund derfelben berubt darauf,
bt £ 99B man fiie eine jede Gleichung eine Neibe vosw
3onth | ' Sablen
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Qablen fuche, alsa, b, c, u. f. f., die fo befchafin!
find, Daf ein jedes Glied durch bas vorhergehenk
pividire, den Werth der Wurzel um fo viel genaut)
anjeige, je weiter man diefe Neibe Jablen forefegt, |

IBir wollen annebmen, Ddaf wiv damit (o]
big 3 den Gliedern p, g, 1, 5, tu.f. f geformume

o '; q ® . ; ;
waren, {0 mu]r}—;bte Wurgel x fchon gienlich genal

¥ . q £ i
angeigen, oder e8 wird bepnabe S X feprt. :
©ben fo'witd man aud) Haben % = x, o
wit durch die Multiplication erbalten —;— =x% il
aud) = = x,, fo witd ferger -;- = x3, unb ba weifk

t - p L&
'g':.‘(_, fﬂmll‘bgzxq', H-f-ro

Anmert. Diefe Naberungsmethode grimdet fich auf &
Theorle der wiederfehrenden Meihen ( feries ™
currentes ), weldie wiv de Moivre verbanten. Dani
Bernoulli Bat diefe Nanerungsmethode im 3ten
ver altern Petergburger Commentarien guerft befantt ¥
madit.  Aber Guler giebt fie Hlor ein roenig verdndeh
Dicjentgen, weldye diefe Tatetde fveiter {tudiren ollel
mdgen das 13 und 14te Capitel des erfien T fells wt
Gulers Introd. in anal. inf. nadbleferr.  Jn biefemt L
seflichen SGere werden fie mandpe in gegenrodrtiger W
bra befinbliche aterien, und febr viele anbdere, ¥
chenfalls in Berbindung mit der reinen Tathematlt b
mit eben fo vieler DentlichBeir alg Griindlicheit abgehard’
finden, it verdanfen bem gelehrten Syeven Prof W
chelfen elne deutfdhe Ueberfebung unter dem Ttel: @ ulert
Einileicung in die Analpfis des Unendldl
8. Berlin, 1788 u. f. & find 3 Dénbde, rwoven bet |
enthilt: ABH. von Enlec und Lagrange aug den DAL
Burger und BDetliner Memoiven, Sleidhungen betreffab

§. 232, |
Um biefes ju evlautern, wollen  wic folgenh}
qllﬂbtatlfdge @[Ei(@uﬂg bet[‘acb[e“; x2 = x—l— 1, lmr'

wit
!
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Aufidfung der Gleich, durdy Naherung, 157

wiederum fegen, daf in der oben gedachten Reibe
von Sablen folgende Glieder: p, q, r,s, t,u. i f

potfommen. Da nun 'g—: X unb% = X%, (0 vt

balten wir baraus diefe Gleidhung: {; = *E* + 1

odet q+p=r.  CEben fo wird aud) feyn: s =r-}-q
und t = s 4 r; woraus mwiv exfennen, daf ein jedes
Blied unferer Neibe die Sumine der beyden vorbecs
gebenden ift, wodurd) die Reibe, fo weit man will,
leicht foregefelt mecden Fann, wenn man nur eine
mal die ywep erften Glieder hat; diefe aber Fann
man nad) Belieben annebmen. Daher {ebe man
dafiir o, 1, fo wird unfere NReibe alfo herausfommen:

0,1,1,2,3,5 8,13, 21,34, 55, 89, 144, w.f. f.
o von den entferntern Gliedern ein jedes durch das
vochergebende dividire, - den Werth fiir x um fo viel
genauer angeigen wird, alg man die Reibe weiter
fortgefefe bat. - Anfangs ift swar ver Febler febr
geofs, je meiter man aber gebt, defto geringer wird
er.. Diefe der Wabebeit immer naher Fommenven
Wertbe fiae x {dyreiten daber folgenver Seftale fore:
=558 H 56 3,88 B,
toovon §. B, x = 3 giebt $35 =35 4 1= $22,
o der Febler nur +55 betrage, die folgenden Briadye
aber Formmen der Wabrheit immter naber, -

0. 233,
Wir wollen nun auch folgende Sleidyung bes
tracdhten; x* =ax -} 1, und weil jebesmal x = L.

: P
u 2_..:__1_ : E..-- =
b x =+ {0 erbalten wir oo o ODEp

'=2q-}p; woraus wir etfennen, daf ein jedes
©lied doppelt genommen, nebft dem vorbergehen:
bert, das folgende giebt. Wenn wiv alfoHoieder

mit
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mit o, 1 anfangen, f{o befommen mwir folgent
Reibe: t
o; 1,2, 5,12, 29, 70, 16D, 408, # ffy|
Daber der gefuchre TWeveh von x immer genauer did)
folgende %rucbe auggedricle wird:

2 oL a0 5160 ~40 H.ﬂﬁ

Xz:i:i) 29 T 9 TZr T9r F6 1 fJE

weldge folglich dem wabren Werthe x = 1 472
immer naber Fommen., Jlimmne man hun 1 w6 §
fo geben folgende Briche den QEerrg oot v~ 2 e}

et genauet:
239 a1, f. f., ool

e e Lo B 9 0
70/ 0
at 5585, weldyes |

'—Iw

Ou-T 2! Sopird D=0
welchen 22 jum Duadrat

um 15:[5;5' grﬁﬁer lf} alg 2.
S 234

Bey hobern Gleidungen findet diefe fmetbﬂhﬂ
ebenfalls Seatt.  Denn wenn 3, B, folgende cublt|
fche Sleichung gegeben wave: x3 =x2 4 2x +J)
fofebe man x= =, x* = = und ==, unl
befdmme man s = r - 2q + p; Dieraus fieht man
wie man aus drep Gliedern p, q und r dag folgent
s finden foll, und Hier Fann man wiederuni den A
fang nad) Belieben madyen; eine folche NReibe wit ]
vaber fepn:
©,0,1,1,3,6, 13, 28, 6o, 129, ﬂ.ff
woraus folgende Briche ven Weveh fie x imid

genauer geben werden:

GCREOE I T -3 5. f 8 oa 5o 300 f!-'
Q) OF T9)'Ts 39 87 IZr 2T 60
Die |

’

$iee fiebt man-gleid), wie ftarf die evfien volt brrl
Wabtheit abweicdhen, aberx = £3= 17 gielt i ¢ in bt
Gleichung 3275 = 225 | 30 4 1= 3488, mg,
der Jebler nm &5 ift.

49

nss G!'U

238§, |
Cs ift aber Daﬁen wobl su mevfen, daf lﬂdﬂf|

alle @leichungen diefe Vefchaffenbeit Igaben, fo i’“l‘;

o

|
|

— ek Al R i

— SR pay, mep
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tan darauf diefe Merbode anwenden Fonne; Hefons
bers ift fi¢ da unbrauchbar, wo das sweyte Glicd
feble. Denn es fey 3. B, x> =2 und man wollte

2 i e
fefen x = —E— und x2 = —, fo miide man beFommen

-;;: aoderr=2p, Dagift r=oq - 2p, und ¢s
wiitde davaus folgende Reibe Jablen entfieben:

1,122, 4/ 4, 8, 8 16,16, 16, 32; 32, L. {. f.
€8 Fann aber bieraus niches gefchlofien werden, weil
jedes Glied durd) vag vorbergehende Dividire, ents
weder x = 1 Oderx =2 giebr, Diefem [af¢ fich aber
abelfen, wenn manx=y — fe6t; dann beFomme
Mon y* A€ 2y -+ 1 =2, und wenn man bier y =

ﬁ'unb v = -g- fe§¢, fo ecbale man die fchon oben
gesebene JNaberung,

% 236,

- Eben fo verbale es fidy auch mie dev Gleichung
X =2, aus welder fich Eeine Reibe von Jablen
5,

finben [afit, die en Wereh von.v~ o angeigte. Man
datf aber nurx =y — 1 feen, um die Gleichung
¥ —3y" 3y —r1=23, oberyd =3y — 3v+3
i befommen.  Sehe man nun fiir die Reibe Saps
feny = -3—, y:= -[—Jl—_unb 33 = —;—; fo wird s = 3t —
39 -+ 3p feyn; woraus man fiebe, wie man qus
brey @licdern das folgende beftimmen mug.  Man
mmme alfo die drey evften Glicder nady Belichen
an, alg 3. 2B, o, 0, 1, fo beEdmme man diefe Reibe:
%00y Iy 3, 6,12, 27, 63, 144, 324 U f. f.
Wovon die ywey leften Glieder y = 134 und x= 3
geben, weldher Brudy aud) der Cubicroursel qus 2
demlich nabe Emme, denn der Cubus von $ift
o% 5 Dagegen ift 2 = 128, :

§. 23;’.




Benn die Gleichung eine Rationalwuryel bat, |
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§o 237, :
Bey diefer Methove iff nody ferner ju metfn

der Anfang dev NReihe {o angenommen toird, Wj)
davaus diefe Wurgel berausFomuir, fo wird aud )
jetes Glied derfelben, durch bas vorhergebhende v
vidire, eben diefelbe Wurgel genau geben.

Um diefes ju jeigen, fo fey folgenve Sleicyu
gegeben: x* =x -k 2, mworin eine Wuryel x= 21k
Da mart nun fiie die Reibe diefe Jovmel r = q 4]
bat, fo exbalt man, wenn man den Ynfang febt !
2, diefe Reibe: 1, 2, 4, 8,76, 32, 64, wilf .
b. i. eine geometrifche Progreffion, Dderen Nemid
=2 ift, l

Eben diefes evhellt auch aug der cubifchen G
dung: 3 =x* 4 3x 4 9, wovon eine TV
x =3 ift. Seht wan nun fie den Anfang der Rl
1, 3, 9, fofindet man aus der Fovmel s =1}
- op biefe Reibe: 1, 3,'9, 27, 81, 243, ¥
u. f. f., weldyes wieder eine geomerrifche Proghl
fion, deven Dtenner = 3 ift.

0. 238

Weicht aber der Anfang der Heibe von itk
PWurzel ab, fo folgt baraus nidy, doff -man Dabl
immer genauer ju decfelben Wurjel Fommen v
Denn wenn die Sleichung mehr Wurgeln bat, !
nabere fich diefe Reibe immer nur der groften w‘j
3¢l, und die fleinere erbalt man nidy anbers, ”'f,'t
renn gevade der Anfang nady decfelben Eiﬂﬁ""d*'.“"{
wird.  Diefes wird duvch ein Veyfpiel Dest
werden, 8 fey bie GBleichungx® = 4x — 3 bﬂ'fi!
ywey Wurzeln x =1 und x = 3 find,  dtun i hl?[
dovmel fir die Reibe Jablen r = 49— 3P ?:Jf

-l
l‘
i
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febt man fire den Anfang decfelben 1, 1, nemlidy
fiir die fleimere Wurgel , fo witd die gange Reibe
1,1, 1,1, 1,1, 1, 1, 1, ff Cese
man aber den nfang 1, 3, worin die gidfere
Wuvgel enthalten ift, fo wird die NReibe:
1,3, 9, 27, 81, 243, 729, U f: f., wo alle
Olieder die Wursel 3 genan angeben, ~ Seht man
aber ben Anfang anders, nady Belieben, nue baf
darin die Fleinere Wurzel niche genan enthalten iff,
fo nabere fich die Reibe immer der gréfern Wurgel
3, Wwie man aus folgenden Reiben {eben Fann:
becdAnfangfen o, 1, 4, 13, 40, 121, 364,u.{.f.
fermer 1, 2, 5, 14, 41, 122, 365, fo
ferner 2, 3, 6, 15, 42, 123, 366,
. 1095, W.ff,
feenee 2, 1,~2,-1 1,~38,~118,~362,
—109‘!“?287;u0£ﬂ
wo bie leGten Glieder duvdy die borbergebenben divis
biee, immer folche Quotienten geben, dieimmer dee

geofern Wurgel 3, niemals aber dep fleinern, nde
ber Fommen, : |

§0 ‘2394 :

Diefe Methode Fann audy fo gar auf Sleichurte
§¢tt, die in bas Unendliche fortlaufen, angemwenbes
ecven; folgende Gleichung mag bier jum Beye
[piele bienen: '

X" = X"7E o xO2 o yos oy oy oy oo

file weldye die Reihe Sablen fo befchaffen fepn muf,
baf eine jede der Summe alfer vorbergebenden gleich

fey, woraus diefe Reibe encftebes

v 1, 2, 4, 8, 16, 32, 64, 128, u, fo fe
Hieraus fieht man, baf die grifice Wursel diefer
Sleidyung gany genan x = » fey, welches audy auf
Viefe Ave geyeige wecven Fanm,  Dan theile Die

T Theil, £ Slege




62 L OGfGnite, 16ted Capitel

Gleichung burdg 3 2 fo Befémmt ma )

Ty i + + 2o W fo fir :
welches eine geometnfdge sprogrcfﬁon ift, von wel)
cher die Summe = — gefunden wird, fo dbafie|

I

I I s » . . l
w15 multiplicice man mi¢ x — 1, fo wird x—1

= 1, folglih x = 2,

§. 240, |
Huper diefern 3roen MNechoden bie TWutsel hf:
Gleichung durcd) Naberung ju finden, giebt ed fiv]
und wieder jwar nody andeve, die aber entweder i)
mubfam, obder nidyt allgemein find, Bor ol
aber verdient die bier juer(t erflarte SNethode boh |
Boryug, weil diefe auf alle Avten von Sleichuny’
mit dem beften Crfolge angemwendet roerben fonm
babingegen bie andeve oft eine gewiffe Borbereiti]
in der Gleichung erfordere, obne me[d)e Diefll
nidyt einmal gebraudyt werden Fann, wie mtrfrbnﬂ
bey mebreen Bepfpiclen gejeigt baben. :

Cnde Des erfien Abfchnitts von den algebraifden
Sleichungen und deven Aufiofung,
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