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Bon sufammeng. unbeft. Gleichungen, 197

weldyer negativen Wevth man aber weglaffen Fann,
und desmwegen muf aud) dev lehte Fall x — 3= 126
nicht gerechner werden,

§. 37

Mehreve Formeln von bdiefer Ave, wo nur die
erfte Poteny voti y, nody hohere aber von x vorfonts
men, find nicht udehig, bier ju bevechnen, weil
diefe Folle nuv felten vorfommen, und dann aud)
nach Der hier exflareen Yve maﬂ}flf\fct werden Fonnen,
Wenn aber auch y jur joepten oder einer noch Hos
Deen fteige, und man den Werth davon nacy den
gegebenten Regeln beflimmen will, fo fdmmt man
auf Wurgelzeichen, binter welchen x in der jventen
ober einer noch bibern Poteny befindlidy ift, und
bann Edmme es darauf an, folche Werthe fur x

ausfindig su machen, daf die JSerationalitar, obder

die SIBurzelreichen wegfallen,

SHievin beftebt vorguglich die grofite Kunft der
unbeftimmeen Analytif, dergleichen Jrrattonalfors
meln juv Rationalicae su bringen, oz in den fols
genden. Capiteln einige "Inlmung gegeben toerden
foll,

———

1V. Eapftef.
Bon der Art, folgende drvationale Fovmel
v~ (a-bx 4= cx*) vational yu machen,

38
‘blﬁ‘f ift alfo’ die Smge, ag fur Werehe von x

| angenommen metden follen, Daf Diefe Fovmel

2+ bx 4 ox” einn witklicdhes Quabrat eede, und
N3 aifo
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—

alfo die Quadratmursel davaus rational argegebe
werden fonne. (Es bedeuten aber die Budftaben
a, bund c qegebene Jablen, und auf ver Bedd
fenbeit derfelben bevubt bauptfachlich bdie Beftiny
mung der unbefannren Jahl x5 doch muf jum vov
aus bemevfe werden, daf in vielen Fallew die Yuf
I8fung devon unmiglidy iff.  Wenn aber diefeldt |
moglich ift, fo muf man fich wenigftens anfanglig
in Beftimmung ves BDuchftabens x blog mit rativ §
nalen Werchen begnitgen, und nidhe fordern, bof |
diefe fo gar gange Qablen feyn follen, mwelches (et
eine gans befondere Uncerfuchung ecfordect

5 39.

Wir nehmen bier an, daf diefe Formel nutbif |
jur yegten Poteny von x fteige, indem Hohere P
tenjen befondere SMechoden erfordern;, mwovon §
nad) gebandelt werben foll.

Sollte nidyt einmal die jwente Poteny vorfol |
men, undec=o fepn, fohacte die Auflofung ki
Sdywierigfeir. Denn wenn viefe Formel v~ (@
gegeben ware, und man x fo beflimmen follte, b
a ~ bx ein Quadrat wilvde, fo diirfre man M

2 =4

a - bx = y* fefen, mworaus man fogleid) x = z—g‘

ericlte; und nun mddyte man fie y alle befiehi
Sablen annehmen, und aus einer jeden rosede M
© einen folchen TWereh file x finden, bdaf a -+ bx &
Quadrat, und folglich v~ (a - bx) rational i
- austame,

$. 4o0.

Wir wollen daber bey diefer Fornel anfandtt
V- (14 x*), wofoldye Werthe firr x gefunden 0¥

ven follen, baf, wenn ju ibrem Quadrat X° ﬂﬂh
y ab
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Bon der Formmel v~ (2 bx 4 ex? ) 199

1 abbirt witd, die Summe wiederum ein Ouabrat
wetde, weldhes offenbar in gangen Jablen niche ges
ftheben Fann, indem Feine gange Duadrarzabl nue
um 1 grofet ift, alg die vorbergebende; dabev man
fich nothbrendig mit gebrochenen Sablen fur x bes
gniigen muf.

§. 41,

IBeil 1 - x* ein Quadrat fepn folf, und man
1 4 x* = y* annehmen wollte, fo wirdex*=y*—1
nd x =y~ (y*—1). Umalfo x 3u finden, migte
man folche ablen fie y fuchen, daff ibre um 1 vers
minderte Quadrate wieder neue Quadrate wiirden;
welche Auflofung eben fo fchoer, alg die vorige,
und alfo bier von feinem Nusen ift.

Daf es aber wirflich folche Driiche gebe, welche
fiie x gefese 1 -+ x* jum Quadrat machen, Fann
man aug folgenden Fallen erfeben:

. L) wennx=3, fowid 14 x*= 25, folglich
v{t+x*)=1. |

IL) &ben diefes gefchiehe, wenn x = &, benn
foifitv- (1 4 x*)=4.

L) Sestman x = %, fo erbalt man 1 4 x*
=192 wovon die Duadratrourgel +3 it

O8ie alfo dergleidien und fo gar alle moglidye
Sablen gefunden werben follen, muf bier gejeige
werden.

§. 42.

¢ Eann diefes aber anf jwenerley Are gefcheben.
Nady der ecften Are febe man vy~ (1 + x*) =x+4p,
fo witd 1 - x* = x* 4 2px 4 p*," wo fich das
Duadrat x* aufhebe, und folglidy x ohue ein Lurs
jelieichen Beftinume werden Fann,  Denn {ubtrabivt
man in der gefunvenen Gleichung auf beyven Seiten
R 4 Y

e i =
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1—p?

x*, fo witd 2px+p*=1, und alfo x = 1

2p
man fiir p eine jede 3{1{;1 und. aud fo gar Brie
annehmen Fann,

Man fese daberp = -IE—, fomwirdx = ——
i}

biefen Bruch multiplicire man ober und unten mit |
n® —m?= :

o

n*, fo befomme man x =
2mn
§. 43.

Damit alfo 1 - x* ein Quadrat werde, fo Fane
HTGH ’fu.i: ni E,.tb rl r'ﬂ i [’_}} [ [_‘\Lu {‘Lﬂt rnt'}giid)e ‘]Gn“ .
Sablen ﬂ“fﬂ-g?‘ﬂﬂh und alfo daraus unendlid ms;t
Wetthe fur x finden,

n? —m2
Sest man auch Hberhaupt x=————, fonid
2mn
n% -—2n?m?2 -}- m4 -
X - x' =1+ oder ‘1 X2

2R
4mZn
n* -4-am?n? -4-m#4

FET TR weldyer Bruch wicklidy ein e

brat ift, und man findet daraug: v~ (1 Fx)7
1]3..},..m2

——— e gac ; en 1
——.  Sicvaus Fonnen nun folgende v

Wertbe fite x bemerFt werden: ;

Wenn n=2, 3, 3r 4, 4, 5, Sr S1. 3l
und m= If I’ 2, I, 3, I, 4-; 3:’ 4
fo wird x=

& 2 D e e
4’! T{f Iif)' I8 ‘E:Ir ‘5’ r 20 T51 A0

9o 44.
Hiceaus folge auf ecine aflgemeine Net, M

(Jaz_.,mz)z (02 -4-m2) 2
Ly ( :nnn)% o3 (,..mnjz,”‘ﬂ Nun _mu[tlpltcﬂf
| gl
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o an diefe Gleidyung mit (2mn)?, fo wird (2mn)?
; +(0*—m?)* = (n* 4 m*)%  Wir Haben alfo
e b auf eine allgemeine. Are swen Ouabdrate, deren
' Gumme wicder ein Quadrae iff. = Hievdurd) wird
™ F  nun folgende Aufgabe aufgeldfee:

== Iwey Duadraczablen gu finden, dee

2 ten Gumme wieder eine Duadratzahliff,
i Sft 3. B. vie Gleidyung p*+ q* =1* gegeben,

fo Barf maw nue p = 2mn und q = n* — m? annehs
meit, fo witd r=n*--m*; und da bernady ferner
(n*4-m?*)* — (2mn)? = (n* — m®)* ift, fo Fons
nen wir auch folgende Aufgabe auflsfen:

Fatt Swey Duadratsablen zu finden, de
Jng £ ren Differens wieder eine NDuadraczabl
bt fey, fo Daf p* —q* =135 denn Bier parf man
' nue fegen: pfev=n’~+-m®und q=2mn, fo wicd
g ) F=n*—m. Ober man Fann aud) p =n* -k m
und g =n* — m? feben, fo witd alsbann r = 2mn,

X'z
§. 450
Qe = e
: | Wir Haben aber nody eine sweyre Methode vees
) :

forochen, um die Formel © 3- x* s einem iiadrat
inee 8w madhen; Diefe gweyce Ave nun iff folgende:

Pan fee v~ (1 +x) =14 %f; daber bes
A |

. '- 2mx maxa
ul Pommeman x Jx?= 1 e £ Hrizs Sube
Il
E-l 2 > - ¥ b
) 40 trabive man bier auf beyden Seiten 1 ¢ 10 toird x* A
2MX m2x2 : ; ’
ek —— weldye Sleichung fich durdh x theifen
Nﬁ - . P ; L epm m2x
5 laBt.  Diefe Theilung gieht x = PR R
et

enn man mie n® multiplicive, n®x = amn + m?*x;
mat | s woraus
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2mn . .
worand tan x = ——~— findet.  ©Sebt man Diefen

n—m#
% 2 ; 4m?n"
% Gt I + e +
Werth fur x, foroivd 1-x =1 n®—om#n3+nt

n4--2m?n?<4-m*
= — - welcher g
St e WG Bruch vas 2
nz--m#* : :
brat vov — ift. Da man nun daber die Gl

— >
(zmn)?2 (n24-m*)*
d)ung 1 +a;£:n‘]:5; = m []ffﬂmmf; fn

flieft Davaus, mwie oben, (n*— m?)* - (2mn)
= (n* J m*)*, weldjes die vorigen jwey Quadeal
find, beven Sumume wieber ein Quadrat mad,

§. 46.

Diefer Fall, weldhen riv biev ausfibelidy alge
hanbelt baben, giebt ung nun gwey techoden b

die Hand, bdie allgemeine Formel a - bx - cx’j¥ |

cirien Quiadrat ju machen.. Die erftere gebe anfol

Kalle, mwo cein Quadrat ift; der andere aber, ™ §
a ein Quadrat ift, welye bepde Falle wir Gt ]

durchgeben mwollen.

1) @3 fey alfo evftlich c eine Quavratsabl, ot
die gegebene Fovmel fey a + bx - f2x*, weldpeth §

Syuabdrat werven folf. Su diefern Cude fee MY
v (a+4bx +1*x*)=fx —[2—, fo rird bas 2u¢

amfx

draf a4 bx - f* ’:f’x‘-{-—“———i— I:-—z;, 1o fid

£ :
/x* auf beyben Seiten aufhebe, fo daf a + bx =

2 mfx M b
n B “’E[dﬁ@ffidwﬁg, oenn man ftf i
iehty

n® multiplicice, n*a-}n’bx= amnfx - m* g

m*—n?%a ;
wotaus x = ————— gefunden wird, Sl
n*b—amnf tl
il

=
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Bon der Fovmel v~ (af-bx4-cx2), 203

mart nus diefen Werth fite x, fo wird v~ (a4 bx

m2f—n?%af mnb — m2f —nZaf

-I-f:};’): —'"*"“ﬁ—‘"—_'!—nlﬂz .

n2b = 2mnf n*b—2mnf

0. 47.

Da fire x ein Brud) gefunbden worden iff, fo
feBe man fogleich x = —z—-, fo baf p = m® — n?%, und
q=n*b— 2mnf; alsbann wird die Formel a -
bp , f2p2 LA S
-(iE E ein Duadvat.  Folglich bleibe diefelbe

9 ' g

audy ein Quabrat, wenn fie mit dem Quadrat ¢
multiplicier wird; daber aud) mwieder die Sovmel
aq* + bpq 4 £2 p* ein Quadeat wicd, wenn man
p = m* — n"a und q=10°b — 2mnf annimme, wors
aus unendlich viele Aufldfungen in gangen Sahlen
gefunden werden Eonnen, mweil man die Buchftaben
m und n nad) Belicben annebmen Fann,

§. 48.

I Der ywente Tall findet State, wenn der
Budhftabe a ein Quavrat ift. €8 fey daber 3. B,
bie Formel gegeben: £* 4 bx - cx*, weldhe gu eis
new Quadrac gemadye werden foll. Su diefem Ende

fee man v~ (f2+bx -} ox®) =f T;, fo witd

2mf 2,2
bag Duadrat £* +bx 4 ex? = 2 —— L X
n

nz !

wo fich £* aufhebe, und die ibrigen Glieder fich alle
burd) x cheifen faffert, fo daf b 4 cx = 27F 4

n

m3x e fo i %
Tz » ovet mit 0 multiplicivt, n’b 4 n’cx = 2mnf

Fm2x, eber verfest, n’cx — m2x = amof —

n’b,
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f—n2b

n2b, und folglich x = R
n?c—m?2

diefen Weeth fir x, fo witd v~ (£* -+ bx 4 o)
S + 2m2f—mnb > njcf—f—mzf—mnb‘ &

nc—m? nc—m#=

p

Sebt than i |

man Bier x ==, fo Fann, mie oben, folgent |
q i

Sovm 3u einem Duadrat gemache werden: £2¢2+ |

bpq <~ cp*, und diefes gefchiehe, wenn man nem
fid) p = 2mnf — n®b und q=n%c —m? auninmb

§. 49.

SHier ift befondets der Fall merFriiedig, tem |
a=q, ober wenn diefe Formel bx -+ cx? ju e §

Quadrat gemtaecht werben foll,  DVenn da darf ma
. 1nix

nue v (bx 4 cx*) = —feen, fo wird bx 4-cx!
1l

m2x2?

= ——, unbd wenn man dutch x dividire unbd mit |

n
n? multiplicice, bn? 4 cn?x = m2x; folglid)x=

n2b _
e )€ §o s eyecti fyfe
m2—cn? Man fuche 3. B, alle drepeckige Jablen

2
teldpe jugleich Qmadratjablen find, fo muf X}

und alfo audy 2x2 - 2x ein Quadrat feyn. D
22 ;

m2x
felbe fey mur ——, fo wird 2n%x - an? = 0¥
. n

2112 0 ’ G
-—, 0 man fiiv m und n affe MY
m#“—an%

liche 3oblen annehmen Fann, fiix x aber a{sbefnlt
gemeiniglich ein Druch gefunden wird, Dod) fore

nen auch gampe Zablen Derausfommen E“ﬂ‘ﬂ
el

UNd x =

—
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Bon der Foemmel v~ (a4 bx4cx?), 205

foent san 3. B, m= 3 und n=2 feist, fo beFomme
man x = §, wovon das Drenect 36 ift, weldye
aud) ein Quadrac iff, | '
Man Fann aud) m=7, und n= g feen, fo
itd x = — 5o, wovon das Drevedf 1224 iff, wel-
dhes gugleich dag Dreyect von - 49 und auch das
Quadraf von 3 iff. Dicfes ware and) Heraugges

fortmen, wenn mak n=7, URd m = 10 gefese

batte; Denn da wird x = 49.
Cben fo fang man m= 17, und n = 12 an-
nebtiven, da wird x =288, wovondas Drenect ift

X(x+1) _ 288.289 _ 144,289, weldyes eine

2 . 2
Quadvatzabl iff, deven Wurgel = 12,17 = 204 ift.

§ s0.

Bey diefetm lebten Fall iff ju ecwagen, daf die
Sormel bx - cx* aus diefem Grunde jum Quadvas
gemacht worben iff, weil diefelbe einen Factor Hatte,
nemlid) x, weldhes ung auf neue Falle fibre, in
welchen auch die Formel a - bx 4~ cx2 ein Quadvas
werden fann, enn wedet a noch ¢ ein Quadrat iff.

Diefe Falle finden Stare, wenn fidya + bx -
¢x? in ywey Sactoren theilen lafe, weiches gefdhiely,
wentt b2 — 4ac ein Quabdeat iff.  Hietbey ift aber
ju merfen, Daf die Factoren immer vonr den SWiira
jeln einer Gleichung abhangen.  IMan fefe alfo

= bXx -} cx*=o0, fo Wit cx®> = — bx — a;
bx a ' b
Al ez o o g sl T
folglich x2 = ; = und x = o +
b2 a b b2—
) e b ar e
4¢C c 2.C 2¢

Woraus erbellt, dafi, wern b? — 4ac ein Quabdrat
ift, diefe Wurzel vational angegeben werden Fonne.
s
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&g fey baber b> — gac=d2, fo find die Wy
3¢ln ___%3’ oder 8 ift x = :}EE; alfo werde
von Dev.:-gortne[ a -} bx 4 cx” bie Divifores fepn:
X - ?_E_ﬂ und x <4 e

, welde mit eimands
2C

multiplicice, diefelbe Formel nue durdy c dividit §

bx
beroorbringen.  Man findee memlich x> 4 =+
b2 dz

—_— ., Da nun d2 = b2 —4ac, {o batmar §

4G22
bx = b2 b2 4ac by 48
M S gl

woraus man durd) die Muleiplication mit ¢, x4 |

bx - a erbalt. SMan darf alfo nur den einen Factor

mit c multipliciven, fo witd unfere Formel folgerr §

bem Producte gleich feyn:
b d b d
e (B
und man fiebe, daf diefe Auflofung immer Stol
findet, o oft b2 — 4ac ein Quadrat ift.

S g

Hievaus fliefic dev dricce Fall, in weldem u
fece Formel a -} bx - cx® ju einem Quabdrat §¢
madht werden Fann; weldyen wiv alfo ju den obigth
benden Bingufiigen wollen.

1L Diefer Fall eveignet fich nun, wenn unfet
Sovmel durdy ein folches Product vorgeftellt werdel
fann: (f4 gx). (h4-kx). uUm diefes 3t einett
Quadrat jumachen, fo fege man die Wrgel Davoh:

v (f+gx) . (h+kx) = ‘?lﬂfi‘_g’Q’ fo beromut |

n
ma
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- m?2, ({4-gx)?

-

man (F4 gx) (h 4 kx)= , welche

WL @leichung durch £ - gx dividire, folgende giebe:

e il < nﬁ,(f—i—gx)’ boi had Ly < o
moet : e fm? —hn?
:;nm | T gm®x, und alfo x= g
4
: §. s2.
ma Sur Eelauterung fann folgendeAufgabe dienen:

. L Aufg. Man fuche die Jablen x,
=, § weldye von der Befdaffenbeit find, dag,
1 wenn man von ibrem Ddoppelien Qua-
1 drae 2 fubtrabive, ber Reft wieder ein
Wit £ Quadrat fey. ,
gene Da nun 2x2 — 2 ein Duadraf feyn muf, o ift
L it evwagen, baf fich viefe Formel durch folgende
Sactoren vorflellen [aft: 2. (x 4+ 1) (x — 1)

fat £ Man {ege alfo bie Wurgel davon m—'%-i—-—i—z, {o witd
2 2
£ Yy T Ninmebe

n2
bividive durch x 4 r, und multiplicive mit n2, fo-

_utH: befomme man 2n*x—2n? = m2x 4 m?2, und da-

5% . m?*-}-2n? ; .

g ferx= ————f. Nimme man bier m = 1 und

211% =171

afert D=1, fowitd x=13, und 2x2 —2 = 16 = 42,

cbel Sebt man m =3 und n = 2, {0 Witd x =— 17,

qe | Da aber nue bag Duadrat von x vorfdmme, foiff

sons | *8 8leich viel, ob man x = — 17 oder x = 4 17
= [t665 aus beyden tird 2x2 —2 = §76 = 242,

i1

mat § O eat f
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6. 53

IL Aufg. €2 fey folgende Formel go
geben: 6 4 13x -} 6x2, weldie zu einem
Quadrat gemadht werden foll,  Hiet if
nuna=6, b=13 undbc=6, wo alfo wedet
aned)y cein Quadraf iff. Man febhe alfy, |
ob b2—4ac ein Quadrafr werde. Danut
b>—4ac=169—144=25=5", fo erhell
bievraus, daff b2— 4ac wivElich ein Qo
prat ift. Die gegebene Formel 6 413 |
-+ 6x* [afi¢ fih Ddurch folgende  jioe)
Sactoren vocfiellen: (24 3x) . (3425

o - "o ]‘31(2"']—3}{ ¢
Davon fey tun die Wurzel —— ), fo befomint

11

m2(2-4-3x)2
307 ot

man (2 4+ 3x). (3 4 2x%) = =

witd 3n% 4-2n%x = am? 4 3m?x, umd bale
To2in®—=3n* " gnf—5m? : 4
X = — == —. Damit nun i
2n%—3m* 3am—an
Sabler poficiv werde, fo muf 3n grofer e, o
2m?,-und alfo 2m? fleiner olg 3n2; folglid) Ml
2

m

— Fleiner feyw alg 3. Damit aber audy der v
n

v N ]

net pofitiv werde, fo tmuf 3m?2 groger als 2n?, Uik
m?> i

alfo = grofier alg 3 feyn, 1Imp daber fiie x pofitt

Sablen ju finden, fo miiffen fir m und n foldy

m?2 K i
Bablen angenommen werden, daf — Fleines ol
L= .

. unbd doch grofer al8 3 fey,

&
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=

ST
Seit mannup m=6 undbn=g, fo wird —
It

= 3¢, weldyes fleinevald 7, und offenbar grofer
alg 3 ift ;- daber beFomme man x = &,

e 544

IV. Diefer dricte Fall leicer uns nody auf einen
viecten, weldyer Seate finder, wenn die Formel
2+ bx 4 cx? Ddergeftale in jwey Theile getheil
weeden fann, daf der erffe ein Quadvat fey, bdee
andeve abee {ich in gwey Factoven aufldfen loffe, fo
baf eine folche Form berausfomme: P +qr, wo
die Budyftaben p, qund r Formeln von diefer e
f4 gx bebeuten.  Deéun da darf man nur fegen

v (o F ) =p+=; fo witd p> + qr=p> 4
ampq m2q®

— + —, o {id) die p* aufheben und. die

ubrigen Glieder durd) q theilen laffen, fo daf r =
amp . m2q

_r;_ n_;_ oder nzr = .2mnp —[— mzq, woraug ﬁdlﬁ

Dag Gbrige leicht befiimuten [afe; und diefes iff der
viecte Jall, in weldyem unfere Formel ju einem
Duadrat gemadyt wevden Fann, relchen wir nun
woch durdh einige Beifpiele exldutern wollen.

§. 55

L Aufe. Man fudhe Jablen x, die
von der Befdyaffenbeir find, daf ibr
Anadrat doppelt genomnien um 1 gedfe
fee merde alg ein anderes Quadrat, oder
enn man davon r fubtrabive, wieber
tin Quabdrat fibrig bleibe, wie foldyes
bey dev Sahl 5 gefchiehe, deren Quadras
1L Zheil, 9 25

\
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o5 Doppelt genommen g0, URD Wit cink
grofier, alg dag Duadrat 49 ifh

lfo muf 2x> — 1 ein Quadrat fepn, 1w ody
unferer Formel a=— 1, b=o, uMd c=2, s
alfo weder a nodh c ein Quadrat iff; audh (agt il
diefelbe nicht in yoey Factoren quflofen , weil b=
qac = § Feint Quadrat iff, und daber Feiner von
drey erften Fallen bier State findet.

Nach dem viecten Fall aber Fann diefe Foutd
auf folgende2re vorgeftelle werden: x* 4 (x2—1
= x2 =4 (x— 1) (x41).  Hiervon werde nun b

Whrgel x +- Ti(—*T_—Q gefelt, fo wird dag Quadl
davon feym: x> + (x+ 1) (x—1) = x* o+

amx(x-1 m? (x z -
[:Ht“2 (n:_l) , WO ﬁtb x? ﬂllf ﬁﬂ]bm '
Geiten abiehen und die (brigen Glieder durd) 1!
theilen faffen, wo denn n®x — n* = 2mnx 1}
m? -n® :
=+ m* gnd X = ———— — herausd Fomme; e
n*—asmn—m?* :
weil in ber Gormel 2x* — 1 nur dag Quaduatx
vorfdmme, fo ift 8 gleich viel, ob die S3erthe vk
x.pofitiv oder negativ hHeraus fommen,  INan Fant
aud) fogleich — m ftate 4 m {chreiben, damit map
- r-flz"!'“z : jer m=l
= e Defonmne, Jlimme man bier m=" £
undn=1, fo Hat man x = 1 und 2x* — 1 ="
&8 fop fermerm =1 und n =2, {o wicd x= f u
2x*— 1 = 5, ©eht man aber m= 1 und n=—"
fo wied x = — 5, oderx = |- § und 2x* — 14

§. 56.
IV. Hufg. Man fuche foldye Zahleh
derenDuadrat doppelt genommen, wet?

dagu 2 abdivt mird, wieder ein Quadll
mad®
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mache. Dervgleidhen ift die [abl 7, von
weldyer dag doppele genommene Quadrat
um 2 vermebre, das Quadrat 100 giebt.
€8 mug alfo die-Jormel 2x2 - 2 ein Quadrae
fer, woa=2;b=oundc=2, und alfo weder
a noch c ein Quadeat ift, auch ift b2 -— qac obde¢
— 16 Fein Quabdrat, und fann alfo die dritce Regel
bier nidye Seate- finden, |

DNach der vierten Regel aber (afe ficy unfere
Sormel fo vovfiellen: '

Pan febe den evfien Theil = 4, fo wird der ans
derefepns 2x% — o2 =2 (x- 1)e(X—1), und
daber unfere Fovmel 4 +2 (x+1).(x—1),  Das
bon fey die Wurgel 2 M?—E, roraus folgenbe
Gleichung eneftedbe: 4+ 2 (x4 1) (x—1) = 4

- 2 z *
TE o i (‘;’*"_) 5 (’:’9_ , 0 fidy 4-auf bepden
Ceiten aufbebe, bdie iibrigen Glieder aber burdy
X =1 theilen laffen, fo da§ 2n*x — 2n% = 4mn
+ m?x 4+ m? ynd daber x = 4m2;‘i;2n
et man m = 1 und n = I, fowitd x =7, und
2x* <42 = 100,

Jimmeman m=ound n= 1, fo witd x= x
und 2x* - 2 = 4,

S s57.

- Oft gefhiehe eg aucy, baf, menn fidy weder
bie exfte, nodh die srente, nodh die dritte Neqel are
Weuden (aBe, man nicht finden Fann, wie yufolge
ber vierten Regel bie Sormel in swey folche Theile
ecqliedere werden fonue, als dody erfordere werden,
3 B, wenn diefe Formel vorfame: 2 4 15x
13%%, fo ift smar eine folche Jergliederung moglidy,

O 2 e
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fie falle abee nidhefo leicht in dieAngen. Denn b
erfte Theil ift (1 — %)% ober 1 — 2x ~-x*; b |
paber wird det andere 6 - 17x 4 12%2 feyn, el
dyer deswegen Factoren Dat, weil 17° — 4.6, 12
= 1, und alfo ein Quadrat ift. ~Die groey Factore
2avon find aucy witklich (2 4 3x). (3 4%,
daf diefe Formel (1 —x)2 4 (2 4 3x) G+ 4
feyn witd, weldpe fich jege nach dev vieceen Regl
anflofen laft. |

@8 ift aber nidyt mobl su verlangen, daf jemad
diefe Jergliedevung ervathen foll; daber wollen it
nody eivien allgemeinen Weg angeigen , um juecf i
exfennert, ob es moglich fey eine folche Gormel auf §
guldfen?. Denn es giebt unendlich viel Dergleidn
Sormeli, deven Aufidfung f{chledyterdings oy
lich iff, 3 B, 3x* 4 2, weldye nimmermehe i
einenm Quadrat gemadye werden Fan,

Finvet fidy aber eine Formel in einem einjij
Salle miglich, fo ift es leiche, alle Aufldfungen kv
felben ju finden, weldes wir nody Diex erlane
wollen,

= 2=\ 58,

Der gange BVortheil, weldher 1uns i foldes
Sallen yu (atten fommen Fann, beftebe datin, b
man fuche, ob man Eeinen Gall finden, oder glrid
fam ervathen Fdnne, in welchem eine {oldye 3ormf|f
wie a -+ bx - cx? ein Quadrat wird, indem Mol
fiie x einige Fleinere Sablen nady und nach et
um ju feben, ob in Feinem Fall ein Quadth
berausfommie. -

Weil es auch moglich iff, daf man durch 6 |
gebrochene Rabl fite x gefese. feine Abficht evreid!
Fonne, fo wird es vachfam feyn, fogleidy fire ¢ine

Bruch, 3 EB.% 34 {chreiben, woraus biefe%‘ﬂf“‘fi
- eni b
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bt £* ¢S5y
whee | entfiebe: ad— 4 =, weldye, wenn fie ein Quae
u 1

MWyt ift, aud) mie dem Quabdrat u® multiplicice, ein

rm:!: Quabdrat bleibe. Dtan hat alfo nur ndehig su vevs
Jm re;t fuchen, ob man fiie t und u foldye Werehe in gangen
Z) f Rablen ervathen Fonne, daf die Formel au® 4 btu
¢ ,4 ) + ct ein Quadrat-werde, Dena aledann, wents

T : é
Regl | man x = — annimme, fo witd anch die Formel

a -} bx 4 cx? gewiff ein Duadrat fent.

RKann man aber allee Mibe ungeacytet Feinen
o folchen Jall finden, fo bat man einen binreidgmtien
| Grund ju vevmuthen, daf ¢8 gang und gar unmogs

watd |
1 it

::fl;g L lid) fey, die Jormel ju einem Quadtat ju maden.
tmﬁgf E S §' 50,

e i " Hat man aber einen Fall ervathen, in weldyem
i eine folche Jovmel ein DQuadrat wicd, fo it ed gan
n&hw leicht, alle nibrige Jalle ju finden, in weldyen die
e felbe ebenfall ein Quadrat wird, und die Angahl

derfelben ift immer unendlidy groff. Um biefes ju

seigen, fo mollen wir exfilich folgende Formel bes

S fracdyten: 2 -+ 7x*, moa=2, b=so, und c=7,
Diefe wird nun offenbar ein Quadrat, wenn x = 13

"[j;f, daber fege manx =1 -y, fo wird x> =1 - 2y
;mﬂ[ 2, und unfere Forntel wird fepn: 9 - 14y
jmaé 7y%, in welcher das erfte Glied ein Quabrat ift.
el Sefen wir alfo nad) der soepten Reael die Duadrage

my - -
b wurgel davow =3 4 —, fo befomimen ric die

A R 2,3
e | Oleichung: o 4 14yt 7y> =g+ + ==

A 11

i | g fi o auf beyden Sriten aufhebt, die fibrigen
eineh Glieder aber alle durdy v theilen laffens wiv befonss

ol | menalfo 1402 4-7n’y=6mn 4 m>y und baher y =

; n}‘ ' 9 3 émn

v
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5 —tr 2
6——~———mn =25 daraus finden wir x = = ;n zm,
% e— 7n* —m?
wo man file m und n alle beliebige Sablen annefy
men Fann.

Sebtmannun m =1 und n = 1, fo wirh x=
— &, oder auch, weil nur x* vorfomme, x=+43;
daber 2 4 7x* =35,

Man fese ferner m =3 und n =1, fo wird x=

— 1 ober x = - I,

Seit man gber m=3 und n=— r, fo witd
x = 173 bieraus erbalt man 2 4 7x* = 2015,
roelchés dag Duadrat von 45 iff,

Wir wollen audy annehmen m = g undn=3,f
witd x = — 17, wie juvor.

Sesen wir aberm =g und n = — 3, fomwid

X =271, daraus witd 2 - 7x* = 514089 = 717

§. 6o,

Wie wollen ferner bie Formel §x* 4 3x+7
betradyten, welche ein Duadrat wird, roennt x =—1
Deswegen fege manx =y —1, fo 1{1‘ x = (y—1
= y'—a2y - 1. Folalich

gxie sy ~—1Dpapos

3= k373
7 o =7
§x'+3x-+7 =5y'— 27y 4 o

ﬂ‘)’
Sest man biervon die F‘Luabmtmurgel = 3 R

: 6
fo witd 5y* — 7y -|-9 =i A n‘ ; baf)&t

n

it ﬁeinmtgen sn’y — 7n* = — Gmn - mi;,.- ,
7N — 6mn 12— 6mn--m

Y = = .

S fofghcf) %= 511“ ==

(]
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Ggfepm=2undn=1, fomwird x=—6und
alfo §x* -} 3x 4 7 =169 = 13"
Sefit man aberm =—2 und n=1, fo Wird

x= 18 und §x* 4 3x47 = 1681 = 41%

g6,

Betracdhten wiv nun audy folgende Formel:
t

7x* 4 1gx - 13, und feben wir f[_\g[r;idj X == .

fo bafi diefe Formel 7€ 4 r5tu 4= 120’ ein Quas
brat fepn foll.  Tun verfuche man fir t und u einige
fleineve Sablen wie folge:

s fen t = x und u = 1, fo Wird unfere Jormel = 35
t=oundu= g 3 =7I
t=2 undu=-1 Lo
t=3undu=1 s 121

Da nun 121 ein Duadeat iff, und alfo der
MWereh x = 3 ein Beniige leiftec, fo febe man x =
y -~ 3 und dann wird nnfere Formel 7y* + 425 +
63 + 15y +45 4 13 ober 7y" 4= §7y 1213

ot > m
von diefer {ehe man die Wurgel = 11 - —ny—-, fo
befdmme man 7y* + s7y 4 121 = 121 -

m2vy=

PRy + ——— ober 7n’y 4 §7n* = 22ma--m’y,
=n2—a2mn 26n2—2amn--3m?>

amdbaber =20  ——unbx =
m*—7n? m? — 70

Man fefe 3. B.m=g3umdn=1, fo Pitd x =
— 3 und unfere Jormel 7x* - 15x - 13 =% =
(£)% &8 fey former m = rundbn=1, fo witd

X2 — . . Jlimme man m = 3 pd NS — 1; fo
witd x = T2° ynd unfere Jormel 7x* 4 1534 13
- I20400 347\

. woc R gy

Ly, 4 §. 62.
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§. 62,
Suiveilen aber ift alle Mube umfonft, eine

Sall su ervatben, in weldem die gegebene Form
ein Quadtat wird, 3. B. 3x* -+ 2, oder wenn nig

anftate x den Bruch “:T feBe, 3t - 2u® wird tip

malg ein Ouadrat, man mag auch fiie t und u Ja
fen annebmen welche man will,  Dergleichen Fov
meln, weldye auf feine Weife ju einem Quadt
gemacht werden Fonnen, giebt es unendlidy viely
und begmwegen wird es der Mibe mwereh fepn, einiff
Rennyeichen anjugeben, woraus die Unmoglidfel
erfannt werden fann, damic man oft der Ml
nberhoben fepn moge, Burd) Rachen folche Falle s |
finden, wo ein Quadvat berausfonme, Wit wib
fen Dievvon im folgenden Capirel qusfilhrlic)-reden

V. Capitel.

Bon ven Fallen, in welhen die Foumd
a - bx 4 cx2 giemals ein Quabdrat werden
fann,

§+ 630
D unfere allgenteine Formel aug drey Gliedett
beftebt, fo ift ju bemerfen, daf fie immer in 6®
anbere vermantelt werden Fann, in welder b
mictleve Slied feble. Diefes gefchiehe, mwenn mal
—— annimme, dadurd beFomme unfere
by—b2 | y2—obyHb’

] T p—— f

a¢ . 4¢

X:L

'

mel folgende Geffalt: a -

phet
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