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Der Grund Hievvon ift offenbar, weil die Fou
mel ein Quabdrat enchale, daber audy alle dergleidys
Sormeln a (b cx) ? ober ab? -~ 2abex - ac’x*
gang leidhe su einem Cubug gemacdht werben Eonnen;

: ; b-cx
Denn man fefe die Cubicrourzel davon = i fo

. bt-cx)? \

witd a (b 4 cx)* = & q:.’il, weldhe burd (b-ox)
b4o : TS

Dividiee, a = -%? giebt, Daraus x = ——,

atan q nady Belieben beftimmen Fanu. _

SHieraus evbellt, wie HOht nislich ed fey,
gegebene Fovmel in ibre Factoren aufyuldfen, o
oft alé es gefcheben fann. Wir roollen von diefe
IMaterie umftandlidger in dem folgenven Capitd
bﬂnbﬂn;

o LA TR R

XL Capitel

Bon der Aufidfung der Formel
ax? - bxy 4 ey
in Factoren,

§. 162,

Ce beveuten bier die Budyffaben x uud y nur afled
gange ablen, und wir Haben aurch aus dem bifb‘r
vorgecragenen, o man fich mic Briichen begnuges
ntufte, gefeben, wie die Grage immer auf gant
Sablen gebracht werden Fann.  Denn wentt j.
vie gefudhre 3abl x ein Bruch ift, fo varf man M

: _
X = — feGen, wo dann fir t und u immer Gane

Qaflew
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ot ablen angeqeben werden Fonnen, und weil diefer
ichex Bruch in ver fleinften Fovm ausgedrircfe werden
s2y0 Fann, fo Eonnen die beyden Budyftaben t und u als

ey | folche’ angefeben mwerden,  die unter fich Feinen ges
| meinfchafelichen Lheiler Haben,
o -5t der gegenwartigen Fovmel {ind alfo x und y

. | nuc gange Sablen, und ebe wir jeigen Fonnen, wie
“ fie 31t einem Ouadrate, oder Cubusg, oder einee
noch Hohern Poteny gemadye werben foll, fo ift nech
notbig aut untevfuchen, weldhe Werthe man demw
Budyftaben x und y geben foll, fo daf diefe Formel
it joey oder medrere Factoven erbalte,

.10

fo
i ¢ 1634
pitel SHiev Tommen nun dren Jalle in Bervadytung,

guecft ber, wenn fich diefe Formel wirflich in ywep
rationale Factoren auflofen (afe; diefes gefchiehe,
bl wie wit fchon oben gezeigt baben, wenn b2 — 4ae
eitte Quadratzabl wicd.

Der jroepte Fall iff, wenn diefe beyden Factoren
einander gleich werden, in welchem Falle die Fornel
felbft ein wirfliches Quadrat enthale.

Dev dritte Fallift, wenn fid) diefe Formel nidhe
anders, alé in ivcationale Factoren anfldfen lage,
fie mogen fdylecheweg irvational ober gar imaginde
feon s jenes gefchieht, wenn b2 — 4ac eine pofitive
Babl, aber fein Quadrat iff, bdiefes aber, wenn
fleit b2 — 4ac negativ wird, Diefes, find nun die drey
gher Salle, voeldhe wiv hiev yu betrachten: haben,

igew
i 0. 164,
B Lt fidy unfere Fovmel in jrey vationale Factos

e te auffdfen, fo [aft fie fich auf folgende Are vorftels
e fens (fx 4~ gv) (hx 4 ky), weldhe alfo fchon ibree
Nacur nad) jwey Factoven in fich fhlieht, ABill

2

)leh 3 man
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man abee, daf fie auf eine allgemeine Nt mebrere
Factoren-in. fich {chliefe, fo darf man nur fx + gy
‘=pqund hx <4 ky=rsfeben, da dann unfere Foor
mel Dem Producte pqrs gleid) wird, und alfo vier
Saccoren in fic) entbale, deven Anjabl nady Beliebes
vévmehee werden founte.  Hieraus aber erbalten
wit fiie. x einen doppelten Wereh, nemlid) x =

s = 0
: N
— fky gefunden witd, und alfo v = _‘f_’E:éE u
kpq——grs 3 :
% s —— :
fehg s Damit nun x unby in ganjen3 b

fen ausgedviife weede, fo mitffen die Buchftaber
Pr-q, I, s fo angenommen wetden, daf fich der Jab
fer durch den Nenner wicflich theilen [laffe; biefed
gefchiebt, wenn (ich entweder p und r oder q UM
dadurd) ¢heilen lafjen.

§. 165,

U diefed ju erfautern, fo fey die Fortmel x'—y'
gegeben, meldhe aug folgenden Factoren beftebt:
(x4v) (x—7v); foll diefe nun nody mebrer
®actoren baben, fo fege man x 4 y = pq utd

- —18
X ——y=rs,{o befomme man x= Pe-1s unby:?_q_z___.

2
Damit nun diefes gange Sablen werden, fo miffed
die bepden Sablen pq und rs gugleic) encweder §¥
rade ober.beyde ungerade feyn.

Esfens. B.p=7,q=5, r=3unds="
fo witd pqg = 35 und s = 3, folglih x = 19 und
y = 165 daber entfpringt x? — y* =103, roeld¢
Qab! witklich aus den Factoven 7, 5. 3. 1, beftells
alfo bat diefer Fall nicht die gevingfte Sehmwierigeit

§. 166
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rexe §. 166.
;ggi Moch weniger Sehmwierigfeit Hat der ywente Fall;

e wo die Formel jwep gleiche Factoren. in fich fchliehe
e und daber anf folgende Are vorgeftellt werden fann:
lien (fx 4 gy)?, welches Quadrat feine andere Factos
i ren Haben fann, alg die ausg der Wurgel fx 4 gy
entfteben. Nimme man alfo fx + gy = pqr an, fo
fn wird unfere Formel p2q®r*, und fann alfo fo viel
Jactoren baben, als man will.  Hier wird von den
nd ywey Sablen x und y nur eine beftimme, und die
andere unferm Belieben frey geftellt,  Denn man
oL XRY

: befomme x = sy 0.0 leicht fo angenommen
o

iy werden fann, daf der Beuch wegfalle. Die leichs
o tefte Formel von diefer At iff x2, nimme man
it x=pqr, fo {dhliefic dag Duadrat x* drey quadratis
fche Sactoren in fich, nemlich p?, q* und 2,

9. 167,

i Aber mit weit grofern Schwierigfeiten ift der
,b}, britce Fall verfniipft, mo fich unfere Formel nicht in
et | aey rationale Factoven aufldfen [afit, und Hier ers
it fordert es befonvere Kunfigriffe, fiir x und y folche
-t Werthe ju finden, aus weldhen die Fovmel jwey
7 odev mehr Factoven in {idy enthalt, Um bdiefe Uns
fiw tetfuchung su evleichtern, fo uterfe man, daf unfere
gér Jormel feicht in eine anbere vermantelt werden fann,

wo dag mittleve Glied feblt; man barf nemlic) nue
I -t
m; X= L—y feen, mwo denn die folgende Fovmel hers

Iche aug qebradgt roird:
bty | P—obyzb*y?  byz—b2y2

L2 (qec—bjyn
Ift 412 5 +C} 44 §E 5

Wir wollen dafer fogleicdy das mittlere Slied mege
1] 2 3 laffen
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laffen und die Foemel ax® - cy? beteadhten, wo
bey eg darauf anfomme, tvelche TWerthe man den
sBuchftaben x und y beylegen foll, damit diefe Fow
mel Factoven erhalee. €8 ift leiche einjufehen, vof
diefes vor der latur der Jablen a und c abhange,
und dedwegen wollen wit mit einigen beftimmien
Sormeln diefer Uve den Anfang machen.

§¢ 1680

€8 fey alfo guerft die Formel x> - y2 gegeber,
weldye alle ablen in fich begreift, die eine Summe
3oeper Duadrate find, und von weldhen wiv it
Eleinften bis 5o Dier vorftelfen roollen:

1, 2, 4 5, 8 9, 10, 13, 16, 17,1829
25,26,29, 32, 34,36, 37, 49, 41, 45,49,5%
unter welchen {ic) einige Primzablen Lefinden, bit
Teine. Ibeiler baben, als: 2, 5, 13, 17,29
37, 41. Die tbrigen aber Haben Lheiler, wov
aus die Jrage deutlicher wird, welche TWerthe man
Den Budftaben x und y geben muiffe; daf die Fv
mel x* -1-v* Theiler oder Factoren babe und joarf’
viel man ibrer will, mwobey wir vor allen Dinger
bie Falle ausfdhliefen, wo x und y einen gemei
fchaftlichen Tbeiler unter {ich Haben, weil algdant
x* 4 y2 fidh auch durch denfelben Theiler, uid
awar durd) das Quabdvat deffelben wirde (heilet
Ioffen. Denn wave 3. B, x =7p und y = 79 f
wihirde die Sumime ihrer Quadrace 40p2 + 499’7
49(p* - q*) fich gar durch 49 theilen laffen. Do
ber gebt die Jrage nur auf foldhe Sormeln, WO T
und y feinen gemeinfchafelichen Theiler Haben 00F
unter fich uneheilbar find, - Die Schwierigkeit ol
bier bald in die Augen; denn wenn man gleic #v
fiebt, baf, wenn die beyden Qablen x und ¥ ““9:;

' vad
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tade find, algdann die Fovmel x> - y* eine gerade
Rabl und alfo durch 2 theilbar werde; ungerade
bingegen, twenn die eine Zahl gerade, Ddie andere
ungevade ift, fo ift dod) nidhe leiche eingufeben, ob
fie Theifer babe over nidht? Bepde ablen x und
y Ednnen aber nicht gerade fepn, weil fie Feinen ges
meinfhaftlichen Theiler unter fid) Haben muffen.

§. 169.

- ¢ feyen daber Die bepden Jahlen x und y une
tee fich untheilbar, und dennody foll die Formel
x2 - 2 awey oder mebrere Jactoven in fich enthals
ten. $ier Fann nun die obige Methode nidhe ftate
finden, weil fic) diefe Formel nidyt in ey vacionale
Tactoren aufidfen (aBe; allein die frvationalen Factos
ven, in weldye diefe Formel aufgelofet wird und
burch folgendes Product vorgeftellt merden Fonrens
(x+vy —1).(x—y vy —1) fonnen ung eben
denfelben Dienft leiften; denn wenn die Formel
x2 4y wivkliche Factoren hat, fo miiffen die irras
tionalen Factoren wiederum Tactoren baben, indem,
wenn diefe Factoven Feine weitern Theiler batten,
auch ibr Produet Feine haben Ffounte. Da aber
diefe Jactoven irrational, ja fogar imaginar find,
und aucy die Jahlen x und y feinen gemeinfchaftlis
chen Theiler baben follen, fo Eonuen fie feine ratios
nale Sactoren Haben, fondern fie maffen irvational
und fogar imaginar von gleicher vt fepn,

§ 170.

Wil man alfo, daf die Formel x2 - y2 jmwey
tationale Gactoven beFomme, fo gebe man beyden
itrationalen Factoven auch jroey Factoren, und nehme
Rty —1=(p-tqy—1) sy —1),
und dauk wird, weil - — 1 fowodl negativ als

T4 pofitiv
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pofitiv genommen werden fann, von felbft x—y
V- —1=(p—qy — 1)t —sy —1)fm,
fo daf das Product davon, dag ift unfere Forme
fepn wird: x* 4y = (p2 4-q>) (r2 4-52), und
diefe folglidy jey vationale Factoven enchalt, nem
lich p* +q% und r2 452, Hier iff aber nodh ubtis
bie Werthe von x und y ju beftimmen, weldye nem
lich audy rational feyn miffen.

Wenn man nun jene ircationale Factoren mif
einander multipliciee, fo befdmmeman x+yy"—1
=pr—qs4psy —1 +qryT—1,umx—
YV — 1= | | L B ) W psvy — 1L
Aodirt man diefe Formeln, fo wird x = pr—g;
fubtrabict man fie aber von cinander, fo win
2YV —L=2psy—1--2qry~—1, odery =ps + i

Jimme man alfo x = pr — qs und y = ps + 4
[0 exbalr unfere Fovmel x2 + y2 gewif jwey Facto
ven, indem x* 4 y* = (p* 4 q?) (r2 4 5?)
eusfomme,  Verlangte man nwehr Factoren,
diefte man nur auf eben diefe Nre p unb q fo anne
men, daf p? 4-q> swey Factoren batce, und alé
bann batte man in allem drey Factoren, deren bl
auf gleiche Are nady Belicben nody vermehre wew
ben fann,

Deit 2705

Da bHier nur die Quadrate von p, q, r umd s
borfommen, fo Fdnnen diefe Budyftaben aud) nega
tiv genomumen werden; nimme man 5. B, q negany
fo witd x = pr 4 qs utd y = ps — qr, von mweldyen
bie Sumime der Quadeate eben diefelbe ift als vorher;
daraus erfeben wir, daf, wenn eine Qabl einert
folchen Producte, wie (p2-1q°) (r2 + 52) gleid)
ift, biefe auf eine doppelte Yve in soey Suadratt

serlegt werden Eoune, indem man guerft x-:-pr'-;;lé
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—y und y = ps 4 qr, und Bernad) audy x =pr -4 qs
enm, und y = ps — qr gefunden hat.

mel, |- Csfey g D.p=3, q=2, r=2unds=1, {8
b vaft folgendeg Product beraus fame: 13. 5 =65 =
et x* 4-y2, wo dann entveder X = 4 und y =7, ober
brig x=8und y=1 feyn roird; in beyden Fallen aber
[e1ie ift x* 4 y2=65. SNultiplicice man mehreve devs
gleidhen Zahlen mit einauder, fo wird audy das

it Product nod) auf mebreve Arten eine Summe yweyer
ks RQuadvatzahlen feyn.  Man multiplicive 3, B, 22 -
) I'=g, 3% 2"=13, und 4° - 1* = 17 mit einane

i ber, fo fomme 1105, welde Sabl auf folgende
Q55 Arten in ey Duadrace jerlegt werden fann:

o | 1) 33° + 4%, 1) 32% 497, L) 31% <} 129,
- IV) 24’ —I" ‘23’.

o4y §. 172,

clos

few Unter ben Jablen, die in der Form x2 - y3

fo enthalten find, befinden fid) alfo juerft {olche, vie

el aus ;wey oder mehreren dergleichen Jablen durch die

alée Multiplication jufammen gefehe find; beenach aber

baf aucy folche, welche nicht auf viefe Ave jufammen

b gefetit find; diefe mollen wir einfache Jablen von
Der Form x2 - y* nennen, jene aber jufammenges
febte.  Daber werden die einfachen Jablen diefer
Ave fepn:

1 s 1) 2, 509, 13, 17, 29, 37, 41, 40 . { f.

g in welcdher Reibe pweyerley Sablen vorfommen,

iit) nemlicy Primyablen, oder folche, weldye gar Feine

hen Weiler haben, als 2, 5, 13, 17, 20, 37, 41,
yer und weldhe alle, aufer 2, fo befdhaffen find, vag,
et ERn man 1 davon wegnimme, das lbrige durch 4
¢id) theilbar werde, oder weldje alle in ver Form 4n -+ ¢
kate euthalten find. Hernach find audy Quadraahlen
~ gt vorbandew 9, 49 u, f. f., deven QWurgeln aber
und s 3.7
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2, 7 W . £ niche vorfommen; wobey ju merfen i
daf; diefe Wurgeln 3, 7 . . f. in der Form 4n—1
entbalten find.  E8 ift aber aud) offeribar, bp
Feine Qabl von der Form 4n — 1 cine Summe
sweper Quabdrate feyn Fonne. Denn da diefe Jables
angerade find, o mufice dag eine der beyden Qe
Drate gerade, das andere aber ungerade feyn. Wit
Baben aber gefeben, daf alle gerade Quadrate durd)
4 theilbar, die ungeraben aber in der Form 4n-+1
enthalten find, Wenn ntan daber ein gerades umd
ein ungerades Quadrat jufammen addive, fo be
Fomme die Sumnte immer die Form 4n 4 1, it
aber die Form 4n— 1. Dak aber alle Primjoblen
von der Form 4n - 1 Summen vou joend
Quabdraten find, ift joar gewiff, aber nidyt o leidt
3u Dbeweifen,

§. 173
Wir wollen weiter geben, und die Forme
x2 - 2y2 betvadyten, um ju feben, welche Waile
x und y baben miffen, damit diefelbe Factoren

" balte.  Da nun diefe Forme! duvd folgende

ginaven Factoven vorgeftellt wird: (x+y Vet
(x —yy~— 2), fo erfiet tan, wie vorber,
wenn unfere Formel Factoren bat, audh ihre W
ginaven Factoren dergleichen baben mirffen. Tad
fese dager erft x+yvv- —2 = (p+qv—2
(r4+sv- — 2), {o folgt von felbft, Ddap aud)
X 2 T (P ) (=
fepn miffe, und bieraus wird unfere Fovmel X2t
2y2 =(p? 4 2q2) (£ 4 252), unbd bat alfo 0
Sactoren, von weldyen fo gav ein jeder von eben fo’
felben et ift.  Damit dicfes aber gefchehe, fo il
fen gebovige TWerehe fiie x ind y gefunden W

weldhes auf felgend d fann:
ches auf felgende Hve ge(chehen fann g
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Demp dax -+ y v — 2 =pr— 2gs + qr
Vo= 2B ps VS 2 X —y Vi~ 2= pr—
2gs — qr Yy~ — 2 — ps Y~ — 2, fo iff die Suns
me 2X = 2pr — 4qs} folglidy x = pr — 2ps.  Hers
nady giebe die Differeny 2y v~ — 2=2qr vy~ —2
= 2ps v~ —2, daber y = qv - ps. .. Wenn alfo
unfere Jovmel x2 4 2y* Factoren hHaben foll, fo
{ind fie immer fo befchaffen, Daf dev eine p? 4292
und der andere r2 -+ 25> fepn wird, oder fie find
beyde Sabhlen von eben der Ace, alg x2 -+ 2y>; und
damit diefes gefdyebe, fo Fonnen x und y wieder auf
sweyeviey Yveen beftimme werden, weil q forwobl
negativ alg poficiv genomiten werden fann. Man
bat nemlic) yuerft x =pr — 2qs und y = ps 4 qr,
und Gernad) aud) x = pr 4 2qs und y = ps — qr..

§ 174

Die Formel x> -} 2y2 enthalt alfo alle diejenis
aen Sablen in i), mweldye aus einem Quadrate und
einem doppelten Quabdrate befiehen, und weldye wie
biev big auf 5o anfithren wollen, alg: 1, 2, 3, 4,
6, 8,9, 11, 12, 16, 17, 18,19, 22, 24,'25,
27, 32; 33, 34, 36, 38, 41, 43, 44, 49, 50.
Diefe laffen fich wicder, wie vorber, in einfache und
pufammengefette abebeilen, und dann werden die
einfacdhen, weldye nidyt aus den vorhergehenden jus
fammengefett find, folgende fepn: 1, 2, 3= 1T
17, 19, 25, 41, 43, 49, weldye alle, aufer den
Duadraten 25 und 49  Primgablen fid,  Von
allen denendber, die bier niche fieben, Fommen die
Quadrate vor, 9IMNan Eann bier aud) bemerfen, daf
alle Primzablen, bdie in unferer’ Fovmel enthalten
find, eneweder ju der Form §n-- 1 oder gu be
§n - 3 geboven, da Dingegen Die fibrigen, weldye
entoeder-ju dev Fovm 8§n -k 5 oder ju der §nt- 7
gk‘%:}i
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geboren, niemals aus einem uadrate und einem
doppelten Quabrate beftehen Formen. s iff abet

- aud) gewif, dag alle Primyablen, die in einer o

den erften beyden Formeln §n —- 1 und gn - 3 ¢b
balten find, fid) jebesmial in ein Quadvat und et
Doppelres Duadrat auflofen laffen.

§ 175

IWiv wollen nun anf gleiche Weife su der allge
meinien Formel x>~ ey? fovtgeben, unbd fehen, wels
che Werthe man x und y geben mup, damie diife
Sormel [Jactoven erbalre,

Da nun diefe duvch dasd Product (x+yy"—0)
(x—y v~ —c vorgeftellt wird, fo gebe man einee
jeden diefer: [Factoren wiederum jwey Factoren von
gleicher Are; man fese nemlih x 4y~ —c=
(P9 ¥s =0 (F o = G bR =
YV &= R s gy rne) (v vt
Nunmedr wird unfere Formel: x2 - cy2 = (p'+
€q*) (r2 4 cs®) werden, woraus erbelle, daf b
Sactoven wieder vou eben der Ave, alg die Formd
felbft, fepyn werden. Die Werthe aber von x U
y werden {ich folgender. maafen verbalten: x =Jf
-+ cqs und y = qr - ps, ober y = ps.— qr, W
Dieraus [afe fich leiche erfeben, wie unfere Formdl
noch mehrere Factoren ecbalten Eonne.

§. 176. _

Jtun ift es aud leiche, ber Sormﬁ'i@ﬁ — ¢y
Sactoren 3u verfhaffen, weil man nur — c fit
-+ c {chreiben darf’ Sndeffen lafjen fich biefe and)
unmittelbar auf folgende Ave finden: da unfert
Sormel dem Producte (x Fyy-c¢) (x — e
gleich ift, o fefe manx -y~ c =(P+qf+“2

(r
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(cfsyc)und x—yy-c(p— qVy ¢)
(r —s vy~ c), woraus fogleic) die Factoren x2 —
¢y = (p? — cq?) {r2 — cs?) entfiehen, weldye
wieder von eben der Ave, als unfere Formel felbft
find, DieTWerthe aber von x und y laffen fich audy
wieder auf eine doppelte Are beftimmen, nemlich
juerft x = prt-cqs, y=qr - ps, und bernad) auch
X'=pr — cqs und y =ps —qr. IBill man die Probe
madyen, ob {o dasg gefundene Product herausfomute,
fo prebire man vi¢ exften Werthe, wo dann x* = p*c®
+ 2¢pqrs -} c’q’s* und y = ps® 4 2apqrs4-q*r* feyn
witd, alfo cy* = cp’s® 4 2cpqrs + cq’r?, woraus
man x* — cy*'= p*r* — cp’s® 4= ¢’ — cqr?
exbalt, welches mit dem gefundenen Producte
(p* — cq?) (r* — cs*) ubeveinfdmmt,

(PR 8

Big bieher haben wivdas exfte Slied ohne Cocf:
ficienten betvadytet; wun wollen wir annebnten, vaf

‘Daffelbe aud) mit einem Buchifaben mulciplicive few,

und fuchen, was die Formel ax® 4 cy? fie Factoren
exbalten Fonne,

Hiee ift nun Elar, daf unfere Formel dem Proe
ducte (xy"a+yy —c)(xya—yy —¢)
gleich fey, - welchen bepden Factoren daber .mwieder
Sactoven gegeben werden miffen.  Hierben aber
jeige fich eine Schmierigfeit. Denn wenn man nad
derobigen vt x v at+yy —c=(py a-+
Q- —c)(ryatsy  —c)=apr—cqs + ps
Y —ac+qy —ac, umdxya—yy —¢
=(pV‘a'~—-qV"—-—~c) (ry-a—sy" —c)=
Pr-—cqs — ps ¥~ — ac — qr y~-— ac anuehe
fen wollte, woraus man 2Xy " a = 2apr — 2¢qs,
W) 2y~ —c¢ = 2ps " —ac + 2qr Y~ —ac
eehielte, fo rourde man fowofl fikv x al8 y irvationale

Werehe
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Werthe finden, welche Hier gar ' nicht St
finoen.
§. “178.

Diefer Schwievigfeic aber Fann man abbelfes,
wenit man x vy a4y —ce=(pyva+y
Y- —c)(r4-sy —ac)=pry a—cgy:
+q 1y —ct+ aps y—cundbx y a—4y
Vv —e=(py a—qy —c)(r—sy- —ay=
pry.a—cqgsy - a—qry " —c—aps . —
annimme; woraus nun fur x und y bdie vational
Werthe x = pr — eqs und y = qr -}~ aps gefunden
werden, algdann aber wird unfeve Formel dieFact
ren ax® 4= cy?® = (ap® -+ ¢q*) (r*-}-acs?) beFomume,
von twelden nuv einet eben diefelbe Fovm bHat, 0ié
unfeve Sormel, Dder andere aber vou einer gang v
fchiedenen Ave ift.

§. 170,

Uber e fieben doch diefe 3iwey Fovneln in einet
febr genauen Vermwandfchaft mit einander, indun
alle Sablen, weldye in der evften Toent enthalies
find, wenn fie mit einer ah! von der gwenten Fouk
multiplicite werden, wieder in die erfte Form fallen
MWir Haben auch fhon gefehen, daf ywey Jafien
von der ywepten Ferm x* - acy®,  welche emlid
mit der obigen x* 4~ cy* ubereinfFomme, mit einaw
Der multiplicict, wieder eine abl von der jroeyih
Jorm geben, '

€s ift alfo nur nod) 3u unterfuchen, wenn otk
Sablen von der erften Form ax® - cy? mit einandt
mulciplicice werden, ju weldher Jorm dag Produd
alsdbann gehore,

Wi wollen daber folgende jwey Formeln vob
bee erften Are (ap* 4 cq?) (ar® - cs?) mit eind
der mulcipliciven, “und da ift leiche einauff%fﬂ“é
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Sttt paf ibr Product auf folgende Ave vorgeftellt roerden
fonne: (apr - cqs)? 4 ac (ps — qr) % Cefien
wiv nun bier apr -4 cqs = x und ps —qr =y, fo bes
i fommen twir die Formel x* - acy®, weldye von der

! leiten Ave ift; daber denn ey Sablen von der ers
4 ftern YAve ax® 4- cy* mit einander multiplicive, eine
3abl von der jwenten Ave geben, weldyed man Fury

"f fo vorftellen fann; bie Jablen von der eriten Uve
}_ﬁ wollen wir durch I, die von dev yweptenn Are aber
P durch IT andencen.. Nemlich L. T giebe II5. L 1T giebe
2 I; ILII giebe I, toovaus audy ferner exBellt, was
i Deraus Fommen muffe, - wenn man mebrere folche
s ablen mit einander multiplicive, als L L1 gich¢ I;
i | ML giebe My LIL Ik giebe L5 IL IL IT giebe L.

Pt §. 180.

Lim Diefes ju exlauternt, fofepa=2 und c=3,
woraus folgende swey Yrcen von Jablen entftehen,
age | Dieerfteift in der Form 2x* -} 3y%, die andeve aber
o in der Form x* ~- 6y* entbalten. Nun aber find
e vie Jablen der erfiern bis auf 50 folgende; _
ot L)2iaqe saie-at itag, shis 18,:20, 21,
(fen, 37, 29, 39, 32, 35, 44, 45, 48, 50.

Bl g der gwepten e {ind folgende Sablen big 5o
Al entbalten:

Hai L) x, 4,6,7,9, 10, 15, 16, 22, 24,
e | 25, 28, 31, 33, 36, 40, 42, 49,

Mebment wir nun eine Jabl von der erfen Nre,
oy | b B. 35, und multipliciven fie mit einer von. dee
et joepten Ave 31, fo ift bas Product 1085, weldye
ot 30Dl gewif in der Form ax® - 3y* enthalten ift;
ober man Eann fie y eine folche Babl finden, daf
oot Y085 — 3y ein boppeltes Quabrat, nemlich 2x*
1ol toerde.  Diefed gefchiehe nun exfilich, wenny =3,
pen, | Veun alsdann witd x = 23; bernady auch, wens
bof y=1I
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y = 11, benn algdann witd x = 19; bdrittens aud
noch, wenn y = 13, benn da wird x = 17, und
endlich viectens, wenny = 19, denn algdann witd
x = 1. - Man fann Ddiefe benden Hreen von Jahlen
wicber in einfache und jufammengefeste abeheilen,
inbem diejenigen jufammengefete find, welde aus
ey oder mebreven Eleinern Sablen von bder cinet
oder Der andern vt befteben. &8 werden alfo vo
dev erften Yre folgende einfach feyn: 2, 3, 5, 11
29; jufammengefest bingegen f{ind folgende: §,
12, 14, 18, 20, 27, 30, 32, 35, 49, 4%
48, 50, u.{. f. Bon der yoeyten At aber find
folgende einfach: 1, 7, 31, die ubrigen find ale
sufammengefese, nemlidy: 4, 6, 9, 10, 15
16, 22, 24, 25, 28, 33, 30, 49, 42, 49

mcreen T

XIL €apitel

Bon dev Vermwandlung der Formel ax? 4
in Quabdrate oder auch in hoheve Potenyen.

§. ISIo

WWic Baben fhon oben. gefehen, daf Japlen vo¥
er Form ax® - cy? oft durchaus nidye ju QU
draten gemadyt werden Fdnnen; fo oft es aber moy
lidh ift, fo Fann diefe Form in eine andere verwaw
delt werden, in weldher a= 1 ift. 3. B. bie ot
ap? — q® fann ein Duadrat werden, fie (afe (4
aber audy auf folgende vt vorfiellen: (2p+9)
~—2 (p+q)% Nimme man nun 2p + 4 =¥
und p q =y an, fo Edmme die Formel x> —27
{:eraqs,. mo 2= kund ca — 2 ifl, Ghen et

folcye
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