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.. 201,

Bei den ungeraden Potengen aber ift diefe Bu
dittgung niche nothroendig, fondern bdie ~Sablen 2
und ¢ migen befchaffen-fepn, wie fie wollen, fo
fann die Fovmel ax? |- cy allegeit zu einer jeden
ungecaben Poteny gemadyt werden,  Denn verlangt
man 3. 5. vie funfee Porens, fo darf man nurx
Vatyyvo—c=(pyatqy — c)°,
xy a—yy —c=(pya—qy —c) o
nebmen, wo dann offenbar ax? - cy® = (ap® +
cq*)° witd,  Die finfte Poreny von p Y~ aty
V- — ¢ ift nun a®p® yra Josalplq v il
roacp’q? v~ a — Toacp3 v~ —L ¢ H5a?pt’
v~ a4 c2¢% ¢, woraus fogleidy x = 4%’
— T0acp?q? - iscipgt pnd y ='gapk —
10acp2q3 = c2q® gefdhloffen wicd, « o &

Berlangt man alfo eine Suntme" groeyer Qs
drafe x> -}~ y=, ‘die gugleihyeine finfee Poteny. foy,
foa=rumdc=1; folglhichx= p> — 1op3g® +
5pq* und y = §p*q — 1op2q3 4 q°% ¢« ‘Fimme man
nun p=2und q =1, fo Witd x = 38 und q =4}
f#ud x; + y2.= 3125 ="}55' &

| XIL Capitel.
Vot einigen Fovmeln der - Avt ax+. + bxty

weldhe fich niche su einem Quadrate
. madien {afjen,

§. 202.

gﬁan bat ficdy alle IMube gegeben joey Viquabdratt

3u finden, deven Summe oder Differeny eine D¢’
- Drate
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dratgabl toiede s allein ralle Mihe mwar vergeblich,
und endlich fand -man fo. gae einen Beweis, dag
weder: die Fornel x* 4-y* nod) diefe x*—= y¥jemals
ein Quabrat werben fonne, nur goen Falle ausges
nemmen, wo wemlich béy der evfern entweder x = o
oder v = o, bey der audern aber entweder y=0
ober 'y =.x, in weldhen Fallen die Sadye: offerte
bar vor Augen liegt. Daf es aber in allen Hbrigen
Saller unmoglid) feon foll, ift um fo viek merfronts
viger, weil unendlid) vicle Aufidfungen frace'finden,
fenn nur von fdylechten Duadtacen die RNeveift

_ . 263,

L diefen Beweis gehorig voryuteagen, iff vous
siglidy nodh yu bemerfen, daf die benden Jablen x
und y unter fid) alg uncbeilbar angefeben werden
Eonnen; bdenn- follten fie einen gemeinfchafelichen
Lheiler, 3. B,.d baben, fo daf man x =dp,und
y = dq annebnien Fdnnte, fo wicben unfere Sormieln
dp* + dqt und d'p? — d*qt, die, wenn fie Ouas
brate waren, aud) durch das Duadrae dt Dividive,
Duadrate bleiben muGten, fodaf auch die Formeln
P* = q* und p* — q* Quabdrare waren, two nun pie
Sablen p und q feinen reitern gemeinfchafelichen
Theiler baben; es iff daber binlanglich su bemweifen,
Da diefe Fovureln in dem Fall, wo x und y unter
fid) untbeilbar find, feine Quadrate werden fonuen,
und algdann erfireds fich der Beweis von felbft auf
alle Falle; in teldyen aucy x und y. gemeinfehafee
licge Theiler Haben,

§. 204,

Wi wollen daber von der Sumnte joever Bio
quadrate; nemfic) dec Foemel x* - y* pen Anfang
madgerr, wo wie x und y ale unter fich uneheilbare

Sablen
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Sablen-anfeben Fdnwen. Um nun 3iv geigen, bof
x*=f- y* aufier den obenvangejeigten Fallen Fein Quas
drat feyn Eonne, fo wird der Beweis auf folgende
Ave: gefihre :

Wenn jemand den Saf l(dugnen wollee, P
mufite er bebaupten, daf foldye Werehe file x undy
moglid) waven, wodurch x* 4 y# ein Quadrat wie
ve, - fie mdchten ‘audy fo grof feyn, alg fie wollten,
weil in Fleinen gewif Feine vorfanden find.

i ONan Fann aber deutlid) zeigen, bdaf, mwem

audyin den geiften Sablen foldye Weiche fir x und
y vorhanben waven, aus denfelben audy in Fleinem
Sablen eben vergleichen MWerthe gefchloffen werden
Fonnten, und aus diefen ferner in nod) Fleinern u.{.f
Da nun aber in fleinen Jabhlen Feine foldse Werhe
vorhanbden {ind, aufec den gwey angeseigeen, welde
aber nidyt auf andeve fiibren, fo fann man fide
fdyliegen, vaf audin grofern, ja fo gac den allers
grofiten Sablen, Feine foldhe PWerehe fiar x und y
vorhanden feyn fonnen.  Und auf eben folche Ut
wird aud) der Sas von der Diffeven; jroeyer Biqua
brate x* — y# bewicfen, wie wir diefes fo gleid) i
gen wollen.

Ve 2038,

Um alfo su seigen, baf x* -} y* Fein Quadrat
fein Fonne, aufier in den beyden Fallen, die firfid
veutlich find, fo. find folgende Sase mobl jis b
merfen,

L Nebmen wiv an, daf die Japlen x und y U
tet fich unebeilbar find ober Feinen gemeinfchoft
lichen Fpeiler haben; fo find fie entweder beydt
ungerade, ober die eine ift gerade unb diearw
deve ungerade,

I1. Benbe
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bof H. Deyde aber Finnen nicht ungerade fepn, me_i[
s bie Summe yweper ungeraden Quabrate nie
e ein Duadrar feyn Fating Detn ein ungerades

Quabdrat ift jedesmal in der Form 4n - 1 ento
i Dalten, und alfo mwirde die Summe yweper
by ungevaden Quadrvare die Form 4n -2 {)a[Ten,
r weldye fich durdhy 2, niche aber durd 4 rbenl_en
W [aBe, und alfo Fein Duadear fepn Fann. - Dies
o fes gilc aber quch von jwen ungeraden Biquas
73 btqten. >
’ Il 2Benn bdaber x* - y* ein Quadrat ware, fo
o) miifite bas cine gerade, das andere aber Higes
;m rade feyr.  Air Daben aber oben gefehen,
2 baf, wenn die Summe jweyer Quadrate ein
i Luadrat feyn foll, die Wursel des einen durc
fe P* —q°, bes andern aber durd) 2pq ausge.
a britft werde, moraus folge, bag x* = p*—q?
e und y* = 2pq fepn mifte, und dann wirde
it x4 y# = (p* 4 q*) fenn,
']Y V. Hievalfo wiide y gerade, x aber umgerade
it feon; dapun x* = p* — q*, fo muf aud von
e ben Jablen p und q die eine gerade, die anbdere
jo aber ungerade feyny die erflere p aber fann

nicht gerade fepn, weil fonft p* — q* alg eine

3abl von der Form 4n — 1 oder 40 - 3, nies

mals ¢in Quabdrat werden Fann. Solglich
rat mifite p ungerade, q aber gerade fepn, wo
T fid) von felbft veeftebr, daf fie unter fich uns
bis theilbar feyn mitffen,

V.. Da nun p* — q* ein Quadrae, nemlich x*

i gleich femns foll, fo gefchiehe diefes, wic mwip
fts oben gefefen Baben, wenn p=1r? 45 und
e q = 2155 dewn algdann wird x* = (1* — 52)*%,
b Hid alfo x =17 — 57,
bt & thell, . VL Allein
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b VI Allein y2 muf anchein Quadrat feyn; dath

nun. y? = 2pq hHaben, fo witd jese y? = 41
(12 +4-5*), weldye Formel alfo cin Quadnt
feynn muf: folglich mug audy rs (r2 42 ) cis
Suadrat feyn, o r und s unter fich untheil
baie Zablen {ind, fo baf andy die Dier befink
lichen ovey Jacforen, r, s, und r2 Fs#  fiis
nen gemein{chaftlichen THeiler unter ficy hoben
Eonne,

VIL SBenn aber ein Product ausd mehreven Facts

~ren, bie unter fich uncheilbar find, ein Quo
prat feyn foll, fo muf ein jever Factor fir i
ein Quabdrat feprn, alfo fese man r =2 Ul
s =u', fo muf auc t* 4~ ut ein Quadrat feon

.Wenn daber x* - y* ein Ouadrat ware, fi
wiirde aud) bier t* 4~ ut, das ift ebenfalls ein
Summe jwever Biquadeace, ein Ouadrat f | |
SWBobey ju mevfen ift, daf, weil hierx*= |
(t*—u?)2 pnd y2 = 4t2 w2 (¢4 ut), bt |
Sablen t und u offenbar weit Fleiner fepn wit |
den, alg x undy, indem x und y fo gar e
bie vierten Potensen von t und u beftimmnt
werden und alfo unfteeitig weic geofer
miiffen,

VIIL Benn daber swey Biquadrate, -alg x* uld
y* aud) in den grofiten Sahlen vorhanden i
folltenn, Deren Sumnie ein Quadrat ware, (“
Ednnte nan dbaraus ecine Sumine jwenes V8
Eleinever Biquadrate ableiten, weldpe ebenfol®
ein Quadvat wave; und aus bdiefen Fon
nachber nod) eine Fleinere devgleichen Sumnt
gefchloffern mwerden uud fo eiter, big man e
lich auf febe, Fleine Qablen Fame;. da nun ol
in Eleinten Sablen Feine folche Summe mﬁﬁ“fb
ift, fo folge Daraus offenbar, daf e$ aud)bc‘:
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0 tit ben grdfen Jablen dergleichen nid)e geben
401 - Foune.

adad IX. 9Man Fonnte hier swar einwenden, Haf s in

) it ven Fleinen Jablen wivklih dergleidien gebe,

theil wie fdyon anfanglidh bemerfe worden, nemlicy

i wenn Das eine Biquabrat o wird; allein auf

Bt diefen Fall fomme man gewil nidye, wenn

jabey man auf {oldye Weife von den grogien Sablen

;. tmmer gu fleinern guricfgebt. Denn wave bey

act der Eletnern Sumunte t* - v, entmeder t=o

Qua und u = o, fo warde aud) bey der grifern

e fid Summe notbwendig y? = o feon; weldher Fall
un Bier in Feine Becrachtung fommf.

fenns

o - §. 206.

| eing Mun Fommen wiv ju dem jwepten Hauptfabe,

feon | baf auch die Differeny zweper Biquadrate, als
gz d x* — y*, miemalg ein Quadrat werden Fonne,
Bt L aufier in den Fallen, wo y =o und y= x; ju roels
it | chem Beweife folgendes ju mevfen iff,

) L &ind die Jablen x und y als unter fich untheile
it bar angufeben, und alfo entrweder bende unges
feum vade, ober bie eine gerade und die andere une
gerade. Do nun in beyden Fallen die Diffes
b veus pwever Quabdrate wieder ein Duadrat wers
fent ben Faun, {o muffen Diefe ywey Falle beforne
o bevs betradyret mwerden.
et IL €3 fepent alfo guerft die beyden Jablen x und
falle y ungerade, und man feex=p - qundy=
e P — q, fotnup nothoendig eine diefer Sahs
e len p uttd q ungevade, die anbdere aber gerade
b fepr. . Dlun wird x? — y2 = 4pq und x2 K
aber ¥* =2p? 4= 2q?, folglich unfere Fovmel x*
gl ~— y*= 4pq (2p* - 2q2 ), weldye ein Qunas
i

| brac fepn foll, und alfo audy dev vieree Theil
oot -. £ 2 bavon
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bavor pq (2p* 4~ 2q* ) = 2pq (p* + ¢),
beren Factoven unter fidh untheilbar findj folg
lich mug ein jeder viefer Factoren 2p, q,
p? 4~ q* fite fidy ein Quaveat feyn, weil nem
lich die eine Sahl p gerade, bdie andere q ab
ungerade iff.  9Man fese daber, um bdie bey
ben evften ju Ouadraten ju machen, 2p =4¢
ober p=2r®, und q=5*, wos ungerade fey
muf, fo wird der dritte Factor 414 + s* aud)
ein Quadrat fepn miffen.

IL Danun s* 4 414 eine Summe ywener Quos

brafe ift, von welchen s* ungerade, 4r* dbet
gerave ift, {0 feBe man die Wurgel des erflert
82 =t —u*, wo t ungerade und u gerade it
bie Wurgel des lefrern aber art = atu ober
rf =tu, WOtunduunter fich uneheilbar finl

IV. 9Beil nun tu=r2 ein Quadrat feyn muf, o

V.

muf fowodl t al8 u ein Quadrar feyn; ma
fee Daber t =m? ynd u=n? , wo m unge
vabe und o gevade ift, fo wird s? = m* — 1
{o Daf wieder eine Differeny smweyer Biquadra
te, nemlidy m* — n* ein Quadrat feyn mufte
€8 ijt aber Flar, dof diefe Sablen weit Fleint
feyn witrden, als x und y, weil r und s offew
bar fleiner find als x und y, und eben fom
und n Fleiner als r und s; wenn es alfo in el
grofiten 3ablen mdglich und x* — y, ein Quw
brat wave, fo wiirde e8 in weit Fleinetn Sﬂb'
fert audh nody moglichy feyn, und fo immer forf
big man endlidy auf die Fleinften ahlen fam
o die Sache moglich iff. o

Die Fleinften Jablen aber, wo diefes mglid
ift, find, wenn bas eine Biquabdrat gleid) ¢
obet Deint andern gleich iff; wave das erfierts

fomigte n = o fepu, folgligu = o, f““':
=

NS e et aa o —
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£ =ounbp=ound x*—yt=o, ober x*=y%
von einem folchen Fall ift aber Dier nidye die
Reve. AWare aber n = m, fo wurde t= u,
weiter s = 0, q=o und endlidh auch x =y,
welcher Fall bier nidye ftate findee,

§. 207,

Man Edunte bier einwenden, daf, da m ungee
tade und n gerade ift, die leBeere Differeny der evs
ftern niche mebr abulich fey, und man alfo davaus
nicht weiger auf Fieinere Jablen der Sdiug madpen
fonnee, s ift aber binlanglidy, daff man von dew
erftern Differeny auf die andere geformmen ift, und
Wir werden jeBe zeigen, bdaf audy x* — vyt Fein
Luadrat feypn Fonne, wenn dag eine Biquadrat ges
tade und das andere ungerade iff.

L Ware das exflere x* gerade und y* ungerade,
fo roare die ©adye an fich nicdye maglich, weil

eine 3abl yon der Form 4n + 3 berausfame,

bie fein Quabrat feyn fann. €3 fep daber x
wugerade und y gerade, fo mug x* =p* J-q2
und y = 2pq feprr, denn fo wird x*— y* =
p* — 2p"g* +-q* = (p*> — g%)?, w0 von p
und-q das eine gerade, dag anderé aber unges
rade fepn muf.

IL Da nun p*--q*=x2 ein Quadrat fepn muf,
fowird p =r® — s? und q= ars; folglidh x =
r? + s*. Hieraus aber wird y2 =2 (r* —s*),
2rs oder y? = ars(r* —s2), mweldyes ein
Quadrat feyn muf, und alfo audy der vieree
Eheil vavon, nemlich rs(r> —s?), mwovon
die Jactoren uncer fidy uneheilbar find,

I #Man fege daber r =t2 und s = u2, fo wird
e dritte Factor r2 — 52 =t* — u*, weldher
ebenfalle ein Quabrat fenn mu; da nun diefer

| &3 © aud
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auch eitte Differenry jroeper Biquadeate if,
welche viel fleiner {ind, alg die evften, foen
balt bierdurd) der vorige Beweis feine villige
Starle, fo daff, wenn auch in den grofe
Sablen die Differeny zweper Biquabdrate e
fnaorat mare, davaus inmer Eleineve dergled
chen Diffevenyen’ gefunben werden Fonnten,
ohne gleidhroobl auf die ymey offenbaren Jale
ju fommen; daber diefes gewif and in b
groften Sablen niche moglich ift.

§. 208.

Der evfte Theil diefed Beweifes, mo die Jahl
X unt y bepde ungerade gencommen werden, fail
folgenbdermaafen abgefitnit weeden,  Wenn x*—J
ein Quadtat ware, fo mifre x> = p2 4 q* M
y* =p* — q” fepr, wo von ven Budhfiaben p
q bex cinie gerade, ber andere aber 1ungerade WA
alsbann aber wiirde x2y2 = p* — q#, folglid) mift
p* — q* auch ein Quadrat feyn, welches eine Dif
reng soeper folcher Biquadrate ift, von welden dof
gine gecade, bas aubere aber ungerade iff; daf bivs
fes aber unmiglidy fey, ift in dem genten Thell
Des Beweifes gegeige morden,

§+ '209%

Wir Haben alfo diefe jwey Hauptfage bemwictt
Daf weder die Summe, nody die Differeny sren
Biquadrate jemals eine Quabdracahl werden fonny
aufer in einigen werigen offenbaren Fallen,

Wenn daber aud) andere Formeln, die ju 2uv
draten gemacht werden follen, fo befchaffen find, baf
entweder cine Summe oder eine Diffeven; FoAF
Diquabrate ein Quadras merden nrifite, fo find Dief
oormeln ebenfalls niche moglidy, Diefes findet nii:
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in den folgenden Forueln ftate, teldye wir bier are
fiibren wollen. .

L St es nidyt mdglidy, daf die Formel x* 4 4y*
ein Quadrat werde; denn weil diefe Formel
eine Summe jweyer. Duadrate ift, fo mifite
x? =p? — q* und 2y? = 2pq ober y* = pq
fepri; da nun p und q untee fich uncheilbae
find, fo mifite ein jedes ein Duadrat feyn.
Seht man daber p = r2 und q =s*, {o wird
x2=r*—s*; alfo mife eine Differeny yweyer
Biquadrate ein Quadrat fegn, - welches nidye
moglich ift. -

IL St es audh nidye méglich, daf bie Formel
x4 — 4y* ein Quadrat werde; Ddenn algdanw
mifite x2 = p? 4+ q? und 2y* = 2pq feyn,
weil algdann x*—4y* = (p2—q?)? Deraugs

—fame; va nun y* =pq, fo mifite p undq
jedes ein Quabdrar feyn; feft man nwun p =r*
und q = s*, fo wird x* = r*-}-s*; folglich
mifite eine Summe jweper Biquadrate ein
Quavdrat feyn, weldyes nicht mglicy ift.

1L s ift audh niche mdglich, vdaf die Forns

: 4x4 — y4 ¢in Quadrac werde, weil alsdanx
y nothoendig eine gerabe Zabl feyn mufite.
Nimme man nun y = 2z an, fo wiarde 4x*
— 1624 und folglich auch dev vierce Theil das
pon x4 — 4z4 ein Quadrat feyn miffen, wels
dhes nach dem vorigen Fall unmoglich ift.

IV. €s ift audy nicht moglich, daf die Formel
2x¢ - "2y4 ein Quadrat werde; denn da dafs
felbe gerade feyn mufite, und folglidy 2x4 4
ayé = 422 ware, fo wirde x4 +-y4 = 222 (YK,
und baber 22* -} 2x%y? = x4 4 2x’y* + y*
und alfo ein Quadrat.  Chen fo witwde 22" —
ax’y* = x¢ — 2x%y* -+ y¢ und aljo aud) ein

x 4 Quatral
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'f Quabeat fepn.  Da nun fowobl 22> 4 axty?

alg 22* — 2x%* ein Quabdrat fepn miirde, o
mugre aush ibr Product 424 — 4x4yt, und
alfo auch der vierte Theil davon ein Duabuf
feyn,  Diefer vierce Theil aber ift 2+ — xdy!
und alfo eine Differeny jweper Biquadrats
weldyes nidyt méglich ift.

V. Cuolid) Eann audy die Formel 2x* — ay* fein
Quradrat feyn; denn da beyve Jahlen x und y
nicht gevade find, weil fie fouft einen gemeine
fchaftiichen Theiler bacten, unb auch nidy bie
eine gerade wind die andere ungerade, weil fonf
ber eine Lheil durdy 4, ber andere aber mit
burdy 2, und alfo aud vie Foviel felbft nue
burdy 2 theilbar feyn wide, fo mibffen beyde
ungerade fepn.  Sebir man nun x = p 44
urd y=p—q, fo ift die eine von den Jafe
fett pund q gevabe, bdie andere aber ungerabe,
uid b axt——ayt = 2 (x2 - y2) (x2—¥),
fo befdmme man x* - y? = 2p? + 2q> =2
(PP q*) und x* — y2 = 4pq; alfo unjert
gormel 16pq (p2--f q*), deren fechyebntet
heil, nemlic) pq (p2 4 q*), folglidy audy
ein Quabdrat fenn mifite,. Da nun die Factd
ven uncer fid) unthetibar find, fo mifite ein
jever fure {icy ein Duadrat fepn,  Sept mas
nun filr die benden erftern p = 2 und q =5
fo wird der dricte ré ~-s*, * weldyer auch et

- Ruadrat fepn mafee; viefes ift aber midt

§. 2ro.

Auf gleiche Weife e fich audy beroeifen, o

b e Fovmel x* - 2y4 Fein Quabrat feyn Fonne, 0O
von dec Beweis in folgendven Sagen I:wl'tc@l‘:.ﬁ |
L Sonw |
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b Kaun x niche gevade fepn, weil dann y unges

rade feyn mifite, und die Formel {ich nur durch

2, nidyt aber durdy 4 wicde theilen laffen;
vaber muf x ungerade fenn,

-IL Nan fege baber die Quadratmwursel unferer

Sovmel = x? 4 QP: , damit diefe ungerabde

; 4px>y*
werde; fo wird x* 4 2y% = x4 5 an +
L8 fich bie x* auffeben, die fibrigen

gt ! ;

Glieder aber durdy v2 dividirt und mit q2 muls
tiplicit, geben 4pqx? . 4p2 y? = 2q2 y3 ,
oder 4pqx? = 2q? y2 — 4p? y2 , daraus wird
xa = ql___zpz
¥ 2pq
y? = 2pq folgt, welches eben die Formeln find,
vie wir fchon oben angegeben haben,

L. €8 mifte alfo g2 — 2p? mieder ein Quadrag
feyn, welches niche anders gefchehen fann, olg
wenn q =r? 4 26% und p = 2rs ift; denn da
wiitde x? = (2 — 252 )23 Hernady aber wiirde
4rs (r* - 252) = y2 und alfo mitfee aud)
bee vierre Theil rs (r? 4 252) ein Duadrat
feom, und folglidy r und s jedes befonvers.
Segt man nunr=t2 und s=u?, fo wird der
britte Jactor r® 4 252 = ¢+ 4= ot toeldyes
auch ein Quabdrat fepn nuifiee.

IV. 9Bare baber x* 4 294 ein Suadrat, fo
witrde aud) t* 4 2u4 ein Quabdrat fevn, mwo
bie Jablen t und u weit Fleiner waren afs x
und y; und auf diefe Weife wiirde man imniee
auf Fleinere Sablen Fommen foupen. Da
nun in Eleinen Sablen diefe Fornel Fein Ouas
deat fepn Fann, wie man leidy verfuchen fann,

X g fo

y ooraus x® = q? — 2p? und
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fo Fann bdiefelbe andh in den grofiten Sablen
Fein Quabrat foyn,

§. 211,

WBas Hingegen die Formel x* — 2y* betriff,
fo Fann von berfelben niche bewiefen werden, daf
fie fein Quadrat werden Fonne, und wenn man ouf
eine abnliche e die Redynung anfrelle, fo Fonnen
fo gar inendlich viele Falle gefunden rwerden,

elchen diefelbe wirklid) ein Duadrat wicd.

Denn menn x* — 2y* ein Quadrac fenn foll,
fo ift oben gejeigt morden, daff x> = p* 4 2q°
und y = apq fepn werde, weil man algdann x* —
ayt = (p2 — 2q*)? befomme, Da nun and
p? - 292 ein Quadrat feyn muf, fo gefchieht dies
fes, wenn p= r* — 2s® unb q = ars; denn M
witd x2 = (r? 4 252)2,  Yllein bier ift wobl
mecfen, Ddaf diefes audy gefchehen mwitrde, - went
man annabme, daf p = 252 — r2 und q = 2r$ feny
paber groey Falle hier in BVetvadytung Fommen.

L. @3 fey juerft p=r2 — 252 ynd q = 215, 0
wird x = r* - 2525 und weil y2 = 2pg, ff
wird nun y* = 4rs (r?2 — 25*) feyn; und
miiften affo r und s Duadrate fepn.  Man efe
beswegen r=t2 und s=u’, o wird y*= 4t
(t* — 2ut); alfo v = atu v~ (14 — av')
und x =t 4 aut; wenn daher t+ — 2u* ¢l
Duabdratift, fo wird audy x* —2y* ein QU
orat; ob aber gleich t und u Eleinere 5abff_ﬂ
find alg x und y, fo Fann man dedy nicyt, 1w
vorber, fdilieenn, daf x* — 2y* fein Qul
dvat feyn Eonme, und jwar degmwegen, e
man daber auf eine ahnliche Formel in Fleinert
Sablen gelangr; denn x* — 2y+ Fann f*E
Quadrat feyn, obne auf die Fovmel t“f“‘;u
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e i Fomment, weil diefes noch auf eine anbere
Are gefcheben Fann, nemlid) in dem andern
y Jall, den wiv noch su betrachten haben,
1L €5 fey alfo p = 25 — r% uud q = 2rs, fo
fit wird yivar, wie vorber, x* =r* 4 252, allein
af fir y befdmmet man y* = 2pq = 415 (2s*—r*),
wf Sept man nunr=t2 und s =u2, fo beFomme
(e man y2 = 4t2u2 (2ut—1*), folglidh) y = 2tu
in v~ (2ut — %) und x = t* 4 2ut; woraus
. fich ergiebe, daf unfere Formel x* — 2y auch
i ein Quadrat werden fonne, wenn die Formel
q? 2u® —t% ein Quadrat witd, Diefes gefhiehe
— abet offenbar, wenn t = 1 und u = 15 und
I baber beforumen wir x =3 wnd.y =2, wors
igs aus unfere Formel x* — 2y* witd g1 — 4,
ba 16 = 49,
i HL Wiv haben audy oben gefeben, daf 2ut —i4
1 eit Quadrat merde, mwenn u=13 upd t = g
iy iff, weil algdann v~ (20t —t4) = 239 ift.
Sehic man nun diefe Werehe fic ¢ and u, fo
fo erhalten wiv cinen neuen Fall fiir unfere Fovs
fo mel, nemlih x=1 +2.13* = 557123 und
n Yy=2.13.230= 6214,
e IV. ©obald man aber Werthe fiir x und y ges
gy funden bat, fo Eatn man diefelben in den Fovs
") meln No. L file ¢ und u fhreiben, we men
ik bann wicder nene Werthe fiie x und y erhalten
104 wird.
et Weil wiv nun x = 3 und y =2 gefunden hHaben,
pie fo wollen wiv in den No. L gegeBbenen Jormeln t = 3
1y undu = 2 fegen, da bann v~ (t* —a2ut) = 7 wiry,
eif fo befommen wir folgendeneue Werthe: x = g1 |-
i 2,16 =113 UMby =2.3.2.% = 84. ~ Hievaus cre
rip Dalten wir x> = 12769, uNdx* = 16304736713
u; feener y2 = 7056 und y* = 49787136, baper :virb
i R =
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xt — oy* = 634730809, twovon bdie Quabratmuw
¢l 7967 iit, welche aud) mit der anfanglidh angeges
benen p*—2q’ vollig abeceinflimme, Denn da t=3
undbu=12, fowitbc=gand s= 4, Ddaber p =4I
—= 32 ‘= 49 uiid q = 72, woraus p> —2q’s
2401 — 103068 = — 7967,

XIV. Capitel.

Aufidfung einiger Aufgaben, die s dieforn
Theile der Analptif gehdren,

§. 212,

PILTT baben bigher die Kunftgriffe evFlave, toelde
in diefemTheile der Analytif vorfommen und ndthig
find, unt alle diejenigen Yufgaben, weldye Hieher
gehoren, aufynldfen; wir wollen daher Gier nod) eir
nige dergleidyen Aufgaben folgen laffen, um diefes
in ein defto groferes Licht ju feben, und aud bie
Auflofung derfelben jugleich binjufugen,

§ 213,

L Man fudye eine Jabl, daff, mwens
man 1 fowebl dazu addire, als aud) do
von fubtrabive, in bepden Jallen ein
Quadrat herausfFomme.

Sebt man die gefiudyte Jab! = x, fo mug forwed!
x4 1 alg auch x — r einQuabrat fepn, T pas
exffere fefe man x = 1 =p?, fo wird x = p? — !
und x — 1= p*—'2, mwelches audy ein Duadrat
feon mug.  Man nehme an, die Wurgel davon (¢

P9, fowitdp*—a2 = p’—2pq + g, 10 gdi
I
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