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Lehrsatz 16. Man denke sich von einem Punkte A nach einer graden Linie
DE die senkrechte Linie AB, und mehrere schiefaufstehende grade Linien
AE, AC, AD etc. gezogen, so ist:

1) die senkrechte AB ...
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Katheten AB4 BF der Conftruction gemifs gleich
vg.Folg, find *; folglich wire der Winkel BCF gleich dem Win- |
kel BCA ; welcher der Annahme nach ein rechter ift, |
Alfo miifste auch der Winkel BCF ein rechter feyn: .
folglich, weil die Summe der beyden ‘ancinander lie- |

genden Winkel BCA 4 BCF zwey rechte Winkel be-

¥ 4. triige, miifsten CA, CF in einer graden Linie liegen®;
folglich wiren zwifchen den beyden Punkten A, F |
zwey verfchiedne grade Linien ABF , ACF moglich, |

welehes Grundfatz 6 widerfprichts Alfoifind zwey ver-

fchiedne fenkrechte Linien von einem Punkte aufser-

halb einer ‘graden Linie, auf diefe Linie unmoglich.

[Folzerung., Alfo ift kein Dreyeck mit zwey

vechten Winkeln moglich,]

[Anmerkung. Dafs auf eine grade Linie durch einen |

Punke in ihr nur ein einziges Perpendikel moglich ift, haben

wir fechon Lehifatz 1. Zufarz 2. bewiefen, Wie diefe Perpendi

kel zu conitruiren find , lehrt Aufg. 25 34]
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graden Linie DE die [enkrechte Linie AB, und wmeh-
veve [Chiefaufftehende grade Linien AE, AC, AD e,
gezogen , fo ift:

1) die [enkrechte AB wnter allen diefen Linien
die kiirzefie.

¢ ) Unter den fchiefftehenden Linien find je
zwey, 2. B. AC, AE, welche auf entgegengefetzten
Seiten der fenkrechten Linie AB gleich weit von B
(dy I Jodafs BC = BE ift) auffiehn, gleich. -

Man denke fich von einen Punkre A nach einer |
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3) Von allen andern fehieffiehenden Linien (z.Bs
AC, AD-oder AC , AE) ift fiets die die grgfsere,
welche weiter von der [enkvechten auffieht.

Man verlingere die fenkrechte Linie AB um BF
= AB, und ziehe FC, FD.

1. Da nach der Conftruction die Winkel ABC, CBF
rechte, folglich-gleich, undanch die Seiten ABy BF
gleich find, fo decken {fich die beyden iiber die ge.
meinfchaftliche Seite BC befchriebnen Dreyecke ABC
und FBC *.  Folglich find die dritten Seiten AC, CF
einander gleich. Nun aber ift die grade Linie ABF
kilier als die gebrochne Linie ACE ¥, folglich auch
AR dic Hilfte der ABF kiirzer als AC die Hilfte der
ACF. ' Alfo ift die fenkrechte Linie kiirzer als jede
{chiefautftehende.

2. Wenn BE = BC ift, fo decken fich“die bey-
den iiber AR belclirieben bey B rechtwinkligen Drey-
ecke ABE, ABC*: folglich find die dritten Seiten. AC,
AE, und folglich je zwey fchietltehendeLinien, wel-
che gleich weit von B aunfltehn , gleich. — Diefe Li-
nien miillen aber zu entgegengeletzten Seiten des Per-
pendikels AB auffiehn, weil fie fonft zwey Punkte A
und B gemein hatten, folglich zufammenfielen, und
nur Eine, nicht zwey verfchiedne grade Linien aus-
machten *,

3« Im Dreyéck ADF ift die Summe der beyden Seix
ten AD und DF grofser als die Summe der beyden Li-
nien CA und CF, die von einem Punkte innerhalb des
Dreyecks nach den Endpunl¢ten der dritten Seite gezo-
8¢ find *, Alfo ift auch AD, die Hilfte von AD 4
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DI wrbfser als AC jdie Hilfte von ACL-CF: fololich
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ienden Linien lénger , die weiter vom|
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find die fchiefite
Perpendikel ab anfitehn, _

Folcerang v« Die [enkrechre Linie it das t "L",'.?‘C:
ﬁf.?.ﬁ_)’} des Abfiands eines Punlhts von einer g?'ad,_-;: Linie|
weil fie. nur anf ¢ine einzize Art'vorhanden (2), und

I PUCTLETEY, baciel, W lhedpany |
len anoglichien Linien ify

j ey .
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TL;:.;‘_L..L,.I die Klurvzeie unier a
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die fich - vem Punkte zur graden Linie ziehn  laflen,

[Daher werden wix hintiivo den Abf/and eines Punkts v

i ! . --ﬂ-"l-l ] % T L ™ : ."|
einer graden Limie, und umgekehrt den Abflaud einr|

graden: Lime von einem Lankze ftets durch das Pcr;}endi-'
kel, welches vom Punkte auf die Linie gefillt wisd,
belimmen. Wenn wir von der Grofse emes folchen Abe
{tands reden , mufs man darunter die Grolse diefes Perf
1Punke und Linie verftehn.]

|
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pendikels z2wiicher
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hingt yom Abftande der Punkte in der einen, von L.[l
PRCH i iete e TR | Falaolicl nie diefepr A b |
ANMAELI ;_1£l,_..3 ab, & LJJ.:_'J‘I\-\—I] NiuLs creler A }Ltﬁl]“ C]_u:'l[

die  Grofse der Perpendikel BA, FE, DC, die muf
von den Punkten in der einen BD, auf die aydere AC
zieht, bellimmt werden., Sind diefe Perpendikel ins
«. 1 4 =

gefammt eleich , fo find die beyden Linien gleich wei

alffekend (lineae agquidiftantes), -wo nicht, fo find{ig

ung leich weit abffehend, 3
; F5 2 SR 5 A
Folgerun g 2. Vom eisem Pankie la[fen f.‘.’,‘.":l. s

giner und deifelben cvaden Linie  nicli drey .gleiche arait
Linien zicin. Denn fonfi miilte es auf einerley Selt |

des Perpendikels ewey gleiche (nicht zulammentallen |
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de) _it._hlf_r auiltehenda grade Linien seben, welches
nach 2 unmoglich ik,
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[?.uh b2 1. Auns der Deckung der bgy den Dyey-

ke ABC, ABE in (2) folgt die Gleichheit der Win-
kel G und der Winkel CAB = BAE ; fo w e umge-
kehit aus des Gleicheit dieler Winkel 1 der Seiten

AC = AE ,;oder :der Seiten BC = BE die Deckung

: i e &
der beyden Dreyecke, Daraus ergeben fich folgende

Sitee:
o, Die {chiefen Linier _\C AE welche _:1{'.1{T1 welt

o | i ok
yon (ﬁa’? { ”Jun\,f.n’.-“’;ﬁ Ir-.t..» JJJ .(;E:J.J. hnf .t i 1o d‘“:’

CB = BEift) ind fowohl gegen die Linie. DE?

; ] 12 fankrechte AB beve e
qls auch gegen dig {enkrechte AB beyde unter glet
chen Winkeln genergt.
B, Zwey {chiefe Linienh AC, AE, die unter gleichen
<
Winkeln © = E auf die grade Linie DE aufftehn,
find gleich nd tiberdem gleich weit vom Pet-
: 3 N Gl A e
pendikel AE emtemt, d. h. fo, dafs foswahl 8C
btk | e g = s % - * :.ﬂ“
CE, sls auch der Winkel CAB =BAL 1t}
fillen folglich, wenn fie aufe inerley Seite des Pexs
r y s )

pendikels liegen zulammen (2).

y Zwey fchief - aufftehende Linien AC, AE die
gleiche wWinkel mit dem Perpendikel AB machen,
find gleich, und flehn von demlfelben gleich
weitabi]

[Zulatz. 1L Jede der fchiefftehenden Linien
AE, AC, AD etc ftelit auf DE unter ungleichen Ne-
benwinkeln *, einem {pitzen und einem-{tumpfen auf.
Und zwar liegs der fpitze Winkel miit: dem  Perpenditel
ﬁf‘“aff einerley , der fiunpfe Winkel hingegen it dem
Perpendikel auf: entgegengeferzeer ‘Séive der [Lhisffichenden
Linie. .Denn jede fchiefftehende Linie z, B, AC bildst
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mit dem Perpendikel AB und dem zwilchen beyden
liegenden Stiick der graden Linie DE ein rechewink |
liges  Dreyeck, worin der Winkel der f{chiefftelen |
den Linie vorkdmmt, der mit dem Perpendikel auf ¢

nerley Seite der fchieffiehenden Linie ‘liegt. Nun ift|

das Perpendikel AB ftets“kiciner als AC (1), folglich

auch der Winkel C kleiner als der rechte Winkel B ¥,

folglich jener Winkel ein fpitzery dagegen fein N |

benwinkel ACD, der niit dem Perpendikel ‘auf entge.

gengefletzter Seite der {chiefltehenden Linie AC liegt; |

. ein {ftumpfer. ]

[Folgerung 1. Wennzweyer {chiefftehender Li
nien AC, AD {pitze Winkel (oder auch ihre ftumpf
Winkel) beyde nach einerley Seite jener Linien zu lie
gen, fo liegen diefe Linien felbft beyde auf einer
ley Secite des Perpendikels AB. Wenn dagegen, wié

bey AC, AE die {pitzen (oder auch die ftumpfen Win.

U el PRI

kel auf entgegengefetzten Seiten jener Linien, (folg. |

lich gegeneinander gekehrt) liegen, fo liegen  diefe

Linien beyde auf entgegengefetzter Seite des Perpep-

dikels AB.]

[Folgerung 2. Folglich fillt das Perpendikel,
welches aus der Spitze eines Dreyecks auf die gégen:
iiberfichende Grundlinie gefillt wird, wenn beyde Win-
kel an'der Grundlinie {pitz find, imnerhalb, wenn ei-
ner diefer Winkel {pitz 'der andre ftumpf ift, aufSerhald
des Dreyecks, — Ift keiner der Winel an der Grund-

linie ein rechter, {o fillt das Perpendikel in dic eine
Kathete
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Kathete des rechtwinkligen Dreyecks, weil aus einem

Punkt auf eine grade Linie nur ein cinziges Perpendi- | '- _

kel moalich ift, G Gy _ !
b §

y

LEHRSATZ 17 i

Es ey EF eine anf der graden Linie AB,in devenFig. 29,
Mitte C, aufflehendes Perpendikel, fo ift- 1) jeder
Puiikt an dfﬂ:fé-!-p.; P:#'}Jffﬂﬂ"ikiﬁ" voi demn b yden Endpruks-
ten dér graden Linie AB gf'e:'c‘;'z. weit entfernt s 2 )]eder
Punkt aufserhalb des Peypendikels hingegen von digjen

Endpunkien wngleich 10eit entfernt.

1. Da der Vorausfetzung gemils AC = Cp ift,
fo fiehn zwey aus irgend einem Punkte D desPerpen-
dikels nach A und B gezogene grade Linien DA, DB, i
vom Perpendikel gleich weit ab, find alfo gleich. B e E
Und'folglich fteht jeder Punkt im Perpendikel von den
beyden Endpunkten A, B gleich weit ab.

a. Bs fey T ein Punkt aufserhalb desPerpendikels, | i’

Zieht man TA, 1B, fo mufs eine diefer beyden Linien

=

7. B TA das Perpendikel in lrgend einem Punkte D | 33
durchfchneiden. Man ziehe DB. Nun it I3 < ID il \a
4+ DB *, und, da D ein Punkt im Perpendikel ift, , 7. ' R ﬁ
nsch (1) DB = DA; folglich IB << ID 4 DA 4. & i o

< 1A, folglich jeder Punkt, anifsexhalb des Perpendikels Al 31

von den Endpunkten A, B ungleich weit entfernt,

Folgerung 1. Umgekehrt mufs jeder Punke,
Welcher von zwey Punkten A, B gleich wsit abfteht,
10 dem Perpendikel auf AB liegen, ywelches in der
Mitte zwifchen diefen Punkten autlieht. Denn anfier-

E
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