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Lehrsatz 22. Wenn auf der geraden Linie AB, eine andere BD senkrecht
und eine zweyte AC schief aufsteht, so dass der spitze Winkel BAC nach
der Seite jenes Perpendikels zu liegt, so mussen BD, AC ...
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Anmerkung. Diefen Sacz der bey Enklid und Le Gem
dre fehle, habe ich aus Simpfon entlehnt, denBeweis aber felbf
gefithie, da Simpfon die Hauptlache, duls BC, EF auf einerley
Seite des Perpendikels fallen miiffen, nicke darthut, wozu ilm
Sétze, wie die baym 16ten Lehefatz nachgerragne !c.u en.. Dafs

dicfer Sarz dbrigens allein unter der hs_\"’_ﬁ."t"“] i:l*(h"n"lm“ gil,

erhelit ans dem Beweife. Denn not unter dicfer Bedi ingung: ift es
nothwendig dafs ‘die {chiefftehenden Linien BI , EF, beyde auf
einerley Seite des Pexpendiliels liegen und-fich decken, Ohnedem
kénnten fie wie BL, E'F auf entgepencelerzten  Seiten des Per
pendikels liegen, und dann witrden fie ihrer Gleichheit tine

tet nichr zufammentallen. . Die Decknng bliche alfo

Bedingung zweifelhaft. w— Wie, wenii zwey Linfen

ohne jene
als Seired
einies Dreyecks, und ¢in thnen gegeniiberfichender Winkel eges
ben find, das Dreyéck zu finden ift, lehitt Aufg. 10.
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Denn gefetat fie trifen in irgend einem Punkee 0

oberhalb oder unterlialb der Linie AR zufammen *; fo
hitte man einen Punht

|

r
\.
fchiedne Perpendikel OA, OB noch derfelben oraden
g
Linie: AB giengen, welches unméglich ift *,
_T--.F:Q' o % A 1. WL g = e
[ Flieraus: erhellt die Moglichkeit parallaler Lis

nien, — Die 15te Erklirgng gehorte allo hierher] |
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Wein auf der graden Linie AB, eine andere BD
Jenkrecht und eine Zieyte f.{
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der fpitze Winkel BAC nach der Seite jenes Perpendi-
kels zu liegt , fo miiflen BD, AC genngfam verlingert
[ der Seite der- AB, auf welcher der fpitze Winkel
liegt] zufammen treffens

Aus verfchiednen Punkten - E, C; Py der {chief-
fichenden Linte AC {eyen auf AB die Linien FG, CM,
PN fenkrecht gezogen.

Diefe Perpendikel fallen insgefammt anf die Scite
der AC, auf welcher der fpitze Winkel liegt-*, d. 1 *16.2.2.
der Vorausfetzung nach insgefammt nach der Seite
desPerpendikels BD. Die Punkte G, M, N in welchen
fie auf die AB aufftehn, konnen nicht mit dem Punkte
A zafammenfallen, weil BAC kein rechter Winkel ift.
Eben fo wenig konnen fie in der entgegengeletzten
Verlingerung AL der Linie AB liegen. Denn {fonft
miilste das im Punkte Aauf AB errichtete Perpendikel
AE von diclen Petpcndikeln durchichnitten werden,
(wi¢ 2. B. von FH in K)*, und dann waren von dem * Gy, 3.
Durchfchnittspunkte (K) zwey vetfchiedne Perpendi-
kel auf AL vorhanden (KA, KH) welches unmoglich
it *: folglich miiflen die Punkte G, M, N in der Li» |
nie AB von A nach B zu liegen.

srade aus denfelben Griinden mufs, wenn A

auch derPunkt M von G nachB zu

15

orifser als AF ift,
in der Linie AB liegen. Sollte er mit G zufammen-
fallen, {o ftiinden in G auf AB zwey ver{chiedne gra-
de Linien GF, GC fenkrecht, welches anmoglich it*. v, 7 o
Sollte er in die entgegengeletzte Seite der AB fallen,
{o wiitde das Perpendikel aus C das Perpendikel FG

durchfehneiden, und aus einem Punkte aufserhalb der
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AB auf ibr zwey verlchiedne Perpendikel vorhanden
feyn, welches eben {o wenig moglich ift. Folglich

mufs der Punkt M von G nach B zu failen, f{o dals
AM grifser als AG ift.

Wenn men alforauf AC flets in grofsern Entfernun.

gen Punkte nimmt, und aus thnen .fenkrechte Linica :

auf ABziehty fo fillt der Punkt wo fie auf AB aufitehn,

immer weiter and weiter von A ab. In diefem Wachs |

thum der Entfernungen AG, AM, AN Grinzen an

nehmen zu wollen, wiitde ungereimt {feyn. - Demn

. gefctzt man wollte behaupten irgend eine der {fepkrech-

ten Linien z.B. CM fey die letzte, foiglich die, deren
Fulspunkt M am weiteffen von A abftiinde, fo lieli
fich allemal, aufdie Art, wic es hier gefchehn ift, dae
thun, dafs wenn man die AB verlingert *, ein aus it
gend einem Punkte P der Verlingerung auf AB gefill:

=

tes Perpendikel PN in einer Entfernung AN, die. gif:

{ser ais AM ift, aufftehn miifste; ein Refultat, welches |

der Annahme, dafs CM die letzte am weiteften von A

o

entfernte fenkrechte Linie fey, wider{pricht.

Folglich ftehn auf AB in jeder beliebigen, noch
fo grofsen Entfernung von Punkte A Perpendikel, die
aus einem ljunkLe der AC gefiillt find, auf: fol

auch in der Entfernun g AB,

und hier mufs das Perpen-
dikel mit der fenkrechten Linie BD zufa ymmenifallen,
da in einem Punkte B ejger graden Linie nur ein eif-
riges Perpendikel auf diefe. Linie méglich ift *: folg:
lich miiflen die Linen AC, BD genugfam v

in irgend einem Punkte zufammentreffen ,

erlingerts

und zwar
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v den Parallellinien, deflen Beweis, wie ihn Le Gendre X
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i der Seite dér AD, auf welcher der {pitze Winkel
BAC liegt.

[Anmerkung, Diefes ift der Fundamentalfatz in der Lehre

wfdas Vortheilhafeelte darzuffellen, und, (wie man aus den Citaten

nerSitze in das Syftem, ich noch beffer zu begriinden gefuchehabe,
Als dicfem Satze folgt der g4lte Lehrfatz, deffen Beweis, wie

hhiele, und den in der Thatnoch nie=

kann) durch Einfchaltung frithever ven Le Gen dre tihergange-

e {cheint, Enklid firunmd

e o
ementarifch und

afehlace 1 o
elchlagen nar, €

mand, [0 viele Wege man auch ein

villig bindend dargethan hat. Hr. Le Gendre wurde fich daher

der hier mitgetheilte Beweis biedend und ohne Liicke wire, und

fich dagegen nichts anders einwenden liefse, als ‘was Le Gendre

evinnerr , dals dic Idee des Unendli-

felbt in einer Anmerkun

(53=3

chen/dabey mit ins Spiel komme ( welches, wenn ¢s nur auf oe-
horige geometrifche Art gefchieht,

Kinnte). Ich glaube aber an Hr. Le Gendres Beweis zweyerley

nicht tadelnswirdig feyn

ausferzen zu miden.

Exfens wird im indivecten Beweife im Erflten Abfatz unbe-

epommene-FH das

wicfen ‘behanprer , dafs die als fenkreche ang

Perpendikel AE durchlchneiden wiiffe ; eine Liicke die jedoch
leicht auszufillen ift, wenn man nur die von unferm Verfafler

ubergangnen, Sitze vom schneiden der Linien den Principien det

Geomerrie zufligr | wie ich das zu thun wverfucht, und’ deshalb

wf Grundfatz g verwiefen habe,

Zweytens , und das ift die Hauptfache, thut diefer Beweis
zwat wberzengend dar, dafs, falls es in der Verlingerung einer
eraden Linie ‘Keine Granzen giebr, (and dafs es die nicht gebe
liegt in Forderung 2,) s auch kein letztes Perpendikel aus Punk-
ten der AC auf AB geflen kouie, Allein daraus folgt keineswegs,
cigend angenommen wird , dafs es

wie i drireen Abfarz ftill{c]
W dek Encfernung jener Perpendikel vom Punkte A keine Granwze

o ¥ ! 3 s
&toen konne, - Deny esowilte viellgiche doch denkbar, dafs bey




o A T o

74 v co I,

gleich weit entfernten Putikeen auf der AC, die Perpendikel aufd

immer wcnfl.rcr von cé:‘.amt;cr abltinden’, und ihfe Endern
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Jof

vielleichtin einer geometrifchen oderandern unendlicheri Retheds

}
i
einc endliche Summe hat, abnehmen kénnten, dadenn fiir ge }
Entfernungen der BD, die AC fich thr affymptotifch nihern uu.ue' fey /
hne fie je zu erreichen. * In diefem Fall ware zwar eipe '-.-nuul_ Der's
in der Entfernung jener Perpendilel vom Punkee A auf derLintf ten1

kell

AB worbanden, iber die heraus fiir jede Entfernung von A kel

Perpendikel aus einem Punktedan der AC die’ AB mechr ducilﬂhl---';

te, allein dem ‘ungeachter gabe es Kein letztes Perpendikel, weil § .
bey allen Anndherungen chne Ende Keinen letzten Zultand gieh | &
Es fcheint daker etwas tibereilt zu {eyn, Wenn Hy. Le (}'eu..'.ft BG
im vierten Abfatz ans dem was {1911};[.1,1'1 it (d. b, daraus di] ale>
es lein letzres Perpendikel giebt) tnmittelbar folpere, dals : J‘LJ;E
jeder noch fo grefsen Entfernung von A einPerpendilkel aufiteh .l
eine Folgerung die nur dann giltig wire, wenn er dar : ‘L‘“l
hitte, dals es in der Entfernung der Durchichnittspunkee derfe} e
pendikel auf der Linie!AB, vom Punkte A an 3‘01’{‘L‘]L:;urj ,i—._-;‘:,n% dic€
' So lange er finl
den
kénnen wir {einen Beweis niche als bindénd erliennen .. Ton fait
mifien ihn, fo wiel Schavffinn er {ibrigens verrith, den :.-jc".-i ;]1
ganz geelickeen Verfuchen die Schwierigkeit in der Theorie o} X
l’arﬁlielainicn zu heben , beyzihle Unferm Lefer wird et ue-! de
nigltens dazn dienen, dafs er cinficht , woranf die Schvierighet al

bey diefem Sarze beruht, welches mehteren, die fich mi diel|
X Theoyie befchiftipr haben , nicht fcheint recht deutlich gewela |
zn feyn, == Ueber dic Verfuche die Theorie der Parallellinie |

suf cinenm andern Wege zu begriinden , fehe man die erffe une

den Bemetkingen, welche diefen Elemmtm angehdngt find. 3
d U, "
i LEHRSATZ 23 L
1 *Fig.32. Wenn zw ey grade Linien AC, BD it it |
%5, An, dritten AB ey innere IVngg# CAB, Aﬂﬂ o
'
: | 3*
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