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[Lehrsatz 14.] Sind umgekehrt zwey Bogen MN, PQ eines Kreises gleich, so
sind 1) die Sehnen, welche durch die ubereinstimmenden Endpunkte
beyder gehn, MP, NQ, parallel. - 2) Die Sehnen welche durch ...
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Zuweytens find -anch die Hilften der gleichen Seh-
en MN, PQ, welche die Perpendikel aus den Mit-
telpunkten CR 4 0S auf ihnen abfchneiden, gleich, MR
_ RN = PS = SQ. Nun aber it RS = CO *, folg- -
lich find auch MP und NQ, beyde gleich CO. . Mizhin

[ehneiden die ihulich liegenden Theile beyder Kreislinien, von
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allen graden Linien , die mit der Linie durch ibre. Mitiel-
punkte paraliel latfen, gleiche Theile ab. Umgekehrt ift
illo der geometrifche Ort des Endpunkts P einer gegeb-
nen oraden Linie MP , welche in gegebner Lage,
(2 B. parallel mit AF) mit ihrem andern Endpunkt M
auf einer gegebnen Kreislinie ADBK auffteht, eine
aleiche Kreislinie EGFL, deren Mittelpunkt O, von
C um gegebne Linien MP, in der gegebnen Lage,
gbfteht *. - ° “Cfl13

Anmerkung, Diefer Zufatz ift im wefentlichen Satz 21, o
i erften Buch von Apoll. ebnen Oertern, wird dorr aber anders
tuseedriicke und bewiefen, Der berithmte Fermat foll der Ur-

heber deffelben feyn, ]

ft e HRSATZ 14]

Sind wngekehrt zwey Bogen MN, PQ eines Fig 59-

Kref:/é.r gleich, fo find 1) die Sehnen, liwelche durch
di¢ isbereinflimmenden Endpunkte beyder gehn, MP,
NQ, parallel. — 2) Die Sehuen welche durch die
Verkehrt liegenden Endpunkte beyder gezogen) Jind,
MQ, NP, duvchfchneiden fich fo, dafs die ahnlich lie-
genden Theile in beyden gleich find. — 3 ) duch
Wenn die Sehnen der beyden gleichen Bogen MN 5 PO

SIL L e = s ¥ - . .
J_"’*LJL: fich aufserhalb des Kreifes [chueiden, Jo find die




e — O e

&L

¥ I

Qs

al.

NQ *, ferner, weil MN, PQ gleiche Bogen find, stcl)

. Punkte Idurchichneiden ¥, Ueberdem find fie gleid

. die Dreyecke MPQ, PMN *, und die Winkel beyll
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aboefchnittnen Stiicke in  der Verlingerung beyly

o

g:'t-'z'u.f.'. :
1. Halbire den Bogen NQ durch den Halbmellif

e ey . ,,‘ i Ko
CH; fo wird dutch diefen HalbmefTer-auch die Sehnef

der Bogen MHP und die Sehne MP diefes Bogens hik
h ftehn die Sehnen MP, NQ, weld

durch die, iibereinftimmienden Endpunkte der beyin

bire.. Fol

gleichen Bogen gehn, beyde auf die grade ‘Linie Cf
fenkrecht; fie find alfo parallel *,

2. Die Sehnen MQ, NP, miiffen, weil fie &
verkehrt liegenden Endpunkte der beyden gleicha

Bogen verbinden, fich nothwendig in irgend ein:

weil fie zu gleichen Bogen MHQ, NHP gehoren® D

nun auch die Sehnen MN, PQ gleich find, fo decken fia

und P find gleich, Das Dreyeck IMP it daher gleick

{chenklig *, und IM = IP:, folglich auch, dad
5 - LT

ganzen Sehnen MQ, NP gleich {ind, IN =1Q,

24 Durehfchneiden fich die beyden Sehnen der §

gleichen Bogen MN, PQ in irgend einem Punkte !

aufserhalbi des Kreifes, fo ift das dadurch entftehend

Dreyeck NOQ gleichfchenklig-y mithin NO =Q0

Denn aas dem, was unter 2 bewiefen ift, folgt, ddli
die Winkel IMN, IPQ, folglich auch, wegen i
Parallelismus der Sehnen PM und QN , die Winkdl
QNO und NQO gleich find *,

Folgerung 1. Weil in dem unter o betracht

ten Fall, dasDreyeck MIP gleich{chenklig ift, fo lieg
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die Spitze deffelben in dem Halbmefler CH, welcher
wf der Grundlinie MP in ihrer Mitte fenkrecht fteht®”.
Polglich liegt der Duarehfthnittspunke I der beyden Sehnen
MY NP flets in dems Halbmefler, der die Bogen MHP,
NHQ. halbire, — WUmgekehrt geht die grade Linie,
welche durch die Punkte H und I gezogen wird, ftets
durch den Mittelpunkt des Kreifes *, — Endlich
fchneiden zwey Sehnen, welche durch einen Punkt T
tines Halbmeflers unter gleichen Winkeln gegen den-
{elben gezogen werden, gleiche Kreisbogen ab,
Folgerung 2. Weil e¢ben fo in dem unter 3
betrachteten Fall das Dreveck MPO  gleichichenklig
it, fo liegt die Spitze deffelben O, in der Verlinge-
ng des Halbmeflers CH, welcher auf der Grundlinie
in der Mitte aufteht. — Umgekehrt mufs allo eine
grade Linie welche den Winkel C am Durchfchnites.
punkte halbirr, durch die Mitte -der Sehnen MP und
NQ und durch den Mittelpunkt des Kreifes gehn';
ind grade Linien, welche unter gleichen Winkeln ge-
gen die Verlingerung eines Halbmef(fers durch einen
Pankt deflelben gezogen werden, und den Kreis durch-

fchneiden , fi iden in ihm gleiche Bogen ab,
y ichneids E ]

Zufatz I. Diele Sitze laffen fich auch aufTan-
genten tibertragen. © Nimmt #an auf beyden Seiten des
Hler'#fam:.r_g.rpm;&res H gleiche Bogen HM, HP, [o linft
die Sehne durch ibre Endpunkte, MEP, mie der Tangenre DE

T a T
b Prallel, Denn zizat man nach dem Berlihrungspunikte

den Halbmefler CH , fo halbirt diefer den Bogen MHp,
Within auch die Sehne MP *, fteht alfo auf ihr, fo wie
I

*Laz.f3

> Gf, Gl_

Fig. go.

9.
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%1251, auf der Tangente {enkrecht ¥, und Seline und TangefEbersn
i : te laufen alfo parallel. ' B,
Tangenten durch die beyden Punkte M und P geugti} L
17

¥12.5;2. machen mit der Schne MP gleiche Winkel *, bildmg

glfo, wenn fie fich In einem Punkte O durchfchne
den, ein glti;hl‘cnenhliges Dreyeck. Daher find a Tkl
abgefchnizenen Stiicke derfelben MO, OO gleich, und e} .
Durchichnittspunke fillt in demn Halbmefler CH, & ks
*L.17.65 durch den Berithrungspunkt geht *. Umgekehrt il W
eine grade Linte durch O und H auch durch den Mied
telpunkt, und eine grade Linie, welche den Winkd B,
bey O halbirt, fowohl durch den Beriithrungspuk i g
als auch durch dem Mittelpunkt gehn. ;
Tangenten welche von einem Punkte O au Serhalbds
Kreifes nach dem Kreife gebuy  find diberhaupt inrsgefamtt | ouf
gleich, Denn zieht man CO und die Halbmeffer ot | gelirr
den Berithrungspunkten CF, CG, {o entftehn ek} dureC
winklige Dreyecke, worin die Hypothenufe CO e | fenss
eine der Katheten gleich find, die fich deshalb d" pleit
cken *, und worin OG = OF ift. fod
: Zafatz 11. Iff an Halblreis ABC in eine graé | el
Zahl von g!eicfae:: Theilen, z. B. in 6 getheilt, and w0 § il
verbindet die iibereinflimmenden Theilpunkte von din La
punkten des D;n'cﬂn:%’f’r asl gs:‘eri'zs:er durch grade Los
AC, HF, 1G, [oifi die Summe aller digfer pm‘ﬁﬂefﬂﬁie’ﬁ‘L
aen gleich dem Stiick AK , welches eisze grade Linit durdy ™

B und den nichffen Theilpunkt G gexzogen , auf dew o |

lingerten Dr:rcf:,ﬁ,ff_jﬁ;' abfchneidet, ,
D ; e iala g s T =]
enn wegen der Gleichheit der Theile AH, Cf |

: und HI, FG find die Sehnen AC; HF, IG it-alg“fj*_!

13 1
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+f quch zwey Theilpunkte K, I *. Verbindet manzwey- ,
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fhen fo find wegen Gleichheit der Bogen HI, CF und
B, FG die Sehnen HC , IFL, BGIC parallel, TFolg-
lch find HFLC, IGKL Parallelogramme, alfo HF =

(L, IG = LK * und AC 4 HF 4 1G = AKi *I.34.3,
Zufatz 11, Iff ein Halbkreis ADB in eine ungrade 'l;'tf'- I,

Ukl von gleichen Theilen, z. Biin 5, getheile, and man

vrbinder die iéi’;ercinﬂim:;.renzfea: Theilpunkte durch grade

Vlinen AB, DG, EF, und zichs nach den Eddpunkten E, F

i Ictzgern diefer Liien die Halbmeffer CE, CF; fo find
wlle Abfehnitze jener Linien zwifchen diefen Halbme[fern

BB, MN etc. zufummengenommen dem Halbuie(Jer des Krei.

B i gleich.,

Denn theilt man auch den andern Halbkreis'! AHRB
wf diefelbe Art ein, in den Punkten H, I, K ete,, 1o

gthn erflens EC und FC verlingert als Durchmefler

-u“.;,
tns die verkehrt  liegenden Endpunkte der beyden

gleichen Theile DE, HI, durch die Sehnen EH, DI,
lo darchfchneiden fich diefe, mach Folgerung 1, in ei-
nem Punkte I des Halbmeflers CA, fo dafs CA = CL
+LAift. Nun find aber wegen Gleichheit der Thei-
lty die Sehnen FI, EH, DA welche gleiche Bogen ab.
kineiden, parallel *. Eben fo die Sehnen AB, DG« o
EF und die Sehnen ER’, DI, etc, Mithin find als Pa- |

dirdy "llelen 2wifehen Parallelen, erftens DN = AC, und

,

Jlel |

Wil Weytens EF == LC = DM *, alfo auch DN — DM 1341,

=AC—LC s d. h. MN = AL und folglich EF 4+ MN
1=LC.L AL = AC,

Ia
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Grade {o filirt man den Beweis, wenn der Hib§

kreis in eine grofsere Zahl von ungleichen Thejl}
getheilt il |
111, 7 afatz 1V, I ein Kseis in fechs gleiche T

Taf.
ginen der Theilpunkee, Ay®

F. 634 getheilt, und man verbindet
denen, welche ym zwey Theile von demfelben abffeqn du
grade Linien AC, AE;sfo theilen diefe Linien di¢ Sei
BF zwifchen den iibergangnen Theilpunksen, welche i
bey A liegen, in drcy gleiche Theile.

Denn erftens find AC, BF, und zweytens i

AE, FB, zwey Sehnen, welche die verkehrt lisgs

den Endpunkte zwey gleicher Bogen AF, CB undM

EF mit einander verbinden. Folglich durchfchnei

14. 2, fich diefe Sehnen {o, dafs BH = AH und FI = ALl
Nun aber find;, wenn man CE zieht, die Bogen A
CE, EA, folglich auch die Sehnen diefer Bi

¢ > gleich * Alfo ift das Dreyeck ACE gleichfeitig b
iiberdem C}u parallel mit BE lauft, f{o:ift das Dieys

*1.25.A. AHI, mit jenem Dreyeck gleichwinklig *, alfo. b

¥a1.f.2 falls gleichfeitig, oder AH = Hl = Al % Mithio

uch BH = HI = IF, folglich die Sehne BF aufdd
Art in drey gleiche Theile getheilt,

&

Anmerkune, Diefer fehr brauchbare Lehrfawz udé

o
zulitze fehlen bey Le Gendre, Zufatz 2 entleline jch aus 6
Eulklid, Zufatz 3 u ¢ aus Kraffts Infticur. Geometr, fublioy®
als Urheber des erftern La Hive in den Miéinoires de Markies}
I":e,..--

s T P + 3 - : : ¥
que. Paris 1692, p. 92, und des letzicrn Gregor vonoh

in feinem Opus geomerricum prop, (g6 de Circulo genannt |

i den Beweilen bin ich indefs von ihnen abgewichen: In
folgenden Biichern werden wir dhnliche intereffante Sirze fisi
d, Us
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