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[Lehrsatz 15.] Nimmt man ausserhalb oder innerhalb eines Kreises einen
Punkt A und zieht durch ihn und den Mittelpunkt B eine grade Linie,
welche die Kreislinie in den Punkten | und H durchschneidet; ...
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Lemrsarz 1%5]

Nimant man  aufser n-ﬂ'ir oder innerhalb eines T'ig. G4

Keeifes einen Punkt 4 und 2 eht durch thn und den
Mittelpunkt - B- eine grade Lm. . welche die Kreisiinie
in den Punkten I und H durchfchneidets, fo hat

1) wuter allen Punkten der Kieisliyie der Punkt

il i

I, dey in der Linie AH it dem Punkte A zu einer-
ley Seite des f‘.—'f;-'fratf;_r--af.;:.if's B liegt, dei f-:-"fi;r*';f:-r; da-
tesen der Punkt-H | deranit A-auf entgegengefils

Stite-des Mittelpunktes L liegt: den grijiten ﬁ!" i
vous Punkte: 4 ;
2} haben unter mehveren Punkten E; K; G i

l“‘ 2 1 & e = T 4 . 1
der Kreislinde, t‘f-!f:j;."ﬁi,‘{!_i.’} den kleiniern. dbftand-vom

Punkte A, 1welche nither: beyiw Punkte Liizgen s und

3) fehn je ziwey Punkie, die. 2w entgegenges
Maten: Séiten der Lisie -AH liegen wnd  gleich weit

)

won [ enifernt find, z. B. E, F, auch voi Punkte
d gleich 1eeit ab.
1. Denn zicht man nach den Punkten E, K, F,
G in der Kreislinie die Halbmefler BE, BK, BF, BG
ind aus dem Punkte. A die graden Linien AE, AK
B, AG, fo bilden diefe mit AB Dreyecke, in deren

il 3 i : - o ¥ .
fdem, 7. B, in ABE , der Unterfchied je zweyer Sgiten

“eiter und zngleich ihre. Sumime grofter als die dritte

PHAE e o Bt - . &

wite ¥, fololich AB — BE oder AB—BI, deboke. ¥ 1, ¥
h i3

AL und zugleich AB 4 BE oder AB + BH d, h. AH

*,

AT A . -
- -J\ it, - Felglich it der Punkt I weniger, der Punkt

f * = o e
- wetter als jeder andre Purkt E in der Kyeislinie vom
fankte

A entfernt; welches das erfte ill,

e ——

i




: o ar ;

“kel ABE, ABK, ABF,:'ABG durch Lehtfatz 10.-53:['

¥ 1. 10,

. dalier ihre Grofse von der)Grofse ihrer Sehnen abliing!

I eatfernt; fo ift auch AE = AF *, da denndt

i s < g ey — ™ e E—— ES
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2, Alle jene Dreyecke. ABE, ADBK,: ABF, AR

haben unter einander zwey Seiten gemein,? nemii

AB und die gleichen Halbmefler BE, BK, BF, il
Folglich wird die Grifse ihrer dritten Seiten AE, ARS
AF, AG von der Grofse der gcgenﬁbe:llchenden‘M?.j

: - e el
erften Buchs beltimmt.  Alle diefe Winkel find skl

zugleich Winkel am Mittelpunkte des Kreifes unj

folzlich von der gegenleitigen Entfernung der beydn
Endpunkte diefer Schnen, d. h. der Punkte E, K
G vom Punkte I, 1t der Punkt E weiter als K o
nicht fo. weit als G vem Punkte I entfernt, foil
AE > AK und AE < AG *; welches das zweyl i

3. Sind endlich die Punkte E, F oleich weit it
= 5

beyden Punkte E, F zu entgegengefletzten Seiten &
Linie AB liegen miiffen, well fic fonft (da die byt
Dreyecke AEB; AFB fich decken ) zufammentielt
und nicht 2wey, fondern nur ein Punkt waren} #
ches das dritte 1t

Zufatz. Dicfe Sitze fiber die Entfernung i
Punktes von den Punkten in einer Kreislinie gl
gleichmifsig, jenerPunkt liege aufierkalh oder i
der Kreislinie, und der Beweis ift fiir beyde Fille &
felbe; nur die Lage der Linien etwas ver{chieden, i
diefes die beyden grofsen Kreifen unfiex Figur darfe
len, daher es unnothig ift mit Fulkiid (111 8, 9
beyde Fille befonders zu behandeln. Anch gelp
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[ets zwwey nfwc’w grade Linien ziehn, wel
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fiir jeden Punke im Usnif ange 5 fiir welche -nurl uud |
i |

A zulammenfallen, wie im dritten kleinern Kreife un

frer Kigur,

tm—

Folgerung. 1. ‘Von jedem Punkte A, welcher

nicht der Mittelpunke ift, [aflen fich aack einer Rreislinie
b 1 CFinggffI' 3

*{3) i

Iche =

geferzter Seite der Linie durch den Mittelpunke liegen ¥,

sher awch nicht michy als ey, indem es in der Kreisli-

“ie nicht mehr als zwey Punkte giebt, welche von Ei-

nem Punkte in derfelten gleich weit abftehn =

Folgerang 2. Kann man alfo von einems Punkte
nach der Kreislinie sieby als zwey ‘grade Linien zichn, fo ;
= e

Mittelpunkt des Kreifes.

158

fn-r

if diefer Punke nothwwendig

Folgerung 5. Grade Linien, welche von einem

Punkte aufserbatb des Kreifes {o gezogen find, dafs

fie v der Kreislinie gleiche Bogen abjchneidenr, find

gleich *. Deshalb find von jedem Pankte aufserhalb vpy £ 3,

i S S T
des Kreifes nur zwey und nicht mehr folche &{m-..Le Li-
Umeekehrt fchneiden alle gleiche grade '

t _ i

nied moglich. &
Linien, welche von einem punkte aufserhalb des Krej. < A1
fes an die Kreislinle gezegen find, ven ihr gleiche I

Bogen ab. oleche Linten fo zu ziehn, dafs fie im
Kréite Schnen von gegebner Girofse bilden, oder dafs

iwey derfelben Bogen von gegebner Grofse umipan-

15

nen, lehrt Aufg,

Auch alle Tangenten, welche ¥ig. 79,

Folgerung 4.

Punkte nacl Kreislinie gehn fina

gleich ¥, Folglich find von cinein Punkie Q anfsevhalb 14 2.1

VO einem etnet




¥14.7,1,

1, 16.

Fig. 49
U, 50,
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eines Kreifes nach dem Kreife [flets zwey verfehidm,
aber nicht menr, Tangenten miglich, — It eine g

de Linie OF , welche von einem Punkte O @b
{serhalb eines Kreiles nach der Kreislinie geht, elm:li
Tangente OG aus. diefem Punkte gleich, fo ift i
felbft eine Tangente des Kreifes, — Endlich geht ein}
grade Linie, welche den Winkel O halbirt, den il
beyden Tangenten aus dem Punkte O nach der K
linie bilden, durch den Mittelpunkt des ICreifes v
fteht auf der Sehne durch die Bertthrungspunkte, i
deren Mitte fenkrecht auf *

AnmerkKung Der Lehrfatz  und die Folgeme
gen, find den Sitzen des erffen Buchs iiher die Eaife
nung eines Punktes von den Punkten einer graden Lint!
analog , und zeigen fich fiir die Lelive des Kreifes  nicht wenigt
fruchtbar, als jene fir die gradelinigen Figuren, Ich fehe duig
den Grund nicht ab , warum fie Le Gendre iibergehr, da erdsh
von jenen Satzen des erften Buchs einen fo hiufigen Gehratth
macht, und die fernern Sitze Uber das Schneiden und Beriina
der Kreife blofse Folgerungen aus diefem Lehrfatz find.

d. U

LL E H R § A ¥7 963

1) Ziwey Kreife deven Mitelpunkte A, B u
die Sumne oder uin den Unter(chied ihrer Halbmel |
a, BB von einander entﬁrnr find, berithren [ith |
und 210ar im efﬁcu Fall Gufsertich im 2wy '
innerlich. i

2) Ift die Summe ihrer HalbmefJer ovifser ot
der Unterfchied derfelben kleiner , [o haben fie ket §
Punky mit einander gensein, und liegen im c;ﬁenfﬂg
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