BIBLIOTHEK

UNIVERSITATS-
PADERBORN

Universitatsbibliothek Paderborn

Die Geometrie nach Le Gendre, Simpson, van Swinden,
Gregorius a St. Vincentio, und den Alten

Gilbert, Ludwig Wilhelm
Halle, 1798

[Lehrsatz 16.] 1) Zwey Kreise deren Mittelpunkte A, B, um die Summe
oder um den Unterschied ihrer Halbmesser a, B von einander entfernt
sind, beruhren sich und zwar im ersten Fall ausserlich im ...
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eines Kreifes nach dem Kreife [flets zwey verfehidm,
aber nicht menr, Tangenten miglich, — It eine g

de Linie OF , welche von einem Punkte O @b
{serhalb eines Kreiles nach der Kreislinie geht, elm:li
Tangente OG aus. diefem Punkte gleich, fo ift i
felbft eine Tangente des Kreifes, — Endlich geht ein}
grade Linie, welche den Winkel O halbirt, den il
beyden Tangenten aus dem Punkte O nach der K
linie bilden, durch den Mittelpunkt des ICreifes v
fteht auf der Sehne durch die Bertthrungspunkte, i
deren Mitte fenkrecht auf *

AnmerkKung Der Lehrfatz  und die Folgeme
gen, find den Sitzen des erffen Buchs iiher die Eaife
nung eines Punktes von den Punkten einer graden Lint!
analog , und zeigen fich fiir die Lelive des Kreifes  nicht wenigt
fruchtbar, als jene fir die gradelinigen Figuren, Ich fehe duig
den Grund nicht ab , warum fie Le Gendre iibergehr, da erdsh
von jenen Satzen des erften Buchs einen fo hiufigen Gehratth
macht, und die fernern Sitze Uber das Schneiden und Beriina
der Kreife blofse Folgerungen aus diefem Lehrfatz find.

d. U

LL E H R § A ¥7 963

1) Ziwey Kreife deven Mitelpunkte A, B u
die Sumne oder uin den Unter(chied ihrer Halbmel |
a, BB von einander entﬁrnr find, berithren [ith |
und 210ar im efﬁcu Fall Gufsertich im 2wy '
innerlich. i

2) Ift die Summe ihrer HalbmefJer ovifser ot
der Unterfchied derfelben kleiner , [o haben fie ket §
Punky mit einander gensein, und liegen im c;ﬁenfﬂg
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dev eine ganz anfverhalt, im zweyten der eine

b pnz in nerhalb des anderm.

Die grade Linie durch beyde Mittelpunkte durch-

(thneide den nm B befchriebnen Kreis in den Punkten
1und H, nnd zwar fey I derDurchichnittspunkt wel-
cher mit A anf einerley Seite von B liegt; fo find defn
vorigen Lehrfatz gemifs alle Punkte in der Kreislinie
um B weiter als der Punkt I, aber wicht fo weit als dext
Ponkt H vom Mittelpunkte A der zweyten Kreislinie
entfernt *,

1.1t daher Al glesch dem Halbmefler« diefer zwey-
ten. Kreislinie , fo it zwar T ein Punkt- in derlelben,
aber- alle iandern Punkte der Kreislinie um B fichn
weiter von A als um den Halbmef{ler '« ab, liegen al-

fo sulserhalb der Kreislinie um A.  Mithin berithren

fich beyde Kreislinien in diefem Fallizfserfich *. Wenn
ther « -+ 8 = ABift, fo mufs auch« = AB—(™,
oder @ = AB — BI = Al feyn, Folglich it AI un-

ter diefer Bedingung dem Halbmefler o gleich, und
unter thr miiffen fich daher beyde Kreife dufserfich be-
riilien,

It AH gleich dem Halbmefler «; fo ift zwar H ein
Punkt in der Kreislinie um A, aber alle andere Punk-
te der Kreislinie um B find von'A weniger als. am den
Hilbmefler « entfernt , liegen: alfo innerhalb jemer
Kreislinie. Beyde Kreislinien beriihren fich alfo in
diefemn Fall immerlich *. Wenn aber « — B = AB ift,
fo mufs auch « = AB + £ oder & = AB:-+ BH =
AH feyn, Folglich it unter diefer Bedingung AH

#
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Lig, 49. [coen heyden Mittelpunkten wenn die Kreife dufrerieh

Fig, §o. nicht gwifchen ihnen, wenn fie fich innerlich berithis
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dem Halbme(fer 2 gleich, und unter ibr mitiffen fid

dalier bevde Kreife fanesrlich beriihren.

k2

_ ) 1t dagegen AI grifser als der Halbmefler ok
fillt der Punkt I, der unter allen in der Kreisling
um B am nichlten bey A liegt, mithin diele ganze K
linig, -anfserhalb der Kreislinie um A und beyde hshs:f
keinen Punkt gemein, Das ift aber der Fall, werd
o < £ > AB ift; da denn auch « > AB — oder}
AB = Bl d-h. > Al iff.

1 endlich AH kleiner als der HalbmefTer «, ki

£511t der Punkt in der um B befchriebnen Kreisling,

welcher am weiteften von A entfernt ift, mithin di
¢anze Kreislinie, innerhalb der Kreislinie um A,
Beyde Kreislinien haben wiederum keinen Punktge
mein,~ Das ift aber-der Fall, wenn « — £ < AB i
da denn < AB 4§ oder < AB -~ BH d, h. < M

iy
11l

Folgevung 1. Wenn zivey Kreife einander btk
yony fo liegt fafg.’ic;& flets dey Ben’;’.f,r.r:mgjp;;m&: it den 09

den M."rr:fpm:ktw i1l éinay graden Linie ; und zwar W

Denni nur unter diefenBedingungen kann der Abftux
threr Mittelpunkte der Summe oder dem Unterfehie
jhrer-Halbmefler gleich feyn. Die grade Linie, el
R P L 2 rn : -
che durch zwey jener Punkte gezogen wird, mufs

immer auch durcl den dritten gehn,

Folgerung a,  Wenn ningekehrt z1vey Kreislinid
m emen Punkte I oder H, welcher in dey gradin Lint

P i : : :
aurcis ihre Mittelpunkse lige, zufammentreffon, Jo b
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Tex
tex

Ker

bra

i

By



el
slini}
Creit
1abd
wep:

ler

e
i,
il

g
g
Vit

Al

ok

l'.ll:"f("f;
{0
[hand

edt |

il

allo

it
L

i

|

¥ B R -ERE LS 129

ad

ven fie fick, Denn dann ift allemal die Entfernung ih-
ser Mitrelpunkte entweder der Summe oder dem Un-
exfchiede ihrer Halhmefler gleich; cin fehr einfaches
I{etzﬁzcicllen von Kreifen die fich beriihren, welches
in der Lehre von den Beriihrupgen®ven vielem Ge:-
brauch ift.

Folgerung 3. Zwey fich beriilirende Kreife baben
im Beviibvangspankte eine gemeinfehaftliche ~Tangente.
Denn da ihre Halbmefler AL, BI, welche nach dem

Buriithrungspunkte gezogen werden , io gre der Linie

liegen *, fo fallen, die Perpendikel, welche auf beyde * 1, 1.

m neruhrungspunktcl erkichtet find, jithin die Tan-

genten zufammen *  Ein Perpendikel auf die gemeiv- » 1, 4,

ichaftliche Tangente im Berlihrungspunkte errilitet,
geht alfo gewils durch deyder Kreile Mittelpunkt.
Folgerung 4. Haben umgeheht zocy Kreife in eia
nem Punkee I den fie gemein haben, éine gemeinfehafeliche
Tangente, [o beriiliven fie fich, und zwar innerlichy wenn
ihre Mittelpunkte auf einerley, dufs serfich-weénn fie auf
entgegengefetzter Scite der Tangente liegen., . Denn
e Mittelpunkte liegen dann -beyde in dem Perpen-
dikel, welches auf die gemeinfchaftliche Tangente im
Beriihrvnovspunkf I ecrichtet wird *, find allo im er-
flen Fall um den Unterfchied der l-la”‘nuﬁcr beyder
Kreife, im zweyten um ihre Summe von einander ent-
fernt, - Die Kreife miiffen fich alfo unferm Lehrfatz,
2 folge berithren , im erften Fall innerlich, im zwey-
ten fufserlichs

Folgérung 5. Alle Kreife , die durch cinen

Iny . e .
Punkt T einer Kreislinie gehny und um einen Punkt
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indem Halbmefler TA, oder deflen Verlingerungaitf

Mittelpunkt befchrieben find, berithren fich tm Punk Clj

te I, weil fie in ihm eine gemeinfchaftliche Tangut§ 4

¥ f . : :
- 4 haben *, und liegen ganz zu einerley oder entgege
_ T oo o
gefetzter Seite dieler Tangente, d. h. desPerpendikel e
= mi
welches auf AI im Punkte 1 errichtet wird. Du
Anmerkung, Der erfte Theil diefes Lehrfatzes, {teht 2y
bey Le Gendre , und macht bey ithm fogar zwey Lehrfarze ay
allein feine Peweife find fehr mangelhaft, da er fich nichtal g
den vorhergehenden Lehifatz berufen konnte, Die fruchtbam f "%
Folgerungen fehlen bey ihm alle bis auf die erffe: i
; v il
Py
L 8" g8 & TZ 19
GT.T.II.F. Wenn zwey. wn die Mittelpunkte Cound 00§
G066, .0 S, el e e ol W
;" Jehwiehne Kreife fich innerlich oder dufSerlich berilirns
(o Lieoen o iwn-erften Fall die. beyden iibereinfinmen fin
Jo liegen s im-erflen Fall die. beyden iibereinflimmer o
den Endpunkte E, G, imn-ziveyten die verkehrt liegh
P b & Al
den Endounkte E, G zweyer paralleler Dyrchmii »
~ T . : . ] zia f 3 - “‘ i
DE, FG, mit dem DBeriiirungspuikie I in graw
, gt
Linte.
gt

Denn verbindet man die Mittelpunkte durchdieg® | 1
de Linic CO,fo geht diefe auch durch den Beriihrung®

punkt ¥, Zieht ‘man daher von dem [s’m'iihrungspun}:r!

L £
16.f.1 s
nachi den genannten Endpunktender parallelen Duith: :
ol -, 1 - - - " au
mefler die graden Linien- 1E, IG f{o entftelin 2¥8 f o
ap gleichlchenklige Dreyecke ICE, 10G, worin wegen g 4
8o # 4 : ¥ ;
Parallelismus der Durchmefler die Winkel an @ @
1,

Spitze s mithin - auch die Winkel an der Grundhing
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