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INRALT GRADEL,-FIGUREN. 241

aich gleiche Hibe. Denn gefetzt fie hiitten ungleiche,
und zwar ABC die grofsere Héhe, {o nehme man in
einem der Schenkel des hohern einen Punkt G, der {o
weity als im andern Dreyeck die Spitze, von der
Grundlinie abfteht ,  und ziehe von demfelben nach
em gegeniiberftehenden Erndpunkte der Grundlinie
tive grade Linie GC, fo entftiinde dadurch ein Drey.

ek GBC , welches mit dem Dreyeck DBC gleiche
Grundlinie und gleiche Huhe, alfo gliichen Inhalt,
mithin euch mit dem Dreyeck DBC, wovon es doch
nur ein Theil ift, gleichen Flachenraum hiltte; wel.

ches ungereime ift.

Die Spitzen aller Dreyecke von gleichem Inhalt,
welche tiber derfelben Grundlinie BC flehn, liegen
lolglich in eincr Parallellinie mit der Grundlinie, und
i filche Parallellinie AE iff der geowetrifche Qrz fiir
diefe Spitzen oder fiir die Aufgﬂhe; von zwey gegeba
nn Punkten B, C aus; zwey grade Linien zn zikhn,
die fich fo durchichneiden, dals das Dreyeck zwifchen
Gm Durchichnittspunkt und den beyden gegebnen
Punkten, eine ' geégebne Grofse habe.  Alle Punkte
der Paraileliinie, und keiner der Punkte aufser ihr,

un diefer Aufgabe geniige *, (Apollonius |, L P TR A
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Die Fiichenviiume  zweyer Rechterke von glei-
?ml Hohe, verhalten fich zu einander wie thvé Grund-
s,
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Wenn die Rechtecke ABCD, AEFD beyde die Li
o AD zur Hohe haben, [ih];lia;h fich beyde zwilcha
AB, DC legen lafien, deren Ab

¥ E. 3, fland AD ift*, ] {o, behaupte ich, verhalt fich derle

halt diefer beyden Rechtecke,. wie

' Fig. 8
zwey Parallellinien
ihre Grunglinin
Grundlinicn AB, AEfnt

thr Verhaltnids ¢
* Dida

Denn gefetat evffens die
commenfurabel , 10 Lifst fich
'llc.,cllrrelthdc.s Zahlverhilenifs verwan iLl|
2. B. das Verhiltnifs 7 ¢ 45 fo- muls, WeH it
AE genat .J, {olche i.

211 A9 B
Fall 1,

. 1L'\r
AB in 7 gleiche Theile thmlt :
Theile enthalten, Errichtet man in jedem d

lungspunkte ein Perpendikel anf der Grund

I.;Ill"‘ zjll'l

{o entftehn dadurch 7 kleine Rechtecke (rectan gles pir
;;iczche Grundlinien und g lefclt

ot

tiels) die allelamunit

l\v
e, folglich auch gleichen Inhalt * Thaben,

= 3, -BHobhe,
wovon 7 }.lIl Rechteck ABCD , 4 im Rechteck ABID
enthalten find. Folulich verhalten fich diefe beyda
Rechtecke zu einander wie 7 zu 4, alfo wie die Grupk
linien AB zu AE. Da fich dielelbe Schl [ufsfolge i
5adua andre Zahlverhiltnils iibertragen lafst, lo yerhsk
ten fich allgemein, wenn die Grundlinien comme
furabel find, die Flichenrdume der Rechtecke von gl
cher Hohe, wie ihre Grundlinien, oder

ABCD : AEFD = AB : AE:

Geletzt zweytens die Grundlinien AB, AE findut
ter cinfmrlcr incommenfurabel, hitten kein gem@,’“in|nl'~'ﬂn
Maafs *, fo mufs demungeachtet diclelbe pmpm-fjgr.e
£t Hti{t '.f.wncmn den Flichenrdumen und den Grundl

nien fatt finden, Denn wollte man diefes lisgr™
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die L ‘
e fo miifste 'man beh atpten nicht AE, fondein iroend
tine and;

P dre. Linie AD. die grofser oder kleiner als AE
derlpe§ s 18y ‘die vichtige vierte Proportionallinie zu den

=

dligien§ 02y andern Linien. Wir wollen alfo fetzen dieles AQ

ey win EO grifrer als AE, und es iey dann

\Eiﬂl"l ABCD : AEFD = AB: AQ. 47y
o Theilt man nun dje erade Linie AB in gleiche Theile

Did Welche kleiner als EO {ind *, fo mufs zwilchen E und 1EAg,
10 il Owenigltens, ein Theilpunkt 1 fallen.  Durch dielen
o tiche man auf die Grundlinie fenkrecht 1K , - 1o ent-
T ket ein Rechteck AIKD, welches mit dem Rechteck

2
e .;\.JEL

s n
2

e AbJ ABCD gleiche Hohe hst, und deflen Grundlinije AI
s gt mitder Grundlinie AB commenfurabel ift [indem der
g leicit gnommne Theil beyde mifst.] Die Flichenriume
., und dieler beyden Rechtecke find alfo, pnach dem was ' :
AEfD) Yolin bewiefen -ift , den Grundlinien proportional,

Lu}'it‘ﬂ iﬁfo

Grund ABCD : AIKD = AB: Al |
ge it Dl‘ﬂIqumo:g hat mit der Vorhergehenden, gleiche

verkdh i“UFLL"lgiler.{cl in beyden Verhialtniffea. Alo miilsien

o

S dit Hinterglieder proportional feyn *, oder

: 'TU?. 4. ’
on ¢ AEFD : AIRD = AO : Al : L B
Nun aber ift AT kleiner als AO, alfo miifste auch ?
W Rechteck ATKD Kleiner als das Rechteck AEFD .
fndur fﬂn folglich AT kleines als AE; welches der Voraus, i
.\'L1|,{\— 1

{mir B Wider{pricht.  Alfo kann keine Linie AQ,
putiont e "W’H'f' als AE ift, die richtige vierte Propor-

den drey Grofsen ABCD, AEFD, AR

=
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»11. A, gleichfalls irrational 1t *
19. 4,

Fig, 10.
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Durch eine #hnliche Schinfsfolge  beweilt ma
dafs auch keine Linie welche Eleiner als AR ift, @
1 ™1y

!

richtige vierte Proportionalgrolse {fein kanm.

Tothwendig mufs diefes alio / I {elbft feyn.
Nothwendig mufs diel al I {elbft leyn
Wie _{Ec.fﬂ demnach auch in zwey. Rechrecken v gl
chen Hiben die Grundlinien verhalten, immer find i i
chenviume ABCD , AEFD den Grundiinien AB; AE

portfarm:’.

"
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Folgerungr. Gleich hohe Rechtecke tiher imneod
menfurabele Grundlinien befchreiben , find folg

ebenfalls incommenfurabel, indem ihr Verhiltns

Y ‘ .-.-1.:. !

Folgerung 2. Ziwey grade Linien AC: G verit
ﬁcf-;, fiets wie das Onadrat der einen, zum h;';-!r:l'w.- il
f;s-_-y.-‘fa’ﬂ, allo wie Qdmt AC: Rechteck aus AC, Chbod
wie Rechteck aus AC, €B: Qdrat CB, ( Eukl Xon

Fetl

Lemma ). Auch verhalten fie fich wie Recht

AB, AC: Rechteck AB, CE (Euklid X. 33)]

[Anmerkung, Der Beweis diefes dritten Lehrfatzes frim

in allem mit dem Feweis des safter Lehrfatzes hm Zweysh
che iiberein. Einige Bemcrkungen iiber 'diefe Beweisa it®

man dore in Zufarz L]

L E-H X S'AT A 4.

Die Fliachenviiume Ziweyer Rechtecke 480
AEGF verhalten fich zu einander wie die P;nﬂ‘
aus der Grundlinie cines jeden 1n f:‘ﬂc"i Hihse, ¥
es ift allgemein

ABCD : AEGF = AB x AD: AE x AL
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