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euch gleiche Hübe. Denn gefetzt fie hätten ungleiche,
um] zwar ABC die gröfsere Höhe , fo nehme man in
einem der Schenkel des höhern einen Punkt G, der fo

weit, als im andern Dreyeck die Spitze , von der
Grundlinie abfteht , und ziehe von demfelben nach
fein gegenüherftehenden Endpunkte der Grundlinie
«ine grade Linie GC , fo entftilnde dadurch ein Drey¬
eck GBC , welches mit dein Dreyeck DBC gleich«
Grundlinie und gleiche Höhe , alfo gl ichen Inhalt,
mithin auch mit dem Dreyeck DBC , wovon es doch
nur ein Theil ift , gleichen Flä'chenraum hätte ; wel¬
ches ungereimt ift.

Die Spitzen aller Dreyecke von gleichem Inhalt,
welche über deifelben Grundlinie BC flehn , liegen
folglich in einer Parallellinie mit der Grundlinie , und
mifilcbe Pavallellime AE iß der geowetrifike Ort für
titfe Spitzenoder £ufr die Aufgabe , von zwey gegeb¬
nen Punkren B , C aus , zwey grade Linien zu zifehn,
die lieh fo durchfehneiden , dafs- das Dreyeck zwifchen
dem Durchfchnitrspunkt und den beyden gegebnen
funkten, eine gegebne Gröfse habe . Alle Punkte
d« Pavalleliinie , und keiner der Punkte aufser ihr,
Ann dieler Aufgabe genüge *. (Apolionius i . 3 . ) '] "I.e.
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Eig. 8- Wenn die Rechtecke ABCD , AEFD beyde die Li¬

nie AD zur Höhe haben , [fbiglich fleh beyde zwilchej

zwey Parallellinien AB , DC legen lallen , deren AI.

* E- 3. Hand AD ift * , ] Co, behaupte icli , vei halt lieh der In¬

halt dieler beydea Rechtecke , wie ihre Grundlinien

AB , AE.

Denn gefetzt erflens die Grundlinien AB , AEtt

commenfurabel , fo lä'l'st lieh ilir Verhältnils in ein

t \\ A T9 gleichgeltendes Zahlverhältnifs verwandein *. Diel«

Eail »• fey z. B, das Verhältnifs 7 : 4 ; fo mufs , wenn

AB in 7 gleiche Theile theilt , AE genau 4 Coleb«

Theile enthalten . Errichtet man in jedem der Thei-

lungspunkte ein Perpendikel auf der Grundlinie AI

fo entftehn dadurch 7 kleine Rechtecke .(rectangles par-

tiels ) die allefammt gleiche Grundlinien und gleich«

• 1. Hohe , folglich , auch gleichen Inhalt * haben , und

wovon 7 im Rechteck ABCD , 4 im Rechteck AEFD

enthalten find . Folglich verhalten fich diefe beyden!

Rechtecke iu einander wie 7 zu 4, alfo wie dieGrua

Hnien AB zu AE . Da fich diefelbe Schlußfolgern

jedes andre Zahlverhältnifs übertragen lä'fst , fo verfe

ten fich allgemein , wenn die Grundlinien comn»

furabel find , die Flächenräume der Rechtecke von gl«'

eher Hohe , wie ihre Grundlinien , oder

ABCD : AEFD == Aß : AE.

. Gefetzt -zweytcni die Grundlinien AB , AE find«»'
9'

ter einander incommenfttrabcl , hätten kein gemeinA»* 1

»II A.19 Maafs * , fo mufs demungeachtet diefelbe Propoiti»1"'

1 3 litat zwilchen den Flächenräumen und den (?rii#

nien ftatt finden . Denn wollte man diel 'ej ia'ag«
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die Li-
Ä ? &müfste'man behaupten nicht AE , fondern irgend
, «'ne andre Linie AO , die grö'fser oder kleiner als AE

ift, fey die richtige vierte Proportionallinie iu den
dlinien andern Linien . Wir wollen alfo fetzen uieies AÖ

fey um EO größer als AE , und es iey dann
ABCD : AEFD = AB : AÖ.

Theilt man nun die grade Linie AB in gleiche Theile.
welche kleiner als EO find * , fo rnufs zwifehen E und* 11-
Owenigftens, ein Theilpunkt 1 fallen . Durch dielen
liehe man auf die Grundlinie fenkrecht IK , ib ent¬
lieht ein Rechteck AIKD , welches mit dem "Rechteck
ABCD gleiche Höhe hat , und defien Grundlinie AI
mit der Grundlinie AB commenfurabel ift [ indem der
»ngenommne Theil beyde mifst ] Die Flächen räume
Wer beyden Rechtecke find alfo , nach dem was
vorhin bewielen ift , den Grundlinien proportional,
lifo '
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AECD : AIKD = AB ; AI

PiefeProportion hat mit der Vorhergehenden , gleiche
Votdtrglieder in beyden Verhältniflen . Ailb müfsien
die Hinterglieder proportional feyn * , oder ,

AEFD ; AIKD = AO : AI.

Nun aber ift AI kleiner als AO , alfo müfste auch
das Rechteck AIKD kleiner als das Rechteck AEFD
%n; folglich AI kleiner als AEi welches der Voraus,
feang widerfprichr . Alfo kann keine Linie AO,
*'(1<:negrößer als AE ift , die richtige vierte Propor-
'^ sllinw 'zu den drey Gröfsen ABCD , AEFD , ABtyti,
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Durch eine ähnliche Schlufsfolge beweift man

dafs auch keine Linie welche kleiner als AE ift, dii

richtige vierte Proportionalgröfse fein kann.

Nothwendig mufs diefes alfo AE lelbft fevH. .

. Wie fich demnach auch in zreey Rechtecken-M §i

eben Hüben die Grundlinien verhalten , immer findiKnB

chenr 'dume ABCD , AEFD den Grundlinien AB, AE

portional,

Fo l g erungi . Gleich hohe Rechtecke über in»

menfurabele Grundlinien befchreiben , lind folgil

ebenfalls incommenfurabel , indem ihr Verliä

* IT, A, gleichf alls irrational ill *.
19. a,

Folgerung 2. Zivey grade Linien AG: CB verhib

Jich ßets wie das Quadrat der einen , zum Rechteckm

beyden, alfo wie Qdrat AC : Rechteck ausAC , CBod«

wie Rechteck aus AC , CB : Qdrat CB , ( Eukl. X.J?

Lemma ) . Auch verhalten fie fich wie Rechtecl

AB , AC : Rechteck AB , CB ( Euklid X. 33 ) ]

[Anmerkung . Der Beweis diefes dritten Lehrte « IWj
in allem mit dem Beweis des soften Lehrlatzes irti Zwcyttc»

che uberein. Einige Bemerkungen über diele Beweis«: m

man dort in Zufatz I. ]

LEHRSATZ 4.

Fig. 10. ttächenr'dnme zwei/er Rechtecke AB®
AEGF verhalten fich zu einander wie die?r0

aus der Grundlinie eines jeden in dejjen.Biht>.(*

es iß allgemein
ABCD: AEGF =* ABX AD : AE XAF.
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