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Lehrsatz 9. Ein Quadrat aus einer zweytheiligen Linie AC ist den
Quadraten uber den beyden Abschnitten AB, BC, und zwey Rechtecken,
welche aus den beyden Abschnitten beschrieben sind, ...
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INHALT GRADEL, FIGUREN: 273

Anmerkung. Die Sitze kommen Theilweife {chon bey
Liklid vor 1. 43, VI 24 und 26, und X. 54 Lemma. Bey Le
Gindre fehlen fie, obfchon fie gleich bey den folgenden Sitzen,
wd noch mehr fiir die Verwandlung der Figuren, und fir die
pometrifche Analylis von: Nutzen- find,
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LEHRSATZ G

Ein Ouadrat aus einer zweytheiligen Linie AcFig st
it den Quadraten itber den beyden Abfthnitten 4B,
BC, und zwey Rechtecken, welche aus den beyden
difehuitten  befchrieben ﬁua! s Zufanwunengenomaien
dichs oder es iff AC*d.h. (AB—~BC)* = AB* =
B* -+~ 2 4B X BC.

Befchreibe iiber AC ein Quadrat ACDE *, nimm *ILAIE
AR yleich AB, und ziehe FG mit AB, und BH mit
AE parallel,  Dem vorigen Lehrfatz gemifs theilen
diefe Parallellinien das Quadrat iiber AC in zwey Qua-
dte AI, 1D, welche tiber den beyden Abfchnitten
AB, BC der Seite des gegebnen Quadrats * befchrieben * 8 (3:1'
find, und in; zwey fich deckende Rechtecke IE, IC,
deren jedes aus } diefen beyden Abfchnitten befchrie-
it ¥, Folglich ift AC* = AB® 4+ BC? 4 2 AB¥g, (3)
% BC,

Diefer Satz liufr auf den arithmetifchen hinaus, welchep
flie Zulammenfetzung der zweyten Potenz einer zweytheiligen
Z0), s den beyden Theilen derfelben, ausfage: (af b)3 =

¥ hagb 3 b2

[Folgerung, Fiigt man zu den Grofsen, welche

“rLehifatz als gleich angiebt, beyderfeits noch das
S
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274 3 vce Il
Quadrat’aus dem einen Abfchnitt, 2. B BC2, hiny
{o wird, weil 2. BC2 - 2. AB X BC gleich ift 2.50x
(AB < BC) di higleich 2 BC X AC ¥, such
AC2 + BC2 = 2.BC % AC - AB®
eine Figenfchaft , die alfo gleiclifalls non jeder gveyteh
ligen Linie gilt ; und-deren Wahrheit auch inlig 208
gleich in die Augen fallt, ]

[Zufatz I . Beftehs eine grade Linie AB aus nea
ren Abfchnizten, AR, RS, SB etcs, fo ift das Qud
derfelben | gleichfalls den Quadraten aller einzelum &
fehnitte und deu doppelten Rechtecken aus je zwey Abjehs
ten zufammengenomnmen gleich , oder AB2 = ARs 4 B2
4 8Bz 4+ 2 ARX RS+ 24RX 55 42 RS x SB (e#
Ausdruck, in welchem man ftatt der dﬂppeltcnﬁezhb
ecke auch die Rechtecke 2 AR X RB < 2 RS %3 ft
zen kann*). “Denn auch hier find wiederumerfih d
Rechtecke an ‘det Diagonale &, 8, 7, Quadruie,ﬂﬂ-{
2war die Quadrate aus den einzeln=n Abf{chnittenét

it
ryil

gegebnen Linie AB. Zweytens find unter denfE
zungsrechtecken je zwey einander gleIch & und?)
¢ und ¢, ¢ und ¢ ete,, und diefe Rechtecke findi®
dem aus je zwey der verlchiednen Abfchnitte belhe
ben, o = AR x RS, = AR % SB, ¢=Rid
etc. *

Zufatz II. Diefe drey Rechtecke find pufar
meéngenommen gleich AR X RB 4 RS x SB ¥ ™
auch AR % RS- AS3 SB, oder auch RS x (AR W)

A S e . ; ol
4= AR X% SB, je naclidemi man zwey, dic emer

Hohe haben, in ein Rechteck zufammen nimmb Dar
aus folgt
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1) dafs ey jeder dreytheiligen Linie AR % RB -+
RS 2 SB = BS % S4 -+ SR % RAiff, tind dafs diefe
Eigenfchaft auf dhnliche Art fiir jede in noch fo viel
ﬁlhb]mitte gesheilte Linien gilt (Gregor von St, Vincenz
B.1. 5. 55.)

2) Dafs eben fo fiir jede dreytheilige Linie AS % RB
=R X 4B 4+ AR % SB i Denn fligt man zum
erften und dritten jener Ausdriicke beyderféits RS* hin.
myfowird ARX RB <+ RS X SB 4 RS= = RS2 4
RS X (AR 4+ SB) + AR x SB,oder, da AR X RB 4~
RS X RB gleich AS ¢ RB.ift; AS X RB = RS % AR
+ AR SBy eine artige Eigenfchaft ef:‘?jréfﬁﬁgfr Li-
pien, auf welcher Enler den Beweis eines Satzes baut,
fen man vor ilin noch nicht bewielen hatte, und den

man im folgenden Buche findet.

Zufatz 1. Da die dreytheilige Linie AB, ex-
flens qus den beyden Abfchnitten AS, SB beftelit, fo
ift vermoge der Folgerung zu tinferm Lehrfatz AB2 o
BS: = 2 BS x AB -+ AS2; und da zweytens auch AS
s awey Theilen AR, RS beftehty AS; 4 RS3 = 3
RSX AS - ARz, Folglichift fir jede dreytheilige Li-
Mie auch AB2 4 BS® 4 RS2= 3 BSxdB 42 R§X 48
ARz,

Afimierkin e, Dem erften diefer Sitze ift dex arithimetifche
i =)
' w

b & ; it . pu o i o . - =
Sata g (btey¥be=¢(a#¥hb)+ ab, dem zweyten der ariths

1 ;R s i - 7l (s
menfche Sarz {(aFb)y(bde) = b(@a#®b e * ae analog 4
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