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Lehrsatz 11. Ein Rechteck aus der Summe und dem Unterschiede zweyer
Linien AB, BC beschrieben, ist dem Unterschiede der Quadrate aus beyden
Linien gleich, oder (AB+BC)x(AB-BC)=AB2-BC=.
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Ein Quatlrar aus eiver Linie AC, welthe @
Unterfchied zweyer Linien AB,BC ift, befehridboy
ift gleich den Quadyaten dicfer beyden Linien 2
Len GeNCIen., Wekiger Zuweymal dem Rechteck an
beyden Linien AB, BC; oder es ift AC” d. b, (4
— BC)? = AB* - BC* — 2, 4B X BCG,

Belchreibe iiber AC:dasQuadrat ABIF, machel
gleich AC, und ziehe CG mit AF, und HE mit I
paratlel; fo-wird das‘erfters Quadrat durch diefe ¥
rallellinie, wie Lehrfatz § Zuflatz 2 ausihgt,eingethei]i.
Befchreibt man folglich fioch iiber EF, welches gleié
BC ift, das Quadrat EFLK gleich BC2, fo iftidis
fammt AL, d. i, dem Quadrat iiber AB, gleich A
d. i. dem Quadrat aus AC und den beyden Rechtecken
CBIG, GLKD, - Jedes dieler Rechtecke ift aber gusAB
= LG und BC belchrieben , und folglich Ab+
BCz? — 2 AB X BC = ACz3, :

Diefer Satz liuft aufden arithmetifchen hinaus: (a=%’

= a2 am-nab 4 b2,

L-BE H R &4 T Z I1.

Ein'Rechteck aus der Summe und dem Uit
[echiede zweyer Linien 4B, BC befchrieben, il dat
Unter(chiede der Quadrate aus beyden Linien i

oder (AB —— BC) X (4B — BC) = AB* — B

Belchreibe iiber AB und f{o auch iiber AC ein Qo
drat, verlingere AB win BK, gleich BC, and voller
de das Rechteck KCDL und das Quadrat DHIG
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Die Grundlinie AK jenes Rechtecks ift der Sum-
me, die Hohe deffelben AE dem Unterfchiede der bey-
i Linien AB, BC gleich, und folglich ift jenes
C[ru. " Rechteck aus der Summe und dem Unterfchiede der
:n‘:r{'ul,» beyden Linien AB, IiC befchrieben, oder Rechteck
.ﬁfjm \RKLE — (AB - BC) % (AR — BC.) Nun befteht
:‘-ﬂ(g ficfes Rechteck aus den beyden Stiicken ABHE und
: BKLH, welches letztere dem Rechteck EDGF gleich
i, da beyde aus den Linien AG, CB belchricben
chest] fnd* Alfo it AKLE = ABHE + EDGF. Diefe ¥8:Z-2-
mit [} beyden Stiicke find aber gleich dem Quadrat tiber AB,
iefe '} weniger dem Quadrat iber DH, d. h, iiber BC; allo
rethelé b ik AKLE = AB* — BC?, und deshalb (AB -4 BC3
s gliéf X (AB — BC) = AB3 — BCZ.

(a + b).

e L
Y diels : : : ;
Diefer Satz laufc auf den arithmetifchen hinaus :

ich AD

(e b) = a2 — b2,

htecken :
gus B [Folgersng 1. &) Iff eine grade Linie MN im o e,
A Poite O in zwey gleiche , im Punkte P dagegen in zwey

wngleiche Thetle getheilt , (MO = ON and MP > PN3)
ik fo it MP = MO + OP, und NP = ON -~ OP ==
@=%1 M0 — OP und folglich ftets

MP %X NP = MOz — OP*

B) Nimmt man auf der Verlingerung einer [olchen
T ' Fiﬂfﬂ MN, welche in O gleich getheils ift, einen Punkt p»
i |r. loit Mp = Op + MO und Np = Op — MO folg-
b ,m[h lich frets
o Mp % Np = Op* — MO*

In beyden Fillen ift alfo das Rehteck aus den beyden une-
inQu dléichen Stiicken MP , NP oder Mp, Nn dem Unter[chiede
yoll der Quadrate aus, der Hilfte der Liniec MN ni:d aus dei

e o
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Abfland der beyden Theilpunkte O, P oder O, p (welchy
die Linie in gleiche und ungleiche Theile zerfchne.
den), vou einander gleich, — Der Lehtfatz gehbrtia
diefer Form zu den fruchtbdrern Sitzen der Geometrly
ift in ihr in geometrifchen Unterfuchungen von nicht
minderm Gebrauch, als der Analoge arithmetilche
der Buchftabenrechnung ; und verdlent vorziiglich g
merkt zu werden, Schon in den Zuflitzen zu dithn
Lehrfatze findet man einige intereflante Anwendungea
deffelben.]

[Fo .’ge'r #ng 2. Verbindet man mit diefen Siizen
Lehifatz g und 10, fo geben fie noch ein Paar thnlidh
Sitze , die gleichfalls Bemerkung verdienen, ol
gleich fie nicht ven fo hiufigem Gebrauch als die vork
gen find,

«) Im erflen Fall war nemlich MP - NP=MN
== 2, MO, Folglich miiflen auch die Quadrate dieler

*E, 4.0 gleichen Linien gleich feyn*, mithin MP2 -+ NP*+
9.

¥a

L

z- "I'
" nach Folgerung 1, «. auch 2 Mp X NP = 2. MO2~

2 MP x NP* = 4, MO** Da ntn in diefen fil
2 + OPz ift, fo folgt hieraus, wenn wir Gleiches ot
Gleichem abziehn, :
MP2 + NP2 = 2. MOz 5. OP2
Denn da die Grifse die wir abziehn follen um g.0"
kleiner als 2. MO2 ift, {o ziehn wir, wenn wira « MO0
wegnehmen, um 2, OP2 zu viel ab, miiffen allo zum
Refte, der bey jener Wegnahme bleibt, 2 . OP2 hint.
figeny um den richtigen Unter{chied zu erhalten,,
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f) Im zweytes Fall warMp —Np = MN=2;MQ.

:itht =
Folglich find auch die Quadrate diefer Linien gleielys

fneLe
i} o Mg 4 Np?— 3. Mp x Np* =4 MOZ% Da® o

;tt;: qun nach Folgerung I. B, in diefem Fally 2 Mp % Np

el =2 Op? — 2 . MO? itt, fo folgt daraus, wenn Wit

&4 Gleiches zu Gleichem hinzufiigen

B Mp2+ Np? =2, MO? +2.0P%

e[:m In beyden Fillen ift alfo die Summe der Quadrate ans

ngen | 4 umgleichen Stiicken MP, NP oder Mp, Np gleich dem
doppelten Ouadrat der balben Linie MN , und des Abfiands
der beyden Theilpunkte Q P oder O, p von cinander,

i | Dieler Satz lanft auf den arithmethifchen hinaus:

ke | (o b)% - (a—br=2: a2 4 2., b2}

ol

{atls [Folgernng 3. 1Im ameyten-Fall der erfien Fol-

gerung , ‘d. b, wenn Mp =MN-+Np= 2.MO 4+ Np
11;2 =4 - MO2 - e MO x NP -+ Nl’.p‘* il - 2

it, it auch N
= Op, und folglich MO%—- MO

MN oder, da MQ ~+ Np

i | xNp=MOxOp it * e T .
4 Mp? = 4:MO X Op + Np?

Fill éin Satz der auf den arithmethifchen hinausliuft

faatb)? = 4.0.a+ b) -4 b2}

i

e Anmerkung, Man ficht leicht, dafs man falche Sitze
nach Anleirung analoger arithmetifcher ins Unbeftimmee vervicls i i
filtizen kann, vund das it vielleicht dexr Grund, warum Le Gendre

o ol Simpfon die fanf Sitze, die in diefen Folgerungen ftehn, i

¢ eanz wegeelaffen haben : dach fehr mit Unrecht, da durch fie

o wanche Beweife fich abkirzen , and ohne fie die Schnfien alter

i Geometer fich. nicht ohné Anftefs verftehn laffen. Bey Exklid \

it | machen fie im zweyten Buch der Flemente fiinf befondre Lehr- 3

P 3 e i . R .
fige aus, und werden fehr umitandlich , jeder durch beiondere
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Conftructionen bewiefen, Diefe Beweile find befonders fi i
beyden Sirze in der Zweyten Folgerung, die von Euklid g
dem Pythagoreifchen Tehifarz abgeleiter werden, ermiidend weiy
dufig. _Sellte Euklid diefe langen Umwege, nach welchen blos
die Beweife diefer beyden Sirze zwey -enggedruckee Seiren filen
wicht blofs deshalb erwihle haben, weil die atichmetifchen Vor
Rellungsarten, miteelft derer wir fie abgeleiter; haben, den dlun
Geometern noch niche fo recht geliufig waren,

Mit iihnlichen Sitzen ift faft jedes geometrifche Werk, wi.
ches tiefer in. die Wiffenfchaft hineingehe, reichlich ausgeline
Nun ift es zwar nicht zu leugnen, dafs Sirze von diefer Att, oy
gelegnen Zeie gebratche, geometrifche Unrerfuchungen aniseror
denclich abisitrzen kénnen ; allein fie find jedesmal; befonders s
arichmerifchem Wege . (durch-dis. einfachfte Buchitabenregh
nung) fo leicht zu finden, dafs es in der That unnitz uof
fchidNch ift ;- mit hrien die geomettifchen Werke zu tberfills
Sie haben in_der geometrifchen Analyfis einen #ihnlichen Nozin
wie die Verwandlung einer Formel in die andre in der Buchi
benrechnung, und billig nimmt man daher diefe bey jener mi
zu Hiilfe. Clavins, Gregor vom St, Vincens und felbft Tacgnt
ftanden noch in der Meynung, die Regeln der Buchftabenrehiu
miifsten aus diefen geometrifchen Siitzen abgeleitet, und durd
fie bewiefen werden ; ein fonderbarer Wahn, welcher: zeigt, wiehi
noch vor hundert Jahren die avithmetifchen Wiffenfchatren in
rer Kindheir lagen , und der vielleicht nicht wenig dazu 7
beygetragen haben, die geometrifchen Werke mic Sitzen i
Rechtecke und Quadrate aus Linien, welche nach einer gewifa
Art eingetheilt find, fo fehr zu liberladen, Von Holchen Sim
fuhre ich hier nur foch ein Paar an, die den Sirzen in |derférs

Figs 26 ftern Folgerung fhalich finds Sind an eines Linie CD zwey g
¢he Linien AC, DB angefetat, (0 iff imgper CB2 — AB3+ ABX 0D
#nd nimmt mon in der Linie CD irgend einen beliebigen Pankth
fo3f AE X EB = DE X EA + EC X CA 4 Ac2 (Grigo 8 :
St. Vise. B, 1. 8, §7+ 584) 4 U,
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&T i [Zufatz Y. Unter allen Rechtecken die fich aus zwey Fig. a5,
d.5 Alfechnitten ciner gegebuen graden Linie MN bilden laffen,
Id “il: if das Quadrat siber ibve Hilfte MO das grifite , und der
.::m}:l: Inbalt wird immer kleiner , je wrehr die Abfchnitte MP
vk PN verfchieden find. Denn .denkt.man’ fich die Linie
iienf i O gleich, und in P ungleich getheilt, fo ift, nach
Folgerung 1. ., MP X NP = MO2 — OP2, und die-
| fufubtractive Theil OP2 wiichft mit dem Unter{chiede
]:f;s::-r der beyden ungleichen Theile,und nimmt mit demfel-
Hia ben ab, und fillt ganz fort, wenn beyde Abichnicte
isera B gleich find,
ers af ) Unter allen Rechtecken von gleichem Umfang bag
Witk & githin das Quadrat den grifiten Inhalt,
::u::lf ) Und wenn zwey Rechtecke,, welche aus Ab-
jon | {0mitten gleicher Linien befchrieben find , gleichen
wht, | Tnhalt haben, fo find auch die Abfchnitte; welche ihe
@t | reSeiten bilden felbft gleichy
;.,;,: Zufatz 1I. Dagegen wird dre Summe der Qua- ; ]
ydarch drate ays den beyden Abfchnitten MP, NP klemer, wenn :
fiefee der Unter[chied der beyden Abfchnitte von einander b-
ok | #imms, Denn da die Summe diefer Quadrate MF2 -+
1 NP2 = MNz — a, MP x PN ift *; nimmt fie ab, , : . }
E?_H wenn das Rechteck aus den beyden Abichnitten MP; 5 LY
::: PN zunimmt, folglich wenn die beyden Abichnitte '
s von einander weniger verfchieden werden,  (kukl, X, 3
¥ gl 42, Lemma ). ] i e g
(D : 4
i LERBRRSATZ X2
£ Das Quadrat - der Hypotsm{jé BC eines vecht-gig: 2. :
wiﬂkﬁgm -Dreyecks -ABC ;rﬁ: gleich, den Quadvaten ; ;'
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