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[Lehrsatz 16.] 1. Ein Perpendikel, welches aus einem der Eckpunkte eines
Dreyecks, z.B aus A, auf die gegenuberstehende Seite BC, oder deren
Verlangerung gefallt wird, schneidet diese so, dass der ...
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Fig. 36, 1. Ein Perpendikel , welches aus einew dor B, | 4
punkte eincs Dreyecks , 2. B. aus 4, auf die g iﬁl
iiberfichende Seite BC, oder deren Verlingerung it | ™
wird , [chneidet dicfe fo, dafs der Unterfchicd d i
Quadrate aus beyden Abjchnitten BD, DC, domUp b
terfchiede der Quadrate ans den beyden andern Sit ?h
des Dreyecks, AB, AC, gleich ift (BD*—I ;“]‘:
= AB* — AC?;) und zwar liegt [lets de¥ grifimf
Abfthmitt BD. an dem gyifsern. beyder Schenkd 4 D':

an. .

2. Und theilt man die Grundlinie BC im Puk f?'
te O in zwey gleiche Theile, fo ift der Unterfchivd L
Quadrate aus beyden Schenkeln 4B AC gleidh don

. . fi oy : : U
dopgelten Rechteck aus der Grundlinie und aus i :
Abftande des Perpendikels AD von der Mt i)
Grundlinie ; oder AB* — AG* = 2 ,BCX DU, E
1

te

1. Da nath dem Pythagoreifchen Lehtfatze AR
= AD? 4 BED2 und AC? = AD2--CD2ift, fomib} 0
auch, wenn man Gleiches von Gleichem abzicht, AB'
— AC2 = BD2—CD2 feyn, wie diefes der erfte Thel
desi Lehrfatzes ‘ausfagt; und dabey kémmt es quf die
Befchaffenheit der Winkel weiter nichtan, Ift derStht i
kel AB grofser als AC, fo muls folglich auch d&f i? ;
dicfem Schenkel anliegende Abfchnitt BD derGro« |

linie, der grofsere feyn. (

2. Da der Unter{chied zweyer Quadrate dem Reet | |

eck aus der Summe und dem Unterfchiede ihrer Seitt
: : Jeich
gleie
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gleich ift *, {o folgt aus dem eben Bewiefenen, dafs * 13
ot 1462 — AC2 = (BD - CD) x (BD — CD) ift.  Nun

itim fpitawinkligen Dreyeck die Summe, im fiompf-
winkligen der Unterfchied der beyden Theile BD5 CD

dor Grundlinie BC des Dreyecks gleichs « Halbirt man
iberdem die Grundlinie im-Punkte O, und trigt OE

Gy | ich OD auf, fo it auch BE gleich DC *, folglich ‘Gr.2
O in fpitzwinkligen Dreyeck der Unterfchied der Linien

i D, DC gleich BD — BE = DE =2aDO, im flampf.

B winkligen Dreyeck dagegen die Summe der Linien BD,

DC gleich BD <“BE = DE = 2., DO. Mithin it im

Pk pinwinkligen Dreyeck fowohl als im ftumpfwink-

Lozt
oefol
ﬁ‘ .".I;'F
U

el aer lgen
i dem AL? — AC2 = 2 . BC x DO.
s d Und diefe Ausfage gilt auch fiir das bey € rechtwink.
. | lige Dreyeck, fiir welches C und D zulammenfallen
12 o wd 2 DO x BC = BC2 ift ; mithin fiic jedes Dreyeck.
0, Bine Allgemeinheit, in der wir diefen Satz {chon wei-
o ARQ teroben unter den Folgerungen aus Lehrfatz 13 “ken-
i miif nen gelernt haben *, Tee
AR

“Thel Folgerung., 1. Da nach dem erften Theil des
| Lehifatzes, fiir jedes Dreyeck AB2 — AC2 = BD? —DC2

::5::': it, {o mufs auch, wenn man beyderfeits AC2 4 DC2
i hL[l;r_ufﬁgt, AB2,+4- CD2= AC? -+ BD? i_'eyn. In jedem
< il Dieyeck find alfo die Quadrate der beyden Schenkel, famms
E o den Ouadraten der ibnen gege::iéf:e;ﬂcfzwdm Abfchnitte der
. Crfmdfif;ie, die durch ein Perpendikel aus der Spitze ge.
Rffht' \ biliet werden, umtercinander gleich.
Seibet i
gl U §id
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TR e, 37 Folgerung 2. Eine grade Linie CG, welche nifn

e B -aus ‘dem Scéheitelpunkte € eines der fpitzen Winkd

| des bey A vechtwinkligen. Dreyecks ABC, nach der go

genﬁberﬁehenden Kathete, oder nach deren Verlingeung

willkishwlich ziebt , theilt diefe folglich fo, dafs CB+

AG2 =CG24 AB2 oder CB2 -~ Ag2 = Cg2 4-ABil,
(Gregor von St. Vincenz 1, 412)

Fig. 36, Folgerung 3. Danach dem zweyten Theilds
Lehrfatzes in jedem Dreyeck der Unterfchied derQue
drate zweyer Seiten, AB2 — AC2, dem Rechtecks
» BC % DO gleich ift; fo mufs in allen Dreyecker, st
che iiber derfelben Grundlinie BC fiehn , und fr wwelehe
der Unterfchied der” Quadrate aus beyden Schenkeln 43,
AC derfeibe, folglich;einem/gegebnen Flachenranme
F gleich ift (AB2— AC2=F,) auch DO von einerley G-
fie feyn, (BO = T%E) In allen diefen Dreyecken
ficht folglich das Perpendikel, welches aus der Spitne
ouf die Grundlinie gefillt wird, vom Mittelpunkte det
Grundlinie O gleich weit ab, und da fiir alle diele

Dieyecke der Punkt O derlelbe ift, {o miiffen ihre Spit:

zen insgefammt in daffelbe Perpendikel auf BC fallen,
welches um die beftimmte Linie OD = —— vondé
s BC

Mitte der Grundlinie abfteht. Diefes Perpendikel iff it
bin der. geometrifche Ort des Durchfchnitespunktes avtpt
grader Linien, welche ven den gegebnen Punkten B und
aus gezogen , fich [0 durchfchneiden, dafi der Unterfebied
*LE. 21, iPrer Quadrate einem gegebnen Flichenraum F gleich if% |
Oder es ift der geometrifche Ort fiir die Spiszen eimt
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min Wmicks, von welchem die Grundlinie BCund der Un-
inkdl Yfehied der Quadrate aus den beyden S¢henkeln, d. 1.
£ & Ii, pegeben ift, Verwandelt man diefen Flichenraum'
ering | Finein Rechteck; welches tiber 2 BC als Grundlinie
"4 kit * fo giebt die Hohe diefes Rechtecks den Ab-‘A%-%
2il | fnd DO; und jeder Punkt A in dem Perpendikel, wel-
duwauf BC in der Entfernung DO von der Mitte der

i fundlinie errichtet wird, giebt als Durchichnittspunkt
as

mey grade Linien BA , CA, oder als dritter Eckpunke
Qlts‘ i Dreyeck ABC, dellen Schenkel die verlangte Befchaf-
:mf foheit haben, Diefes Perpendikel fiillt innerhalb oder
"'!." uhethalb des Dreyecks, oder auf dem Schenkel CB, je
eleie

4B,
janié

Gri. | Anmerkung. Unfer Lehrfatz, der bey Euklid fehle, ift
s efte Lemma, und die Ausfage der dritren Folgerung der erfte

whiem der gegebne Flichenraum F kleiner, oder gré-

fnals AB2, oder diefem Qusdrate gleich ift.

sken {nim Zweyren Buche van Apollonins ebren Oertern 3 auch eben

Wbt der erfte Fall des vierten Satzes, d, -
ite
det fr & B S5 T 2. .97%]
liefe et 3
i 1. Wenn man in einen Dreyeck ABGC von einesn yig, 36
Wl &

tr Winkelpunkte , ‘2. B, von A, eine grade Linie A0
uch deys Punkte O in der Mitite der gegeniiber-
Gt X Bonden Seite BC zicht , fo ift allemal 4B* 4 AG?
o | 22 40* ~4~ 2 OC

eyer

llen,

Fille von A auf die gegeniiberftehende Seite das
IA] - - .. . *x av s
“ % |lpendikel AD. Wie diefes auch liegen moge, fo

’::]I elle allemal die Linie AO das gegebne Dreyeck in
. |y Dreyecke AOB, AOC, welche, je nachdem die-
i
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