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[Lehrsatz 19.] In jedem Trapez ABCD ubertrifft die Summe der Quadrate
aller Seiten, die beyden Quadrate der Diagonalen AC, BD zusammen
genommen; und zwar um ein Quadrat, welches man erhalt, wenn man ...
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wioey an einander liegenden Seiten ‘oder AC2 s BD2 =
2402 42 ADZ; ein Satz, der fiir das Parallelogramm
etwas Achnliches , als Lehrfatz 17 fiir das Dreyeck ans-

fagt.]

[ e xRS ATZ 19]

lu jedem Trapez ABCD iibertrifft die Sum-
me. der Quadvate aller Seiten, die beyden Quadyate dor
Diagonalen AC, BD zufansnen genommen ; wid 2100r
am ein Quadrat, welches man erhiilt, wenn man b
zivey aneinander liegende Seiten des Trapezes ein Pa-
vallelogramm ABCE ervichict, den Abffand der bey-
den Eckpunkie D des Trapezes und E des Paralldo-

aromnts, die beyden nicht gemein find ; ninwnt, it

o

1
siber dicfen Abffand DE als Seite, ein Quadrat be-

feizreibt, Oder es ift AB*> = 4D?* <= DC? -~ BC
== J“f{:z + BD; —'l—‘ HE:',

Ein Parallelogramm, weches ‘'man iiber zwey n
einander liegende Seiten eines Trapezes, z. B, iiber A,
BC befchreibt, hat mit dem Trapez die drey Eckpunkte
A; B, C und die Diagonale AC gemein, hingegen ift
der vierte Eckpunxt, D, [, und daher auch die zwey-
te Diagonale BD, BE in beyden verfchieden, weil
fonit das erftere Viereck, gegen die Vorausfetzung, ein
Parallelogramm feyn wiirde.

Ziehe vom Winkelpunkte C eine Parallellinie mit
der gegeniiber{tehenden Seite DA des Trapezes, und von

b aus eine Parallellinie mit DE, fo durchichneiden fich

diefe Parallellinien in einem Punkte F fo, dafs fich di¢
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Dreyecke CFB, ADE decken. Denn die Linien AE,
BC*, und die Winkel an den PunktenC, A fo wiean ™ ¥
B, E find einander gleich *, - Folglich ift auch CF,="* 1 34.
4D und BF = DE. Zieht man alfo noch die Linien
FA, FE, fo entftehn zwey Parallelogramme ADCF und
BDEF *, von deren Seiten und Diagonalen folglich ™ I- 35
it {o eben bewiefene Satz* gilt. Es ift alfo im Paral- » (g
lelogramm ADCF

n.AD24-2. CD2= AC2+4-DF2,
Iben fo ift im Parallelogramm BDEF

2.BD24- 2, DE2=BE2 4 DFz,
Zicht man folglich Gleiches von Gleichem ab, fo era
hilt man

2.AD2 4+ 2.CD?2—2BD2—2.DE? = AC2— BE2,
Und wenn man beyderfeits wieder hinzufligt 2 .BD? -
2.DE#, 2 =
3. AD24-2.CD2="2 .BD22.DF2 4 AC2-—~BEz
Nun i{t endlich auch im Parailelogramm ABCE

2. AB2 4 2.BCz = AC2 - BE2
Verbindet man wieder diefe Gleichung mit der vorigen,
fo wird

2.AB242,AD? 42 .BC?+ 2.CD?=2.AC+

2 .BD2 4 2 DE?; mithin auch, wenn

man von beyden gleichen Grofsen die Halfte nimmt,

AB? 4 AD? - BC?+ CD* = AC* 4-BD2 + DE*

Folgerung 1. Alfo ift kein Viereck mdglich,
vorin die beyden Quadrate dexr Diagonalen grifser als
dic Quadrate aus allen Seiten zulammengenommen

wiren, Weicht ein Trapez vom Parallelogramm mehs
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ab, wiid folglich DE grifser, fo wird auch dieSumme
aus den Quadraten der Diagonale, gegen: die Summe
aus den Quadraten aller Seiten immer kleiner.

Fo,’germ:g 2. ‘Halbirt man beyde Diagonalen
des Trapezes in den Punkten P, Q, fo wird durch den
Punkt P zugleich die Diagonsale AC des Paallelo-
gramims ABCE, welche diefem mit dem Trapez gemein
ift, mithin auch die andre Diagonale BE halbist ¥, Bicht
man daher PQ, fo theilt diefe, Linie fowah! BD als BE
in zwey gleiche Theile, daher auchPQ die Halfe von
DE, und mic diefer Linie parallel ift *.  Ift aber DE
=2, PQ;, fowird DE2 = 4.PQ2  Setzt man diele
Grisfse ftatt der exftern, fo ift alfo auch in jedem
Viereck

AB2--AD2 4 BC2 ++ CD? = AC? 4 BD2+4.PQ:

Anmerkung, DiefenLehrfarz entlehne ich von Ender, der
ihn zuetit gefunden, und auf die hier mutgetheilte Art bewiefen
hat , in feinen Pariis Demonfivationibus Geometricis, i den
Novis Comm. Acady Tmp, Petvop, T, L. p. 409. [eq-

d, U

[t Ew RSsAT2 2071]

Wenn mon aus civem der Winkelpunkte 18

Drevecks ABC , z. B. aus 4 , mach irgend cnd”

4) Wer mit den bisherigen Sitzen noch nicht ganz , im Deut-

lichem ift, und:fich noch nicht ftark: genug fiihlc, wm fich
in das Feinere der Geometrie zu vertiefen, {iberfchlage
firrs erlte diefen Lehifatz famme allen. feinen Folgerungth

und Zufitzen, und wende fich fogleich zu Lehrfatz 21, WO
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