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[Lehrsatz 26.] 1) Wenn ein Kreis, mithin auch dessen Mittelpunkt C, und
irgend ein zweyter Punkt A gegeben sind, gleich viel ob A innerhalb, oder
ausserhalb, oder auf der Kreislinie liegt, und wenn ...
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Bt | 1) Wenn ein Keeis, mithin auch deffen Mittel Fig. 7.
ngel punke € und irgend ein ziweyter Punkt A gegeben
=80 fiud, gleich viel ob 4 innerhalb, oder aufserhalb, oder
tkung,

ayf der Kreislinge licgt, unid tpenn grade Linien, vom
inden | Punkte 4 aus gezogen, fich mit den Sehnen BD
fap | dicfes Kreifes jeziwey und zwey o in Punkten'e
oot | durchfchueiden , 1) dafs entweder Ae® = Be X De,

wrkh- | 0der, wenn S einen gegebnen Flichenrawn bedenter

nogn | Ae* = Be. X De 8 dfts cund ivgend; einer diefer
1Bl | Punkte.e liegt, aufsevhalb des Kreifes, auf dev Veys
'en ge- =i"""3-’gfl'f'1h'g einer, Sehne ; _jf; Ia‘ ﬁsi'r ecr geonetris
, dem feiie Ort aller Jolcher Punkte ¢ eie gras
it dee| #e Linie von gegebuner Lage im—"2) Dicvehfehnes-
sl | 9en fie frch hingegen; unter fibrigens pleichen Usi Rt
waes | 90745 J0, daf Ae* = § — Be X De ifi ; fo ift-der Ort
der Punkte e eine Kreislinie von gegebmer Lage
und Grofse.

(emZa
1, grie 2) Weun aber von den graden Linien, die vom
P‘“:é' Gegebnen Punkie 4 aus gezogen werden, irgend eine
SN el snit edmer -der Sehnes BN o140 S
i b Lk, i
(2 Hi ; YT, emein IZf-”-‘r\I&’ifjﬂ durch-
egih fhneidet , 1) dafs entiveder 4Bz = BE X DE , oder
pud- | A= = BE X DE 1 § ifts fo ift umgekehy Jlets
wile \6er geomerrifche Ort aller Punkte E,

: eivie
[l R S )
s Kreislinie wvon gegebner Lage und Grifve: und
beyach e, s - : > = : L
| rchehneiden fie fich 2) fo, dafs AE* = & — p
1an ¥ ity I i - v 1
eyfpid K DE Tﬁ: Jb i’J‘I, dei _0)'1.“ aller. Punkte B eine gra-

liefsen he L“l_? e Vo gegebuer Lage,
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. Fe % Ge* = Ce2 = CG?, weil in diefem Fall ¢

1, angefetzt itt*. Folglich niuls der erflen Voransfiiess
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Da diefen Vorausfetzungen gemifs der Punkied
und der Mittelpunkt des Kreifes, C, gegeben!find
fo ift auch die grade Linie " AC der Lage und Grils
nach, und tiberdem der Halbmefler CG oder CM dg
Kreifes der Grofse nach gegeben. Man ziehe von dem
Punkte e oder E, welcher den Bedingungen des S
tzes genﬁge thun moge, durch den Mittelpunkt ds
grade LinieeH, oder EH, von der der Kreis den Dunt

mefler, FG abfchneide.
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1) Liegt dicfer Punkt e aufserhalb des Kreifses; inde |
Verlingerung einer  der Sehien BD, fo ift Be X De=|
|

in C gleich getheilten-Darchmefler CG, das Stiick Gt

gemifs, nach welcher Ae2 = Be x De & S{eyn foll, A¢
. Ce2 == CG2 7 S, und alfo ez — Aoz = (G £3
{feyny wo das obere oder das uwtre Zeichen gilt, j¢ pich
dem Ac2z um den gegebnen Raums$ kleiner oder griff
als das Rechteck Be X De gefetzt wird, Unter diefer
Vorausfetzung durchichneiden folglich die vom Punk-
te A sus gezognen Linien, die verlingerten et
{o in Punkten e, dafs in denDreyecken CAe, die inte
gefammt tiber der gegebnen unverinderlichen Linké
CA ftehn, der Unterfchied der Quadrate aus den et
Schenkeln gegeben und unverinderlich ift , pemicl
gleich dem Quadrate des gegebnen Halbmellers,
mehrt oder vermindert um den gegebnen Raum 5
Deshalb mufs der Ore der Darclfchnivtspuilie ¢, alsSpr

tzen diefer Dryécke ein Perpendifre] auf art
gegeh”
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geoebnen Linie CA*, und 2vwar dasjenige Pespendilel
Jom ;. welches vom Punkte O, der in der Mitte der:
Grundlinie CA 'liegt , nach der Seite “des ' kleinern
Schenkels zu , um eine Linie Oh abftebt,” deren Grifse
dudurch: beftimmt wirdy dafy 2 Oh X GA = CG2 +8
oder 4 CO'x Oh =7CG2 + § ift. Und:daraus findet.

man: Oh-durch, Conflraction grade wie¢ in Lehtfatz 16
folgernng 3. -~ (Apollonius ebne Oerter 11, 7.8 9.)

It aber der zweyten Vorausferzung gemify Ae? = §
=Be % De, {o muisAe24- Be x De = Sund folglich Ae2

+ Ce2==€G2=§, ederde2-}- Ge2 = §4-C(2 feyn. Una
terodiefer Voransfetzung durchichneiden fich alfo die
Sthenkel der Dreyecke ACe, weiche iiber dex gegebnen
Linie AC ftehn, fo, dals die Summe" dev Guadvate ans

den beyden Schenkeln einem gegebnen ‘Fli{éh}'ﬁraum zleick

it, weshalb nun der Ozt der Durchichnittspunkte e keine
grade Linie, fondern eime Kreislinie von gegebner
Lage und Grifie wird *, Und zwar, wenn man die Li: 17.f, 1.
iie CA 1m Punkte O halbirt, fo it O der Miteelpunie

liefer Kreislinie, und #hren Hm’é.-:.-qﬁ}:-'()e findet man da~

mus, dafs Oe? = 3 (S +-CG2) — CO? feyn muly * w,.f g,
\dpallonias 1. 14.)

2) Liegt der Durchfthnittspunkt E in der: Sehne BD
Wbff, und alfo innerhalb des Kreifes, fo wird diefe
%thne vom Durchmefer FG, der durch den Punkt E
[ht, fo durchfchnitten, dals BE ¥ DE = FE x GE * *22. &

1= CG2 — CEg2 ift, indem der Durchmefler EG in die.

lem Fall im Punkte C gleich, und im Punkte E up.

teich gecheilt ift *, _ a3n,fiix
Ce
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1ft alfo nach der erfien Vorausfetzung AT2=BE &
DE =S, {o mufsin diefem Fall AE2= CG2—CE2 3§,
und AE2 -+ CE2 = CG2 3§ [eyn, Alfo ift dann, it
wie unter 1) der Unterfchied , fondern die Summe it
Quadrate aus den Linien AE+ CE, welche von swey
gegebnen Punkten aus gezogen, fich durchfchneiden
einem gegebnen Raume gleich, mithin der Ort’ dey Pu
e E jetro eime Kreislinie, um einen Punkt 0, d

in der Mitte zwifchen A und C liegt, als Maittelpunkt

befchrieben, mit einem Halbme(fer OF, fiir den UE?:-I
x17. £ (CG25S)— OC2ift*, (Apolionius 11, 11. 32.13) |

10t aber nach der zweyien Vovausfetzung , AE? =4
—_BE x DE, fo mufs in diefem Fall AE~ BE xDE=S
oder AE2 -+ CG2 —CE2 =S, und folglich AE2 —(B=
S (G2 und umgekehrt CEy — A2 = CG* — Sl
Da allo der Unterfchied der Quadrate iiber den Schenket
AFE, CE einem gegebnen Raume gleich ift, fo wird #
Ort der Puskee E in diefemFall einPerpen dikel o
AC, welches, wie in der erften Vorausfetzung untel
aus Lehrfatz 16, Folgerung 3. dadurch gegeben witl
dafs 4 CO » OH=CG? == S {eyn mufs, {Apoi'wﬁf”

11 10.)
Peﬂrmﬁmﬂg, im Fall der Ort eine grade itk

ift 5 und zwar 1) fiir Punkte e aufserbalb des Kieifis. i

der Ort diefer Punkte das Perpendikel eh, and tmu

» 16, 1. 86 Cez—Ae2=CG* %S =4C0 % Oh = Ch2 Al

(t. fo mufs, wenn S gléich null ift; und i Fal #
> ' : ’ . 5 At [ovt
ohern Zeichens , immer Ce > Ae and Ch > Ahltp

folglich das Perpendikel zu der Seite von O, auf weik
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Et A liegty aufltehn. Folglichy weénn O aenfserhalb das

'_"S’ Kreifes lieat, oder CA - >2 CM ilt, auch der Punkt h
e und das ‘ganze. Perpendikel eh nothwendig aifierhald
ekt Kreifes fallen, . - Daffelbe findet i Fnll ides. unters
Effq Leicqens (batt , ,wenn CG2> Sifk, dd lﬁngege’ﬂ, wenm
"de?‘ CG2 < §1ft,  Ce < "Ae witd, unddas Perpendikel el
i naclr der. Seite von C zufalit. :
) o Da ferner der Halbmefler CG = CM ity muls
Y ek 4 CO % Oh—CM2=:+S feyn. If .4 ein Punks
B2 i Kreife; {o belteht der Halbfmefer CM aus 1wey gleis
3) chen‘Theileén CO¢ OA und einem dritber diefén ange:
3=t| fetzten Stiick AM, CM =,2C0 £ AM y und deshalb

=4 it dann CM2=4 CO x QM. -+ AM2#%, telglich 4 CO x *y, £3.
(B (Oh —CM) — AM2 = £ §.. Doher mufs, wenn S gleich
: null ift, und im Fall des oberw Zeichens, nothwendng

Tl
}fE:ﬂ: Oh > OM, alfo b ein Punlt aufserball des Kreifes [.“ iy
?n E.J welches im_Fall des sntern Zeichens nicht nutiug it
:Zd;;g da fiir dieles, nach m.f’_ ...:., .Lm _lemc% oder gria
il iser als OM feyn, und b innerhalb oder aufserhalb deg

ol Kreifes liegen kanns ——  Wenn A in der Kreislise liegt,
ol'll:ﬂlll it CM2 = 4 CO % OA, miithin 4 CO x (Oh = 0A)

=+ 8, Ifi folglich alsdann § gleich utlly {o muls Ol
gleich OA feyn, alfo h in A fallen, und eh den Kieis im

L Pankte A beriihren®. I Fall des obes # Zeichens liegt # 3

ifes De dagegen b anfserball, im Fall des nnern innerhalb deg

fiir & Rreifes., — Wenn enslich 4 tifséria th des Kvs Jr'e.i lu.‘u! it
I . N 3

=AY CM=2C0O —AM s Tolglich CM2 = 4C02 =4 CC %

'Jﬂ b Y Y = .d i L z N

hﬂ A;v{-‘— “..;.LE* :"T ( > {] —— \1\ ] 5 T 42,1}_2 S 4 (_.J » 9.
il | AN AT

high & OM - AM2, wo das cbere oder das untere Zeiclien

‘el

gilt, je nachdem M miit A oder mitC auf eineriey Seite
(SORT |
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von O liegt; d. h. O ein Punkt innerhalb oder aufser.
halb des Kreifes , und CA kleiner oder grofser als
2 CM ift. Wenn daher$ gleich mull oder additiv genon-
men witd, und O liegt im Kreife, fo mufs 4 CO x
(Oh—OM) — AM2 == o oder§ feyn', -welches nit
dann moglich it, wenn Oh >OM, alfo h ein Punkt
aufserhalb des Kreifes ift. == - Folglich ‘liege y: wenn §
gleich nall oder additiv iff, das Perpendikel eh, als Ont
der Punkte e, wnter allen Umfiinden aufserhalb. des gegt
vien Kveifes, nur dafs es den Kreis in dem Fall, wen
$ gleich null und A ein Punkt der Kreislinie it
beviibre,

oY Fiir Punkte E innerhalb des Kreifes, ~ filr weloie

der Ort ein Perpendikel EH auf dem Durchmefler AB
oder deffen Verlingerung ift, mufs der Fufspunkt H
1.16. 1. immer innerball des Kreiles liegen, weil CH< CE*
and E ein Punkt im|Kreife ift, und es ift fur daflelbe
CE?— AE? = CH2— AH2 = CM2—§ = 4CO x Ol
1t alfo der gegebne Raum § dem Quadrate fiber dem
Halbmefler des gegebnen Kreifes gleich, §=CM? fo
it CA = AH, H fillt in O, und das Perpendikel EH
{teht im Punkte O felbft auf. — It § < CM?, fo
fallt H mit A auf einerley Seite von O, indem dann cH
~ AH ift, unddann mufs nothwendig O ¢in Punktim
Kreife, alfo CA< 2 CMfeyn, und, wie wir ebenge
{ehn haben, CM2 =4 CO % OM - AM?Z oder CM:
— AM2 =4 CO X OM feyn. Danun OM > OH il
fo mufs in diefem Fall immer CM2 — AM2 > CM2-3$
umfi deher S > AM? feyn. Wenn der gegebneRaufl
kleiner als diefes Quadrat ift, fo giebt es keine Punkte
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E:4veléhe ~den Vorausfetzuingen, die- fich  widerfpre-,
clien,  geniige thun konnten. — It endlich§ > CMz,
fo-ilt AH > AC und:der:Punkt H fillt -mit dém Mit-
telpankte C zu einerley Seite des Punktes O3 und 10
diefem Fall konnen die Punkte A und O'auch aufser-
kalb des Kreifes liegen,

Befiimmung im Fall der Ort ef_rfe Kreislinic iff.
1) Fiir Punkee ¢ anfserhalb des Kreifes, wird der Ott
eine Kreislinie, wenn Ae2? -} Ce2 =S5 -}- CM2ift; und
dann ift O der Mittelpunkt , und fiir den Halbmefler
20e2=8+4 CM2—3 €02 1Ift O ein Punkt im ge-
gebnen Kreife ; fo mufs immer S > AM2 feyn, fonft
it der Ort unmoglich. 1.0 ein Punkt aufssshialb des
gegebnen Kreifes, und § < AM2, fo liegen der Or¢
tind der gegebne Kreis ganz auflserhalb einander; ift
S >AK2, fo fchliefst der Ort den gegebnen’ Kreis
tingsum ein, und ift S < AK? aber > AM2, {o durch.
fchneidet der Ort den gegebnen Kreis, da denn eini-
ge, Punkte e aufserhalb, andre innerhalb des gcgebﬁen
Kreifes liegen ; daher fich.daraus, dafs ein Pupkt e
auf der Vetlingerung der Sehne BD liegt, liEiﬂESWCgs
fchliefsen lifst dafs‘auch alle andre Punkte e auf Ves-

lingerungen der Sehnen BD liegen miiffen.

2) Fiir Pankte E innerbalb des Kreifes; wird derOrt
¢ine Kreislinie, wenn AE? 4 CE2 = CM* S ift, uid
dann ift O der Mittelpunkt, und fiir den HalbmefTer
des Orts 2 OE2=CM2—2CO02 5 S, ' In diefem Fall
mufs, . wenn § gleich aull iff, der Ort von dem gegeb-
nen Kreife ringsum. eingefchloffen werden. Jm Faif
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des obern additiven Zeichens durchfchneiden fich:derOn
und cer gegebne Kreis,; wenn'O aafserhals des gegebs
nen Kreifes liegt; it aber:O einPunktin diefent Kiel
fe, fo wird, je nachdem OM gxtiser, gleichy oder kit
ner als ON-ift; der Ort ganz interhalb des gegebnen
Kreiles fallen, oder ihn innerlich: berithren,“oder dn
{chneiden, Im Fall des wntern [ubtractiven Zeichnt
wird der Ort wiederum ‘vom gegebnen Kicife einge

fchloffen,

Anmeskune, Diefe Beftimmungen -laffen fich mit Hilfe
der Aus{agen in Lehrfatz 11, 1-'n1g-:1-1lmg » und Lehrfatz "1z af
eifte dhnliche _Pt!.'t,. als fir den Tall, wenn der 'Ort eine grid
Tinie ift, entwickeln ;-weshalb ‘¢h aber'’ auf Simions Wiedether
frellung von Apollonius ebnen Oettern verweifen mufs, u mich
hier nicht i 20 grofse Weidiufiglkeir zu verlieren,

Simfon mdcht aus den: Theilen. diefes. Oxts ache, yerfchiedne
Sitze, und feine Entwicklung, derfelben mmmt 1% Seiten ¢in. I
Pappus Baricht uiber den Inhalt der Ebnen ‘Qerter des Apolloniss,
finder fich nur ein eingelchrinkrer Fall der erften Vorausfetzunz
untér 1) and ferbit “diefer el dic Ablchreiber entftellt Woe
deid! ‘Auch Fimmt Temuia 33°aus’ Enklids Poricnien ( Pappus Vih
759) mit et einfachiten Fall von'y iiberdin, indem diefer Lehne
fatz ausfapr, dafs falls_ehi auf demsvérlangerten Durchmeflt L¥
fo_fenkrechic ftehe, dafs Th X hM = Cb2 ik, auch fur jcdml’lm?i!

in diefem Perpendikel, wenn man el zicht, Fe x eG — Cedlige
mufls, : Sz

Man ficht leiche, dafs mam die Ausflage dicles Outs pach Att
der vorigen Qerter noc chi erweitern und m.mll remeinern Kl
welches aber, wig es fcheint, fchon Simfon_fiir tiberfitilig gelil
ten hat. Ich endige daher mit diefem Satze nach Simfons Be) yipiel
diefen Hauptrheil der Lehre von - den Ebnen Oertern, den ich
hicr ziemlich ausfihilich vorgerragen habe, weil theils mei ine Ab-

ficht, wo mbghch 5 1o Geemertic in ihrem ganzen Umfiange ¥
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fie von Alten und Newuern behandelt worden ift , im Kurzen dar-
auftellen ; “diefes erforderte, theils die Sitze an fich fo nett und
brauchbar find, theils fehr gute Uebungen in der geometrifchn
Analyfis, und Beylpiele .vca11;11['-&11:113\311}15'111gcndcu.-n geometrifchen
Unterfuchungen an die Hand gelien,

f\_llf,tf*’,EGa’Ji'ﬂf’_ﬁ'-’Juﬁ_Wegc, wo man die Eigenfchaften; der Cur-

“ren lediglich' aug ihrer Gleichung *, durch algebraifche Minel,

und nicht wie hier durch.Dacftellung der Fizur und durch geo-
metrifche Conftructionen erforfche, Ii{st fich indefs fchon mana
ches von, dem higr Vorgettagnen evleichtern, und tiberdem der
Kreis noch auf allgemeinere Arten als Ort cines  beftimmten

Punktes darftellen, und die Bedmgmw, unter welcher ein Kreis

daher man die weitre Ausbildung diefer Lehre, billig der -alges
brailchen Analyfis vorbehile, :

Ich wende michmun zu; den  Aufyaben., welche ziv” diefem
Puche Uebaren werde hier, aber. --aicht viel mehr gls die upent-
buhrhchﬂ'en Conﬂmctmnsuten, auf die ich mich zum Theil {chon,
bclufen hﬁbe, vottragen., Andre Aufgabcn : .Lmd bc‘?mdclg

: ﬂenGebtanch der aufgeftellten Oetter’ in Aufléfing o geometrifther

Aufgabcn vcrl‘pavc ich fur das"Buch des folgenden Theils, wels

tighes der.gedmertrifchen.Analylis beltimme if,
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