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Aufgabe 5. 1) Eine gegebne grade Linie BC, nach einem gegebnen
Zahlverhaltnisse m:n. einzutheilen.
2) Auf der Verlangerung einer gegebnen graden Linie BC so einen Punkt g
zu bestimmen, dass die ...
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iser, | Rilenif haben einzatheilen, theile man die Grundlinie
il . - 2
s | nach der verlangten Art ein, und ziehe aus der Spitze

7 grade Linien nach allen Theilpunkten.
{13

eine Denn das gegebne Dreyeck wird dadurch in klei-
urch | ne Dreyecke getheilt, die insgefammt auf derfelben

iber | graden Linien ftehn, und deren Spitze in einem Punk-

aiar

| te liegen, folglich in Dreyecke von gleicher Hohe % * Eo z.

l Solche Dreyecke verhalten fich aber wie ihre Grundjj.
ittellt |
nien *; daherf das gegebne Dreyeck dann auf die ver-*5 6 &
mtit . si.w :
' | langte Art eingetheilt ift,
il

iehes Zufatz I, Um ein gegebnes Pavallelo Eramm

Wl durch Parallellinien miv einer des Seiten in eine beliebige
Yeiv | Anzahl gleicher Theile, oder in Theile , welche zy
aiuder ein gegebnes Verhaltnifs baben | einzutheilen, theile
man die zweyte, an jener anftofsende Seite auf die ver.

langte Art ein, und ziche durch die Theilpunkte Pa.

eini=

erun:

e rallellinien mit der erftern Seite,
}j.'ll'i'u
oA Denn die kleinen Parallelogramme s Welche anf

mlich |Giefe Art entftehn*, liegen insgefamme zwifchen
tarallellinien; haben alfo gleiche Hohe *
5 g

i, £ % e
' kch folglich wie ihre Grundlinien*

5 'P'E[hﬂifen » E
s und das gegebne
Parallelogramm it daher auf die verlangte Art einge-

theilt.
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A UF G AGZBTE 5.

:&Iif; 1) Eine gegebne grade Linie BC, nach einem
che

i {Gebnen Zahlverhiiltnifle m : n, einzutheilen,
s
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Fig. 79+

= be gelei&ct wird *,

o) Auf der Verlingerung eincr pegebnen gy
den Linie BC [o einen Punkt g zu beftimmen , daf

die beyden Abfchnitte Bg, Cg , in dem gegebuen Zabl: |

verhiiltniffe. m:n flehn

Das gegebne 7ahlverhiltnifs m :n fey welched 4 |
- Lafst es fich jedesmalleichtin ein Linearverhilt |

wolle, {
erwandeln, Denn man braucht zn dem Ende nur

irlichen Linie zwey Linien Py Q git|
wie die beyden Zahlen |

ails v
aus einer willkiil
de fo zufammenzufetzen,
und n aus der Einheit zufammengeletzt find. Alsdann

vethaltfich m:n = P:Qund P und Q find bekani® |

Liniett.
1) Nun (oll im erffen Fall der Aufgabe die gegebnt
C felbft nach dem Verhaltnifle m:n, folglich

_L'm'm B
Leilt wer

den Linfen P und Q proportional einget
den; welches durch das Verfahren der yorigen Aufg

o) Im zweyten Fall foll auf der Verlingerung g
gegebnen finie BC ein Punkt g {o gefunden werden)
dafs {ich verhaite Bg:Cg=m:n="P:Q. Die beyén
Abfchnitte Bg , Cg find in diefem Fall um die gegth
ne Linie BC von einander verfchieden, konned olo
nicht im Verhilenifs der Gleichheit ftehn; und wisée
diefes gefordert, fo wiire die Aufgabe in diefem Tl
pnmoglich. Ueherdem mufs, je nachdem m gt

oder kleiner als n ift, auch Bg grifser oder kleinss gl

Cg feyn, mithin der gefuchte Punkt g auf der Verling!
rung der Linie BC tiber. C oder iiber B hinaus liegéh

Alles diefes zeigt auch die folgende Conftraction:

B
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m
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Gefetzt-nemlich, es fey m > #, fo verhilt fich

o Le'V.a.8
hﬁ | Bg:Cg:Bg—Cg=m:nim—n=P:Q:P—Q%*, oder
ol P—Q:P =BC:Bg. Man ziche daher durch B. eine

grade Linie unter einem willkiihrlichen Winkel-gegen
BC, trage auf fie von B.aus, BE =P, und vom End-
LR p;unkte E diefer Linie, riickwirts EF = Q auf, ({o dafs
hil- | BF = P— Q wird) und ziche FC {o {chneidet eine
i | Parallellinie mit FC, durch E gezogen, auf der Ver-
g | lingerung von B tiber Chinaus den gefuchten Punkt g

nf | gb. Denn wegen des Parallelismus diefer Linien ver-
dand | halt fich BC : Bg : Cg =BF:BE:EF* = P=Q:P:Q," 7. 2
mit | folglich Bg:iCg = m:n,

Ift dagegen m << m, mithin auch P < O und
41| BE ~ EF, fo fillt der PunktF iber B hinaus , auf
dem Stiick der willkiihrlich gezognen Linie, welche
mit dem erflern gegen B auf entgegengefetzte Art
uig liegt, und zieht man nun CF’y und mit ihr durch E
| eine Parallellinie, fo durchfchneidet such diefe dieLj.

nie BC, nur auf der entgegengefetzten Verlingerung,

g o
4 iber B hinaus.
€y
eyden Sollte endlich m = n, folglich anch P = Q und

sgdt| BE= EF {eyn, fo miifsten diePunkte Bund F, mithin
yalo} auch die Linien ¥C und BC zufammen fallen,. - Eine
wirde| Parallellinie durch E mit EC, wire al{o in diefem Fall
pfil| such mit BC parallel, durchfchnitte folgiich. BC suf
qbfr| beyden Seiten verldngert, nie, und.es ift dann kein
er ti] Durchfchnittspunkt g mdoglich,

fing¢

l i}‘ Wollte man fich indefs vorflellen, dafs zwey Parallellinien
B fich in einer unendlichen Entfernung (d. h. aber gar mickt) durch-
118
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fchneiden, fo riickt in diefem Fall der Punkt g ins Unendlicke
fort, Ein Kreis mit einem Halbmeffer Ag befchrichen, gienge
dann in einen Kreis, mit einem unendlich grofsen Halbefler
befchrieben; di h. in eine grade Linie tiber, und fo wiirden durch
diefe blos eingebildete Idee in Lehrfatz 20 die Fille, wo cinOr,
der, falls m und n ungleich find ein, Kreis ilt, wenn m uadn
gleich find, in eine ‘grade Linie iibergeht, auf jenen Haupdill
zurfickgebracht 3 und diefes Verallgemeinern ift {iberhaupt ¢ine
der vorziiglichften Anwendungen, die der Mathematiker von die
fen blofs eingebildetenIdeen des Unendlichen macht, Doch g
kort diefes mehr in die algebraifche Analyfis, als hierher,

Zufatz. Sind in einer graden Linie mehrere
Punkte, z. B. B, D, C gegeben, und man fucht af
ihr oder ihrer Verlingerung einen Punkt G, der o
liegt, dafs die Hrltfm'nung deffelben von den gegeb:

nen Punkten zu einander in gegebnem Verhiiltnifsfehn |

follen,z. B. Bg:Cg:Dg=m:n:p; fo ift diefes nicht
fiir jedes Verhalten, fondern nur unter gewiflen Bedin-
gungen moglich. Denn. es mufs dann z. B. fich verhsl
ten Bg~=CgiCg —Dg d. hs BC:CD =m—n:n—p
welches eine befondre Bedingung fiir das gegebne Ver:
hiltnifs m:n:p an dic Hand giebt.

Anmerkung. Dicles ift die vollltindige Aufiofung einét
Aufgabe; auf die wir uns in den Folgerungen und Zufdczen 2
Lehrfatz 20 durchgehends berufen-haben, Das dort Vorgetrage®
beruht gréfstentheils auf ihr, und befonders wird hieraus die
Anslegung S. 326, 2, ganz deutlich werden, Apollonins ebneQe
ter Il Lemma g.)

Die Aufgabe von einer gegebuen Linie BC einen befiimmit

Theil, z. Bden fechften abaufchueiden, oder fie nm diefen Theil # |

verlingern , ift nur ein befondrer Fall, dicfer Allgemeinetny
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