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Aufgabe 9. Zu zwey gegebnen Linien P, Q, als äussere Glieder einer
Proportion, zwey andre Linien Y, X, deren Unterschied oder deren Summe

einer gegebnen Linie N gleich ist, als mittlere Glieder der ...
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rallellinie der Ort der Spitze des gefliehten Dreyecks *, * 3. z -
und die Aufgabe ebenfalls ttnbeftimmt , etc.

AUFGABE 9.

Zu zwey gegebnen Linien P , Q_ , <*U äufsen
Glieder einer Proportion, \zuiey  andre Linien T , 1,
deren Unterfchied oder_ deren Summe einer gegebnen
Linie $ gleich iß , als mittlere Glieder der Proportion
zu finden.

Man ziehe willkührlich zwey Linien , welche lieh 6®
im Punkte F rechtwinklig durchfehneiden.

Im Fall des Unterfihieds trage man zu entgegenge¬
fetzten Seiten des Punktes F auf die eine diefer Linien
FA = PundFB = Q , und auf die zvveyte Linie FH
r= N . Halbire AB und FH , und errichte auf beyden
Linien in den halbirenden Punkten Perpendikel . Der
PunktC , wo diefe Perpendikel fich durchfehneiden,
ift der Mittelpunkt eines Kreifes , der mit AC als
Halbmefler befchrieben , auf der zweytenLinie die bey»
den gefliehten Linien FD , FE ablchneid«t.

Denn da diefer Kreis vermöge der Conftruction
durch die Punkte A und B geht , fo find AB , DE Seh¬
nen , die fich im Punkte F durchfehneiden , folglich
FA : FE = FD : FB * : und da das Perpendikel aus dem *as.f.
Mittelpunkte C die Sehne DE halbirt , auch EF == HD
und mithin FD — FE == FH = N.

Im Fall der Summetrage man FA == Pund FB = Q
zu einerley Seite des Punktes F auf , und verfahre im
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übrigen wie vorhin . Durchfchneidet dann die Kreis-
linie , die durch A und B geht , die zweyte Linie in dm
Punkten D , E , fo find jetzt AB , DESehr .en , die ver¬
längert im Punkte Flieh durehfehneiden , folglich wie-

'as.f.r-y derum pA : FE = FD : FB * , jetzt aber FD -f FE = FH
=a N.

In diefem Fall wird jedoch der Kreis die zweyte
Linie nur dann durehfehneiden , wenn die Summe der
beyden Abfchnitte FE -fFD = N gröfser ift , als das
Zweyfache der Tangente , die aus F am Kreife gew-

s2f.3.K g en wjr{j * j oder , da das Quadrat diefer Tangente
32. 3. gleich ift dem Rechteck FA x FB * , nur dann , wenn

N 2 >4 -FA x FB ift . Ift N kleiner , fo wird diejAuf-
gäbe unmöglich.

Bemerkung I . Da das Rechteck aus der mitt¬
lem von vier Froportionallinien , ftets dem Rechteck
aus den äufsern gleich , mithin in diefem Fall ( N —
FE ) X FE = P x Q ift ; fo läuft diefe Aufgabe auf eins
mit folgender hinaus : , , Ein Rechteck von gegebnem /«-
halt , zu befchreilen , wenn entweder der Unterfcbied , oder
die Summe zweyer anliegenden Seiten dejfelben gegeben ijU
Noch eine andre Form und AuflöTung derfelben , findet
fich in Aufgabe ig.

Bemerkung 2. Wo es überhaupt auf Gleich¬
heit von Rechtecken ankömmt , wird diefe Conftruc.
tionsärt vermittelft des Kreifes , mehrentheils mit Vor¬
theil gebraucht werden.

Zufatz . Sind die beyden gegebnen Linien Punii
Q gleich , fo geht die gefuchte Proportion , in diefe
P : X = Y ; P , und daher unfere Aufgabe ( da es gleich-
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gültig ift , ob die gefachten Linien innere oder äufse-
re Glieder in der Proportion ausmachen , in folgende
über:

Wenn eine mittlere Proportionallinie P , und von den
heyden andern proportionalen Linien , entweder die Summe,
oder der Unterfcbied N gegeben find , diefe Linien felbß
zu finden.

Oder : Ein gegebnes Quadrat P2 in ein Reckteck zu
verwandeln , von dejfen beyden anliegenden Seiten die Summe
oder der Unterfchied N gegeben iß.

Oder endlich : Auf einer gegebnen graden Linie iV,
oder auf deren Verlängerung einen Punkt i/o zu befiim~
wen , dafs das Rechteck aus den beyden Abfchnitten , einem
gegebnen Quadrate Pz gleich fiy.

Diefe drey Aufgaben fragen , nur unter verfehlet !,
ner Geftalt , nach ein und daffelbe , und find ein ein¬
zelner Fall unferer allgemeinern Aufgabe . Dadurch
dafs für fie die gegebnen Linien P == FA , und Q = Fß
n-leich find , wird die Conftruction in beyden Fällen
beträchtlich vereinfacht.

Im Fall des Ünterfckieds befchreibe über FH = Nj
als Durdimefler einen Kreis , welchen FA = P berührt,
und liehe von A durch den Mittelpunkt eine grade Li-
nie , welche den Kreis in D und E durchfchneide , f0
find AD , AE die gefachten Linien . Denn es ift AD
X AE = AF2 = P 2 und AD — AE - j- N.

Im Fall der Summe befchreibe über FH = N ei.

nen Halbkreis , ziehe mit FH in einer Entfernung
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gleich P , eine Parallellinie, - und fälle vom Punkte

wo fie den Kreis durchfchneidet , ein Perpendikel IK
auf den DurchmeiTer , fo fchneidet diefes auf dem

Durchmeiler die heyden Verlangten Abfchnitte FK,KH

ab. Denn es ift FK X KH =?.1K2= P2 , und FK -f KH
= EH — N.

AUFGABE IO.

Wenn zwei) Rechtecke , aus den Linien A, B

und P , Q , gegeben find , eine Linie zu finden, zu

welcher fich eine Seite des einen Rechtecks , wie der In¬

halt beyder Rechtecke zu einander verhält.

Gefetzt es fey X die Linie , zu welcher die Seife

A in dem VerhältniiTe des Inhalts beyder Rechtecke
fleht , A X B : P X Q = A : X ; fo ift das erfte Verhält-

»3. f. 2. nifs auch gleich dem Verhälcnifs A X B : X X B*; folg¬

lich , da die Vorderglieder gleich lind , mü (Ten es auch

■V. j. e die Hinterglieder feyn , P x Q —XxB *, oderesmufj

•V. 3. 7 fleh verhalten B:P = Q : X *
Man luche allo zu der einen Seite des einen( und

%u den beyden Seiten des andern Rechtecks die vierte

Afg.7-Proportionallinie * , fo verhält lieh zu diefer die andre

Seite des erllern , wie der Inhalt beyder Rechtecke)

oder A : X = A x B : P x Q.

Bemerkung . Auf diefe Art findet man «»0

Linie» > die im zufammeitgefetzten Ferb 'dhnifs zweyerPMr

V. 6. gegebner Linien fielin , A :X = (A :P) + (B : Q ) *• sintl

die gegebnen Verhältniffe gleich , fo ift A : X = 2(A

^ASiP 2 und A : P = P :X , da denn diefe Auflöfung
in
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