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Aufgabe 13. 1) Zwischen zwey gegebnen graden Linien P und Q eine
mittlere Proportionallinie zu finden, und 2) zwischen einer graden Linie AB
und einem gegebnen Abschnitt derselben AD, eine mittlere ...
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Setzt ' man diefc ftetigen Verhiltnifle Schrittweile
zufammen *, {o erhdlt man * V.6
KA : KC = 2 (KA : KB) = KA2: KB?
KA : KD =.3 (KA : KB) = KA3: KB3
KA : KE = 4 (KA : KB) = KA+ : KB# efc.
Man wird daher durch diefe. Conftruction im ‘Stande
gefetzt Linien za bilden , welche fie wie irgend zwey Poten.
zen wvon .gleichem Grade aus dem Zahlausdriicken zweyer
_gegefmer Linien KA, KB verbalten,

Allein wenn zwey Linien, wie KA, KE gegeben
find, die Linie KB zu finden, fo dafs KA : KE fich
2.B.wie KA4: KB4 verhielte, dazu erhalten wir durch
diefe Conftruction kein Mittel.

Anmerkung 1. Andere Mittel eine ganze Reihe folcher
ftetig proportionaler Linien zu bilden, giebt Lehrfatz 24. Folgerung
1, und Lehrfatz 25. Folgerung 3 an die Hand, und wer diefe
Conftruction intereflant] finder, wird fie ohne Schwierigkeit daraus
entwickeln kénnen. Die leichtefte Methode verfpare ich fir das
folgende Buch.

Anmerkung 2. Um ein gegebnes Quadvat in cin Rechi-
eck, odey im ein Dreyeck etcs iiber gegebney Ginndlinie an verwap-
deln, mufs manfauf eine ahnliche Art, wie in Aufgabe g, zur
gegebnen Grundlinie und zur Seite des gegebnen Quadrats eine
dritre Proportienallinie fuchen, Diefes dritcke z. B. Tacguet fol-
gendermafsen aus: ad datam rectam AB, datae rectae M guadva- Fig. 83
tum facileeff applicare, invenienda vectis AB, Mtertiam pro- T
Iparzimm!em CD et vectongnlum ABCD couftrnendo.  Eff ewim dato
_x_jﬂuffmfn M2 neguale vectangulum , ad vectam AB applicatnm¥, *Afp. 3.
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1) Zwifchen zwey gegebuen graden Linien P 5
und Q eine mittlere Proportionallinie zu finden, und
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2) zwifchen einer graden Linie AB und einem
gegebnen Abfchnitt derfelben AD, eine mittlere Propor
tionallinie darzufiellen.

1) Man trage die beyden gegebnen Linien aufeine
willkiihrlich gezogne grade Linie nebeneinander,
AD = Pund DB = Q, befchreibe um die Summe bej;
der AB als Durchmefler einen Halbkreis, und errichte
auf AB im Punkte D ein Perpendikel. Durchichneidst
diefes den Kreisbogen im Punkte E, (o #f DE di g
fuchte mittlere Proportionallinie.  Denn es verhilt fich
dann vermoge der Natur des Kreifes AD:DE = DE!

*:2f10 DB *,

2) Soll zu AB und dem Abfchnitt AD diefer Linie,
die mittlere Proportionallinie gefunden werden, fobe,
fchreibe man wiederum um die ganze Linie AB sls
Durchmefler einen Kreis, errichte in D das Perpendis
kel DE, und ziehe von Punkte E, wo diefes die Kreis-
linie durchichneidet, nach A cine Sehne AE, [0 iff die.
fe Sehne die gefuchte mittlere Proportionallinie, - Denn ver-
moge der Natur des Kreifes verhilt fich dann AD:AE

Oder man befchreibe um AB irgend einen beliebi-
gen Kreisablchnitt, ziehe durch A eime Tangente an
demfelben, da mit durch D eine Parallellinie, und nich
dem Punkte F, wo diefe den Kreisbogen durchfchnei-
det AF, fo ift AF,die’ gefuchte “mittlere Proportios

¥25.£ 3. nallinie *

Oder man befchreibe um den iibrigen Theil DB
der gegebnen Linie, als Sehne, oder Durchmefler,
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) einen Kreis, und ziehe an diefen vam Punkte A aus
# | eine Tangente AG, fo ift AG die gefuchte mittlere Pro-
|- portionallinie *, ¥22f1 3
ae Folgerung. Die mittlere Propostionallinie zwifchen
y | awey Linien, kam nie grifier feyn, als die Hiilfte : der
¥ | ‘Summme beyder Linien, Denn kein Perpendikel auf dem
te | Durchmefler, das bis an die Kreislinie reicht, kann
@ | grofser feyn als der Halbmefler. Und fo folgt auch
re- aus der Conftruction, diefer aus der Arithmetik bekann-

h | te Satz.

Bemerkung 1. Da zu den. Zahlausdriicken

zweyer Linien P, Q die 'mittlere Proportionalzahl

% o (Px0O) it *, fo mufs diefe auch der Zahlausdruck * V> &
e fiir die mittlere Proportionallinie M feyn. - Ein Aus-
s | druck, wie V(P % Q) 4. i. eime Qnadvatwurzel, lifse
s l fich daher mittelft des Verfahrens in diefer Aufgabe in
& | Tineargrofsen darftellen, und folglich durch Verbin-
# | dung derfelben mit den Verfahren der vorigen Aufga-
- | ben, jede reime Quadratifche Gleichung - conflruiven. Was
E die Conftruction einer unyeinen quadyatifchen Gleichung be.

trifft, fo verfpare ich fie fiir die Bemgrkungen am En.
i de der Planimetrie.
n Bemerkung 2, Ift M die mittlere Proportio-
h nallinie zwifchen P und Q, fo verhdlt fichP: M =M:Q,
- and P:Q = P2: M2 = M?2:Q2, wie wir {chon in. der vo-
(0 rigen Aufgabe bemerkt haben ¥, *Afy.1n
% o) Sind vier Linien proportional, A:B=C:D,und :

|

anan nimms 2wifchen den erflen A, B und zwifchen den letz-
| ten Cy D misilere Proporsionallinien M, N, fo find asch
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diefe wit den Vovdergliedern, und eben fo mit dew Hinger
gliedern der- gegebnen Proportion ,  propertional,  Denn
es verhilt fich A:B=A2:M2=M2: B2 und C: D=
C2:N2= N2:D2, Wenn alfo die vordern Verhiltniffe
gleich find, fo find es auch die hintern, A2: M=

*4f2.C2;:N2, alfo auch A:M=C:N *: oder M : B=N:D,
oder A:M = N:D.

B Grade fo find ‘in gleichen Verhiltniffen A : B
C : D die dvitten Proportionallinien Py O mit den Vorda.
gliedern , und folglich auch mit den Hintergliedern pro-
portignal.  Denn es wverhilt fich A2 :B2 = A:Pund
¥Af 12 C2:D2=C.Q ¥, mithin A :P = C: Q und A:C=ED
e R e

«) Daim Kreife die Tangente die mittlere Propot:
tionallinie zwifchen einer verlangerten Sehne und du
*22.f19 Verlingerung ift, "AE: AG = AG: AF *, fo verbilt fich
immer AE . AF — AE2: AG2: uind auf diefe Art laflen
fich andere brauchbare Sitze mittelft diefer Bemérkung

sus unfern Lehrfitzen ableiten.

Bemerkung 3. Sucht manerft zwifchen zwey
gegebnen Linien P, Q, die mittlere Proportionalli
nie M, und filrt dann fort zwifchen P, M und i
{chen M, Q mittlere Proportidnallinien zu fuchen, 0
erhidlt man zwifchen)P, Q, 21, d. 1. drey, und fihst
man mit dicfen wieder eben fo fort, 4 + 3, d i, fie
ben mittlere Proportionallinien u, 1. f. Aber anf zwey, vitt
oder’ fiinf mittleré Proporsivnallinien kimnit man dureh die

f¢ Conftruction micht, ~ Jene geben Confructiones V% |
Warzelp des Vierten ; acheen, fichzehmen Grades W {.f |
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## | Diele wiirdenConftructionen von Wurzeln des dritten,
nn ! fiinften Grads, u. {, f. an die Hand geben; allein za
= folchen Conftructionen reicht die. Elementargeometrie

fTe picht hin.  Man lefe deshalb Lehrfatz 22 Zufatz 4,
= | Lehrfatz 24. Folgerung 2, und“die Bemerkungen am
D, Ende diefes Werkes nach.

A U PG A B E 14.
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e Eine gegebne gradelinige Figur in ein Quo-

': drat zu verwandeln,
1
D | Diefes gefchieht durch Anffindung mittlerer Proa
| portionallinien, und alfo durch die Verfahren der wori
| 'gen Aufgabe, durch welche man jedesmal die Seite deg
;:r gefuchten Quadrats, und zwar anf verfchiednen Wegen,
4 | finden kenn,
ies |
wd : &) Bely einem gegebnen Rechteck ABCD, fuche . %4
0 zwilchen den beyden anliegenden Seiten AB, BC die ==
| mittlere Proportionallinie M, {o it M = AB X BC *,
folglich das gefuchte Quadrat, Y4 £.3.
:13 ) Bey einem gegebnen Parallelogramm , f{uche
o eben {o zwilchen der Grundlinie, g, und Hohe, h; -
o bey einem gegebnen Dreyeck zwifchen der Grundlinie,
e | B und halben Hohe, 3 h; — und bey eine gegebe-
o nen 7Irapezoid zwilchen der halben Summe beyder
= Grundlinien, 3 (G ~+¢)s und der Héhe, h, die mitt=
e lere Proportionallinie M, fo ift diels die Seite des ge-
2 fuchten Quadrats, Denn es ift dann M2 im erften Fall

ot _Elei":h ghs im zweyten £ gh, im diitten £ (G4 g)h,
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