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Aufgabe 22. Das Verhaltniss zwischen der Seite AB und der Diagonale AC
eines Quadrats zu finden.
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AU FGABEN 457

Denn verhilt fich AG : AE = M; P, fo ift auch
AG2: AE2 = M2 : P2, Und da AG und M mittlere
Proportionallinien, erftere zwilchen AF, AE, letztere
zwilchen P - Q und P find; fich mithin verhilt AF : AE

= AG?: AE2, und P + Q : P = M2: P2; fo verhalt

fich auch AF:AE=P-}-Q:P und FE:AE=Q:P,

Béftimmung. Gelit ABD darch den Mittelpunkt
des Kreifes, fo ift AB die kleinfte, AD die grofstevon allen
Linien, die von A aus nach dem Kreife gezogen werden
konnen *, urd daher hat; von allen &hnlichen Verhilt- ¢ 11 78,
niffen, das der Abfchnitte AB: BD den grifsten Expo-

nentenn ¥, Folglich darf 9 nicht grofser als @feyn,_-vl I.2
P AB i
fonft ift die Aufgabe unmboglich: (Greg, IIL 46.)
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Das Verhiiltnifs zwifchen der Seite AB- and derFig. o3,

Diagonale AC eines Quadrats zu finden.

Befchreibe um C mit der Seite BC als Halbmeffer
einen Kreis, fo berithrt die Seite AB diefe Kreislinie,
denn fie. fteht auf dem Endpunkte des Halbmeffers CB
fenkrecht *. Daher verhilt fich AD:AB = AB:AE 5 ) T
und AD. it derlelbe Theil yon AB, -als AB von -AE

A B * '
oder F.D. == ii_ » Nun aber ilt AE gleich2 CD 4~ AD, *V- 1.2.
AB AE
P DA *
folglich auchﬂ._-: A3 ey dem *Afgrg.
AB° 2AB4-AD 24 AD Z, 2.
AB
k2




452 p.u.c.r. IIL

: A 34 -
letzten Ausdruck 1adfst fich  fiir ..E diefer Ausdruck

AB
i i
felbft wieder fetzen, da denn f—? = wird, und
' AB 241
2+ AD
AB

da fich der Stuffenbruch, der fo entfteht,’ immer wieder
- -AD ., - .

mit dem Bruch = endigt , fo kann man mit diefer

Subftitution ohne Ende fortfahren, daher der Exponent

A_ﬁ-durc}l einen Stofenbruch wvon der Form

I o g
= der ohne Ende fortliuft, gegeben wird, Es
Ak
2 - ete,

lafst fich alfo AD nicht in Theilen von AB ausdriicken,

*Afg.19 und beyde Linien find incommenfurabel *,  Mithin
auch die Diagonale und die Seite des Quadrats, da dic
Diagonale AC gleich AB <4~ AD ift, und alfo, wenn
man die Seite AB als Einheit annimmt, der Zahlause

I

241
2 1 etc.
druck, deflen Werth fich nie genau in Zahlen darftellen

druck der Diagonale AC, 1 < wird; ein Aus-

lafst, weil er ohne Ende fortgeht, und dem man figh

nur nihern kann, ohne ihn je vollig zu erreichen.
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Anmerkung. Auf diefem Wege wird die Incommenfu-
rabilitit zwifchen der Diagonale und der Seite cines jeden Qua-
drats, die wir iibrigens {chon oben dargethan haben *, noch: evi-
denter, Zugleich ift diefes ein unterrichtendes Beylpiel der leich-
teften Methode, wie fich die Incommenfurabilitit von Ausdehnun.

gen, in geometrifchen Unterfuchungen erweifen lifst,
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