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Sweyted Capitel

Bon dem Nuben der Differenzen in ber fehre vor
den. Mehen,

§.. 37

@aﬁ bie Natur der Reihen durd) die Differensen am veuks. |
lichften vor Augen gelegt werden Fonne, ift felbft aus den-
erfien Anfargs: Grinden befannt,  Dic vornehmite Cigens ¢
fivaft der acithmetifhen Progreffion, mwelde unter allen. .
Reihen puceft betradbtet ju wecden pflegt, ift die, daf ihre-
etften Diffevengen einander gleich, und folglich die jwenten. .
Differengen, fo wie audh alle tibrigen Nullen find.  Dann
qicht e8 Neiben, deren ptoente Differenzen erft einander gleich
foerden, und die man defroegen fehr bequem mit dem Nas
men dev Reiben der sweyten Ordnung belegt, fo tvie man,
die avithmetifchen Reihen Reiben der evften Oranung nennt,
Reiben der dritten: Orovung find demnady folcbe, Dderen.
dritte Differengen beftandig find, und ju der: viceten. und
ven folgenden Grdonungen rechnet nian diejenigen, Ddie erft
dic vierte oder eine von den. folgenden Differengen beftans.
dig Haben.

6. 28
Sn diefer, Gintheilung find unendlich viele Hrten von.
Reihen begriffen, und gleichwoll gehdren nicht alle rtens
ver Meiben darunter, €8 giebt nemlich unendlich viel Reia
€ 4 hen,
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g0 . Grfter Theil,  Jwentes Capitel.

hen, ben denen man, oenn man die Differengen auffudt,
nie auf beftandige Diffcrengen fommt.  Hi ¢her aehdren aufs
fer un:abligen a ﬁf'n die geometrifchen Proaveffionen, die
nie Deftandige Differenjen geben, mwie man an folgendem
Bepfoiele fehen Lann:
Lo 4,8 10, .82, 614 128000
L; 2 - B 1O 32, 636,
Ty 2,0 ) 8y 10,2378

Denn da die RNeihen der Diffevengen jeder Ordnung der ges
gebenen Nethe gleich meeden, fo lafit fich gar Feine Gleidhs
Beit der Diffevengen gedenfen.  MWlan muf Daher mebhrere
Glaffen von Neihen annelimen, und ¢ine daven enth &{* Die
Reiben, die endlidy auf befrandige Differenten reducivt rers
den, ald Gattungen unter fich.  Diefe Glaffe nun ift- die,
teldhe wic in dem gegenmariigen Capitel genaucr untevfug
chen wollen, |

§ 39

@3 werben aber aue Cefennung der Natur der NReibhen
“potyiiglich swen Stitcke evfordert, das allgemeine Glied und
vie GSumnie oder dag fummirende Glied. Das gupmwine
Glicd ift ein unbeftimmece Ausdruc, toelcher jedes FHlied
der Mahe unterfich beareift, und folglich eine fold,ﬁe Sunfs
tion Der vevanderlichen Grdfie x, daf man daraus, tent
man x = g febt; das evfte Glied der Neilye, tvenn man
x == 2 fefit, Das jwente Blied der Neibe, wenn man x =3
fest, Dag britte Glied dec Reihe, wenn man x = 4 febt,
Dag viete Gilied der Reihe . {, w. erhdlt. Kennt man alld
bas allgemeine Glied, fo Pann man jedes Glicd der Reibe
i{rﬁorn, one dabep anfdas Gefesy, nadh weldhem die Glits
ber dev Reibe auf cinandet folgen, ju fehen. Segt man
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BVon bem Nuben der Differengen 0.« 4i

3 B. x = 1000, fo findet man fogleich Das taufendfte Glicd.
©o ift pon Diefer Reihe
1, 6,- 15, 28, 45, 66, 91, %120, 1

das alfgemeine Glied == 2xx —x x, Denn fost man darin
x =1, fo erhalt man davaus das erftc Glicd 1} fernt man
x=2, fo befommt man dag jwepte Glied 6; fet man
x =3, fo gelangt man ju dem dritten Gliede 15; u. . f.
$Hieraus erhellet, Daf dasd hundertfte Glicd diefer NReihe, wo

‘man alfo x=100 ﬂﬂ)mﬂﬂ II}UQ 5==2,10000— 100 = 19900

fepn werde.

§: 40,

Anseiger oder Eyponenten heifen bey jeder Reifhe die
Sahlen, welche anjeigen, das wievielfte Glied ein jedes Glicd
in ber Ordnung ift. ~ So ift der Unjeiger Ded erfien Glies
bed 1, Des gtoepten 2, Des driften 3, . 1. f. Daber pflegt
man die Angeiger iber die eingelnen Glicder der Reihe ju
freiben, toie hicr .

Anseiger,
I, 2, 3 4 5 6 7.8 9 it

Glieder,
O W o o g e D e v i 1

So fieht man gleich, dal G dag fiebente Gilied Der Neife
ift, toeil e8 den Angeigec 7 hat. Hiernad ift dad dllgemeiz
ne Glied nichts anders alg dasjenige GBlied der Rethe, defz
fen Angeiger oder Cpponent die unbeftimmie Sahl x it
Suvdederft wollen wit nun jeigen, wie man von jeder Reihe,
deren erfte oder Atvegte'obcférgaﬁb toefche ton Den folgenderr
Differengen beftandig find, bdas allgemeine Glied finden
fonne; und dann gut Crforfchung det Summe fortgefhen.

s’ §.41.




42 Erfrer 3hul, - Jroented Capitel,
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oBir toollen bon der ciften Ordnung anfangen, mwelde
tie arithmetifchen Drogreffionen enthalt, deren erfie Diffes
vengen Deftandig find. @8 fen alfo a Dad erfte Glicd des
Neihe, und b dag erfte Glicd der Reihe der Differenzen,
toelchem alle: folgende Glicder gleich find. . Hietnady wird
die Neife alfo befhaffen fepn
Anjeigen,
n 2 37 4y 5 6, 16,
@lieder,
8 atb, atab, af3b, atab aish w

T

Differensen,
b, b, b, b, b, 1c.

Man ficht hier bepm erften Anblicke, daf das f-ﬂ‘-lieb; Deffen
Angpeiger =x ift, a ¥ (x—1) b, und alfo dag allgemeine
Slied = bx T a — b fepn wird; und ed ift da f} ¢ Das allz
gemeine Slied aus den erften Gliedern theild der Reihe
felbft, theild der Reihe der Diffevensen gufammengefest.
Sennt man aber dag wente Glicd der Reihe a & b= af
fet, fo wied, weil algdenn b = a® — a ift, dad allgemeine
Blied = (a'—a) xf2a —al=al (x—1) — a (x—2)
Kenntman daher.bas erfre und vepte Glicd einer atithme:
tifhert Progrefiion, {o Fann man davaus das allgemeing
Glied formiven.

-

Y. 42,

@8 fen nunmehy dag exfie Glicd det HReifhe der goenten
Drdnung = a ; das erfte Glied der Retbhe h‘cr erften Dnffes
genjen = b, und Das evfte Glied der Reihe der Aoepten
Differenzen =c., Bey diefen Un nnahmen. wicd die NReihe
nebit ihren ’f*:ﬁem‘ en fo!genbe Geftalt haben:

Anseiz



Bon dem Nuben ber Differenzen, 43
Anszeiger, :
52y 3 4 5, 6, i,
@lieder,
a; ath; afebte; at3bise; atgbibe; atsbiroc: i
efte Differensen, '
b; bt .,b"f“; bigue b fsfe) %,

Sweyte Diffevensen,

c) ¢ (e 0236
Diee lehrt der Anblick, daf das Glicd, welches den Angeiger
hat, =aF(x—1b ¥ (_:l.l_(iﬁ.__)c ift, und bdiefes

ift a8 allgemeine Glicd der gegebenen Neibe. Seit man
aber Dag zmwepte Glied diefer Neihe = a¥, und das dritte
= a1 fo wird, (weil b =2a*—a; und ¢ = a™ — 13! ta
ift, wie qus der Natur der Diffevenen [§. 1o.] erhellet,)
Dag aﬂgemeine Slied:

—1)(x—

at x=+=1)(a’—a) ¥ -—————;-—» (a¥t—2af } a)

. und diefes lafit fih auf diefe Form

al (x—1) (x—2) 28 (x—1)(x—3) , a(xz—2)(x—3)
I 2 e B T T

oder quf diefe 3
gl nat 2 ‘
=) (x—8) — o E=DE—3) F—(x—2)(x=3)

ober endlich auf diefe bringen

alt 24t

5(::—-1)(:{-*2)@—43)

X—2_" X'=x
und e wird alfo bas a[ig__em.cmc C»ﬁg_zeb aus brct;en uisebcm
Yo Reibe befrimmt,

§ 43
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§. 41
@8 fey a, a’, a“. al't arv e, eine Meibe der driften
Ordnung 3 ibre crfien Diffevengen, b, bY, b, B . ihre
awepten  Differenzen ¢, cf, ¢y eME, ¢ und ihre vievten
~1ﬁeren52n d, d, d, 1, toeil diefe beftandig find,
dnzeiger,
I, 2 3 4. 51 6; p[ %
Glieder,
a, af" al, aﬂ._-'.’ a!v’ av, i
Epfte Differensen,
b, by, bt, bur, kv, “1c,
Sweyte Diffecensen,

¢ ck, cit, clL. Jr,
Deitte Differensen,
dy d, 8, 90

Daat=—atb;at=4af2bhtc; a =at3b¥3ctd;
avv =a ¥ 4b +6cF 4d; 2 ift: fo it das allgemeine
Glied, oder dasienige, deffen Ynjeiger x ift
piistieeint. ; ettt
1 s ST
und auf diefe Utk wird das allgemeine Glied aus den Differ
vengen formirt, Da abey
b=a'—a; c==all—oalfa; d=—altt—3at}3al—2
ift: fo echalt man durch die Subititution diefer Werthe fue
das allgemeine Glicd ben Ausdouck
e S RS B G e )
1.5ty : G TER |
} 32, (x”‘)fx—;\(x—:}] ey (x—2) (x—3) (x—4)
- e e e S SN
toelcher aud) auf folgende Form veducict werden Fanp s
p:t‘: X—2 X—3X—4)ralll 331t 33! a
I By g M g gk e~
§. 44
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Ve 44
®s feyen endlidy allgemein fie die Reifen aller Ord-
nungen
Oie Aniseigee

I -2 3, 4, 51 6) 1.
Oie Blieder
a, ai; aII’ a]ll, a!'u'" a‘\" 0,

Dic erften Differensen
b‘ bx' bn, E;_'tn’ bh’,. iC.

Dic sweyten Differensen

6; » ¢, cHL M,

dic Dritten Differensen
db s ldghe e it e

Di¢ vierten Diffecensen

€ ey Ui
. Oie finften Differensen
£ 296

fo toird dag allgénicine Glicd ausd dent erftent Gliche det
Reifhe, und aus den evften Gliedern der Reihen der Diffes
genzen b, c, d, e f’ i auf diefe vt audgedructt
I)b 'I‘ 'I)()c —2) T(x«—l)(x-:z‘?(xfg)&
g L 823
5 (x—i) (x—2)(x—3) (X—4) ik it
L e g .
bis man auf beftandige Differensen fommi. = Wenn ian
alfo nie auf beftandige Diffecenien Fommt, o ift diefes ein
Rennjeichen, daf vas allgemeine Glied nicht anderd ald

burc@ einen unendlichen Yusdrud Davgefiellt wecden Fann.

§4§




46 Cefter Theil,  Swentes Capitel.

9. 45.
Da die Diffevenzen aus den Glicdern der gegebenen

Reihe formict tweeden, o echalt man, wenn man die Wer:

the derfelben fubftituict, dad allgemeine Glied aquf eine folde

ot ausgedructt, ald wir ed bep ben Neihen der erfien,

steptent und ditten Oednung gehabt haben. G ift neml

Das alfgemeine Glied fir die Reihen der vicrten Ordnung

(x—1) (x—2) (x— Dk —4) (x— 5)

e MR T

L 4alt  6al 4al a
Y 3 R G e R R T o S Ve
\x—5 X—4 X—3 X—=o oy

und Hiecaus laft fich das Sefes, nach oelchem die allgemei:
nen Glieder der Rethen der folgenden Ocdnungen jufams
mengefent werden mifen, feidt abnehmen. 8 erbellet
abet hievaud, daf das allaemeine Glied fiir jede Ordnung
eine gange vationale Funftion von x ift, worin die hddfe
Dimenfion von x mit dev Ordning, 34 welder die Neibe
gefidet, tbereinftimmt.  Go ift das allgemeine Glied ciner
Rethe der evfien Ordnung eine Funftion vom erften Grade
Dag allgemeine Glied einer Reilye der septen Dednung eine
Sunttion vom gwepten Grade und fo ferner:

§. 45
Die Differensen aber entfpringen, tie wir vothin gez
tehen haben, aus dén Glicdern deg Reihe auf die Ak, da
: i') — az —_—a

bi _—: ﬁII — 3

1
b= gqut =
i,
T = a4l — o3 dg
fY = oIf
€1 = gl . sl -EL a;
Ll e
R == gV — 2a1  gut

de=y
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d- = alft—gai daar Ty

P ) § s 3&1“ «I. FE v gt

it == gv o Jatv .i. Jallt o gm
; .

ift. ~Da alfo in den Reifen de evften Otdnung alle Werthe
pon c == o jind, fo ift :

a‘l'{:EaI___a; a;ll::\'all'_.al; azv_'_'..ﬂ?‘nl—"'ﬁxl;:f.
tooraus erhellet, daf diefe RNeihen aud au den’ wiederPely:

renden Reilyen gehdren, deten Beiehunas - Scale 2, — | it
Da ferner in den Reifen der groepten Ordnung alle FWers
the von d = o find, fo iff
A= 3at — 3at } aj avv = gaur — 3au 4 CEEs

und ¢8 find daher audh diefe Reihen toiederFehrende Reifen,
beren Begiehungs : Seale 3, — 3, Trift. Auf eine ahn:
lihe Art erbellet, daf afle Reiben dicfer Clafie, fie mdgen
g ewner Ordriung gehdren, ju welder fie wollen, jugleich
wiederfehrende Reibhen find, und stwatr auf die Art, daf ifhre
Bejichungs: Seale aug den Coefficienten der Poteftat des
Binomiums befieht, welche um einen Grad boher ift, al8
die Ordnung, 3u weldyet die Reibe gelbut,

S o4
Da aber fiir die Reiben der etfren Ordnung auch alle
Werthe von d und e, fo toie auch aller folgenden Differen:

fen = o find, o ift auch in diefen Reihen

at't =='3a% — 3q1 4 3
daV =— 33t — 3 att .i- ah
0.
und
alv == gatt — 6ar § gar —'n
4y = 4a'v — Gamt ai- 43" — at
T %

.




48 Grfter Theil,  Jmentes Capitel,

®3 gehdren daher audy in diefer Rirckficht diefe Neihen 3u
e wicberfehrenden, und smar auf unenblich) viele Acten,
da die Beriehungs - Scale

3,—3, 115 46 14=—155—10T10, —5, T1;

3C.

feon Fann.  Auf eine ahnliche Art Hbersenat man fid, baf
cine jede Reipe dee Claffe, mit deven Wnterfuchung toir ung
jest oe‘i-ba'f m,an auf unsablige Acten eine imc‘cerfei;rcnbc

Neibe ift; indem die Vegiehungs ®cale
n i *]-—1) n{ ai——l) fi—ﬂ,J n n=ijn—2)n—3)
e TR e - s
i 1.2 Toi2ig RN e Hd
.30

i
ift, e nue n eine gange und cine grofeve Sabl bebeutet,
als dicienige, welche die Ordnung per Neibeaneigt. &4 Fann

daher diefe RNeihe aud) aug der Entwidelung eined Brudp
cebalten werden,. befien Jlenney l'[-w;,-g'.“ 1*—"r, wie it fols

{b ":'; l."} :\Et@ LII fl“l{q ll] b \‘ ﬂh}}ra (h e u!.'f_{"el bu
der Bed nmn...}, Der mwiedecfehrenden uf}m austubriid
gesciat Haben.

§‘ 484-

©o toie toir gefehen haben, daf die allgemeinen Glies

der aller Rethen diefer Gloffe gange rationale Funftionen
pof x findz fo 1agt fich aud umgefehrt jeigen, daf alle Rels
hen, deten allgemeine Glieder devgleichen Funlrionen von X
find, it diefer Clafie gehdren, und endlich auf befrandige
Diffecensen gebtadt werden, St Dag aliaemeine Glied ein¢
Sunftion vom ecften Grade; ax +b fo hat die daraus enl
fpeingende Reibe, well fie eine Reibe der evfien Orduund
oder eine avithmetifche onqwﬁwn 1ft, Ddie exiten Differcns
gen beftdndig. it hingegen bas allgemeine Biied eine Zunfs
tion vom jwepten Grade, axx + bx F ¢} fo gehort die
Reihe;

o I T B B e

| = S o~

oF D o

)
D
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Reibe, die daraus entfpringt, twenn man darin nach und
nady Die Zablen 1, 2 35 4, 3 fle x fest, ju den Neibhen
der jroenten Ordnung), deren jwente-Diffevensen beftandia
find. Auf eine abnliche At giebt dag allasmeine Glied vom
beitten Grade ax3 +bx2 ¢ cx  d etne Reihe Der dritten
Ordnung und o fernet.

§. 49,

Man Fanp nemlich aus dem allaemeinen Gliche nict
blof alfe Glieder der Reibe felbft, fonbdern audh die Rerhen
der Differengen, dee erjten forvoh! ald der folaenden finden,
Denn fo wie man dag erfte Blied der eibhe der Differenzen
erhalt, toenn man das ecfre Glicd dev Reihe von dem wepz
ten abjieht, und Das jwente, twenn man dag jwepte Glied
der Reihe von dem dritten fubtrabict: fo findet man aucdh das
Glicd in der Rerhe der Differengern, deffen Angeiger x 1ft, menn
man das Glted der Reihe, elhes den ngeiger x Hat, von
dem folgenden , deffen Unjeiger x + 1 ift, abjieht. IWenit
man alfo in dem allgemeiner Glicde x + 1 anfratt x fegt,
umd das allgemeine Glicd von diefern Werthe fubtrahict: fo
bleibt das aligemeinie Glied der Rethe der Differengen tbrig.
3t Daher X dag allgemeine Glicd der Reibe, fo ift feine
Diffevens AX welde man auf die im vorhergehenden Sas
pitel befchriebene Art findet, tvenn man o = 1 feat,) das
allgemeine Glied der Reibhe ver erfren Diffecensen s und auf
tine ahnliche At wird AAX das allgemeine Glicd dee
Reihe dep gwenten Differensen, A3X dagd affgerncine ®lied
der Reibe dey Dritten Differengen, und fo weiter.

§.  s0.

Wenn aber das allgemeine Glied X eine ganje vationale »
Sunftion von x ift,- fo Daf davin die Aohifte Poteftat von x :
den Ggponenten n hat: fo ift nach dem vorhergehenden Eaz
 Rulers Diffevens, Rechn, 1. Th, D pitet
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pitel bie Diffeven: A X eine Funftion pon einem Ui 1 Nies
deigern Grade, oder vom Grade n— 1. Feener it AAX
¢ine Funttion vom Grade n— 25 A3 X eine Funftion vom
Graden—3; u. f. f. . IWenn dalher X eine Funftion vom
evfien Grade, wicax b ift: fo it feine Differeny A X eine
beftandige Grdfie =b; und da diefelbe Dasd allgemeine Slicd
der Reihe der erften Diffevenzen ift, fo erhellet, dah die
Reihe, deven allgemeines Glied X eine Funftion vom evften
Grade ijt, u ben avithmetijchen Rethen ober guc evfien
Hednung gehott.  Auf eim: ahnliche Act gehort dre Neilye,
deren :;fjwmmef Glied X eine Funfrion von jwenten Seabe
ift, weil AAX eine beftandige Gedfe wird, und alfo die
swepten Differenzen beftondig find, ju den Jeihen det
sioepten Ordnung; und uberhaupt jede Neihe , die aus
einem aflgemeinen Sliede X entfpringt, ju der Ocdnung,
veren Gprponent dem Podften Crponenten des allaemeinen

=,

Gliedes gleid it
v Ve 81,
ug diefern Seunde hca{}-;;n Die Jethen der 5“““%&*55
ver natuclichen Sablen befandige Differenzen, wie qus o
gender Tabelle echeller,

Cefie Poceftaten

I, 2, 3 G 51 i:f 4 g W
A, B S e ]
Lefie Diffevenzen,
'1’; I} l’a I; I; Ip . -!.i' :""

Sweyte Poteftaten,
I, % 9 161 25, 35.' 49, "Jﬁ-*.r e
Lrefte Differensen,
3 5 r 0 ol ARy TR A6
dweyte Diffevensen,

-y [ ]
" v f ah - _2? 1:." ~ 359

i - y
Dritte

= =F . = e

fm

i

i
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Deitte Porefrdten

L, 8 27, 64, ‘125 216 343,- 512, 16,
efte Differensen.,

Th T BT 9T, 127, 160, 3¢,
dweyte Differensen,

12, 18, ~ 94 = 30, 36, 42, 16
Dritte Differenzen,

65565 6, 6, .

Lierte Poteftaten,
1, 16, 81, 256, 625, ‘1296, 2401, 4096, 1t
rfie Differensetn,
15, 65, 175, 369, 671, 1105, 1695, 1.
dweyte Differensen,
50, 116, 194, 302, 434, 590, it
| Dritte Differenszen,
6oy 84, 108, 132, 158, 1

Vicere Differensen,
24, 24, 24 B4, 36
Bas twir alfo in dem vorhergefenden Capitel von der Epe
findung dex Differengen einer jeden Ovdnung gefagt haben,
bag Dient Bier jur Crfindung der allgemeinen Glieder fix
alle Differenzen, die aud den Rethen entfpringen.

§o 52,
- TWenn das allgenteine Glied irgend einer Reifye befannt
1, fo Pann man veemittelft deffelben nicht blof alle Blieder
Viefer Reibe finden, fondern auch die Feibe vicfroavts forts
Itken, und die Glieder, deven Epponenten nesative Sablen

iwd, darftellen, fndem man fir x negatioe Sahlen fent,  Sft

@ 2 ﬁ'm.‘
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: . xx ¥ 3x .
2. B. dag alfgemeine Glied et fo echalt man, wenn

man fiit x forwoll die negativen alg die pofitiven AUnjeiger
fetit, folgende Reihe:
Anseiger,
% —5, =4 =3 —2,—1L, O 112, 3 &4 5 6, 1.
Reibe,

£ TS T2, 0, —I, —I, 0,3, 5, 9,14, 20,27,

Erfte Diffecensen,

3y w=2,=1; O 1,20 34 5 6, 7, %
Sweyte Diffevenzen,
SIS Ve PRI R R TS G e R [

"Da alfo das -allgemeine Glied ‘aus den Differesgen formirt
wicd, fo fann auch jeie Reihe aus den Differengen tid
wacts fortgefest merlen; und wenn die Differengen endlid
beftandige Grdfien werden, fo fann folches in befrimmten
Gliedeen, ift dicfed aber nicht, durdh uneéndliche Ausdrude |
gefdehens  Ja‘man fann aué Vem allgemeinen Sliede felbf
“Die Blieder finden, deven Anjeiger gebrochene "5{1&)1311 find, |
“toorin Die Interpolation Det Reifen befteht. '

3. 53

Nach dicfen Betracbtungenfiber das allgemeine Glied ter
Reihen wollen wie jur Unterfuchung der Summe oder Db
fummiceniden Gliedes der Reihen aller Ordnungen fortges
hen. &8 ift aber das fummirende Glicd einer Reibe, eine
Guntrion von =, welde der Summe fo vieler Slicder gleid
ift, al8 die Zahl = Cinbeiten enthalt. - Demnach bejteht bie
Jatur des fummivenden Giiedes darin, daf man daraué
toenin man x =1 feit, Das erfre-Glied deu Reibye, went
man x == 2 fegt, dic Summe der bepden epften Glieder Dk
I Rethe,
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Reifje, toenn man x = 3 fesit, die Summe der drey erfien
Glieder der Reibe u. f. f. erhalt. UWenn man daher aus
Der aegebenen Reibe auf die Mct eine neue Reibe formivt;
Dafi Dad ecfte Glied von diefer dem erfien Gliede von jener,
bas jwepte Giied von diefer der Summe der bepden erften
®lieder von jencr, das dritte Glied von diefer der Summe
dee drep erften Glieder von jener aleich ift, u. f f.: fo wird
diefe neue Rethe die fummirende Neibe von jener genannt,
und das allgemeine Glied diefer fummirenden Reihe ift das
fummirende Glied Dder gegebenen Reihe, E$ fomme alfo
bep Der Grfindung bes fummirenden Sliedes auf die Crfinz.
dung eines allgemeinen Gliedes an,

§ 54
G8 fen alfo die Reibe
a,' aly Al gl g av. 1T,
gegeben, und die fummicende Reibe decfelben fep
A, AN AW, AN Ay AV g6 G
Usdenn ift nach Dder eben ecflavten Befbaffenheit diefec.
Reihe '

A-=2a

ATF ='a 4= gt
A“:a-{-a"l'a”
A”‘:a']"a 1.31:1-3:11
A'V:—‘a-}'a ..l.an.l.aux-i-aw

T
Solglich find die Differensen der fummirenden Reibe
Al—Az=al; AU Al—gN, ANI__ AXi—anls y,

und alfo die gegebene Reihe, nachdem man das erfte Glied
Dason twegaenommen Hat, die Neihe der erften Differensen
ber fummicenden Reihe, Sest man daher der fummtrenf
den Reihe das Glicd = o vor, fo Daf man

D3 o
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0SBy hs Al ;*,1_!1, AL A 3.
ethalt; fo ift Die Reihe der exfren Differensen vou dicfor Reihe
®ie aegebene NReibe

a’ af" ELH, aIIt..P all—” 3.\"’ 1C,

_—

f'i‘;abﬂf.

f\ rr
€3 find baf}eu bie erften Differengen der enen
Seihe die 3wenten D ﬁ’:rcn;;n ter fiimmirenden Nteilic, “bip

stoepten D Ff rengen Dev geg
renjen der fummivenden Reih
gegebenen Neifie die vierten DifFerenren oo
Rethe u £ §.  Wenn dalier dic gegebene Neifie crvlid
ftancige Diffecenzen hat, fo wird die fummire;

ebenfallé Devgleichen Haben, und alfo c?nv

dee AUct, aber um eine Orbrung Hiher feps.

e Reiben Fann daher anch basd fumivende @
1 Y ‘. ‘. N‘t SaTal £:
durch einen endliden Nusdrud dava gefiellt

Das allgemeine Glied der Nethe

0, Ar AI, ﬂ”, 3‘.‘1:1:‘_ ﬁw; A", Xy
pber dasdjeniae , deffen Angerger x ift, qicht die Sune
me von x — 1 Giicdeen der MNethe a, al, aif, g8 - g
und mwenn man- darin %1 fiir x fe Bt 10 befomm
Summe von x Slicdern, und der gefundene Uyshrudk ift das
hee das fummirende Glied,

§ 56
@8 fep alfo von der geachenen Reihe
4, 4ai, ali’ a“l-, arv, av, . a¥n i
ote Reibe der eeften Differenzen
b} b!, bll‘ b!I‘F va bY, -b¥!, 3¢
die Reibe der 3weyten Diffevensen
€ ¢l g eI, GV LY OV N
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die Reibe der Ovitten Differensen
d, <, “d%, -d™, @V, dy, dvoge
snd fo ferner, 06i8 man auf beftandige Differenzen Fommt.
Dann formire man ie fummirende NRethe, toelde fich, da
fie bag Glied o anftatt ded erften Glieded hat, mir ihren
Differengen auf folgende Art verhalten toirds
“Anszeiger,
I, 2, 35 & Sk 6, 7= 36,
Summirende Reibe,
p, A, AN AW, AUL- Ay, AV 3
Gegebene Keibe
- a, g’ alf aiv, - gv. awy y,
Etfte Diffeeensen,
§, b, bu, bur Liv, by, hvr gg,
dweyte Differesen,
€, Y el e W eV e
Deitte Differensen,
g, &, au, dm, dw, gy, dv, g
Diefes voraugdgefhict, fo ift dad allgemeine Blicd der firm:
micenden Neifye, oder dasienige Glied, defien Unseiger x ift,
] 1)(:{ 2) KXo T){ =2} {305
TR 3)3'1'( b“r( ) 3)

e
und Daffelbe giebt aug!mi) die @umme pon x— 1 Gliedern
dev gegebenen Reihe, 2, af, a¥¥%, alr, aw, g,

I
- .

| §. 57
Wenn man alfo in diefer Summe x F 1 fiie x feht, fo
Befomme man das fummivende Glied dev gegebenen Reibe,

Weldhes die Summe von x Gliedern in fich begueift,

D 4 —a
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X x—1 KR 2) S a1 —2 Y1)
—xat DL EEUGTD i
X S g vy

i 236
Wenn man daher den Budbftaben b, ¢, d, e, die ifnen Hep:
gelegten Werthe [aht, fo hat

o 1T a1V nV
a, a4, au.r S 1 4 av, .

- b} I AF e
g WXK— I X>—2) . AX— X —2)X—12)
a T (x—1)b i nse e e S S L oo e Sl B
: L2 Loninloniiwg

(x—1) (x—2) (%

o e
——e | 1,

B e e

upnd 9as fummivende Glied
b1

%(xe—1). . xx— x—2) ; Xlx—1 (x—2)(x—13)
xa'Il ) b e S ——— c ‘I'.' e e . e e e e ot T g .{3
I 2 Eon 4 e Dy s
+ 3T

Hat man olfo_auf die befdriebene Art von ciner Neibe irs
gend einer Ordnung das allgeneine Glied gefunden, fo Lot
ficdh daraus vas fummicende Glied mir feichter S ufye ableiz
ten, indem daffelbe aug eben den Differengen befteht,

§ 58

Diiefe Ave, das fummivende Gficd ausd den Differens

gen der Reibe v finden, ik vorstalich ben den Nethen
draudbbar, twobep man- endlich s beftandigen Differenien
gelangt s benn in den brigen Sallen 1ot fich fein endlicher
Ausdeuct finden.  Wenn man aber vas, twas twir von dee
RNatur deé fummirenden Gliedes gefagt haben, genauer er?
wagt, fo bietet fith ein anderer AWeg dar, das fummirende
Glied unmittelbar avé dem allgemeinen Glicde yu crhalten,
Der fich viel weiter erferectt, und in picten Sallen ju entlic

chen
e
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dhen Ausdeicfen fihrt, o man auf dem vorhergehenden
9Wege ju unendlicgen gelangt, €8 fey nemlich dic allge-
meine Reihe

-

or -y Cad) e

gegeben, und das allgemeine Glied decfelben, ober Dadjenige,
veffen Angeiger x ijt, fep =X, das fummirende Glied Hins
gegen ==S.  Da alfo S die Summe fo vicler Glieder vom
Anfang an Dedeutet, al8 x Einleiten hat, fo witd die Sum:
me von x— 1 Gliedern =S — X, und alfo X die Differen;
ded Ausdrucfs S — X, toeil ¢8 librig bleibt, wenn man den
Ausdruct S — X von dem folgenden S abjieht.

§. - 59.

Da alfe X = A (5 — X), auf die Yrt genommen, ift,
foie it in dem vorhergehenden Capitel aejeigt Haben; blof
mit dem Unterfbicde, daf die dott vorfommende Deftandige
Ordfe w hier =1 fen ; o ift, wenn it ricfodrts die Sum:
me nehmen;, TX =15 — X, und alfo das gefuchte fummi-

~ tende Blicd

S=3:X+ X +C

@8 muf folafich die Summe der Funftion X auf die vorhin
erflacte AYrt gefucht, und ju derfelben das allgemeine Glied
X addirt rerden, wo denn das Nggregat das fummirende
@lied giebt. * Da aber die ju nelnienden Summen eine bes
ftandige Grdfic in fich fblieen, fo muff man diefelbe nach
vem gegenmwartigen Falle eincichten. Gs ift aber offenbar,
20§ die Summe, fo oft man x ="o fegt, in weldem Falle
alfo gor Feine Glicder ju fummiren find, allezeit auch felbft
=o mwerden mufl, und man muf daher die beftdndige Grdfe
Daraus ju beftimmen fuhen, daf fir x=o0 aud) S= o
witd.  Sept man daher in derGileicdung S==2X + X + C
fowobl S=o, alg x=0, fo findet man Den Werth von C.

D5 ~§ 60,




|:_)l
O

af
C'l..l?t'

- ¥ -~ A €
Wi tc?-v.-;::i_.:-, mv it @==r fegent, von daher die nothigen
A -3 s andl
Gummen entlehnen,  Juoorderft
pon x
o0 e e UV Rl
I ]
RT mm e D e =Y
2 2
I ¥ I
Tx2 == —x3 — %2 F —x
3 BT 5%
[ T mh
Tx3I = —X% — —%3 T —x2
Fi 8 2 a4
i T I I
Ekq‘ =X — —x4 'f‘ —— T i
5 2 3 30
1 I 5 I
ExS oo —X0 g g o oy
J 2 12 12
AL I I 1 o
ph 2 1 X7 — —=xC 'i' —— S e w3 e,
7 2 2 6 42
und dagu fe:ge man nodh dte Summe dev allaemeinen Hotes

gat =0 §.29, ndem man davin allenthalben 1 fiv e

& - Dialar GEai " £
Bermittelfs diefer Formeln laffen ficdh alfo die fu
{. P ‘“'.r I"'i :".f‘-"rb a1y ssev e (RATH A
(o Ke »- DEEEN uumi’iuiw Glieder

&l mfn-“wn von x find; fehr leidht finden.

ol

{L L'L-. L2

tionale

§. - 61,

B

{673
T
]
i“".’
r_':n
‘:‘ -
R
=
o
=
T
"'!“?

immitrende G
a.u miaes‘

S.A"“‘EY"'}{TC
toofern C auf die Art angenommen roicd

tende Olied S, X vesfdtoindet, wenn man x

=X ift, f" ift, wie toiv gefehen a,Q[T-:E

CLinintiF
?;,}) eIk,

nmirenden

gange tas

baf das fummis

=0 f}?tﬁt.
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Hieraus wollen wir nun die fummirenden Glieder der Reiz
hen der Poteftaten , oder der Reihen, die'in. Diefer Soem xo
begriffen find, ausdruden.  Sest man alfo

S.xﬁ-"::lf:ﬂ'i*sﬂ'i'qﬂ.'f....,.'{'x_n
fo toird : |

Snm L oagr g gengy, s 200D

ntf. 2 TR S Bad
+ I 0(n — 1) (n—%) (§ =3y {n'=4)
6" 3 s
2- * :) L] 4 L 's - '6 L] 7
3 H(H'—-T.) R e (ﬂ“‘—ﬁ)
Xy

s S
-

IO 203 L [ ] . - » L ] 8*9
Ii Do £ o L P b (n-=18)
z ——— G
6 ; - B SRR B S SRR s VR
5 {E‘E oML Bl A s e )
210 - BE R 12.13;{““”j

nlin—1) , :, 2o (n—12)

— xyn=-33

2. 3 * L3 :t - L] L] o. 14* 15
= e SARE e e ¢SSt U (n—14) -

1
L]
30 2.3

$32
2

XU =I5
L TS R S R, IG.I?

> 43867 . n(oe—1) 4 . i, {n—16)
T —— 5 ; Lxll= ¥
42 2.3......18.1_9 ;
S 1977 WS TYee o (n—18)
’ n=T
iio e

_I_ 8_5:'1513 1‘1.{1’1—[) % Wk 7 .H;(n...__._no'}

xn-.-.2!

-

; 2'3 P, e g, o] 22|23
o TEGIBCQASST Hln e TR L (n —22)

546 2a3 s ey 5:';“-2:1
3 78977927 S ML) (n-—m £
2 2.3,..,,.26 27 e
i,
§ 62,
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§i 82

Hieraus eracben fich dbie Summen fir die ver{hicdenen
IBerthe von n auf folgende Art:

O s e

oy

1 I
S.XI =2 =%2 P —x
> 3

1 I I
S.x2 = —x3 T —x2 f —x
3 2 6
1 I I
Qi3 =——:{4-‘I'—x3'}"—-)§.3
e 4
p T I T
S,.x4 = —x¥ f —x4 }f —x3 — —x
5 2 3 30
I I 5 I
§.x5 = —x6 f =x§F 2x& e ——32
. -6 2 12 2
I T I I
S.x6 = —x7f —x0 } —x§ — —x3f—3x
7 2 2 42
T i I
C x7 = —x8 —x7 -Z);G o i .-?—_13;4 I —x2
8 2 12 24 s b
I 2 2
S . x8 = .......-};9'1‘«-—-—}{3 ‘{'—x? — _Z-KS' 'i-..:_ x3
9 2 3 15 9
-
——
20
' § -
§.x2 = —x" f —x9 b x8 — Lx6 -iv ..1._34
=30 2 10 a
.__xz
20
S x iy —x" -l—}-m'i‘—q—xS’ B e B e )
I 2 6 2
5
— —x3 % 2y
2 66
8%
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| I 1 It 1I
0 12 = xl.l _KIO — —v 8 m-xﬁ'
dis 12 T 2 T 12 % T 6
11 5
—_— —X2Z )
g T 12 y
I I Tr 22
S XM c I e X irfe_gd XIT e e x 9 o 2057
X 2 T R ¢ PR
5 691
10 3 2730
I I 13 143 143
XIS XM XT3 P X2 — —Txio 4 T g

i 14 T I T 12 160 T 28

— t—ﬁxﬁ' 'I-l E‘Exx‘- s (i{}_];xz
20 12 © 420
I | §

S.x1 = —xt5 + —I-x“* I —.'7-.3‘:‘3 — -S-x" % ——}-—339
I5 2 o 30 1§
w3 D L ST

10 9 9 6
T I 5 L 143
KU = 6 p xS b Sy —x2 ek TI9y 0
ks 10 T 2 T 4 24 T
n 691
. 4_£A3 + 4.2;.};5 —— .—‘_}.xd- oy ;ﬁxz
16 12 24 4
I I 2

I -in'.-' T =% ix” o= 'ix’g i ix“
17 2 3 3 3
ki E_gxg ?@37_E&xf 'i-]i?xs._iﬁzx

3 3 I5 3 510

1€,

Man fann diefe Formeln aus der allgemeinen Formel big

3ur neun und jroanjigfien Potestar fortfesen, und man Fonnte

nedy meiter fortaehen, wenn die Sahl: Coefficienten weiter
befannt waten.

§. 63. :

Uebrigens [afit fich bey biefen Formeln ein geriffes Ges

1¢8 bemerfen, vermittelft efler man jede Detfelben aus der

vorhers
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pochergehenden [eicht finben fann, das leate Glied allein
auggenomnien, - twenn 33 bie erjte Poteftdt von x enthalt;
bena alddenn Pommt in der folgenden Summe ein neues
Glied hingu. - Died abev bey Seite gelaffen, fo ift, wenn

] Sexnes et XDRT s g xn 'I" oxi=I  fyn-3 -}'—_;xu-—f AL
rg_'{ T T st O 1B
e, vie ft-' iaen \be Sumime
nfi ,11'*"1 _n*}f NI,
o X T — --“——ﬁ.};j“f'Z'.f' X -}-" ---_.,v‘li__._.__cxl—"
nta nt L n n-2
nfr ntil nti

— \|1"4- i T ;\u G i F _\Ll!-"g __ni.
Tn—ux —‘6 n- 8

-

Wenn alfo n eine gerade Bahl ift, fo erhalt man hiernad
Dag folgende Glied; wenn n aber eine ungerade ahl if,

’--"f.~ e ¢ foloel s @ R20: L
fo fehit in Der .--Eguti}c.l Gumme das lehte Glied, deffen
# o ¥ R (L A e At o
Sdorm *ox i %ndef Pant man daffelbe ohiie andere

= 3

) 1 FalsamNg QF P .
5 utfémittel auf | T'.?Liue At finden. 2a fidh, wenn man
11 | {4

— + ot P mod pinitAct : Y s
=1 feity 0ie Summe eined eingigen Glieded, 0. h. tosd

evfte Glied felbft, weldes = 1.ifD) ergeben mufi: fo fege
man 11 affen fbon gerunbencn Siedern x=1, und die
Summe 16t aud =1. it vies gefcheben, fo Fann man
ven Werth von @ entivicteln, und alsdenn weiter fortgehen.
Auf diefe Art Hatten alle jene Summen gefunben werden
Eonnen: Da . B,

{

e
omd

I 5 . : =
S.X‘P e -61{5 -i- : %5 *}- ] L e —_x2
i, fo ift

SAb =

k

b
¥ ]
-
2

oder

B
S0 == —X7F -6 2xf . —%3 F ¢z,
7 2 2 3
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Nun fegte man x=1 fo twird

SRS e 1
1= PRSP bt o
und alfo
¥ I I
et i
tie tiv ¢8 aus der allgemeinen Sovmel gefunden Baben,
§ 64.

Bermittelft dicfer fummirenden Formeln laffen {id nun
bie fummirenden Glieder afler Reibyen, deven aligemeine Giies
Der gange rationale Funftionen von x find, finden, und 1wap
biel [eichter und fbneller als nadp Der vorhergelenden Mes
thode durch die Diferengen,

Crftes Erempel
Das fummivende Glicd det Reihe
2, 71 15, 26, 40, 57, 77, 100, 126, i
oeren gligemcines Glied '

2xx F x

)

ift, 3u finden,
Da das allgemvine Glied qus stoey Theilen befteht, fo
fudye man das fummicende Glied fize einen feden Theif aus
denp obigen Formeln,

SH2¥x = 3x3 4 Fxx F Ix
Sidx =, fxx } ix
Dierdurd erhals man
3Xx b X

S . = #x3 T xx t §x = gx(xfn)2

4 2
eldyes dag gefuchte fummirende Slied ift. Seit man 3. B,
¥=5, fo wird .62 =290 dic Sumnie det finf evften Glicder

212 T 45 126 + 40= g0, Swi:
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Smweptes ESrempel
Das fummirende Mlicd der Keibe

| 125, %343, 729 1331, 1

weldye oic Wiiefel der ungeraden Bablen entbalt,
3U finden.
Dag allgemeine Glied diefer Reife ift

oK — )3 = 8x3 — 12xx T 6%

I

genden Theilen
& 8 Sexdmmsoxdih sgx 3 oox2

I

— 12.5.%x2 eoen— 4X3 — 6x2 — 2X

-]~E|'S,}{ :.“.‘_,,-}3}{2‘1'33{

e T R S S R R st
@ ift alfo dag gefuchte fummirende Glied
= 2x4 — x2 = xx(2xx —1),
Set man 3 D x =6, fo wird 36. 71 = 2556 di¢
Summe von fechs Gliedern der gegebenen Reihe =1 + 277

550.

§.  65.

Wenn dad allgemeine Glied cin Produft ausd einfachen
Faftoren ift, fo Fann man das fummirende Gtied leichter
burch Das finden, was § 32 u, f. gelehret worden ifr.  Denn
D, wenn man e=1 feft,

2xtn) = F(xtn—1) (xFn)
und
EEn)EEntl) = s&tn—pDEdn) (xfntn)

und

E(xin)(xintn) xint2)=1Gdn—1) (& tn)(xfnt1) (xFnt2)
1.

iit: fo erhalt man, wenn man ju diefon Summen die allges

meinen Glicder felbft addivt, und auberdem eine befranbige

Grofe

[ N R L
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@rofe daju fept, die fiir x =0 dag fummirende Glied ebens
falls inJtull wermwantelt, folgende fummitende Glieder:
So(xtn)=I(x¥n)(xfnt1)— zn(nfi1)
und
S. Getn)(rintD)=1(xtn)(xtnt )(xint2)—In(ngr)(nte)
und :
S. (xfn)(xint1)(x¥nte :.i(xfn\.(x%ni*r}(xfn-fz](xfn{'g)
—in(oi B (nf2)(nt3)
; und fo ferner.
St alfo n =10, odet n = — 1, fo ift in diefen Chummen
auch die beftandige Grdfe = o.

L

§. 66

Dag fummirende Glied der Reihe 1, 2,248, 0
beven: allgemeines Glied x ift; ift alfo = 2x(xF 1), und die
fummirende Seihe folglich diefe: 1, 3, 6, o, 15, 2
Bon diefer Reibe hingegen ift das fummirende Glied =

r H—-i;l—%(—xgﬂ, und die fummirende NReife folgende
| 1,4,10,20, 35,1¢. Diefe Reihe hat wieder Das fummirende
Glicd =x(x+l)(x-§-2)(x1’3)

R e
| Meine Glied der Reife, 1, 5, 15, 35, 70, 1¢., deven fum:
: : oo 2 (xt4),
Mirendes Gfied = ARSI TS d)tft- Da man
SRR o T

bon diefen Reihen allentbalben den widheigften Gebraud
machen fann, fo find fie vor andeen wobl ju merfen.
Man nimmt nemlich aus-ihnen die Coefficienten des su einer
Toteftdt exfyobenen Binomiums, und wie weit fich der Ges
brauch von diefen erfirecte, el jeder, der fich damit nue
tinigermafen abgegeben Hat.

, Und diefed ift das allges

~

“Rulevs Differens, Rechn, I.Eb.- € - 8.67.
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(Bl
“Hieraus findet man auch die fummirenden Glieder, bie
Sviv porhin aus den Differengen ableiteten, feidht. Denn ba
wir dafeloft fie-das aligemeine Glied folgende Form aefuns

‘Den Ijaf:on: .

at -—-—1 - (i":.”(" - S (x-:I)'{}":"}f"';-‘*)dftf;
o crbalten foir, toenn miv die fummirenden Glicder aller
Sheife eingeln fuchen, und fic darvauf ju einem Agaregate
‘pereinigen, das fummirende Glicd, weldes ju divfem allge:
meinen Glicde gehort. Da affo

S.1.=x

S.(x=—1) = Lx(x—1)

B ox—1)(x—2) = Lx(x—T)(x=2)

S. k=P E—2)(x—3). = 4xE—DE—2) &3

10,
&, fo ift dag gefuchte fummirende Gticd

X(x—1) . x(x—1)x—2) , x(x—1)E—2)(x—3);
}a l -—(‘—-'-rr—-b'i \ I’LK_--—C-'I" J )( 3)&

&

I.2 1.2.3 . 3
R
and diefe Form frimme gang mit der Hberein, weldhe toi
soben [§. 37.] aus den Differengen crhiclten,

§. 68
Beerer Bann diefe Art die fummirenben Glicder su fir
Den fauch auf Brihe angemwandt terden. Da wip nemw
Yich oben §.34. gefeben haben, daf fiit w1
poeas e ol
&fn) xtnti) X tn
ift, fo wird

T : By
— e m—r

s, s RE e :
Gofn)(xtntr) x-tnf: I

Y

—

— ~ -— o~ e
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Auf eine ahnliche vt erhalten twir, mwenn WIr u den oben

gefundenen Summen die allaermeinen Glieder feibir adbiren,

oder, weldhes einerlen ift, viejeln dusdiucten x4 1 fin x
fegen

1 I

——— i

: Gtn)(xtn+t 1,(x*j‘n1-:jw_% kxi‘iri‘l_,@i*n*fﬂ)

2 :

\n i) ntz)

und
S. > . —_— Sy e
(xin)(xint1)(xintz)(xintg)” = 3 o (sintzxtniz)
o !
(mt U0 nt2 nt3)

b diefe Formeln laffen fich nach Belieben leicht fortfesem,

§. 69,
S i I T e
DS i — == = ift,
(Xt n)(xFnti) ntiI Xinti . fo
ift auch
g oo SRS S
'X-}-n 'x*i-n“f'l—-n'i‘l xtntbr

Db alfo gleich Peines von diefen bepden fummirenden Glies
dern befonders datgeftellt werden fann, fo ift docb ihr tinz
terfchied befannt, und man Eann darnach in bielen Fallen
die Summen det Rethen mit pialanalicher LeichtigPeit finz
den. - Dies gefchichet nemlich algdann, toenn das allgemeine
Blicd ein Brudy ift, Deffen Menner in einfadye Faftoven aufs
geldfet toerden Fann. Wenn diejes ftatt findet, fo (6fc man
den gangen Bruch in feine Partial - Brisde auf, und dann
Bird man nadh dem gegentartigen Sape leicht beurtheilen,
o dag fumimigende Glied Ddargefrellt werden fonne, odep
Niche 2 : :

: G2 Grites




&3 Crfter heil.  Swvenres Cavitel,
Erftes Erempel

Dys fmnmirmbe Blicd dex 'Rciiwc:
1

B B ‘1‘ % = ‘Ir = 'I' s
15

. : . 2 . -
deren aligemeines Glied = —-— ift, 3u findem,
XXTX

®xtx

Durdh die Auffdfung erhalt man‘aud Vem gegedenen

r,,

Tallgemeinen Gliede die Partial- E&udyc . i 341

x 1 i
y'i 1
wadh ift vas iummtrenbe Blied=25.—— 28—, unb
X Xod
2 2X

e

“folglich nach bem porhergehenden Sage =2 — — = —
'}1 " xtl
‘8.
3 B.ox=4 foilt T =1 ~1~_ F Jr -

'Bmﬁfes Erempel

Das fummivende Glied der Reibe:
 Fon WELE faay S |

) _— — W S— 20
580 45 77 17
veren alfgem'eittes Bl1ed "= = e ift, 3u find
4xxt4x—3
-~ Da, der RNenner des allgemeinen Slieded die Faftoret
ox — 1, und 2x ¥ 3 hat, fo (afit ev ficdh in folgende Theile

auflofen:
a‘-"__[“—-_-—%‘“‘_]:-_:‘--—-t TR | __T_
8 x—1 2xf3  Plx—12 Toxtd
1 Nun ift aber
|
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-
=4

S.—m— =8, ——=} 2 —
xt3 xf%+3 xté
folglidh
T T T
e e . = L
g xt3 21 xt g xt3

uad hiervon giebt der achte Theil das gefuDHte fummirende
Glicd, nemlich
; F I I X X
R e ST LTI
8xtq 8xti2  4xt2 ° 3(4x16) .
x(4xt5)
3(2xt D @xT3)

§. 70

Da die figuricten ahten, toelche die Coefficienten ded
3 einer Poteftat erhobenen Binomiume geben, voriualich
gemerft ju roerden perdienen: fo toollen wir die Summen
der Reihen auffuchen, deren Jabler = 1, die Nenner aber
die figuricten Jahlen find, und foldhesd ift nadh §. 68 leicht,
€8 haben alfo die Reihen

beren allgemeines Glied ift.  dad fummirende Glied

Loy 2 ' 2
X110 1 xtr
T ] 3 e R
X(T1) (X1 2) 2 7 GTD(Et2)
Sroee Aty 4 Vi@ o s
XEFOGETDEE3) 13 GEFDETD) &)
AR R T T | SRR R T
X1 & F2) T 3)(xFa){4  (oFD)ob2) (c13)(xta)
2, ¢

und bieraus fallt dag Sefers, nadh weldem diefe Nusdriiche
fortgehen, fehr bald in dieYugen. Das fummirende Giied,
' € 3 © o oeldes




mo Crftes Theil, Jmwentes Capitell B.d. Nusen ber,

- = I T id
teldhes su dem allaemeinen Gliede = gehort, Fann abey

hieraud nicht gefchloffen toérden, weil man nicht im Stande
ift; folghes vurdh ¢inen endlichen Uusdruct davjufielien.

§ 71

Da dad fummirende Glicd die Summe fo vieler Glies
Der giebt, als der Anjeiger x Ginheiten enthale: fo ift ofen:
bar, dafi man die Summen diejer Reiben, ohne Sade fort:
gefest, erhalten wird, wenn man den Anjeiger x unendlid
garof annimmt. Fn diefem Falle verfhwinden aber die lofy
ten Glieder der gefundenen Ausdriicfe, weil die RNenner unz
endlich groff werden, und es haben alfo, die betvadteten
Rethen endliche Summen.  Diefe find:

PrirE gt el

chytetctatead

§T%+%+$+#+m=§

I

Yf%%%fé%i{afrf-=—g‘
2.

&g Fonnen affo alle ohne Gnde fortlaufende Reiben, deren
fummivende Glieder befannt find, wenn man x =00 2k,
fummirt toetden, vovauggefent, dag dic Summen endlich find;
und dies findet ftatt, wenn x in dem fummirenden Gliede
eben fo viel Dimenfionen im Nenner afs im 3ahler hat.
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