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Sedésehntes Capitel,

WBon der Differenstation der inerplicablen
Sunkcionen.

1§, 26%

Snvgpﬁmb[c sunttionen follen hice. fofde Funbtionen
beifien, weldye fich weder durch befiimmte Ausdrade nod
durd) die Wurzeln der Gleichungen darftelien laffern, fo
daf fie' weder ju den algebraifchen roch mit Gemwifiheit u
ciner von den Arten der tranfeendenten Sunftionen gezabs
fet werden fonnen. Eine folde Funftion ift 3. B.

I
I.i‘%—}'%‘f-uaoi‘;

toelche jwar von, x abbangt, aber auf feine Weife ‘ent:
widfelt werden fann, wenn x feme gange 3abl bedeutets
Auf abnliche Ave ift 1 . ©3 4. x eine tneyplis
cable Funftion, weil, wenn x jede ahl porftellen foll, der
Werth decfetben weder algebraifch noch durch frgend eine
vt der tranfeendenten Grdfen dargeftellt werden Fanm
Den Begriff von dergleichen Funfrionen fann man auf bie
Neiben grinden. Kann nenlic) die Summe, der Reilhe
YR T, M S, (R e R .
AMIBAS Ty e F LRy
Durd) Feinen endifdhen Ansoruck angegebert moerden, fo gieht
biefe Reibe eine inepplicable Funftion von x, nenilich
S=AFBETCIDF ...tX

Eben
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Gben devgleichen erpalt ntan: in den Produffen aus den
unmittelbay auf einandey folgenden Gticdern der Reiben,
P.= ABCDw. i i X ) 9ig
Die aber vermittelft der Logarithmen auf bie porige Form
gebracht toerden Fonnen, fndem _ i
IP=IA}1B+I1CFID+ ... 41X
ift.

§_- :36& . L F—

3n dem geaentwartigen Gapitel wollen wir nun dic
et , vévgleidhen inegplicable Sunftionen ju differenziiven
unterfuchen.  Smwar {dheint diefer Gegenfrand im ben erfen
2heil ju gehdren: er mufite. aber bis hicher verfdoben
werden, weil ev efne ausfihelichere Kenntnifi der Reipen
boraugfent, Da fndef diefe Unterfuchung nod von RNie-
mand angeftellt ift, fo mwerden mwir ung blof auf die erften
Seinde derfelben einlaffen fdnnen, dodh wollen rir damit
einige anvere-Unterfuchungen verbinden, twelde dic Diffes
renjlation der tnegplicablen Sunftionen nothoendig macht,
und gugleich den Nusen diefer Theorie jeigen wird,

§. * 369.

Unm alfo die inegplicablen Sunftionen i differensitvelt
mug man vor allen Dingen oie Berthe auffuchen, weldye
fie durh die Subftitution x + o fiir x ethalten. s fep
alfo

I 2 3 " ) x
S=ATBROLED T L igx
= ber Weeth, welden S durd die Subftitution x + » fir
x befommt, und Z dag Glicd Der Reibe, welchesd ju Demr
Ungeiger x F o gebdet. ' Fetner mdgen die Glicder, deven
Anjeiges
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gngeiger x T4, x £ 2, x T3 20find, durdy X X, XY
\e.ound dasjenige, Ddeffen Angeiger x + oo ift, durch xleol
angedentet werden, Auf abn[:d)c‘ilut follen z¢, 2/, Z" 1,
aie Glieder, beven Anjeiger x F ot 1, xF o T2, x T oty
&%, and 21| bag  Gfied, weldhem Der Ans:

x + w T oo ugehort, ausdricfen, Diefes vmaua_;emu .It

et e

g =S+ X' fX

SHJ e S .1. Xd .f[. X"_' .I. X”'
o

glool o= § X/ 3 X4+ XU F L0 p XI®L

buf ahnliche Art ift, wenn = nad) und nach dueh die Glies
ber z/, Z', 1. vergrdfert wird
LR — - A

b —_— ,{. Z.‘ .t. zu
EJH = 3 .i. Z: .t. Zn ..I.. z.fn
i
slool = & ¢ 2/ § 22 F 2000 L L 2=l
§. 370

Nun mug man die Natur der Reibe S, 87 8 g,
3¢, errodgen, menn fie opne Enbe fortgefenst ritd, 9ei
diefelbe im Uneddlichen mit einer avithmetifchen Reibe ju7
fammenfallt; und die§ findet fratt, wenn die Glieder X,
X/, X, X ¢ im Unenbdlichen einanber gleidh terden,
fo Daf die Reibe S, 84, 5, 5, 1. endlich gleice Diffe
vengen beFommt: fo find in diefem Falle

slel . glootzl, gleetsl, sletdl, ac
in einer avitbmetifchen Progreffion ;. und da
E]W] = Sim'f"_'l
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tird, toeil
gloote] — gloo] o+ w(51m+11 —a Si°°|‘)
= wSl®TI 4 (1 — W)sloo]
ift: fo bat man
zl®l = wgloettl 4 (f — a)glool,
PNun ijt
glooti] = glool 4 xlooti]
alfo
sloo] == gloo] 4 ,xloot1],
Hievdurch Defommi man die Gleichung
B0 AR B A i LU TR SN A el
G . Gl b L T L SRBEERE ' LA B 5l ¢
woraus fich dee IWerth von = beftimmen (aft, bden die
gunttion 8 befommt, wenn man datin x T » fir x fest,
€8 ift nemlich
T == §paX|ottl g X/ 4 X7 § X oy, ohne Enbde
— 2= 7! — Z" — 2, obne@nde,
SBenn dafer die unendlichjten Glicder der Reibe A, B, C,
D, ¢ verfchwinden, fo toitd # XTI = o und fann
weggelafien toerden,

§ 376

§8 witd alfo det TWerth = durch eine neue muendlicde
Reihe ausgedructt, welde fich davftellen [aFEt, tovenn das
allgemeine Glied der Reibe A + B €+ i¢. befannt ife,
um daraus die Werthe dev Glieder 24 27, 27, i, ju bea
frimmen,  Nimmt man demnach » unendlich Flein, fo toird,
Da = — 8 das Differenzial von S ift, das Diferensial a3
dutd) eine unendliche Reibe ausgedruckt. Laft man fevs
nev dabey aud) die hdhern Potefiaten vor » nicht aus dee

Zul. Diff. R 3.Thood, 2.8h, 2.2bsh, O Nchs
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Aht, fo befommt man das vollftandige Differenial der
inepplicablen Funftion S, deffen Befchaffenheit deutlicher
varjulegen die Abficht bey folgenden Epempelnt fepi ol

Erftes Erempel

Das Differensigl der inepplicablen SunFrion:

S=112+3¥3F..0 .t =
X
51 finden.
Da das ‘allgemeine Slicd diejer Rethe X = - und
daber
- 1 1
T n L SRR
- S S A =1-1-1-i~a
b, LA — , ZU m——-—-—-——I
o ) xt 1t e
:{rh‘:____i[_ Zu.r._'__- ) :
x T3 xt3te
€. 2.
1
o erhalt man, da xleet1l = 5 ift
ift, fo erhalt man, da =x+w_i_1 o 1fy
wenn x f @ fur x gefest wird, = fir S, fo daf
I I I
e 0 Ca
‘fxi.lfx_l__z’i‘x,bg'rz
I i I

ober, weith man die Glieder Paarweife addirt
ghtiehaee » | _ e 2
T(KTU(XTI Tw)-ftxfs)txfﬂ'ﬁ)

&Y SICE RO L
: oler,
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oder, Da
i =_-;_[“ 2% ) + w2 a3
xf1fe xt1 xF02 ' GTD3  (x F D)4
g s (1 : '
I o I b w wZ w3
sTate xt2  GT2E | GI G raE
T -

ift, wenn man die Reiben nach den Poteftaten von «
ordnet

T

i I & X = I
T (LXTIJ- o e oo it AL + 2¢.)
—2 . -+ . I . "I'

(L" LA &x-i‘::??bl‘(_x'l'sjs

iy I i T I

i 3(( o 1)4 1 (x+2)4T 5'1‘334 yh GTae )
I :

(x‘PI)*‘ (errsra T

Pl

I
GFs T

4(

I I
GEDF L Gras

wird, Sdreibt man alfo dx fiir », fo ift das bollftandige
Differengial der gegebenen Junftion S

dS =—
I I
dx )
((XTI)“ T (x12)2 T (x 1—3): T (x.i._l_)z"f'-f-)
—dx2( . g
“Ee e cm)s e ws*“)
Tdedfafcpes b e e F16,)

(xt14 ° (xt2)4 (x+3)4 (xf4)4

— dx4(

I I
ctor e Ve Grpe i

2C.
D2 Sroen:
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Smwentes Erempel

Das Differensial der inexplicablen Junktion:

I
W O TS e L R e i o
ox=—=1
3u finoen,
Da das allgemeiie Glicd diefer Reifhe X = =5
25—
fo tird
I ¢
X/ = e [ 2! =
28 I 2%x T 1 1 2»
1 1
X!J — ZH' =
2x°T 3 2x T3 T 2#
: I I
XM= Thmee—
2XT5 2x T 5 T 20
2‘-‘0 :tt

und da die unendlichfien Glieder diejer Reihe ver{htvine
pen und einander gleiche Srofen werden, fo befommt man
fur S, twenn man x 1 fur x fest,
I I
Al el el e LT
5122 I I I
2% T I *Ezn_zxj'g-[-aaﬁzx-i‘g*l-gs_—

26

oher
Q%

(2x13)(2x 13 % 20)
+ 1,

- 0

(2xF1)(2xt 1t 20) T

'I‘ 2w
(2xF5)(2x 1 51 20)
gofet man aber die eingelnen Glieher in Reihen nach den
Dignitaten von « auf, fo wicd
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t + 2c.)

I I
=51 2» ((zi‘f'l)" T (2x}3)2 (2K'f'5)*

2 i 1 |I
— s T Gari ) (e 15)3 )

! I
P& T aae !
:

I
(2x73)9
2.
und fekt man endlich dx fur e, fo erhaft man das vollftane
dige Differengial der inepplicablen Funftion S
' ds =

I I
2% oz * e

— 4dx3( T

T )

I
(2xTI)4 (“x*5)4

— 16w?( £ 365)

I

(211'1)‘ (2?"1'5)‘

T T 26)

I
(2xt5)2
foace)

I > I
(2x13)3 | (axT5)3

i ¢
¥ Gatsya T

I
(axf1)3

I
i (Efo1)4 P e

T ac.)

— 16dx4( T

I ; 1
(2xt3)5 © (@&15)°

C,

(2% i*l)f

Deittes ESrempel

Mas Differensipl Oer inerplicablen Suntrion:
I

S“IT—%—'P“% A

4" xh

31 ﬁnben.

, I, ;
Da as allgemeine Glied diefer Reipe = — ift, fo find

bie unenbdlidhfien Glicder verfchoindende und einander

gleiche Grogen. Da alfo
90 3 Sy
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I 1§
X = — R S A ST
(xf 1)n (xTrten
XH [— I Z” e X
(x'{' 2)“ (x -I- 2 -i- g)n
I 1
rr — e z,q; — : =
(z3)m . (x '3+ o)n
:C, y [
tt: fo oied X' — 2/ =
ne n(o £ ez, nnto(ntades
(x F.a)dx a2t etz T 6(x f D)3
xf! Lt Z.H sv—
ne n(n + ez . a(nt1)(n D(nt2)e3
(x T 2)4% T 2(x T 2)yma 6(x T 2)nt3
3.
T —5=
E. 1 vl o
nﬁ(({rl)n__‘_l -f- [:'x..l,2<11+ I_ ‘-I-(th'?))n{":[-l' !E')
n(ntn) I - I I
L % ((x'i‘[:l“r.-'- r.[:x-l-g;]n_}ﬂz..f(w}-'gjni:..I'z{')
n(n*1)(nt2) I & I ;s I
1. et 1 3 3 (x.i.!)’n.i_g ¥ (hfﬂ)mT@)nfg‘fH-]

2,

und fest man alfo dx fuc o, 1o, befommt man das gefuchte
zblfferengtaf

45 =
St aErn (o
“E“";') o ((x'flI)“'i"’T(:xTz)nfz & T;)Hﬁ“‘)
?n(:Jr.%(n;m) c(m‘)m + (xwﬂ 4 (x_i_;)mﬂ,)
10,

§. 372
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§. 372

Hievaus lafien fich audh dre Summen jener Reihen
intecpoliven, ober diedBerthe der fummatorifchen Glieder fim:
den, wenn dieJahl der Glieder feine gangeJabl ift. Denn
fegt man x =0, fo wird auch S ='o, und = drucft die
Gumme fo vieler Glieder aus, als » Cinheiten ‘enthalt,
roenn gleich « feine gange 3apl ift. Sest man 3. B, im
erften Grempel

S=1fEtEfa..t—

fo, toird
“ Tt e : 2(2 T ) * 33T T 4(413&»)-r £
ober
E=wUT%?—+ F e
g

~ﬁa+—tm+—f—fx
Pt ot = +~+—1m
zc.
Sm dritten. Gpenmpel binqeqeu ift
X
=r “i' — '1‘ = ’l‘ 1‘;, ek &2
und der Werth von T mub, « mag eine gange Jahl oder
etn Brud fepn, durdy folgende Reiben quﬁgebrud’t'

I
b — ' :

ne (‘l‘zuﬂ"l'gﬂ“'i‘ e I!c)

n[n-l-l) RO
( 1'211{-2 ﬂ'n{-z . 41.1_}1 +2€)

n(n'{'r)(n-!-z) R (S

e eatEt Lot
2€.
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§ 373
Ebent Diefes [afit fidy aud) auf die allgemeine Reipe
antenden, Denn da

ift, und twenn man xf o flir x fest, X in Z und Sin =
ubergeht: fo ift

wdX w2ddX | w3d3X
ERR T &= X ! g
" T dx 1 I.dx2 D I_.2.3’,d:<3’i‘zc
e i und da auf abnliche Ut z7, 27, 2/, 1. durdh X/, X%,
£ UL &K, ausgedrudt werden, fo findet man

=57 oxloetn]

— LA XL XML XS T )
.X

Bl ,.1 e }_ffﬁ“;'z dd(X! + X7+ X+ X F )
Bk w3

o ds3 ¢ i riid fy o
PR (X4 XX fxv_'rzc.)

2,

&ft nun X%l nidht = o, fo fann man ¢8, um das U

endlidbe wegzubringen, auf folgende At ausdrucken: '
X1 = X/ f (XX o (KU—XDF (Xr—X14) |

T |

und es ift affo
D=8 X oKX (R~ (XX 1)
enc {; d (K: .I. Xt .I. Xa’ﬁ’ .]'. Xiv .I. Xf.i.zc‘)

2dx2

—

dd(X" .}. b ¢ 'i' Y .I.. X'v .i, Xv .i.. 2['.)

w3

_ga—;;dg(xi .1. X/ .I. X1 .1. X'v '.J[‘ Xv 'f‘IC.)

Ect- |
et |




|
!
|
|
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Gefst man daber dx fiar e, fo erbalt man folgendes volls
fiandige Differengial von S=A+BFCTt.... I X

dS= X’dx  dx((X*—X) T (X=X V(X v—X“Ye.)
o d AR XY )
— 24d. (X! + X“ $ X % XV )
. 233, (X X XX W)
¢,

§ 374
Sept man x = o, fo witd X/ = A, X = B, . und

alfo X/ X 4 X4 + 1. eine unendliche Reibe, deven allz
gemeines Gified = X ift, Formitt man nun Reiben aué
diefen allgemeinen Glicdern

dX ddx 43X dax

30 odas> Gdns - nadzA’ .
weldye Reiben, ohne Ende fortgefent, folgende Summen
baben mbgen:

e AT
dX
£
dx
ddX
rf’?d}';;‘—
d3X
4
s g %=
24dx 4
{8

fo toird, toeil fiir x == o qudh S = o ift, Bdic Summie der
Reihe A+ B4 CED ... .+ Z bis judem sten Gliede,
weil Z dag Glied iff, welches dem Anjeiger » jugehort, o
mag ¢ine gange 3apl pdev ein Bruch fepn, Man hat dabee

D5 Z o=
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= oA } o((B=A) T (C—B)t (D=20C) F 1D
— 0P — 020 — #3D — 94F — 1.
wo man die erfte Reihe toeglaffen fann, twenn die Glieder
der gegebenen Reibe endlich verfdhvinden,

é §. 375.
Scyreibt man nun x fir «, fo geht = in S d{ber, fo
dag
I 2 3 (T e e X
S=AtB+CHTDT T X

mitd, unbd eben diefer Werth. pon SI&FE fidy auf fo[genbc
vt durch eine unendliche Reihe ausdrucken:

S =Ax tx(B—A) T (C—B)T (D—C) T)

— Bx — €x2 — Dx3 — Ex4 — Fx5 — 1.

Da bdiefer Ausdruck: gleich paffend ift, x mag eine gane

3abl oder ein Bruch fepn, fo laffen fich die Differensialien

jeder Ordnung von S darnadh fehr lfeicht darfrellen. ~E8 if

nemlich
dS
i =A-If(B—A)-fCC—-_B_)'i'(D——C)'[*zc.
— B — 28x — 3Dx2 — 4Gx3 — 1,
dds : -
d3s
das b
=R = = § = 5¥x — 156x3 — 1.

i1C.

Da-alfo das vollftandige Differensial =
dS  2ddS  £d3S + ,%d4S T 10
ift: fo ift Dag vollftandige Differensial der Funftion S
dS = Adx T (B—A)dx t (C—B)dx T (D—C)dz T 1. ‘

—
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— Bdx—C(2xdxFdx2)— D(3x2dx F 3xdx2Fdx3)
= @(4x3dx T 6x2dx2 T 4xdx3 T dx4) — 1,

§. 376
Auf diefe Avt [Gft fich alfo dasd Differenzial ciner jeden
inepplicablen Funftion S ausdrucken, wenn die unendlidy:
ften Glieber der Reibe A + B F C T D +1c. entweder ver-
fdwinden pder einander gleich erden. Denn find die
unendlichften Slieder diefer Reihe nidht =0, fo wird die
Summe der Reibe B, mwelche aus dem allgemeinen Gliede

dX : : : : P o
i i formirt toivd, un-ndlich, aiebt aber mit der Reihe A +

| (B—A) t(C—B)F(D— C)+ i gufammengenommen
| eine endliche. Summe. - E¢ Fonnen aber die Glieder der
! Reihe A + B + € D Fc. fo indlinendliche vermebrt wers
ven, dag nicht nur die Summe der Reihe B, fondern auch
Die der Reihe € unendlich toird, und in diefem Falle ift 8
nidt genug, die Neihe A+ (B—A) + (C—B) T (D—©)
T 1. hingugefligt su baben, fondern e8 muf dann auch auf
vie unendlichiten Glieder,
gleol glootal glootal e,

beven §.370 Griwvdhnung gefchehen ift, da fie in Feiner avithmez
tifchen ‘1§rcgreﬁion mehe find, Rucklicht genommen werden.
S0 wie wicr daher die erften Differenen Ddiefer Glicder
gleid) angenommen haben, fo muffen it nun, um die ers
tlavte Methode foeiter aussudehnen, evjt die jroepten, oder
bie dritten Diffevensen u, f) f. gleich feyn laffen,

. §. 377,
Mit Benbebaltung der Schiufiart, welder wir uns
§:369, Debdient baben, tpollen wir daber jest annehmen,

“ 4
Van
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dag die sweyten Differenzen der angefirhrien Werthe gleidp
feper,

glool glootr| glootal,
Gefte Differ.  xleetrl;  xlootal;
Qmepte Differ, xlotal — xlooti,
Hicrnach ift

5l0| = gloots]
= sl lpaxlootilp X Dixlootal x|l
= slool _2*=3gjceta] 4 22— Dyjootal
Tie s

#3ir haben bemnadh folgende Gleihung:
o S AR AL AL S e G e A R
8 FaXlof i X §ox -1- da e xiocl—
N(Hﬁ_j)\{imﬂl ~—1)

I.2 TS
und daraus findet man

E=8% X P XY XF Xv+ac ohne Ende
— =2 —ZM — Zv— 3, phne Ende

§ sxloota] 3 4 T)(xlﬂr | — xletahy

Biefe unendlichften Glieder Ianen fich auf Ddie Yvt darfek |
Ten, daf -
> Y ) X .i. X X e
— s Z AL L Spe | B
['-I- X/ .1 Xt T X"' + Xv + 2

T oX’
= i X — X =X — X -1- 2¢.)
(o —1)
+ r i ¥ s .
e T AL, D A S D € ST
Fral — 22X/ — X/ — 2X*v—
ot M 1/ i/ "
— --——l—:-—;-—» -I- X/ ..I.. X/ .i. xh‘f-i— 30,

wikd,
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toird, und hievaus erhellet jugleih das Sefels, nach wel:
chem Diefer Husdruck eingerichtet fepn mug, wenn die drite
ten, vievten und fernern Differengen aleich foerden.

§. 378
Da alfo, twie tir oben betwiefen baben,
odX w2dd X w3d3X

. + 1,
T 2dx T I, 2dx2 t L2 ;3dx3 4%

ift: fo erhalten wir durd) die Subftitution der Werthe,
welde fich bievaus fue 24, 2, 2%, 1. ergeben, fir z/,
Z", 7",y enn in dem Werthe von S, x + » fiir x ges
fet wird,

r i L, 1 / - .
2=S+HXJ'1'N<+X £X %X“'{’X"}'H-
L__ XI’ riais Xff Lol X!J’J‘__ XJ\I'_ z{.

ﬂ(ﬂ—lj : > . A
el e kb ling e
w(m;I) T e R S
— - = Xa‘ ¢ t.i. X/ ..I. XM ..l[-. XJ’H.{. X#\r.}. 1&}

:é:;—d. (X! F X9 3 X 4 XV 4 XVt ae)

—_—2
—dd, (X' F X/ X4 X b XY )

' adxz

—

3
desdg L (KJ ..l.. X“ .f. XJ‘H .I. X‘f‘" + X" ..t. IC.)

30,
Setit mar alfo dx fir'w, fo befommt man folgenden Huss
druct fir Das vollftandige Differenzial von S

iR U P PUR 5 g B AR, 1S
‘{L.__ XJ = xu ks XHJ____-X.*'V_,=C.

%

dS = X’dx ¥ dx
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_——KHM . 1 \(’J[' Xn.-'.T. X""f’ Xv _I_ 2(’]
S i -_u 2 ZX”-"—‘zx_"”--QK"V_. 1.
TX ii'——*""\?#z . e Li‘ S o Gl 80 L ch
: 3
R L ) C XV Xt
| B b —BX"‘_EXI""!&
X:,dx[l -dx)(2—dx) -, dx(1~dx)2=dx)
— )RR e | e = Seas 7
. dx(1—dx)(2—dx) F 3R X,
s I.2%v23 = X X1 410G
s

—d XX XXV T XV oFae)

s R CRI B XU S e e o X ac.)

— 3d3, (X7 XV F X T XY B Xvitac)

— 4, (X F XY XT X T XV o)

1c.

Diefer Ausbruck ift 'von dem woeiteften Umfange und giebt
das gefuchte Diffevenzial, was fir Diffevenzen audh gleid
fepn mbgen. @8 ift nemlich diefe Formel darnach einge
vidbtet, dafi die Differenzen gleich toerden, und man e
Fennt davau8 bald dag Gefess ibrer Fortfesung, wenn dielt
§ortfegung etiwa nothig fepn {plites

§: 379
MWenn die Reibe A B+ €+ D F e, aus welcher die
negplicable Junftion

] L) & e kT X

R e e b ol s D by e S e &
formivt toitd, fo befdbaffen ift, Bafi ibre unandlichiten Gliv
der verfchroindens fo ift, rofe wiv bereit angemerft haben, |
: ds= |




% W
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dSem— d L (ROF XYL XY XV E XY 3 )
= 3dd (X oF XY XGPS e
— Fd3 LK F XY X F RV XY ac)
i UL CE SR B LB S RS R E1H
20,

‘Sind aber diefe unendlichiten Glieder nicht = o, fondern

ihre @iffercnaen, fo.mng man ju jenem Nusdrucke noch

P X XA L XY e

— X/ XM XM Yy g

abdiven. Berfhwinden erft die joepten Differengen- der

unendlichften Glieder der Reihe A+ B F.CF D F 1, ,' fo

muf man aufierdem noch '

T XA Ry S e

= X! e X M cen XV — ¢,
.1. X/ .f. X .i. X% 3,
bagu festen.  BVerfehinden erft bie diitten biﬁe'rénaen;. o
muf man noch hinzufigen

d<X’
L

dx(ix—l (-1- X
I.2 |—X

'\.ru+ XIV-I- Xv TX‘HTEC
dx(dx—— ﬂ(dx——a} 3K a3 X VXV g,

| G (R "l' X" e - L ..1.3\::11.3}(11, T!LJ

S X.r et XH_,H_ X!u .t. i«
und auf eben diefe Avt ferrier verfabren. Haben alfo die
unendlichften Glieder der Reihbe A+ B+ C+ D+ nue
endlich verfehwindende Diffevensen, fo (4t fich biernach

allemal dag D Diffevenzial der aug der Reihe fmmuten inz
inegplicablen ggunftwn beftimmen.

§. 380,
Set man x=o, fo tird X/ == A, X = B, X/ = C

1 ©o, tie daher AT BT C+ D+ 2 eine Reibe mit

vem
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dem allgemeinen Gliede X ift, fo jude man audh qus den
allgemeinen Gliedern

dX 44X 43X da¥

dx’ adx2’ 6dx3’ 24dx4” T

shnliche unendliche Reihen, deven Summe durdy die Budy:
ftaben B, €, D,E,1¢. angejeigt werdenmogen. Algdann wird
vie Gumme von » Gliedern der Reihbe A ¢ B C+D T
auf diedet audgedructt, daf e gleich viel ift, » mag eine
gange Sabl oder efnen Bruch bedeuten, Sest man x fur
#, {o DaB
A TR )0,
s_a+nfc+D+.”.fx
witd, {0 ift, wenn die unendlichften Glieder verfdhmwinden
S = — PBx — Cx2 — Dx3 — Fx4 — 0

SHaben hingegen diefe unendlichften Glicder die erften Difs
fevengen verfchwindend, fo muff man nod) daju fegen
r o B + [ Res s Dyl + bl
St R LA s
Berfhroinden ecft die jroepten Differenzen, fo muf man
auferdem daju nehmen

R i Uy G :
x(x ~— 1) "f'-BT S ¥ : ‘1‘2{1

— 2B — 2C — 2D == 2E — (.}
A+ BP c¥ Dt
fo toie man, wenn ekfe die dritten Differengen = o toit?
ben, nody dajn jeBen muf

102 e

c $ D: EF+ B G o
x(x——-‘l){x-w—g}T B__SC_aDP__3E.__gF 2.
>3 i Rigaliol 36 13Dt 3 0

N RE SR
§' 381:
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§. 38IL.

Keht foollen toiv diefe Methode auf die anbdere Gats
tiing dev inepplicablen Funftionen antoenden, weldhe aus
einem Produfte einiger unmittelbar auf einander folgens
den Glieder der Reihe A T B F C + D + ¢, beftehen, dabey

P g s T i
Seex ANGDW GHL.D 5 G K

fesen, unb juvdrdecft Den Werth = fuchen, tworin S Hbets
geht, wenn ntan x F o fur x fest.  ©8 foll aber audy pier
Z, wie vorhin das Glied bebeuten, deffen Anjeiger x + »
ift, fo wie X dem Anzeiger x zugehdrt, Um diefen Fall
auf den vorbergehenden juricFiufibren, muf man die Loz
garithmen nehmen, too denn

18 =—:A + 1B p1G.EID % v . fIX
witd, Berfchwinden die nnenbdlichfren Glieder diefer Neibe,
fo findet man, nach der bey dev erften Gattung der ineyplie
¢ablen Sunftion gebranchten Methode,

12 =18 ¥ IX o IX 4 IX“ % 1

— 12! == 12" — |77 — 3,
und hat alfo, wennman ju den Sablen juridaeht,
S X Xy
bt N T iy
Ber{chvinden dle Logarithnen der unéndlichften Glieder
jener Reibe aber nicht, fondern eift ithre Differenzen, fo
muf ju det Reibe, welde it fue 1= gefunden haben, hod
KH XIH : XIH!’

X/ X T liﬁ an M')

bitjugefent foceden, und dadutch befomimt man, wenm
man wieder die ahlen nimmt,

LuliDiff. B 3.T0, od, 2,EH, 2,Abth, P o ==

=Y

w] X/ 'i‘ w(l

1
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2 3y e
X”H‘X;(I_a) X!IIH.XH(I___W:’ X.«,__.B.X:u(rh_#)
{ i W .
sX¥, Zr T Z i
[
§’. 382.

Genit man aljo x = 0, .in weldhem Falle S = 1, und
X/ &= A, XY'=B, X =1, witd, fo bedeutet = ein
Peoduft aus » Glicdern de¢ Reibe A, B, C, D, 1¢.  Sept
ntan alfo x fiiv », damit = denn Werth erhalte, welden wie
poihin S bepgelegt haben, fo Daf

: S QLTSS S RN TR
S=A4B'GCQD'I-4‘X

ift; fo Defommt man fur S, well nun 27, 24, Z//, . W
X/, X4, X", i, ubetgeben, fite den all, daf die Logw
rithbmen dev unendidhften Gliedern jener Reihe verfchwin
ven, den Ausdruct
gk oE o Sl e

XFVRA IXUEOR S BV
Berfchwinder aber ecft die Differensen det Logarithmen
der unendlichften Glieder der Reibe A, B, C, D, ¢, 0
wird

s 203

S A Ax BI-AI—J( C:‘CBI"X D}CCI"I
o 4 X/ * X g X4 » 2

Berfchoinden crft die jwepten Differenien jener Logarith?
men, fo fann man hievaus obne IMihe herleiten, ras fit
Saftoren ju den vorhergebenden hinsugefest twerden mifs
fen; miv-verweilen aber Biecdey nicht, da diefer Fall
fchwerlich vorfommen wivd. Den Nusen diefer Ansdrude
werden wir.in dem folgenden Capitel bey dev Snterpolar
tion der Reifhen ju jeigen Geleaenheit haben.

§. 383
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B.b. Differenziation ber inerplicabl. Gunktionen, 229
§. 383
Da e8 uns hier voryualich um die ‘?‘tffetcnatatwn bon
dergleichen inepplicablen Funftionen su thun ift: fo fep
vas Diffevenzial der Funftion
SESLITBVC D LT YUY
3u finderr.  Ju diefem Ende rollen wir die porhin gefuns
ene @J[ﬂquq
= 18 ¢ IX! F 1X7 % 1xX% ¥ 3,
— 1Z! — 120 __1Z0 _ g
3 ﬁuth fiehmen. Da 1Z aus dem 1X entfpringt, tvemt
man x 4 fir x fegt, fo u’t

1Z =1X + —d.IX +-- -----dd-.lx = .—’L.aS-.IXJrzc-,

und braucht man diefe iﬁertbe fue 12% 12 127, 3., 19
befommt man

13 =18 = ._;qa XY P IXY FIX § 1R
X

i %—-;dd VAXY IR F1X F IXS )
=R t—)g——dS (X7 41X % 1K 1X %)
b1 ¢
Sebt man fun = dx; {0 wird 13 = ig sd 1'5-,. und
alfo
dS : e Ve ;
Pt o (X7 I 4 X 401X+ 3c)
— 3dd . (X0 X FAX9E g IR 1.)
— g.d'g % OX: "f'.'l){” .i, 134 1. X -l- IC.)
2.
Diefe Reifien gelten - wenn die Logarithmen der unend:
lihften Glicder dey Reibe'a; 1, ©, D, 16 berfebwinden
N 2 ber:
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verfchwinben diefe aber nicht, fondern evft ihre Differengen,
fo mup ju dem vorhergehenden 51[u-"‘brucfc noch
X4 i fy
dxI X/ T d.’((l“—' ].ﬁ; \{;u ‘I' jc.)
hinjugefigt werden, um das vollftandige Difevensial ju
erhalten,

§. 384.

&3 giebt Hiergt aber roch einen andern Weg, Man
fehe x =0, in weldhem Falle aud) 15 = o wird, Damn
formive man Reihen, deven allgemeine Glieder
d JIX I 8 L 1Y

dx: "/ 2dx2 ' 6dx3
find, und fee ihre Summen U, B, €, D, 10, Schreibt
man nun x fue », damit = =S twerde, fo ift

1S = — Bx — Bx2 — Dx3 — Ex4 — 1,
tenn die Logarithmen der unendlichitert Glieder der Reife
A, B, C, D, 1. deven allgemeines Gfied X ift, verfchroin
ven.  Gefchicht dies evft bey den Differenzen diefer Logw
rithmen, {o ift

IX ;

20,

By D E
1S = x1A f x(1= 1-15{-1-:- bI= 1)

— PBx —Cx2 —Dx3 — x4 —10.
Hiernach ift vag D mcxenam[ bon 18

& dxI1A + 4 2 &
— = dx bl SRR L e
3 i (A‘r jjrICJr =l

—Bdx—20xdx — 3Dx2dx—4Ex3dx—1b
und das volifrandige Differen;ial

ds B C Dy B

— = dRlASh dxss T ISR e B R

5 Tx(.ﬁxrln“cfn‘n)
— Vxdx—E(2xdxfdx2)~D(3x2dx3xdxnz Jdx?)

=G
' Den



~
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Den Gebraud diefer Formeln 3u jeigen mdgen folgende
Grempel Dier frehen, weldhe wiy auf chbe Avten behans
deln wollen,

Crfres Grempel

Pas Diffevensigl der inepplicablen Sunttion:
g ) PR (S R 2T I
—— * L} 6 * L & L *

2 4 8 ax
3u finden. g

Hier ift vor allen Dingen ju bemerfen, daf die unend:
fidhften ®lieder Ddiefer Faftoven Einbeiten soecden, und

$ies ; ; 2X—1
alfo ihre fogavithmen verfchwinden, Da alfo X = s
ift, fo ift
:_QK+I'. X”_zxf'.‘g rili QTS c
X_zx'f‘z’ 2% ¥4 = ‘i‘()’z’
und uberbaupt
A ety LA
2% T 2n
Solalich
IXInl = 1(2% 4 2n — 1) —1(2x } 2n)
2dx adx
d.IX]s| = e
(22 T 2n — 1) (2x T 2n)
3 c 2
dd Xl = — s e mdte
- (2x F 20 — 1)2 ° (25  2n)2
- 3 a,’_’,’ 'L:[ 3
i I Ge f r Aeains — ndadiadng,
(2x ¥ 2n — 1)3 (2x } 2x)3
2.2.4.6dx4 . 2.2,4.6dx4
d4 . 1XIn] — . :
s X E o — A - (2X Pan)s
20,

P 3 und
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und alfo das vollftanbdige Diferenial

(" I T

1 it aers T
— o= == 2dx
§ SREINTERL TR Bedl
U 2x T2 25 Bx'P 6 )
~ 3
e I = o : ~ ! i o8
Ziaa) (2xPD)2 (231302 (2x%5)3
s fdx2f _ _
il o 1 20} 1 D __I_______}f
;(3”5_'233'- faxta)r (2x76)2 )
( e | j X 5 I g :
1 e % ey el
5 §das (exT1)3 .~ (2x73)3 (2x75)°
W Eon e T -
< (ext2)3 (2xf4)? 2xf6)r "
T ;
Sudt man blofi das erfte Diffevenial, fo ift folches
ds p
= = 2dx w
e I P2 I
(—————— Sz  ac)
(2% 1)('-’&1'2)% (2x %325 14) T(:xfs)(zxi'é) L

welhes man nach der andern Methode §. 304, auf folgende

- 7 G 5 f
Aet finden fann. Da IX = | — ift, fo ift
zx‘ - i I8

deby oo 2 4
R T e,
dd. IX oy 2
BdEa T s (ax—1)> T 2x%
d3.IX W 8 1
6dx3 T 3(2x—1)2  3x3
2,




8. b. Differensiation dev inexplicabl. Funktionen, 23r
und folglich

I 3 5 7
2 — .1"“"1. o 1-""" .
9 I2 Tt 4 16_"1' T ¥
2 ERES, 2 2
[1‘*1“'1‘?'1'"‘5"‘1"—"{'3"1'“-
B = 7 = 2la
2 2 2 2 2
______ —-———'———'2{-"
l 2 4 6 8 10
I I T I
[ $opbbads
€ =—4
Pl_i_i_l*"
n2 42 62 82 ]
Y I I
f—+—%—f—%ﬂ
I 3 3 3
D= 3 3 5 7
1 1 I I
P;*$‘§‘$“@
{38
pher
¥ I
B b G oA e e
P st e s
3 | P ¢
€ = — g(r——;—;‘f’?*FTE‘z‘HIC)
I 1 I I
e Ol i Ry S D)
o I I I
E__zxs(r__.;-fa_.:_?fs—‘;—zt.)
¢,
Durch die Subftitution diefer MWerthe wird
ds I I I 1
s == 2dg(li—m = F — —— T — — )
S C 2 .i.g 4 5
3 I I I I
T 4xds(l — — ¢ — — — F — — %)
e 23'1. 32 irge T 5%

P 4 b=
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I I I 1
— 8x2dx(I1—— F — — — T — —
B tad E o T
I I e
+ 16x3dx(x — = f e g —20.)
i,

%t alfo x = o in weldhem Falle IS = o und S =1 witd
{o ift dS = — 2dxl2,

Smentes ESrempel,

Das Diffexensial dew inepplicablen Sunktion:
_S == I ¥ 2 q 3 . 4 T r A e K
3u finden,

3 - '3 : Y Naifrv o :
Die Glieder diefer NReibe 1,2, 3, 4, 1¢. wadfen im
nit (" e Yifer y H
unen_..ltd)eu fo, daf Die Dijferenzen der Logarithnen ooy
fhmwinden, indem
 §

l(w-f'ljwlo:=l(1-i-£-:=—-zo
oL o0

ift. Daaljo X =x md IX = Ix ift, fo witd
D AR5 3 1
D, QLA
X s %13
p{ %
dx
dx
A% e
%2
adx?d
x3
2.3dx4

g4 . lX = —~ ————
X%

dilX ==

ds . I¥ ==

rid)
Hentt
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Bennt alfo die Logarithmen verfchroanden, fo wide

ds 1
*‘r‘—-—-dx(x_l_l’I‘x,i:-;‘i‘x_.r3 + 2.)
- dx? I : I : 1 -
2T ((x*’ 1)% T (xf2)2 + {-,3)3 Tac)
> EgaE e e
3 Gtns  xfa)r fas

2.

feyn.  Da aber ecft die Differengen der Logarithmen =@
werden, fo muf dazu noch

R e R S R D
addict oerden,  Nun {ft
e it o e
I:E:x ; 25 (2:\":;2)*-"?3(#;@" Tt er‘ W
1,
#lfo Das wabre vollftandige Diffevensial
%—s- = dxl(x + 1)
Bl ws t g cx*st s
@ Loy e T1)3 ; (x;z)! (x +3)3 U
= KB e | e HO
B G2 o e R

3w

¥s Wik
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gBill man aber diefes Differensial auf die andeve Art auss
dbrucfen, {0 bat man, da

gl dilx:l‘ u:- i

s e dx . a2dx2 nx3’
a3 S1X gt 64.1)(_* : S
Baxic . Ak . galxa T T gue

ift, folgende Refben:
I = liflz_-f-l_;'-i-u,-l-ls{-zc-_

B = mTifi+l+i+m

I

¢ = =3¢ -+——1*~;+ - T )
D= ';'('f"—'i‘- 1* 1'-*I‘ ¢.)

I

@m”i(f'f'g—‘,'f'a—;fzzfs—‘fm)
10,
Da alfp 1A =11 == o ift, {o wird nadh §.384.
= il idnans
15 = (l ; 13 -{'14 + )
I X I
= x(I'l';"'I‘?‘l'-;'i"lf-)
R A e
s S = + = 1)
= 4x3(1 ¢ 2—13 i EIE o ::; T )
PRGER s B L )
E{%S

“Die bepden erjten Reifen , womit x multiplicict tworden,
baben jwar jede fie fich genommen eine unendlidye Sum
me,




]
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me, allein gufammen: geben fie éine endliche Gidfe. Denn
nimmt man von jeder n Glieder, o befommt man

I
l(n‘i‘]'ﬂ"[“_%“—%_’ﬁl—h—l'..n—-;.t

Jtun faben mwiv oben §.142. - :
¥ .
1HH—H-I_-..._._--I—'-;“;—_c-Hn_

gefunden, und fi C ergiebt fich .o, 5 772156649015325.
Sest man demnad) n = %, o wird

I PEf T i R
und e ift daper der FRerth jener beyder Reiher, wenn
man fie ohne Ende fortfent
il t 1) — C = leo = = C,
Dictaus ergiedt fich
1§ = — x.0,5772156649015325

F it = b o tf;_-i-
I T N

22 1t g3
“'%“(Ii‘; '1‘"?3'1"_'_3’1'

36)

I
5
I

7 T w)

S
en

[-l

I 1
b peat o s VST T
20,
toraug fich ferner die Diffeveniialien einer jeden Ordnung
leidht beftimmen (affen. 8 ift nemlich
ds
Y = — dx , 0,5772156649015325

B
I

T I I X 1
‘l‘xdx(ITF'tg—,v'I‘;;‘i"Sz"fm)
wxzdxcrffi -1--335-1_-%1 51—3-1_-'::.)

A oA e
t x3dx(1 1‘.2—4 5 3 s prin g;'l'"*)

[,
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Beveinigt han aber diefe Nethencitr eine, fo wirh -+
P d< . 0,577215664901532
ot xdx idx xdx
t I(1 ) Iﬂc(: t x)f
Kt daher x ==iopfo-tird

= ='s—=dx.,0,4772156649015325

3G TR At

#

s dem erften Nusdrucke aber ift in diefem Falle

ds ) 1 I
3 = adx(1 5 - é-; L .4—2 F10.)

I I I
oy k. 3dx(E 7 G 'é-é- t '4—; F 16,)

I I i |
= 2dx(1 ¥ o3 T 'é-‘; i Z; o)

<4 P | I
2 4 Fdx(T F 35 ¢ 5; i :1‘? T 2¢.)

y
§. - 385.

Da die Differengialien, twelhe wir bisher gefucht hoe
ben, vollftandige Differensialien {ind, fo laffen fich daraus
auch die Differengialien n  befondern Fallen perleiten
enn dabher in den gegebenen Ausdriicfen foldhe Funfie
nen porfommen, welche unbeftimmt u feyn fcheinen, dets
gleichen im borhergehenten Capitel unterficht morden find:
fo fann man die Wevthe derfelben nach eben dey Methode
finden. Wir wollen auch diefes durch einige Bepfoiele b
Fautern,

Frfied
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Erftes Erempel,
Den Yekth -0es Ausdrucdse

Py »
I'P%'P-}-‘f'g”.'i';,

x(x —1)... o (x — 1)(2x — 1)

fie Sen §all 3u finden, wenn x =1 ‘gefent wird,
Sefst man

I’f'%‘i‘%'f".-...'l-‘-I-:‘:sS
fo ift nach §. 372.
1
S= x(1t — %

I "
% semgd -t
I I I
e e il = 5 33 Tt R, Tags)
I I I
F x3(1 s 4 iy G $20.)
i,
Da aber auch
1 r I 1
S= 1 F = F — p =R
2 3 e 5
I I I o rog I %
Ifx ﬂf; 3t x 4Fx §tx :

Ht, fo echalt man, wenn man jedes Gilied Dev obern Neifye
mit Dem vorhergefenden DY untery perbindet,

Sest g Tt =t Sl
2t s G ED L AGTE

und diefer Mugdeyck ift bequemer, wenn x = 1 gefelst ey
ven foll. @8 fep aljox = 1 ¢ », fo toird

[ w

S..'—:Ii--—-ﬂ___ : 2
2(2 } w) * -3(31-‘@»)*4(4'%@’){‘

G

phet
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ober

_ 1 ) B 1 :
S=1t% ‘;;+?+I§+Ef2c‘)=lf%”
I I I  fesier e

: I
twscggfgg'ffg*l'g;f:c.) + Dl
3. 1t
und e8 geht alfo der gange Augdrudk, wenn maon x =1
@ annimmt, in e
1k Do == Cudif Bad =3t i
w(I F w) =7 w(Lt2w)
obet
» FBa b 2Ba2—Co2 —26, 1§D F2Be— Co—if
o(1 1 o)(1 20) T (Tt e)(It2e)
ber. Nimmt man dabeér » =0, fo wivd ded IWerth dis
gegebenen Yusdruds fir den Fallx = 1,
 GEE S
5‘; + ‘-i-; e
unbd folglih da dicfe Reipe = a2 if, = w2,

: I
=I'i‘§5'=1’1"2";‘§‘

Beptes Erempel.
e Werth Oes Ausdructs:
(zx—-I)(r—rz-};h...-ri-)

ax — xx B E s _
G—Dz bE=1) % . xEx=1)2
fie dent Sall 50 findeny wennt x = i defeit wird.

@8 fen

i |
IT%;{*%*taao ;:S,HHDKZI'{‘H

1o toied, ie wiv porhin gefunden haben,
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S =TIt Bs~— Gz § Ded =40,

fo daf .

O el SR
EBEQ—ET'S—;TET;TIC._%ww——I

I I bcarili I
@——;Té‘;i‘;i‘ssi‘m

I ¥ rauiel I .
@:;’T’Q—‘;T_ETS—“‘TIC.

16

ift. Sett man dahet x == 1 %@, fo beFomme der aegebene
Yusdruck die Form
IT—wo (1% B)(1Fa) : (I*:w“ﬁ(I‘!‘%N“ﬂ@N:'ﬂt‘,
e & w = (1 tw)w2
und bringt man diefelbe auf einerleny Nennes w2(1.4 ),
fo erhalt man '
Thow—a2—a3 % af 202 %03 'PEB‘N(t'*‘QﬁI s 7))
e 1m%a + @w?-—-—@&-" —_.’.’N——'l:‘.%wz F 2603 — 1¢;
) w2(1 t w) l 2523
ooer |
82 § (Gaz ¥ Bad — 2043 —= Dl =l
@2(1 NJ
Wentt alfo nunmebr » = o angenommen wird, fo ergiebt
fich L4 @ @8 ift folglich der Werth des aegebenen Yug:
dructs fie den Fall x = I =1%E¢, odet

:1-}-5-3--}-3——21—5—3—-}-%%{'2&
Da abet die Summe diefer Reihe weder durdh die fogar
vitbmen noch durd) den Umfang des Kreifes davgeftellt
foarden Eann, fo (46t fich auch der gefuchte Werth blof anf
biefe et durdy endliche Grofen ausdruchen, Aus biefen
bepden Beyfpielen erhelfet Gibrigens’ der Nusen, welchen
Die
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die fehre von den inégplicablen Funttionen in Der Theorie
ber Reihen Haben Eann, Hinlanglid.

§. 386,

Bisher haben foir angenommen , daf die uendlid?
ften Glicder der Neibe A; B, C, D, E; 10, =0 fepn, oder
doch endlich verfdmindende Diffevengen Haben, Hnd es fins
bet daher die erflarte Methode nicht fratt, toerth diefe ez
dingungen mangeln. IBir wollen daber nodh etie andete,
gon diefen Bedingungen unabpangige, Methode fingufi
gen, welhe die allgemeine Sumimirung der Reihen aus
dem allgemeinen Gliede, die oben ausfubelich erflavt wor
den ift, in die Hand giebt. Bedeuten Demnach A, B, ¢
D, 8, 1. die Bernouillifchen Jablen; (§ xr2.) und ift die
geaebene tnegplicable Funftion

: R R T R
AR\ L e e e 8 D e, S RO A .
fo (4t fich Daraug, daB nad §.130.
AdX Bd3xX @dsX

S=(Xdx ¥ IX- -
ts 1.2dx2 . f.2.3:4dx3 i L2, 6d8

& » L »

_ — 3¢,
ift, das Diffevengial der Junftion's leicht darfrellen.
ift emlich :
AddX B dax Cdsx: ..

dS = Xdx F e £
Yo2.d% I:2.3:4dx3 7 152, 6dx5
o 387 |

%t abee eineprithmetifdhe Progrefion mit- einer G
metrifden verbunden, in weldhem: Falie die unendliditen
Glieder ni¢ befrandige Diffevengen befommen, und alfo Die

etjte Metbode gav Feine Anwendung julafts fo gemwabrt
bit



——a

e

R

|
1

B.b. Differensiation der inexplicabl. Gunktionen, 24x

vie §. 174. ectlacte Methode BVortheil. St nemlich die
Funtion

S = Ap T Bp2 } Cp3 + Dpa + ...+ Xpx
geaeben, o fuche nian die Werthe dek Buchftaben «, g, v,
9, 1., fo Daf

= It #u } fuz + pu3 T Pud 4 s F 20,

pa et
fen. ~Hatman diefelben gefunden, mwie wis fie §, 70, mite
gethetlt Hhaben, fo ift :
p «dX | AddX  »d3X
S:z__..__'xx-—-u—-—-—";'—-——ﬂ N — *
Pp—1I PX( dx ' dxz dx3 e
b3 o
boet ciner beftandigen Grdfe, telde die Summe ==o
gicbt, fvenn x = o gefefst wird, oder frgend einem andern
{'ga_ﬂeein Gentge thut, Rimmt man nun dag Differenzial,
fo fallt diefe beftandige Grdfe tweg, und es toird
E O e S ad¥X | 55‘”{_-._.@_1(' 2
i P—I*p i dx dx2 dx3 1)
ST L) QT
: paci - F SE T e R
ober
dS =a

pEEE s d A% s AN
e I(delp—(&!p—l) dX(Blp-—&) = (?Ip—ﬁ)&-;—:‘f'lf.)

und diefes ift dag gefuchte Differensial des gunftion S.

§. 388
Sft Bie gegebene incpplicable Gunftion ein Produft,
fo Eannt man dasg Diffevensial devfelben, die Logarithmen
der unendlidhften Glieder mbgen beftandige Differengen
Haben oder nidht, allemar nach diefer Methobe finden, E#
fen nemlid

Lul, Biff. R. 3.Tb, 00, 2.0, 2.Abth, 9 S =
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(¥

4 x
- D - L] L ] * X_

QW

X
.= AP
Da Hieraus
1Sc== 1A + 1B+ 1€ $1P:f . 01X

flieft, fo toird, wenn man die Bernouillifchen Sabhlen
braucht,

1§ = fdx1X f 21X T g S

2 .2dx  1.2:3.4dx3
and diefer Ausdruck giebt, renn man hn diffeven;iitt,

ds . Udd . )X d4,.1X
e dxIX + 3d.IX T ®

——— —

»2dx L o#2-3 v 4453
- Bdsld " 52 Dds.1X T
oS B D k088 . il i8dx?
Sit baber X = x, odev
G a2 NN SR
{o toird
ds dx Ndx . Bdx Edx

g = X lge e =
2% 2xX 4x4 Hx6

: os 30
und diefe Formel toird, mwenn x eine fehr grofe Zabl it
mit mehrérer BequemlichFeit gebraudht, als diejenigen
welche toiv vorher gefunden haben.
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