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Qehntes Capitel,

e

LBon den vornehmfen. Eigenfhaften der Sinien ol
oriteen Ordnuna, :

§. 239,

s twie wir oben [im funften Capitel] die vornehmitn
Figenfchaftein detr Linten der gwepten Ordnung aué dor ok
gemeinen Glcichung fite diefe Finien abgeleitet Haben:
laffen fich audh die merErolrdiafen Sigenfdaften der Linitt |
Der Dritten Ordnung aus ifjrer allgemeinen Gleichung )
Fennen, und ouf eine abnliche et verbalt es fich mith
finien der vierten und der folgenden Kdhern Ordnungel
2Bir wolien daher die allgemeinfte Gleichung fie die Linid
ver: dritten Ordnung:

ay3 T By2x f yyxx + 8x3 FeyyF Qyx T 43k
TSy +ixFx=o
ﬁe*mr‘*ten twelche die Matur einer jeden Linie. dev drift
Dednung ausdructt, wenn x und y Die unter irgend einid
M-Lnfel gegen cinanber geneigten Coordinaten ausbrudh
und jvgend efne gevade inie jur Age angenommen wordenih

§. 240,

SftDaber « nicht= o, fo Fommt jeder ABciffe x entroedt
eine ober drey reelle Applicaten u..  Angenommen, Dal
es ”l'tl) veclle Applicaten gebe, fo ift beFannt, Ddaff mad

ye- Beehaltnif ju einander aus der Sleichung beftimme
fann,  Sest man alfo s = 1, fo wird die Sleihung
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3.0 vornehmitenCigenfch Derfinten d.brittenOrdn. 189

73t (BxT )yy ¥lrxx ¥ ¢xt Sy T oxs Faxx

dixtr=o
und e ift ’
die Summe det drey Applicaten, die ju einer und devs
felben bfciffe x gehoren, = — £x — &3

die Summe der drep NRectangel, die gwifchen je ptvey
unid 3toen von diefen Applicaten eingefhlofien find,
— yxx ¥ x + 3 und endlich
das Produft aus allen drepen, oder das Narallclepipes
bum, mwelched diefelben geben, = — ¢x3 — axx
— K —— N
Wenn swey Applicaten imaginde waren, fo adlten diefe
Beéhauptungen groar ebenfallg, nur mit dem Unterfchiede,
dafi man Ddiefelben nicht auf Linien antvenden fonnte, ins
dem toeder die Summe nodh das Nedhtec jweper imagings
ren Upplicaten geometeifch dargeftellt roetden fani,

§. 241,

@3 fen'alfo AZ, Fig. 44, die Ape fie ivgend cine Linte
bet drittgn Ordnung, auf weldrer die Ordinaten LM N und
Ilmn, toeldhe die Curve tn drepen Punften {DHneiden, uns
fer einem gegebenen Winfel frehen. Sesit man die Abfciffe
AP = x, fohat die Applicate y einen drepfacdhen Werth,
PL, PM, und — PN, und es ift daber

PL+4+PM—PN=— 8Xx — &
Wenn man daher
' PL+PM —PN

2 2 B =
) 3
nmme, fo liegt der Punft O in der Mitte, o daf LO =
2 Bx—1 A
MO ¥ NOift, Daminz=— ———— ift, fo liegt dee

= )
Punft O in dex geraden Linie QZ, und diefe Linie fchneiz
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1go ' -Besentes Budy - Jehntes Eapitel,

det daber alle der LMN parallefe Drdinaten Lmn afl
9

1[!.

fcbaft, die der Eigenfchaft dev Durdmefier der Yinten iy
5 0
¥,

5 CYTY vt 5 i S g reianial
ﬁh,‘ﬂl?:un S‘LC"\:HJ (¢} I,H 1LL{.) Il.a T-._-,’\nl-“.'—‘ ﬂlo ﬁh;"fi:) CIHANe

LA

paralfele Ordinaten, teldhe die €urve in drey § mc..
in° O und o gethei

i m g le "1
e ok N creh sak - Wis o D
f-u}'._tu’uu;, aufr e et |

die bepden auf Dev einen Seite liegenden dev b.rittrrt a;j
i\'“‘ d .DL.”; \.__, \,til_. l,’[g.n " b !0 ILJ\. nt ttt gg ‘IJ- \

twelche durch diefe Puntte O und o gejogen tird, mzcba-.:
ubrige, jenen patallele, Ordinaten auf eine af) 1!1:L;e¥£s:f

Bwey

ift affo gleibfam ein Durchmeffer dex Linte: der il

Drdnung.
§. - 242,

Da ‘{a’if;r bey der finten Dder jtvepten Drdnung &)
mielben Punfte fehneidin

Durchmefjer in einem und e

e b ;l
toollen mwie jent unterfudben, wie fidy die Durchmefis
inien Deér Dritten Oednung, in dem vorhin angeful

Perfrande, vechalten.  IVir wollen alfo annehmen , i

b g1 T A

pplicaten unier ivgend einem andern Loinfel gegen bied

genetgt fepen, u Abfeiffe = t, und vie Uppi®
AP genetgt feven, und die Abfeiffe = t, und tie Uppi®
= u feen.  Alsbann ift [§.42].

y=nu; upd ¥ ="t — mu;

und bringt man diefe LWerthe in die aligemeine Glefdun

L = g T
y3 kBy2x Foyxx T ox3 Teyytlyx f mxid

fo bePommt man dafiir h ende:
T n3ud § gn2uzt + ynutt f o3 I" sn2u2 "T‘C:T?U[']
F att F Snu Fat t ?’*l

= Amn2uw — 2ymnu’t —33mutt — g"mn n—=2gmut

]‘ ym2nus. f 33;11: u2t F ym2us

[z

b

- u l

i

—Jdm3ul J

= ¥ 4l oy Ty Rt 3 RN A
tino, Eh‘.fy o T0mo = mo 'Hf. D6 it eine e

\.:.
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. 9. vornehmiten Eigenfd, b.finten b drittenOrdn, 191

@5 it daber fiie die gerade Linie,-vie die Stelle dDed Durdhs
mefjers: pestritt, wenn mai die bep eben dem WWintel us
9bfciffe t gehdrige Applicate = v feit

— Bn2t t 2ymnt — 3§“m-t — snn *} {mn—2mm

-3
D\"—

n¥ —fmn2frym2n— dm3

§. 243,

Sun fen, Rig. 45, O der Durchfchnittdpunft jweper
foldyer Durchmeffer, und von demfelben tweede auf die Age
AZ einmal OP den votigen Upplicaten, und dann OQ
den andern Applicaten pavallel gegoaen, fo ift

AP =x; PO =12; AQ=t; und 0Q = v;

ferner

.‘ 2 i
z=nv; x=t - my, und folglih v = -1-]-; uno

| m
| S 0 B B

n
Man hat alfo
— EX £
3z = — BX—§; 3V= —_— — — s nd

n n

gmx & m

oo K e — e

3n in

Hringt man Ddicje Werthe tn die vorhin gefundene Gleiz
dung, fo wird

B¥m3xl
—'B8nnx ) .E-anx—-,BymmxT —_—
n
* 9tm3
—tnn P femn — ysmm F ——
_ n
Blmnx Bermn T
T Annx — — —~ 4 snn ¢ =0
3 2
23ymmx 2Emim
— 2ymnx F — o — = — Zmm]
3 3
Bim3x dgsm3- _
RORIIE . e, vl s o e
n n

odet
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192 Jwentes Budy. . Jehntes Capitel.

odee
-%,B,Smnii — 18ymmx —2ymnxF 33mmx1
=g}

t $@emn: — Lyemm — Zmn  F nmm j

o 244, :

€28 Danat alfo allerdings der Durd{bnittspuntt M|
Durdhmefier O von ber Neigung, der Applicaten gogen i
Are, welde durdh die Buchfiaben m und n cusgedud
witd, ab; und e haben daher, (wenn man den Durd:
{bnittdpunft aller Ducdhmefier den Mittelpunft nema
will,) nidht alle Linten der dritten Ordnung einen Mittd
punft.  Fnvef laffen fich Falle angeben, wo der Dudy
fchnittgpunft dee Durchmeffer  eine unveranderliche day
Dat.  Man findet nemiich deraleichen, wenn man die Ol
Der, morin mn und mm vorfomme, und jtoar ]'EDEE?“T
befonders genommen, = o fest, und die davaus entfpi

genden Werthe von x einander gleich macht, ©8 toird ot |

aus den gedachten bepden Gleichungen
3¢ — ag: I — ¥
é_ﬁﬁ — Oy - By — 92
und twenn dicfe bepde Werthe einander gleich fepn follen
fo mug

6881 — 288ys — 18y h ¥ 6yve =383 — 2p8N

—279C F 183 %s
oder

ByS— 28871 — g0+ 6yuF 6aYi—nyys=0

fepn, woher denin

oo Byg — t}é‘(ﬁ T 680 — Dang

K —

?

2LB — Gy

witd. So oft » diefen Werth bHat, fo oft fd)ﬂﬂbfﬂ i
alle Durdymeffer in cinem und demfelben Punfe, und t

Daben dahee diefe Linien der dritten Ordrung einen Tittds
].‘Hﬂﬂr

rer .



9. v.vornchmftenEigenfd. b, finien b. brittenOrbn. 193

punft, und man findct ihn, toenn man in dev Uge

2 —-N 2%
=1 AP = -‘?g-—-——----, und
E 2B8p — by
— 2387 % (;/i
v pa s
; g — O
t ttﬂfir nimﬂlt. )
r!D-fei
udt | §. 245
ards | Ghen biefe Beftimmung ced Mittelpunftd findet, vots

mi L ausgefent , Daf es dergleidhen aiebt, audy fratty tvenn der
it | erfre’ Goefficient “« nicht der Einfeit gleidh gefept wied.
o | Dennift die allgemeinfte Gleihung fiir die Linien der drits
Sage ten Ordnung :

Hie ay3 f By2x T yyx? "fﬁ‘-«;a-{':yy-fv{xy'f‘uxx-l-:}y
et g P X = 0

iy | gegeben, fo haben die dadurd auégebrucftcn Gurven einen
de b Mittetpunft, twean

mﬁ?g — Qadl T 6p3t — 29y

{73 2= bay

ift.  Alédbann aber tft der Mittelpunft in O, wenn man

3 — 3
e ket , und
2B —Gay”
418 N6 iy b tiradas
2B —bay
madht.  TWenn daher eine eingige Drdinate, toelde die
: Gurpe in dren Punben (hneidet, auf die Art getheilt wird,

Daf die Bepden Applicaten auf der einen Seite der dritten
auf der andern Seite gleich find: fo theilt die gerade Yinie,
weldhe durch den Mittelpunft und durd) diefen Theilungsz
i punft gejogen wird, alle ubrige diefer paraﬂe!e Ordinaten
y ¢4 auf eine abuliche Ant.
thels
afh ilevs Einl ind.2Anal o UnendILD, RN §.246,




194 - -Jwented Bud), - Jehntes Capitel,

§. 246,

Wenn man diefed auf die Gleichungen der oben fef
festen Zixten [§ 237] anwenbet, fo echellet, daf bie Eu|
gwepte, dritte, vierre und funfre vt einen Wiittelpunft byl ]
wenn a = o ift, und dag in diefem Sal fe er Shtittely u.'!
in den YAnfangdépuntt der Abfeiffen fallt, Die Qlci"erm
ficbente %t Haben nic einen J}mtcimrsr toell der Ecen
cient a nidit = o fepn darf. Die achte, neunte, e
eilite, goolite und drepjehnte Art Haben einen rittelput
Dee allemal in dem nfangspunfte der Abfciffen fiegt &
ver viergehnten, funfiehnten und fechszehnten et ift b
Mittelpunft unendlich teit entfernt, und e$ {ind Daberﬂu.
Durdmefler derfeiben einander parallel,

. T —— T P
-~ e T E E Sl b L 4 ' 3 ¥ . o Sagietet AR
S S T N, e R s S e S Ty e

§. 247,

Rady diefen die Summe der drey TWerthe eimer i
Applicate betvefenden AnmerPungen wollen wic nutcih
va8 Produft aus diefon Werthen betrachten, dem ¥
Unterfudhung des Hggregats der S Recbtecte fithre eben aof
feine mevfiiicdige Cigenfdaften. . €3, ift alfo que et
gemeinen Gleidhung §. 239

—PM.PL.PN'= == ¥x3 — YXX X —

.: '.:..'| L
L TV

e

%
b

il S it
. RIS N,

Um diefen Ausdrudt ju entroickeln, fiberfege man, daf f
y=o,
0x3 'f'?r:{}:'z'tx o=y

ird, und daf Dafer die Wurzeln diefor Gleichung N
Punkte angeben werden, 1o die Ciirve die Hye AZ fln
det,  Fallen bdiefe Puntte in B, Cund D, fo wird

3x3faxxdaxt %= 3(x— AB)(x— A CJ(x—AD
und ef it folglich

PL.PM.PN = 2, pPB, RC, PPy

Bis : e
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3.5, vornehmftenCigenfc. b finien b drittenOrdn. ‘195

enn man alfo irgend eing andere, der vorigen pataliele,
Ordinate 1 mn annimmt, fo oird

PL.PM,PN = PB. PC.PD = pl.pmipn : pb.pC. pD.
und diefe Sigenfdbaft ift a{iczi‘ingé Derjentgen ahnfidh, die
wir oben von dem BWerbaitniffe der Rececte bep den Yinterw
det proevten Ordnung. [§92. 93] gefunden [aben. Eine
abnliche Gigenichaft fommt aber audh den Linien der viers
ten, dev fimften und der folgenden hohern Ordnungen ju.

§. . 248.

Nun Habe die Linie dev dritten Ordnung die drey gerads
linigen Afpmptoten EB L, GDg, HCh, Fig. 46 Da die
finie der dritten Ordnung felbit in diefe :Drey Afpmptote
fibevgeht, wenn die fiiv fie geachene Gleidhung in: drey einz
fache Faftoren von dev Fotm py T qxt ¢ aufgelofet terz
den Fann: fo 186t fid fitc die Afgmptoten ;. alé: eine com=
plepé Ynie, eine Gleicdbung finden, deren: hdchites Glied
mit dem [jfai}:freh Gliede der Gleichung fiiv. die Curve fibers
einfommt.  Da ferner die Yage der Afomptoten aqud Dem
imepten Gliede der Gleichung beftimmt wird, fo hat die
Gleichung fur die Afpmptoten mit der Gleibung fir die
Curoe auch dad jwepte Glied gemein. Wenn daher die
Gieidhung fiir die Curve bep der Ape AP, der Abfciffe
AP = x, und dev Applicate P M = y folgende ift:

YPi@etoyzd(yxx ¢ ixt )y tox3 T axxf

X pori=o

fothat man fire die Afpmptoten  bey eben der Aye, AP, der

Abfeiffe A P==x, und der Wpplicate P G =z, die Gleicdhung s
23 f (Bx )22 (kx4 CxTB)z +ox3 ¢ C;g-i'

D =5o :

toorin die Coefficienteh &, B, C and D {o befchaffent find,

Vaf; fich die Gleichung in deey einfache Fattoren aufldfen [aEL.

' €N a §. 249,
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196 Swentes Bud), Fehntes Capitel, | :

§. . 249,
Wenn daljer irgend eine Applicate PN, die forvoflf
“Curve alg die Afymptoten in drey Punften, jene nemli:fi
inL, Mund N, diefein F, G und H fchneibet, gojoon
wird: fo ijt aus der Glcicbung fir die Curve |
PL¥PM + PN &= — px - 4 |
Aber aus der Gleidhung fiir die Afpmptoten ift ebenfalls |
PF’}'PG‘}‘PH:-—-,BX*—“E
und es wicd folglich
PL # PM -f- PN = PF % PG v P
pder.
FLi~GM'PHN=io3 :
und wenn man irgend eine andere Applicate p Hieht, o
auf abnliche Act
fn —¢gm + hl=o
MWenn alfo eine gevade Pinie forvoh! die Gurve alf b
Afpmptoten in drep Punften {dhneidet, fo find allenaljpd
von den gifchen den Afymptoten und der Curve enthilt
nen Zheilen der Linie auf dev cinen Seite dem dritten
der andern Seite aleidh,

§. : 250,
€8 Fonnen alfo die drey SechenPel einer Linie der bt
Ordnung, die drey gerabdlinige Afpmptoten bat, nidtok

“auf denfelben Seiten diefer Afpmptoten liegen, fonbern

mug fidh dev dritte, renn ztwey davon fich nach einer Gl
au etficecten, nothoendig nady einer entgegenfichentt
©eite ‘verbreiten. - Linien der dritten Ordnuig, wie M
47fte Gigue davfielt, find daker unmbglich, weil die geral
tinie, weldye die Afymptoten in den Punften £, g, b, W
€urve-aber in den Punbten 1, m, n fcbneidet, die Thil

fa, gw, hlalle quf eineslen Geiten dev Ufomptoten Dﬂt
i

1
f
{
i
i
!
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8. b. vornehmftenSigenfdy.d.finien b.drittenOrdn. 197

und alfo die Summe diefer Theile nidht = o fepn fanm.=
Denn die Theile, die auf eincrlen Seite liegen, beFommen

eineclen Seichen, 3. B. F, und die auf der entgeaenftehens

den Seite fich befinden, Dag entgegenfrehende, —; und nue

dann fann die Summe dicfer drep Theile = o werden,

toenn fie vevfchiedene Seichen Haben.

§. 251
Hieraus (Gt fich fehr deutlich einfehen, twarum die s
nien der dritten Drdnung feine jroep geradlinige Afpmptoten

A
pon ber Act u = oo Haben fonnen, wenn die dritte ju der
A
At u = v gefhidet, toeil fich die hyperbolifhen Schenkel,
A
diejuu = = gehbren, unendlich mehr threr Afpmptote nas

hernt, al8 Derjenige, Ddeffen Art durdy w :‘% ausgedruckt

wicd. Denn nimmt man an, daf fich die gerade inie f1
unendlih toeit entferne, fo tvecden fn, gm, hi unendlidh
fleine Geofien,  TWenn aber die bepden Schenkel nx, my

A : :
i der Art e, ber britte 1z Dingegen ju der Atk

A i -
1= > gefyorven follen, fo find £n und gm unendlih fleiz

nee ald hl, und es ift folglich unmoglid, dagm =fn +
hl fey.

§. 252,

@8 fann daber tberhaupt bey den Linien der Hihern
Drdnungen, die eben fo viel Hfpmptoten alg Dimenfionen

‘s : A
baben, nic cine Afomptote ju der Artu = = gehoren,

N2 foenn
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198 Sweptes Budh,  Jebntes Capitel,

twenn die dbrigen Afpmpioten einer HdHhern Gattung, 1.9,
A A S ; |
= =5 8= find, fondern e8 muf, fo of sfnei
I

:
l

Dere von eben der Arrda fepn, Aus eben dem Grundeital
unméglich, daf nicht mehr ol8 eine Afgmptote von ber ol

s : A’ £
Afpmptote von der vt v = = Pa ift, aud nod eine o

A '
h or -] %
u =3 — b fen, fondern ¢8 muf gum oenigften jmep gy
ben. - Denn e3 ndheen fich die bypeebolifdyen Schenfel 1

ver Mt u = S

t3

-

A .
u = o7 3 thren Afpmptoten unendig

e p A ,
mehr, al8 die von der' Urt u = =, Hiernach Tafen i |
tt !

Dep der Grfindung der Ysten, die au irgend eincr Hofm |
Ordntung gebdren, die unmdglichen Salle febr leichtabfow |
Devi, und cine Menge fehry Defepmoerticher Rechnungen
permeiden,

§ =53
Angenommen aber, dah einte Yinie der dritten Ordnimy
bon E—’.-u::-;: geraben Yinie nuv dn jtvey Dunften gefchmitten
werde, jowerden alle, diefer gecaden inie parailel gejogem;
(g et i o0 = e ; dd
d_u-*.u ot Curoe entiveder audy in jiwep Dunfren oder ot
niebt fhneiden, IWenn alfo die Applicaten y der gedachta
SratTen Wimia PRV : 3 ey i
gevaben tine parallel genommen werben, fo 1t die Gl
ol Y e o e Y
chung fi eine foldhe Curve folgendes

v

(rxx 3 Cx+ 8 -
¥y + \"}”"_r'_g_-f{ T )y ¥ 3x3 F pxx "f‘ ex F an
£x 7 ¢ Bx t s o
_::ﬁ& man nembich die Abfeiffe AP = x, fo Hat man 400
“priicaten PM unb — PN, und dabey ift toegen bt

Ratur der Gleichungen

PM

& ™y

-~

P T

T R i S N SRS

(
[
’l
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83,9, porachmften@igenfch..fintien d.drittenOrdn, 199

— X% — X — &

PM — PN =

B2x T ¢
Rheilt man nun die Ocdinate MN in dem Punfte O in
awep gleiche Sheile, fo wird
yxx FCx+ &

Bx s

PO =

ind fegt man PO = z, fo ift
z(BxF &)= wxx T CxT 9

Hicrausd erhellet, daf die Punfte O, in welden die parals
lefen Ocdinaten M N in gwen gleiche ITheite getheilt toers
ben, in einet Hoperbel licgen 5 wofern nidht 0t +Ix 1 &
durch Bx ¢ theilbar ift; denn in Diefem gaﬂa licgen Die
Punfte O in eincr geraden finie.

§. 254
Sitdaher yxx ¥ {x + 3 durd ax + a theilbar, fo hat
die Curve enen Durdmefier, odet cine gerave ¥inte, ek
the alle einander paralicle Dedinaten M N (n jwep gleiche
<heile theilt; eine Cigenfhaft, die fidh bep allen Yinien
M jocyten Ordnung findet, [§ 90l Soll aber »xx F
th

« LG > I TR i o g & £ i
¢x ot 5 durdh sx + s theilbar fegn, fo muf ¢ verfdtoins

ven, toenn man x = fest; und ed hat daher dieLinie

ber dritten Ordaung cinen Durdmeffer, wenn y 25— 222
’i‘ IEIGS‘ pemes 4 ) Ii—t&

Hieraud [affen fid die Falle, in rwelden die Linien Vee
Oeitten Stbaung einen Durchmefier Haben, auf eine gang
aligemeine Yt Deftimmen. Denn i die allgemeine Slets
dung

4 %




—- ? e e e,
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200 Swentes Budy,  Sehntes Cavitel,

ey P 8y2x T ryxx T 3x3 F eyy 4 2yx 4 wxf
Iy taexbx=o
gegeben, fo hat darcus y entiwv der einen Drepfachen sl
nur einen eingigen IWerth, und e¢ fann valyer in Dicfiaf
Salle feinen Durdymeffer geben. SWan itehe aljo auf b
felbe Are andere Applicaten v unter irgend einem nmnn
fo daf y = nu, und x = ¢t — mu werde: o b!.fﬂ::m

24 man durd diefe Subjtitution die Gleichung:
-.-_ T an3g3 T fn2u2t § ynuct 4 3 ten2u2 nuﬂ
; Toatt + 3nu ot of ‘
ﬁ ~ #mn’u3 —2ymnu*t — 3dmutt —{'nmu’{amutl_
o ; —tmu |
J ¢ ym*nud ¥ 3dm2ut Fam2u2 I

‘ —em3y3 J

Sollen alfo diefe neuen Applicaten einen Durchmeffer i,ulab
fen Fonnen, fo miffen fie einmal einen doppelten “ﬂﬂﬁ
anjunchmen im Stande fepn, und cs mu§ folglich toas

#0d — Amn2 f ym2n — dmI —.o

S

§. 256,
Aufierdem aber wird erfordect, dag die Grofe, nik
u multiplicict worden ift, nemfich
(yn — 33m ¢t P n—2sm)t + ¥n —m
durch dicienige, mweldhe uu multiplicict, oder durd
(6nn —2ymn+ 3 mm)e Tenn—¢mn ¢ amn
theifbar fen; mit andern Worten: jene Grdfe mufj =
werden, wenn man

—tnn 4 bawn—-;,mn1
I—H-u__._,____________

th—'

énn — 245 mn 33-111111
fegt.  Hicraus fliefit aber

Sn (¢n — 27m) (enn —-g’n*n*"rmnﬂ
i o —— — I—-—-—-__.__..._...__.-_.,_.__ LIS it
m

(énn — 2y mn T 3dmm)m
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(yn —138m) (enn— ¢mn frmm’2

(nn —2ymn { 3dmm;>m

8 287,

Iendet man diefes auf die oben feftgefetten Arten an,
fo ccheller, Daf Die crfte At nie einen Durdbmefier haben
fann,  Sn Dergwepten vt hingegen, twerden bie Ordinas
ten pon det NAre, mwovauf die Abfeiffen x dem Durchmefes
pacalfel genommen toerden, in ey gleiche Lheile getheilt.
Die bdritte Ave 1akt gang und gar Feinen Durchmeffer: ju.
Die vievte Art Hat allemal einen Durdmefier, welder
die Ordinaten, die einer Afpmptote pavallel find, Halbiz
ret, Die finfre Het hat drey Duvchmeffer, weldhe die Dem
eingelnen Hfpmptoten pavallelen Otdinaten in ey gleiche
Sheile theilen. Die fechfte Arvt fann Feinen Durdmeffee
befommen.  Die fiebente et hat einen Durdmeffer fue
dic Dedinaten, die der aus dem Falftor x — my entfprina,
genden Afpmptote pavallet find,  Die adhte Art Hat einer

Durchmefier fir die der VUgpe pavallefen Ordinaten, Die
neunte Aet Hat swep Durchmeffer, einen fix die Ordinatern,
die Der Ape, den andern fir diejeniqon, mwelde der einen
Afomptote pavallel- find. Die zehnte AUrt Fomme mit dee
achten, und die etlfte mit Dev neunten ubercin, Eben fo
ift die swdlfte At in Anfehung deg A,Jurd)meneu der adien,
und die drepzehnte der neunten gleidh. Die vierjehnte Art
at einen Durcdhmeffer firr die Ordinaten, tweldhe der Are

pavallef find.  Die funfiehnte und fedsyehnte Ave laffen

gar feine Ordinaten ju, welche die Curve in jroen Punften
{dnitten, und Fonnen folgtich audh Feinen Dnrchmefier haz
ben.  Die Cigenfhaften diefer Durchmeder findet mon
beym YTewton ausfubuiich bemerft, und ¢ {chien daber
niglid, fie feldf Hice indgefammy anzuitiven. :

5 . § 238
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Ob gleich bey den Gleidungen, die tvir oben (5. 227]
filr die eingelnen Arten der Linien der dritten Ordnung mit
gethetlt haben, die Coordinaten x und y techttvinflig an:
genomnien woeden find: fo wied dodh die Natur dicfer Yo

teil nicht perandert, wenn man dic 6 Ceordinaten unterin |

gend einem andern Winfel geqen einande t geneigt fepn laft

Denn ¢8 bleidt dre Menge der obne Gnbe fortlaufenden |

Sdbenkel diefelbe, man mag die Soordinaten vechtrinflip,
oder auf irgzud eine Art fchiefminflig annchmen, Sa o
1eivet audd die Matur ber ohne Gnde fort faufenden Schens

Fel durh Annahme eines andern Coordinaten - Winfels fuis
1e mz% Werung, f*‘r‘-t.bﬂ?.'rl e$ Dleiben daben die paraboli
fiben Schenfet para tfche, und die hyperbolifchen Boper:

bolifche. {{f'.::-*:".rf*- aeht Dadurdh feivft tn der Nt der Sehew
Fel, fotvobl der parabolifchen afs der hoperbolifchen, Fein
Leranderunag vor. C8 gehidrt daber jede Curve, melde
ned Der fie ausdrnucfenden Sleichung zu der erften 2ot ge

rednet werden muf, unabdndeclich ju diefer erften Ut
man mag vie Cocrdinaten reditoinflig oder fdiefmintliy
annehmen, und eben fo verhalt es fich mit aflen Gbrigen
Arten,

§. 230,
Scdrantt man fidh alfo nicht quf techtivinflige Coordis
naten ein, fondern (35t den Winfel, mweldben fie einichlief

fen, DIERHLNS fepn: fo mwird der Umfang der obigen Gleis
dhungen nicht permindert, tvenn nan

/ y‘::.uu;x—'"‘tu—md BMdmm¥nne=1
(Bt Jimmt man aber den Goordinaten s Winf:( willfuhes
WD an, fo laffen fich die gedachtert Gleichungen auf eins

fadhere Formen suriictbringen, Auf diefe Yrt befommt
man

{
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man fiir die eingelnen Hcter dex Linien der dritten Ordnung
folgende mdglich einfadbfte Gleichungen jwifchen den {Hicfs
winfligen Coordinaten £ und u:
Die cefte Avs,
u(tt ¥ nnuu)fanufbtiéufd=o
foenn toeder n = 6, nodh b = o ift.
Die 3weyte Avt.
u(tt¥nnun) favufcutd=o
wenn o nicht = o ift.
Die dritte Act,
w(tt—nnuw) favutbticutd=oe
toenit weder n =0, nodh b=o, noh Tnb f ¢ §
aa

22 = oifh
4nn o If

Dic vierte Art.

u(tt—nnuu)favutcutd—o

aa
wenntoeder n=o, MH e} — = o ift.
4nn :

oenn n nidht = o ift,
Die fechste Arr.
tun fFattfbtfcutd=o
wenn teder a =o, nodh e = o ift,
Die ficbente 2Art,
tuunfatef bt d=o
enn a nidht = o ift.
Die achte Are,
tun t bbtdentd=o

wenn wedir b= o, 1o c = o {
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Die neunte Are,
tuu P bbt + d == o
wenn b nidt = o ift.

Die 3ehnte Are,
tuu — bbt ¥ cut d=o
twenn eder b = o, noth ¢ = o ift. |
Die eilfte Are,
tuu — bbt ¥ d = o
wenn b nidt = o ift,

Die 3wolfte Avt,
tuu T cutd=—o
wenn ¢ nidt = o ift,

Die dreyschnte Aet.
teuw F.d =.0,

Die’ viersebnte Avt,
uld fatt.t cut de=o,
Die funfsebnre Ave,

a3 Fatu Fbtfd=o
wenn.a nidht = o ift.

Die fechssehnte Avt,
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