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Cilfted Capitel

Bon den fnfen der vierten DOrbnung,

§. 260,

Dic allgemeine Gleichung fiie die Linfen der vievten
Dednung itz
ey4 t By3x tyy2x2 T Oyx3 fexé ply3 fay2x i
Syx2Tex3fxyy Fryxtexxtryiixto=ue,
die aber, twenn man forwobl den Coordinaten - Wintel, ald
die Lage der Age, und Den ?[nfunqépuﬁft der Abjciffen vers
andert, ouf vieleclep Mrt, je naddem der Fall ift, aufeins
fadbere Kormen gebracht werden famn. - Um aber, nad
ber erflarten SNethode, alle unter diefer Ordnung DLegrifs
fene Ytten, oder vielmehr Gefcblechrer, [§.238] u finden,
muf man dag Hdcdhfte Glied diefer Gleichung betradyten,
und dann entfrehen folgende Falle:
I.
SBenn alle vier einfache Faftoren diefes hodften Glies
bes imaginar find.
IL.
Wenn nue gwen Faftoren veell und einander nicht gleich

find.

L.
Wenn nur ey Faftoren reell und einander gleich find.
V.
Wenn alle vier Faftoven veell, und Feiner cinem von
den nibrigen gleich ift.
v,
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206 Bwentes Bud.  Cilfes Capitel, i

V. |
Wenn jiwvey Taftoren einander gleich, die fibtigen oy |
ungleidy find. :

VI
eRit je gtoey und jtoen FoFtoren eimander gleid) fin,
VL. .‘
20enn Drey einfache Saftoren einander gleich finde |
1"'{1[!

Wenn alle vier Faktoven cinander aleich find.
Lpfter Sall,
§. 261,
Wenn alle Faftoren des Hidbften Gliedes imaginar fin
fo hat die Curve gar Feine ohne Ende fortlaufende S
Fel; und da wiv bier bdie Berfdiedenbeit diefer Schentd t
i f P ot 1T A 1 i * = L 1 |
a8 Gintheilungsgrund gebreudien, fo Hietet dicfer Fil

a3 T T e . .
b S St ; e ML ¢ kg
M e TR :n'?h_ “- el Daa BT .u i JUE

T

mdt mehr afs ein eingiges Gefcbledt dar. 6% begueift d |

%
i
it

Das cefte Gefchleche . '
vie Curven, dic gar Eeineshiie Ende fortlaufende Schenkd
Baben, und deren Jtatur, enn man die einfachfte Glerduy
nehmen will, durd folgende Gleichung ausgedrucht wied:
Oy & mmxx) (yy=——2pxy + qqxx) + ay2x + bysit
cyy tdyx F exx ¥ fy tgxtheo
wenn pp Fleiner als qq ift. Denn da yich in dem Hiodfi
Blicde die Grdgen y4 und x4 nothwendiger TMeife bein
vet, fo Fann man, burch Bermehrung oder Beormindesund
. Der Goordinaten x ynd Y um eine gegebene Grdfe, madily
Daf y3 und x3 qus dem groepten Gliede wegfallen, -

3
¥

Sweyter Sall,

§. o262
Wenn AU ey Faftoren de hddften Blicded veel)

und daben cinander nict gleid find, fo Fann man durd
Bets
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NBon den Sinfent der vierfen Ordbnung. 207

Beoranderung ded Coordinaten-IWinfeld und der Ape €8 das
hin bringen, Daf der’ eine von diefen Falftoven x und deranz
dere y toitd, Hierdurd) beFommt man folgende Gleichung:
yx(yy — emyx fnnxx) Pay2xtbyx2teyyt
dyxtexxdfytegxth=o
wo mm: fleiner alg nn ift.
Denn da in dem hodfien Gliede y3x und yx3 nothoens
diger Weife da {ind, fo fann man in dem gwepten GSliede
y3 und x3 soeglaffes. « €8 hat demnady die Curve ,am'et)
geradlinige Afymptoten, davon die eine durc die Hleicdhung
y == o, und die andere durd x = o quégedruckt twird.
Die At der erften geigt die Gleidung:
... nnyx3fexxtgxth=o
und dte HUrt der andern diefe :
xy3teyyifyth=o
an,  Hieraus entfpringen atfo folgende Gefdlechter:
Das sweyte Gefchledhr
hat jtoep geradlinige Aipmptoten, bepde von der At

A : ki i A AR
u=—, tenn toeder ¢ nod e eine verfdhvindende Srdfe ift.
Das dritte Gefchlecht

hat jroen geradlinige Afpmptoten, die eine von der Art
! e A By
u=—, die andere von der et u = —; und wird durh
die Gleidbung:
yx(yy — 2myx ¢ nnxx) fFay2xtbyx2 ¥ cyy Fdyx ¥

fytexrheo
ausgedeuct, twenn mweber ¢ = o, nodh g = o ift.

Das vieere Gefchlecht
Bat gtvep geradlinige Afpmptoten, die eine von der Mt

u=

A
+ DI andere bon der Urt u = 3 wird durh
2 dig
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208 Suentes  Budy, « Eiffred Capitel;

die Bleidhung: :
yx(yy — amyx §nnxx) fray 2x} byxx +eyybdyx
fy. d:hic=o
ausgedruclt, toenn ¢ nidht == o ifts
Das fimfee (E"icfd;_}icﬂ)t |
hat joey geradlinige Afpmptoten, beyde von der I |
y= i, und twirtd durd die Bleichung:
yx(yy —emyxfanxx)fay2x T byxs fdyx
iyrlg xoh iy =9
ausgedrudt, wenmtveder f=o, nodh g = o'ift.
Dns fechfte Gefchleche
Dat 3tvey getadlinige Afpmptoten’, die eine von der M

s A ,
1= PPy Die andere von der NAtf u = By und ojed dug |

Die Gleichung:
yx(yy —2myxfmnxx)fay2x$byxx T dyxt
. ka0
ausgenrudt, tenn £ nicht = o ift.
Das ficbente Gefchledht,
Dat jmey geradlinige Afpmptoten, bepde pon der

A . : ;
us= —, und wird durd) die Sleidng ausgedrudt:

yx(yy — 2myx } nnxx) 1 ay2x + hyxx ¢ dyx +h=¢
Wi nn allenthalben grofer ald mm ift,
Deitter Sall,

Wenn die erwsdhnten bevien Faftoren des Hide
@liedes die eimsigen reellen, unmd einander gleidy find: o
befommt die Gleidhung iolgende Form:

TYAYY = 2myx¥ nnxx, T ayxx f bx3 + eyy Fdyx't
exx f fy +ex+ h=o

{0 bag wieder nn geofier ol mnd ift,
s
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SBofern nun b nicht = o ift, fo gicbt diefe Bleicdbung
Das achre Gefchlecht,
welbed eine parvabolifde AUfpmptote von der! Are
un= At bl.'lt.'
SRenn aber b = o ift, fo witd, wenn manx = O
fest,

e o h

3 L
L p—F = ——=0
Yy nn IlIlT nnx nNNnNxx

Sft nun aa fleines ald 4nne, fo entfteht
Das neunte Gefchlecht,
roelcheg Feinen ohne Ende fortlaufenden Schenkel hat,
IBenn b = o, und aa guofer ald 4nne, aber g nidt
== o ift, {o entfteht
Das sehnte Gefchlecht,
toelched 3toey einandeér parallele Afpmptoten von der
A
Pt u = T {)Gt.

Wennb=o0, ud g = o, und aa grofier alg 4nne
ift; fo ergicbt fich
Das cilfte Gefchlecht,
toelches 3wep einander patallele Afpmptoter: von deg
A
Aet u = — hat.
tt
Wenn b = o, und aa == 4nne, aber g nidt = o ift,
fo entftefyt

Das 3wolfte Gefchlecht,
toeldhed eine Hppecbolifhe Afpmprote von der Nt

A

%ennb— 0; g==o03 und aa==4nne, und hemi

 Negative Grdfe ift, fo entftebt

Bulers Linl.in 0, Analo,Mnendl, 11,25, 5 28




i = - B

210 Jwentes BVudy, . Eilftes Capitel,

Das Oreysebnte Gefchlecht, j
:s:c!cbc@ eine hyperbolifive Ajpmptote von der E.'s:!

R0 = — f}a.o .

ET. [

Wenn f}ii?gfg}{fn [1 =03 g ==0; aa==4inne, mil
gine pofitive Guofe ift, fo ergiebt fich

Das vieesehute Gefchlecht,
foelded gar Feine-ofine Ende fortlaufende Schenfel | Bt

Vierter §all,

Sind ‘dlle vier einfache Falftoren deg I;,Lcﬂ**n @Htctes'
veell und unter einander ungleidh: fo hat die Glef
gende Form:

¥yX(y—m x)(y—nx) Fay2x b,}' X24 Ccy V¥ dyst

exxtfytgxfh=o
€8 hat alfo die Curve vicr geradli nige S{fpmptoten o
% 5 A
tvebev-von der vt u = —, oder von der Mt u = -
t

A
oder von der vt v = =5 und daher crgeben fich, wm
3 ¢

man bie §, 251 gegebene BVorfhrift befolgt, folgende B

fchlechter:

Das funfzebnte B¢ fchlecht,
weldes dlec hyperbolifche Ufpmptoten , iebe pon dev il

A
1"='—t_l' [)ﬂt.

Das fechssehnre Gefchledyt,
weldes vier hyperbolifipe Afpmptoten, drey von ¥

: T A
_if{xt il und gine von der Yot u = = hat.
3 |

(S
b =Y
L+ 1
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"Bon sen finfen Der viesten Ordnung, 211

Das flebensebute Gefchledht,
welded viec Boperbolifhe Afpmptoten, drey von Det

A ; A
!
it uw= =, und eine von der Att u = = hat.

Das achtsebnse Gefchledt,
~weldes viev hoperbolifche Apmptoten, stotp von det

» 'ﬁ ﬁ
Yt w = —, und jtoep von ber Art u = — hak
T

11.-""' U”?fl)'i*“ (’;Lr}"tfuju

foelched bier hyperbolifche Afpmptoten, jtocy von der

J‘\ ¥ A -
et v == eine von der Att v = o und ¢ine von

A
ber Art u = — hat,
t3

Das swansiaite el I)IC&)T;
weldes vier Hhopecbolifhe Afpmptoten, 3vey von det

A A
NArt u = —, und jtvep von D¢ At u = 5 hat.
L i

Das ein und 3wansigfte Gefcblecht,
toelches vier Hyperbolifche Ufpmptoten, jede von dee
A :
Met 0w = — Bat.
it

Das t:w; uid swansigite Gefcblecht;
welches v I*)pcrauind;s: il['rt}mptvten, drey von dee

A
ot u o= = ynd eine von der Ut u = — bat

Das drey und swansigfte Gefchlechs,
toeldes vier Hopecbolifhe Afpmptoten, jrwen von dee

A A
Utu = = ynd goen von der Art u = &5 hat.

D2 Das

=T,

il
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i

Das vier und 3wansigfte Gefdhledt,
weldyes vier hyperbolifdye Afomptoten, jede voy tz::

A
ﬂl’.‘t U = t_" I)CI!’.

Sunfter Sall.
§. 265,

Wenn jtoep FaFtoren deg hidchften Glicdes gleidh, m
bie benden fibrigen ungleich find, fo hat die Gleichung fob |
gende Form:

yyx(@tnx)Tayxx ¢ bx3 f-cyy ¢ dyx 4 exsi
fy ¥ gxth=o .

Dier ergeben fichy suvdederft in Anfehung der gieidien fil
toren alle die Gefdhlodpter, meldhe mir brym dritten Folt |
gehabt haben; und dabep theilt fich ein jedes derfelbin i |
fo viele, al§ die ungleichen Faftoren hervorbringen, o
als dev gwepte Fall enthalt.  Ueberhaupt alfo entfpsing
aus diefem Falle fechsmal fieben, d. b. joep und ol
Gefdledbter. Unter diefen find aber 3ren unmbglich, e
lich, twenr die bepden paralielen Afpmptoten von det I

A G =2
s find, von den dbrigen aber die cine 3u der W

A

. A
= und die anbdere entrocder ju der Yrt u == VL

i A ? £ ; 7 i
30 Der Art u — = dehort. &8 bleiben alfo nicht mehe o¥

vierjia Sefchlechtes ubeig, die, mit den porfergehenden ¥
fammengenommen, vier und fechs3igGefdyledhter ausmaden
und weldye alle einjeln angufihren oiel yu weitlauftia 49
wiede. Yudh Fann ich, da ich nody nicht jedes davon hakt
untecfucben tdnnen, nidyt mitSemwifheit behaupten, ob idt

bep
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Bon den finien e vierten Ordnung. 213

def diefe Unterfucdbung nach den mitgetheilten Vorfdriften
yntecnehmen will, der rird im nbthigen Zalle die Anzabl
ber Befhiechter feicht sufammengiehen und perbeffecn fonnent.

Sechster Sall.

§. 266.
Dicfer Fall, bey toelchem je jtven und toey &aftoren
¢inanbder afeidh find, ift in folgender ®feichung enthalten:
yyxxfay3 Tbx3 Feyyfdyxtexxt fyt gx¥P
h=9o
Sedes Paar aleiche Faftoven, fur fich genommen, giebt fieben
verfchiebene Falle, und bepde "Daate, jufammengenommen,
gehen daher neun und viersig Gefhledter. Da abet h
niht jualeich pofitio: uad. negativ feyn fann, fo toerden
stoey Davon unmdglich, und-ed blciben daber uberhaupt’
fichenund vievsig Befchlechter ibrigs eine Mnzabl, die ebens
fallg gudfier ift, af$ daf hier clle einjeln follten angefubet
werden Fonnen.  Bis jekit haben wiv alfo Hunders und <ilf
Gefdlechter gefunden,
Sichenter Sall,
§. 2067
MWenn drey Falbtoven einander gleidh find, fo hHat die
Gleichung felgende Form:
y3x faysxx ¥ bx3teyytdyxtexxffyd gxi
heo
Dier giebt der Faftor x

: &
eine Afpmptote von der Mt u= —E«;menn chiht=oift;

i A
¢ine Afomptote von der Art n="—, twenn c==0, aber ¥
t it

nidht = o ift;
D gine
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214 Swented Buch,  Gilftes Cavitel,

& A
¢ine Afpmptote von der et = e’ foenn c =9, nh |

f = o ift.

Diernadbft aiebt dev Faftor v3 eine "'L““f‘ﬁ’“?"f; A fomplol
pon der Avt ud==At¢, wenn b nidht == o ift; wenn e

b= oift, fo wicd, enn man x unendlich nimmt,
3 s L €yytfyth
¥ Tayx d}-‘ Tex % e —-—ﬁ--—;-if—rm—- et 7
Dier ift, wenn e nicht == o,
y* tayxfex=o

wotays denn; twenn auch a ni ht =2 o ift,

Y3t a -‘h-—o, mdayte=—o
fliefit: und es Hat alf fo bier sugleich eine parabolifde Hfym
ptote von der vt uin= At, und eine hyperbolifche fatt
Die durch folgende Gleihung ausgedrucht micd

e3 de ., €ee—afed aah
(Byfox—— — = _ g4 ¢ = |
a3 a s aax '

Wenn alfonicht e3 ¢ aade Tasgesoift, fogehoetdik

A
Afymptote 34 der At 4 = = im entgeaenfrehenden Salt

8 A ;
aber 3u dev ek u = o Wenn hingegen a == o, uid ¢

nid bt= o t*f,- N 114

y3+ ex=—o
und diefe Blcidhung gicht eine parabolifche Hfpmptote bon
Der Atk us = A ¢ Stabtrez==o, und a = o, fo mwitd

T

}E'Ewyi'“:“o

L

Und diefe Gleichuing gicht entvedes dine eingige Afymptete
n " a'
pon Der Mot w = 7+ Ober drep von chen der vk, odet

A A

Ly “‘ ﬂ o v ¥

tite von dep vt e < und eine von der Mt uu =7
ot
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A s
odotieing von bee Art usrs = Ueberhaupt alfo giebt ¢8

hier acht verfhiebene . Talle, bic mit den drepen, toeldhe
I*e:. Faftor x an die Hand giebt, multipliciet, diev und
jwanig Gefblechter erzengen. Die JAngabl aller bisher
gefundenen Gefdiedter belcuft fich daber auf bundevt und

finf und dreyfig.

§. 268,
14

v gleid find, fo findet fobs

r:.'

Wenn alle Faftoren cinan
gende Sleichung fratt:
y4& Fay2x f byxx f kx3 fcyyTdyxtexxt
fy #+gx T h=q.
Hier entfeeht, tvenn kniht = o ift,
_ Das. bunders und fechs und dreyfigfie G‘Sefui)ha)r,

fo ‘:‘*e:« eine ecingige patabolifihe Afymptote von dev et
nd = At3 jat.
MWenn k = o, b aber nicht =3 o ift, o LD
y4 % b}w\; t exx=o0
und dabet
— Q.

y3 '{ bxx == 04 1ad 1}}' g W
Hicvaus, flieht fiw die gevadlinige Afpmptote by Te=1n

e4 ae2x _cee dex
rb‘ ] — — + - e —
y 1 e) ‘{Kibf#‘i' oh T bE -
ef

—Tgx-}h_-:o

4nd e gebort daher die Afpmptote, toenn nidhe

aee.— bde — bbg = o
. e F RGeS .
ift, g der Att u==—, im entgegenfichenden Kalle abec

o

SRR SrE R =i L
ek T A e - - =
== e

T

“ S




216 Smweptes Pudy, Eilfres Capitel,
e : :
u Der Urt u = = €5 ergeben fich affo hieraus :

Das hundeet und fieben und dreyfigfre @efebledhy,

weldhes cine pavabolifibe  Afpmptote von der o i §
,iP
i

ul = Att, und eine hyperbolifche von der Nrt u =
BHat; und
Das hundert und adyt und dreyfigfte Gefchled,
teldhes eine pavabolifdhe Aipmptote von der M

; : A
ud = Att, und eine hoperbolifche von der vt u = r-{

Hat.

§. 269,

tun fep k == o, und b = o, fo da§ |
yétay2xteyytdyxtexx fy Tgx¥h=o [
foerde. it hier e nicht = o, fo wird .
y4F ayyx f exx = o
unbd diefe Bleichung ift unmdglid, wenn a2 Fleiner ald 4t | 'r
ift. St binaegen aa ardfer ald 4e, fo erhalt man jioe) |
paraboliiche Afpmptoten, die gu einerlen Ape gelbren, ot |
Der Art uu==At; und ift aa = 4e, fo fallen diefe bepde |
Pacabeln in cine jufammen. 8 ergeben fich alfo Hievats,
bas bundert neun und dreyfigfie, vievsigfe, und e und
viersigfte Gefcbledyt;

Jit abet e == o, fo da§ man Diefe Gleichung Pat:
VAT ayyxdeyytdyxgpfytgxth=o
fo witd, wenn a nidt = o if

y4tayyx Teyytdyxtgx=oe
und
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Ron den finien der vierten Ordbnung. 217

und affo, toean forwohl yy ik ax = o, al8 y = einer bes
frandigen Grofe ift

ayytdyt g=o
mober Denn y entweder jtoey perfdhiedene, oder gtoen gleiz:

e, oder swep imaginave TWevthe befommt,. Fm erfien
Zalle Hat die Curpe aufier einer parabelifchen Afpmptote

o
swey pavallcle Afgraptoten von der Aet v = o m aoeys

* A - 'l -
ten eine von det NArt uu = =5 und im dritten gav Peine,

Man befdmmt alfo bicraus wieder drey Gefcblechter , das
bundert 3wey und vieryiafte, Orey und viersigite, und vier
i viersigfie,

§..- 270, :
Ju fey audh 2 = o, fodaf die Gleichung
yatceyytdyxtfytgxth=o
werde, St bier nicht d = o, fo hat die Curbe cine paras

bolifdhe Afomptote von der Art u3d == At, und eine gerads
linige, die durch die Gleicdung dy T g == o ausgedruckt

! A
titd, von der Art u = =5 Endlich hat die Curve, twenn

d = o ift, einre pavabolifche Afpmiote von derArt ud =At;
und fo Baben wir in allem hundeve und fechs und viersig
Gefchlechter der Linien der pierten Ordnung, davon abet
bie meiften viele von cinander ficdh fehr unterfheidende Ars
ten unter fich Degreifen,

§. 271
Hieraus Gt fich hintdnglich abnehmen; toie fefr die
Saht dev Gefchlechter dev Linien dee fimfren und der dibeis
s aen

e 2 e e

s ey
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gen hohern Ordnungen wadfe, fo daf eine noﬁ;’i&nbiﬁ:!
Anfifhrung devfelben, dergleichen bep den Linden dee il
en -?"‘-ﬁfnmg; untecnommen #f , “allein  ein roeitidui
ges MWerl. crfordern wiede. Was aber die vornehmi
Eigenfhaften der Linien Der piecten und der hohen D)
nungen betriffe, fo laffen fich diefelben aug der rl.qenm.ui'
Gleihung ciner jeden Ocdnung auf eine dhnliche iy
ven, ald foldhed oben bey den Linien der. dritten Drdnung
gefcbehen ift, und i helte 8 daher nicht fiiy nothig,
bep su verroeilen,

Srilfies
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