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'é)“ctm ehnted  Capitel

Bon den Duedhfchnictspunften dee Curvens

§. 457.

Sjn den vorhergehenden Capiteln haben twie ung {in
mehrmald mit Der Vetradytung der Umfrande befdaftig
untet weldyen Curven von geraden Linfen gefcbnitten miw
ven, da nemlich, o foir jeigten, daf eine Linfe der joey
ten Ordnung von einer geraden Linie in nicht mebe aldin
atoep Punfien gefcbnitten werden Fonne, daf die Linin
Der dritten Ordnung nidht mehre ol drep, die dev vietth
Drdrtung nicht- mehr als vier Durchichnitrspuntte il
fem, ¢ Da i) alfo in dem gegenmartigen Capitel
Durdfchnittspunfte ju beftimmen mir pocgenommen habd
tweldhe bey joey fidh febneidenden Guroen ftatt finden;
muf iy Dabey von geraden finien anfangen, wnd
Punfe nnauaeben fuchen, /in welchen eine gegebene Curté
von einet gegebenen geraden Yinie aefchnitten mwird. C' ith
nemlich auf diefe Art der TWeg jur Beftimmung der D urdy
fbneidung der Curven von andern Curpen gebalnt o0
toeldhe bep der Conftruction der Gleich ingen der ohe
Gradevon der grdfeften Widitigheit ift, toie folded
bem folgenden Capite! gejeigt werden fol.

§.. 458.
€8 fev alfo eine Gurve A Mm, Rig. 93, gegeben, derd

Aatue durd eine Gleichung gwifchen den rechtminfligt
Goor
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Bon den Durdidnittspunteen der Curben, 367

Goordinaten AP = x, und PM = y audgedruct twird,
Shun roerde frgend eine gerade Yinie B Mm gejogen, und
gefrage, in tie piel und in twas fur Punften Ddicfelbe
die Guroe AMm fepneiden werde? Sur Beantmwortung
biefer Grage fuche marn die Gleichung fur diefe gerade Linie,
und jwar ebenfalls jwifcdhen den redtwinfligen Coordinaten
x und y, fo wic aud) fir eben diefelbe Ape AP und fiiv ebert
den Anfangépunfe der Adbfciffent A, Diefe Sleichung wikd
folgende Form

ax T gy = v
haben, woraus erhellet, daf, wenn x = o tird,

¥

= AD = —
7 [

and enn y = o mwird
x = — AB :i
[ 1]

ift. DHiedurd lernt man nid:t nuc den Punft B, too die ges
tade Yinte mit der Ape jutammenfommt, fondern aud) Den

o iR wrc AD T o
MWinfel bep B, deffen Tangente 0= — = —— {ft, fenz
= AB B8

sient s und fo ift forwohl die Curpe ald die gegebene gerade
Linte durd) Gletchungen swifdhen gemeinjdaftlichen Coordiz
naten x und y ausgedruct.

§.  459.

Menn die Ubfciffen x in benpden Bleichungen immer von
aleidber Grdfe genommien toeeien, fo 3ciaen die Ypplicaten
Y, toenn fie verfcdicten find, an, wie toeit die Punfie

<
Luroe und der aecabden Rinie, de ju cinevley Abfiifz qchd

ven, von cinanver entfernt find - MWenn {ich ' alfo qus bep
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Den Gleidungen nidt mehe alg ein 9Berth fie
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Punft gemein, und ed findet alfo an diefem Oute il
?‘lmcbicumf-s*vu. ftatt. 2Bl man alio die _’;i‘-urd*-.ldwwe:;
punfte finten, muf man in Gegden n Gleichungen aw.f
den ?.f.b'.-';'tﬁii'r x auch vie ”E;l‘ﬂia';ii{'-l ¥ q,,n ich niack en; |,,t
mai Dat auf dicje Art jrvep Gleichungen mit ywep ulyl
fannten Gedken x und y, dureh dever Hufldfung mrm[
ver dDie ADbfciffen x, woju die Durdhfchnittspuntte gehiom
oder Die Upplicatenr y gefunden werden,  Scafft muf
nemlid) ausd diefen benden Gleichungen y toeq, fo beloms]
man eirte Gleichung, welche blof die unbefannte Gedfu)
in fich enthalt, und die TWerthe diefer Gleichung gebenti)
Abfciffen.AP, Ap, Deven Upplicaten PM, pm durd W
Durdfbnittepurifte M und m geben. '

’“J’

§. 460.

Da die Gleichung flr:die gerade Linie «x + 8y =i
ift, fo witd darvaus £
= Y — X
L Sias

und bringt man. dicfen Werth §ir y in die Gleidung fitk
vie Quroe, fo befomnit man eine Gleichung, worin isinh'
enthalten ift, und deren Witrseln qlle reelle bfciffen geben |

oy Durchfibnittspunfre gefisren,. fo dafi man aué i

Anzahl diefer veellen Wurzeln von x, welche fidy aus Dn"':?l
Gleichung ecacben, auf die Menge Der fratt findendi
Durchichnittspuntte feblieen fann.. Da abet in dem éﬂ‘w-

Y = #X

_tI)-a bon y = ———— Die unbefannte Groh er:dﬂmﬁ

e/ .
al8 eine Dimenfion ivat, fo Befommt man durd die G|

fitution diefes Werthes wne Gleichung, in mweldser x ]
HICUL lﬂlfﬁﬁﬂﬁrﬂ Ql"f gi{.‘fa E!\,ri){:r H': b“: ff”" t\le @'[!lﬂ-

gegebenen Glefchung x ump y jujammen hatten, €6 W
alit
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-
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alfo x enttoeder eben fo viel Dimenfionen, oder roenider,
penn durd die Subftitution die hdthiren Poteftaten von x

egfallen.

9. 461.
Nachdem man auf diefe Art die Ubfciffew AP, Ap g¢s
funden hat, welshe ju den Durchfbnittspunbient gehdren,
fo laffer fich daraus die Durdi Lﬁmtt- punfte M und m felbft

&

leicdht beftimmen.. Denn da i h icaten in den Dunfren

P iind p turdh e : m.cfmrvm unfte gehen, fo durfen

nuc die Punfre bemerlt werden, wo bmx Mpplicaten die
gevade finie BMm fchneiden, - €6 fonnten auch die Punfte
bemerft werden, wo diefe Hpplicaten der Eurve AMm bes
geguiens-aber da ¢ine Upplicate der Curve dftevs in mefz
reen Punfien begegnet, fo rodicbe ¢8 ungetwif fepn, toelcher
pon den Punfren ter Curoe ualeid ein Duedichnittépuntt
pare,  Diefednbequemlichfeit-vermeidet maiy, wenn man
die Durchfhnittdpuntte nady der geraden Yime B Mm bes
uetheilt, indem von: devfelben feine HUpplicate in mehr a8
i einem %_Ja,.xt, gefchnitten werden Fann, Ereignet ed fich
aber, daf gwep IBerthe von x-einanter gleich werden, fo
fallen: die bepden Durchfdnittepunfie M und m in_einen
sufammen, und in diefem Falle: becnhet entiveder die ges
rabe finie B M Diec Curve, obek fibnetdet fie tn einem Dops
pelten Puntte,

§. 462,

SWenn nad bet Meafcbafung von y die dadurdh ents
fiehende Gleickung, wodutd x befiimmt toivd, feine reelle
Surgel hat, foift diefed ein Kenmpeic e, dafi- bie Curve
von Der gevaben ¥inie BMm nirgends beriihet oder aefeita
ten oitd.  Dagegen geben die reellen MWurgeln diefer Gleis

Bulers Binkin 02810, Unend 11D, - Ua , Dung,
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- 3 L, Pt tfina Lot s 3 P Lot - ‘ i i
chung, (fo viel three fepn mogen) eben fo piel Durcfchnitt
punfte.an, oeil ju jeder veellen Abfiffe eine veelle pyl 'r'
v i e ke s A Al e R Aaniy Cod PP, | L
cate Dot g.ialubuh finig BMm YEeoil, BHD, § fa f‘; '|E. Wii b

L

cate dev Applicate der Curve gleich ift, dafeldft nothmendiy §
. R AR Tl e B it s L . !
eint Durchichnitispunft fepn-muf  Diefes muf Dedivege |

forafaltia gemerft toerden, wetl, twenn =| en Gutben mb'
fdineiden, die eingelnen recllen Wucjeln ni a: ebent fo it |

Durchfih .'5..1.'11'.?{:. angeigen. Der fﬁ'h‘lé;u, Bieroon tirh
bald Flar werden, twenn wir jtbep Suvoen bettadten, b |
Die Lfﬁ-‘.t't‘-.‘-'ﬁfti)é‘.fiiiéplnhtﬁp Rie bep ihnen frate finden, aif|
fuchen toerden. '.

§, 463,

@8 fepen alfo, Fig. 95, jtoen fidh fbneidende Curven |
pon irgend einer :'n:a, f\.E E'm und MFm befchrieben,  uh
um Die Durcdicbnittdpunfte devfelben st beftimmen; fep bie |
Raturieince jeden ( Durd e-;ne(&:md,umg stoifchen b
vethtwinfligen Cosrdinaten x undy, die auf einerfep Ape AB |
und auf denfelben YnfangSpunte dev Abfciffe bego ,n ok |
ben, audgedendt. Nimmt man alfo die Abfeiffen x fit |
buﬁe Cueven gleidh, fo werden da, o o8 Eurd.ﬂfbm’*“‘
puntte gicbt, a:.cb die'AUpplicaten y gleich toerden. Wem |
man paher ous den bepden gegebenen Gleichungen 0 §
Curoen y weg'thafft, und fo cine neue Gleicyung madh |
Die blof = ald gine 1:;':'%'-93‘&}'::-;-15 "uif}::}_.:c enthalt? fo twerdan

gen, durdy bie reel flen TWucrgeln diefer Gleichung angejels
werden. €8 werden n.,:,a,_, te Abfciffen AP, Ap; Ap, th
tocldbe g den T bibnittépuntten M, m, m, s gehiten
bie 2Wertle von = fenn, die 08 aus der gedachten Gloidhung
Sefommt.

. 464
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§. 464

SRR T R I s Ay e
Hat faam adet vig bfeciffen AP, A P, 20 gefundemy
A < R o Tt B gty | TS va " e e
felche Al pen Dut I..L't:.?li-'-!-'F.L'-}-.."'L:J-:ltpn geporen ., jo it es .F-Ti‘:
fo feicht nidht ald vorbin, die Durdyichnittdpuntte felbft 1u

i R R i, . " |
beftimmen. Denn twenn in jeder Curve etne und btc'-: B

et Py i Bl le o s Fa ¥ L e W] 5 -
bfctffe” mehere Applicaten Baty und died findet fratt,

enn i bepben Cuiben y ein ‘?T-En?iim 1*011

x ifes fo muh man aus diefet |

Ei11 o o paa ol AP A ~alag L 1
L'i':l.ii"-‘.- eitDOe € 1 (1 f.-:.'q" . 1 hE‘; ;

£y :jl?' YT ;._41"_‘,1 I’._.;\;.-,M-_a.;i,:{n-.y.-.: !.\_‘.«1'. 4 -i-i-l_

O B o,
) sianircate v in j'.,Ln.. L. L I at. '\'ﬁﬁ
.\ET_'-::-'\-U_r 5"':[' b 1 r:g:\] f‘“’v"«E-\.; ;'?LTE

w hen Doe OReaid ST A
man-bep dér-Weaidaffuna ?" “!!‘ slicate )r aud den bepben

1 - & Nin -r {= 4 Y H
geashenen Gleichungen Diienige ju Hilfe nimmt, worin

yduedh x Deftimut mwivd. i‘:..'?,m fernt nemdich aus diefer

Gleibung, mie arop die Applicate aus dent Punfte P big
nadh Vem DurchihnittEpunfre fir einen jeden gefundenen
SBerth von x fey, und man hat 't'a.‘:r;_} nidht nothig, die

Jatur der einen oder auh bepber Curven weiter 3y
eragen,

§. . 465,

©s“fep bie eine Curve eine Pavabel, welde durdy die

Gleidyung
YY — 2Xy T XX — 22x = o}
und die andere ein Kveid, welder durch die Gleichung:
Y TUXX'==¢c'= 0

audaedrucht twerde, - Unv y twegsubringen; fubtrabire man
guobrdecft die ecfte Sleihung von der jwenten, o denn
der Reft fepn wird

cc—23x

ax

a2 ,f;ie;,c

3xyt2ax—cer=o; und folalichy =
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Hiecraus: ficht man fhon, daf ju jedem 98 Serthe von x, m :
man befommen. fann, rveclle 98erthe von y geldeen t'm:rr‘

-

De 90a +{la Den £t e f
en. Wan fee alldo Pen gefundenen -ll;mt.f: DOy in b |
¢tine Gletchuna, o findet man |
T o BT o P T ™ e = 'S ;
L qaccx T 4(aa—cc)xx Faxd =09 L
B Die recll MY nly S fotan (Kl dees :
unv tre reclien 3uriein ticfer GBleid fing ﬂ‘?[‘f!i?-f .'fl"ﬂf}'fﬂl|
f@“-uu c|11:~+:'!\._ 1 r

urgionittepuntie an,  Gefest ¢ fep == 2a, und folalid

L o 7 1 b Msa 1 5% -
fo ift Aie eine autitiel Dejer Gleichy ax==2a,und rrltib l

dem. mai {ie ausgeseqen hat, fo bleibt die Gleihung |
X3 f raxx i'aa:{——-ﬁaE::o r
ubrig, die nod cine reelle Wy sel giebt.  Die Applicale |

Oy Nto 4 Y N \l.,q L
avet, Die gu_bepden Wurgeln geboet, findet man aus bt

Gkidung

o
: ey
.
-2 er
r—.\
&
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—
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1, -
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N =
— L
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=
o
el
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L at o
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=
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72
(g
A ‘q
it
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L
o
E-
e~ ¢
T
_=

oD oy o p im a
woenn alfo ey Gleickungen mwifdhen x und y fo e
fdbaffen find, Dok man durdh die Wegfchaffung von y ol

FE ~—

tationale y_gleiche Funftion von x findet; fo erhelletfiss |

Ll B

Eh s v AT A A T s d Mg |
O eline j'-:"l- reeue iﬂ. .i'J':{ pon X aup b

lc*" en Bleichung =:_z='.*-.-:*~.7-r:;n y aahi n s*,.,;ui'a bt worden "";[}
100 AR A1y Tarie el O : |
ginen Wanien 2 ;g.-i-..e.l‘. 1'111{1. ‘?{Lh i1 toert Qbep toiii

man bepm Gliminiren fu.‘i-. tationale 'f';:!ET"?'EI""-?’ pon x, Mt |

y gleich ift, findet, fo fann f‘fa ﬁrb ere t..rm; i?ﬂk bank §
mch alle reele

2

] |-\!-1.-\. ~
Durchidnittspuntee f::'-:-!_n‘ﬂ. Denn der EL'-crrI; um'. X W“”
bist f“’f fo. grof mwerden, daf daju in Feiner Gugpe ¢l

glich it ; und doch darf man if diekd

%ﬂh
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Galle. dere Caleul Feined. Fehlerd befhuidigen.. Denn bdatu
deraleichen Abfciffen-in bepten Curben imaginare Hpplicaz
ten achbven, uhd die tmaginaren Gedfen ¢ben fo rwohl ald
dir teellen einander gleidhy oder unaleich fepn fénnen: fo ift
Fein Grund da, twavum nicht diefe imaginaren Applicaten
einander gleich fepn, und fo auf einen imaginaven Durdhs
fbnittspuntt fabren foliten,

=y
.

o)
d

Va

feti'f‘;* Are BAEDic Q},wa{w[ E M fizt diePara

und aqufier ihr der Rreid AmB mit dem Halbmeffer ='¢
befchrieben, fo bnﬂ: AE'=b, aind alfo die Hnmdglicdhfeit
der Durdhfdnittépuntte jum” vorausd offenbar fen. - Man
ent Mnfangdpunft der Abiciffen, und die Abfciffen
nad E qudofitiv, I“.-.‘I'Cb B aber i*-m negativ fepn, und das
bey habe man folgende Gleichungen ; fir die Patabel

ab

o
=

1."’}“ — :13.”{ e

uitd fir den Kreis

Yy &= = 2CX — XX,
= r A fF o Dirchih i o -
©dafit man nun, um die Durcdhichnittspunfee 3u finden,

y teg, fo cehalt man foqleich

xx — 2(a Fc)x —2ab= o
und darvausd ergeben fich given veetle Eetthe v
({a + g)2 'E’ 22ah)
toopont Der eine negativ, Der anbdere pofitis ift, und doch
findet fein Durdhfhnittépuntt ftatt, (,s gic-’*t nemlich f
wohl die Pacabel ald der Kueid fir die ?,,:ezr?.r-'-f:- Aofeifen
imaginare Applicaten, die abet, in b ¢

b e PP (Rl T

aB ‘ *etnem Grad

ficcaudh imaginar fepn mdgen, doch eingnder gleich find,

8 witd aber, wenn wan diefen Werth von x gebr it o
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s s 5 + whead o~
y=%Y (—2aa-—2ac—2ab ¥ 23y 1_a:1'{*2ac-{-cc~fgah))
toeiches allerdings cin imaginarer Jusdenct ift

o4 Yo "T‘-‘H‘-'? {ofs "I"’“".'*.' o8 e . R [ 'y :
feine Durdfchnittépuntte b, do® eben forohl durd

- AP 3§ At 18 o a Fise e :
ven Caleul Bevausgebradyt werden, ald dip veellen, U
D

oAt Nor Fok Fa= e e ¥ g - A
X ays per L faie H _J:ilil._‘__,lihg ft!'{‘.;'{ ';5 ‘:h mgt :Fil.a‘f auf Eli

Fte; Denn.ed fam
his: ‘ét-?:\,-:;f}i ;}::-:.z' t:-:ii.-:sz Wurgeln grdfer fepn, af8 die
gahl tiefer Durchihnittépuntte, jo ¢ Fann pon bzl fets
fern gar feinen-gebeny weni-man- audh jtoey odet meli

Toithe Ba , s i,
B i | S S 1L fE IO 1 Aap W

ben, ale
t* Minge
sener veelfen Yurieln auch grdfier fenn fann, Ob aber cinem

inden; toenn aleich

jeben veeflen $erthe von x cin reeller Du rechichnittspunt
- \f'!“\ L v g f
gugehore oder nidht, erfennt man bald, wenn man den

v von y fudt.  Dean it diefer Werth rocl)

ud) een recllen Ducchfchnittepuntt, undjih

; §. 469,

(&)
=
t'O}
¢
=
e
=3
o
J..'“
=
*"i’l
'*".'l

¢ dicfer Unferfdbied *‘M"r_‘ﬂf.‘i'! (if14
" Bl Now naallsa oD
g"r 1ahl Der nL-.I.I-'_.l 3-"-3;[;_.‘,&"!@1 Boit x-unb-pep. S -."t"." Sid :_‘_- {ee f

S

\.—.
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len Dprchihaitte unlte findet alio biok - sopft entiods
sbropstlile BILEl glo DIDY ftﬂlt fpen eniw

MY Benen (58 . Pt - aQ E
ekt oinbencBiaidunaen die Hpplicate y “allenthalbenit
grade b e i n o i alp
givave Limenjionen Hat, und alfo Die Hauptape guale iid
il

e — o —r
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W) E  per Durcdhmeffer bender Curven if; oder tvenn beybe

: dbungen-fo befchaffen find, vaff bey dev $ "Jrﬁ i

% yy aud) gugleidy y aus ber Rechnung weafallt, w

P .y burd Feine rdtimmie Funftion von x r.‘.zfg"‘t:! ¢
nagy ! fann, St 3 B. die eine Gleidung
aleidy § I yy — Xy = aa
butd und die andeve
Hnd y4 — axy3 f x3y =2 bbx¥
W E . fo bringe man, da aus der erfient (yy—xy)2 = bek
firf y4— 2xy3 =ras— xxyy toitd, diefen Weeth in Die
Eann l andere Gleichung. Dadurdy wird
9 | a4 — xxyy t x3y = bbxx
I | obet
nefj a4 — bbxx

g

:ﬁi.‘.b::
: und folglic
' ” a4
5 > aa "::-.L-_';J
enge und
nem o
P s s T T
unft Y @athbb)
U4 3 2 hge de E
ol @8 fdbeint alfo ein doppelier Durch{chnittépuntt da 1 feon;
LLBy

_ allein ob bepde veell find ober nicht, muB man qus dem
.r SBerthe von y fhlichen, welden man aus det Glsichung
| yy —xy = aa

findet. G8 icd aber Darausd

O/

T aay

YE = Y (aatbb)

T aa

Y und da die Wurgeln diefer Gleichuny ¢
il find, fo ift flar, daf eé biev “oier Duvd)dnistepuntte
¢idh gtebt , o Daf 4u jeder Ubfciffe

il Na 4 % ==

=
-
—t
—
-~
-5}
=
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atvep veelle Durchfchnittspuntte gehdren.

§." 470,
Wenn aber tweder die Are der Durdimafer bendes Cu

veh ijt, nod Der r?x:ii[ ftatt findet, taf bey der Weabiin

Quig per f‘ll,‘ eriy "“ ¢ J en voit y auh y LE'—.'-Jn-:_H-.i) mfﬁ-‘ii!t:
fo zetgen, weil man dane anf eine rationals fs:'ii"-g"i['[‘l‘- ber
x; Dic y gleidh ift,- fommt, Die eingelne:
ten Gletdbung eben fo piel !L‘{'zi'sr:;‘ f:i"z:r;'f:.us"-‘-

o
-ﬂ'
.. -
[
—
=
—
™
-
-
i

P

o Dafl in Dicfen Ré&llen et o L ihda 0
f ) reoteten. fyalien wetter-feine Vorfid t nothig ti '\‘IH
gichienct Diefed Mot Nio oliaa
geid JLE VICIED, toenn Die elne roe in f'i‘ L ﬂbt ..IIHIZ !
I‘:E!', i lf‘l"; i'l‘l'f mir finvhion %l L1 e *, A II
- 15 0 et dvil DOLAL O '+)'-” b ii--'L--”, OLEL tosnn n
LA [ I i . g
APPUCATe DU fINe PIRFBemine TinEe o e
! JHEQ eilte viRformige Sunfion von x ausaedoudt
PIrd: denn glabana Bat foine Ml i aivma i s e
1ol yo vl LR GGE LAt £21e ;;Jni‘“‘x ginle i,I',-"tCl:g‘-:tI:]EEl‘.h'.*’
T alis

jelnen ZBureln vonx |
FMeiftensd aber phegt |

B AN AU v I BenDan (515 darr
man, wenn audyy in vw-.'ul -‘?.;-‘L?;‘-%.zi:-:_,r’:'; nefyreve Dimen |

f"*.n m Bot  Beown Roawp 1 2 Coby 3
N Dot e Der SIe Sy B
Fady UR UEL 2 DERT ung von v auf eine Gicidung

3u fommen, worin {';l g;z_; th vort y durh eine ration |

q

und folglich Nﬁi’w‘hge Sunftion von x ausgedrudt wid

S 47L

@0 oft ed fich aber ety igtiet, daf e??n:}xe pon Den Dutdy |

fdbnitigbuntien, welde man Burch den Calenf findet, ine |
ginar twerden, fo gefcbichet foldbed nicht blo 1' n den Falleh §
wenn feine Curpe eiite peelle Applicate Bat, die 3 Det q¢ "

\1
fundenen Abfciffe gehdre: mie died der Zall bey dem b0F |

bergehenden Crempe! von einer Parabel und eimem Kueil
A G 2 = ; :
l!,.‘['u. jondecn eg laffen fich felbft ?3&}{;’, ele gg{}gnf too dit
eine Curve fite alle Aveiffen reelle, Applicaten giedh, b
| Do
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bod au den- einselnen Wurgeln von x feine Durdidhnittsz

v st o 1F Dio Cipmis Baw Nad .
punfte gehdven,  Devgleichen ift die Yinie der Ddrittenw Oids

nuna, bie durd die Bieichung ausgedrudle wirde
y3 — 3ayy“} 22ay —6axx =1
bic fir alfe 9b%iffen reelle Applicaten giebt, und ywar dreys
¢ - AUHE HPseil LREUS APy L e v P U l.-ﬁ-. ui v \“}-'

facbe ; wenn x Fletner ift al8 fa "L IBenn mif diefer
Gueoe eine Davabel verbunden wird, deven Gleichung

yy — 28X =0 /
ift, fo aiebt ¢s Feine veelle Hpplicate . wenn x negativ [iff,
nd o6 fann folalich audh 3u-den negativen Ibiciffen x ein
Durdgidnistépuntt gelyoren.

§ 472

Man {daffe y weq, fo veewandelt fich die erfte Sleis
thung, da die gwente y y =2 ax giebt, in folgendes,
2axy — Gaax f2aay — 6axx = o
und daber wird
__baax t 6axx
Y_—:_:::ai-“ax ey
Da aber jene Gleidhung durdy y — 3x theilbar ift, fo ebs
Dalt-man, twenn man dividivt, folgende von y befeente
Sleichung:
zaa b eax =0
und. tataus fliefit
X == —a,
€8 follte alfo der Durdfionittdpuntt der Curve Fu der Wp:
feiffe. x = — a gefydren, bdie in i"ﬁ" Parvabel feine reclle
Applicate hat; in dee andern Linfe der britten Ord nung
aber Itd, rwenn man x == — a fegt
y3 — 3ayy t 2aay = 6a2 ==&
und daraus echalt map eine veelle Hpphicate y = 32, und

A e
43 b :
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givey  imagindre SBerthe von y, Ddic in der G ¢idm |
yy- 1 2aa =0 entbalten find.  Sin ‘Df:?‘n Dicten werdin I
nemiidh diefe imaginare Applicaten den imaginaren Syl | [
caten der ‘“v-* el :.-.-1 D:ng‘::bsn v_,;a-f.-.:,l.; gieich, und fo engy [
Den fich ichnittépunfre. - Mean er’}'ﬂli

T HA i)
I ?u
o saa oy saallo 5%l d Fra ™
aber aud jivep reelle :_-a:ud,,-;-.:, nittépunite aus dem Fafior'§

, { Sleichung y — 3«( =0, aud twelder gxx—-
2ax == o With. -Suerft findet fih alfo in dem Anfangé: |
punfte der Udfciffer, w0 fiiy x = o audh y= o ifi, erf
Durdhfchnittspuntt, und der andere gehdre g der ,lbtll

23 2a
E=—, W0y = 3x = — ift,
; 3

§  473.

Hier find toiv alfo auf imagindre DurchfbnitiEpunfi
gefiofen, ob fich- gleich bep: ber TWegfchaffung von y i
Gleidhung 2axy — Gaax f 2aay —6axx = o il
wottt y nuc eine Dimenfion Hat, fo daf darqus y dud |
eing rationale Funftion von x augaedruckt u- tetd
ftbt‘ifif teldhes wiv vorhin gls cin Rennyeichen der W
heit Dep rnqq"mr'ﬂ Durchfchnittspuntte angegelid
l‘}ab:r{, Und in der Zhat mwiicden audy feine imaaindt
Durdfdbnittépunfte dq fepn £5nnen, wenn dicfe Gleidhnnd
Feine Dioiforen Hatte,  Alletn da hier die Gleichung, W |
rin die Applicate y nicht mehr vor fmunt durch die Dk |
fion gefunden toorb: nift, fo ift folches cben fo viel, als®d |
y durdh Feine cationale Funftion von x : quggedruct werdd |
Finnte.  So oft nemlidh eine foldbe Bleichung in Faftored |
aufgeldfet weeden fann, fo-oft muf man bey der Beurtheund
auf jeden cingelnen Faftor befonders T ieffidbt nehmeni
und dahev Comme ¢8, dag der cine auf imaginave Dl

fmittes

™~
-
e 5
art
ll""..l.
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f.:i«ni:- pun?te fulbren fann, da beydem andbern dergleichen

a4 wB ot aee
guv fq J 4 POrComHNCH.

§o 474

Rach dicfen Deteadbrungen toolleny toic die Art und
MWeife ey jeden jtvep geaebenen Curden bie Durdidnittss
Devl 1en, genauer betvadyten; und
Da b‘"'ﬁ: Untetfuthung von Der TWegbringung det einen Coz
otdinate y abhanat, fo braucdhen it tm.,* blof auf die
Dimenfionen, roelhe fie in bepden GSleichungen hat, Rk
ficht ju nehmen. Diefe Wegbringung pon y wird nemiich
auf einerley Art unternommen, die andere Coordinate x
mag h':“l in welcher Defdbaffenheit fie wolle, in bepden
Gleichungen Definden, €8 fepen alfo P, Q, R, §,° T, 1.
fo tie eud_} P, qp &, 8, ty i tationale Sunitionen von
X, und bie Glidhungen, wodurd bepde Curven, diten

Duvdfdnittspunfte gefudt werden, uvdedecft

%

%]

Multiplicict man die erfre von diefen Gleichungen duech P,
und die andere durch P, fo erhalt man in dev Differeny dew
durch diefe Multiplication entfrehenden Gleichungen fols
gende, tortn y nidyt mehr vorfommt,
pPQ — Pp =

Jede ven den veellen FWurseln diefer Gleidbung, worin
blof dic unbefannteGrdfex, mit bePannten verbunden, pop:
fommt, giebt einen Punft in der Age an

n, forulbee eim

Durchfdnittspunft befindlidy {fts und fie cinen jeden fiip-x
4 e \ n 0 aiibf i~ e > Doen

getundenen AWerth erhd!t man aue ven gegebenen 'Gleiz

-----

dungen den veclien esth
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-‘-\ 1 58 i 0 H
butch eine rationale el

£ 1oikd, fo finbu

l
feine imaginaren Duzdhidnittsountie fratt, |

:“-. ¢ MaslremE P
tun toerde die Applicate y der cine

ginformige Funftion von x au{s.gs-::"-f

-

Ypplicate dev anderi Curve aber durdh eine jroepfirmigy ]

o e - ote e Kp -
PTA4y T ryy = o©. .
Multipliciet man die crjte Gleichung durch p, und die anber |

durch P, und jicht davauf die gefundenen Gleichungentil

: |

einander ad, fo witd, nacdhdem man durch y dividivt hai

pQ —-Pq~— Pry=io i
pler

(Pq—pQ) + Pry = 0.

4

‘eive- man die s!.'-"g"r? burch Pr, und die diik

Dutch Q, und fubtrabive: {o befemmt man folgendeton)

Py e . R e by
DI Wukjeln diefer Gleichung geben die Abfeiffen, Mok

T SR EEEn aslihne {1 T B
ven DurGichnittEpuntien geisdren, und daji venfelben ril

F
}' pr— —_— P
Q Er
sFiApa 'y sl B sl P o ;d T, - A
deg ol , 10 i piegje L'!l@}%‘ﬁ.}.iiﬂ; nfte veell
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J
" §. 476,

@8 fep mie vorhin die Applicate der einen Curpe einee
er einformigen Funliion x gletch, die “WUpplicate der andern
“D?‘EII "Guroe aber retde duvd eine cubifd Wleichung ausez
Eita | _ . , ¢
WOBE deucr, ober fep cine drepfirmige Kunftion von x; und

E alfo die bepden gegelbenen @Jiuri,nungm folaenbes
I, *

. P OQy=
 tine § 0
L ik £
o EE Ay yyy fsyi= o.
i Multipliciet man die erfte von bi c] 1J;uz«wn purch p

t;nh

| und die andere dureh P, fo-¢r \5[ man, naddem man
: fubteahivt, und durd y dividiet ha
: 111,

1 (Pg —=pQ) T Pry ¥ Psyy=o0
; el < © —P
aw b - unbivenn man hievin anfratty den Iertf) deffetben y= P
b feit, und die Brache wegfdafft,
ijﬁfl.. 1-QQ{}-—-—}1Q3 — P2Qr 4 Pis= o
' e
Q3p — PQ2q '} P20r — P35 = o,
Shen diefe Sleichung findet man foaleidh, wenn man in
: det jepten (‘?i:-’;i‘:lii.i{ fratt y feinen Z8¢rth aus dev exfien
beifh 23
oo | Bleichung 'E'z“ fetst.  Ulle veelle Wuvzeln von x aus dicfer
|
leten Gleidung fihren demnach, da it jeder aus der
| ) o P 1’ £
hizi'-" erften ®leichung veclle-Applicateny = = gehoren, auf
il | eben fo-viel wahre Durchfcbnittspuntie.
§ - 477
Auf abniliche Art fehafft man y leidht woeq, twern die
Applicare y der cinen Curve dueh efne Gleidhung von vier
4

oL
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oder mehr Dimenfionen ausgedeuctt wird, die Appliesh
Dev, anbern Curve. aber cine cinfdrmige, oder. rationl
Sunttion von x bleibt. - €3 fepen nemiich die deydonanp

benen Gleichungen 1
L
P Qv o L
Ik i
Pty Tay2 fsyd ttys =o.
MR

Daaus dev ciften Gleidung y = —Qi ift, fo echalt man [
poenn. man. diefen Werth in die andere Gfeichung bringh
folgende Gletchung ywifcben x und befannten Girdhen:
Q4p —PQ3q{P2Q2r —P3Qs + P4t =0
Die'veellen Wurgeln von x aber aud diefor Gleichung gebin
eben fo viel toahre Durdifcbnittepunfte, weil man fue jbe |
Abfeiffe x aus der erjten Sleicdhung eine reclle Ypplicatey

— I

- eehalt,

nemlich y =

-

§ 478. |
Nun toexde die Applicate y einer jeden Curbe duvch e |
quabdtatifhe Gleihung, und jwar juvdederft durd cine
veine, ausgedvucht, und es fep alfe
I. !
P+ Ryye=o
I1.
ptryy =
gegebert,  Hicraus findet man durd die Weabringung v
vy fogleidh

Pr—Rp==o
aber die veellen Wurjeln diefer Gleichung geigen nu dant

wahre Durchihnittspuntte an, wenn die gefundenen Wert
bt |




[neak
onale
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ine |
ine |

o |
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- - - S p oo N YL
pon x fo befchaffen find, dab = poer A cine pofitive Srofe
salle befommt nemlich die Applicate y,
el yy = ~— = = ift, cinen deppeltenWerth, efnen
pofitioen und einen negativen; und e8 gehdrt daher ju jes
bem fur bie fiiiaig';‘c x aug der Gleichung Pr —Rpr=o
gefundenen QBerthe ein i E‘;‘U-’"L‘ Durcdhfdmittspunft, dee
pon ‘t-r:r re auf -bepben Seiten gleich toeit entfernt ift.

Diefes Fann ¢ ‘”\4_, nicht andetg fepn, mweil die -"'l ¢ ”‘.'_',]ft.ld?

vet Durdimeifer depber Curben ift,  IBenn aber ein ':’Zﬂai;tf)
pon x aud Der Gleichung Pr — Rp 5= o0 bden Auddriicfen
p

T{' =P etnen negatiben Werth eetheilt, fo witd ¢
i,

imaginar, und alfo bie Durdfdnittspuntie ebenfalls.

§ 479
Ferner befinde ficdh in bepden gegebenen quadratifhen
Bloicbungen audh das jtvepte Glied, toelhes y enthalt,
und die Gleichungen felbft fepen folgende:

0

]

PTqy ¥ ryy=o
Um die unbefannte Grofe y aus diefen Gleichunaen weaz
widhaffen, multiplive man die erfte durd) pund die andere
duch P, fubteahive davauf, und dividice durch ¥+ {0 witd

111,
(Pg—Qp)+ (Pr— Rpy=o

Dann multiplicive wan die erfte Gleidhing durch rund die
¢Gte dueh R, und fubtrabice, fo roicd

i
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Da nun aus diefen tepden Gleichunaen
(‘- B i‘ Rp— Pr

(Qp — Pg)(Qr — Rq) T (Pr—Rp)2 &=
phet

Die recllen Wurgeln diefer- Gleichung geben eben fo vid
tvalive Durchichnittepuntte, w ent 3u einem jed

!
pon x Die Applicate ausd der Gleichung HL und IV, ftrl{'ri
teclien SBertly Defommt,  Snbeh Fann e fidy audh enoi

i |
nen, Deff die Durdhfdnittépuntte inaginge wecben, wm [’
nemlich die Gleichungen ML und 1V. Kabtoren Haben, ]
Daf aus éIj.-;?:'z“: durc die f.ff.';t.,.lw ¢ine von y befrente Gk }
chung hergeleitet merden fann. . Denn alsdann muf mo§
Digfe @Itf&"lﬂ na anftatt Dec feiten fubfiituiven, und ju i :

fiir x daraud gefunbdenen Werthen aus den ecfren Gleichu
gen Die jugehdrigen MWevthe von y fuchen, Sind fun ditk |
tmaginde, fo ift folches ein Kenngeichen, daf die Duk

febnittépuntte imagindy find, |

e

§. 480, |

@3 fep die Applicate y in- det ‘einen Curye eine otk |
formige, in Der andern adber eine drepformige untriot |
pan x;  odet Di¢ gegebenen Gleichungen bepder Curt |
folgende: |

I. |

I

B +Qy tRyy =9
iL.
Ptayfryy fsys =e




¥
PeT

! 1\|' E

EI.' .'j L

"

5
|

il
T ||.'
i |

e |
it |

(et |

g e = T e —— o e

Bon den Durdfdynittspuntten ber Surven. 385

Man multiplicive die erfte von diefen Sleichungen duedy p
und die andere durdy P, und jubtrahives fo toicd
ITI
(Pq —Qp) T (Pr — Rp)y t Psyy = o

welde Gleichung mit der crften verbunben den Fall wicder
gtebt, Den wir in dem vorhergehenden § unterfudt baben,
fo 2af, mwas bep, q, r war, Hiet Pq—Qp, Pr— Ryp,
und Ps ift, Man findet alfo Hice

P(“ﬂ — QQp — PPr PRp

b e f:.P;,__.-_ E‘I‘q’i‘hl\_'?

und
- PRq— QRp — PPs
S¥ra POgs — PRt + I{Rp.

Hieraus toird
o= (PRg —QRp — PPs)2 +(PQs — PRr# RRp)
(PQq — Q%p — P2r 4 P R p)
und diefe Gleichung “"r?:?r.".lt, fo findet man
2QRps
qq — P””\’pq

5
o
)

-_.-—"llj\ qs*—*i’l

R2
P4s2 — P30rs T P2 (:_:'i. g — Pk_hmm "T C"‘h-})~

'j P3Rrr— P2QZR Lqrt PQ=2 Rpr— Q= [-.p-:-ﬁ

—_— I-'_.'l\_:'.;jz' o .} L‘:‘-\pp
by » A 19 § g Ag =
und da dag fetste Glied veejcomindet, fo-ift Vie gange Gleis
dhung durch P ’}"c'-F av, und fo befommt nman:
TP3

$# —2P2Rgs —'P2Qrs 4 3PQRps PQ2qs
=L Q’p!., -i- R}pz
1 P2Rr2 — POQRgr— 2PR2pr + Q 2R pr + PR g2

= Qi\ p
O 19 4 1 $R1 sa oL
Aug den reellen Wurseln oiefer Gleihung lernt man Die
ﬂvllLLi.[ gL .1 en

puntie fennen, twenn ju ihnen veelle Werthe
bon y gefunden werden fonnen,

Zulees Kinkin 0, Anal 0, Unendl, LD, Db §. 481
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§. 48L.

Fun fepen die Gleihungen fily Gepde
D folgende;

1"'.‘
-~
=
—_—

p Tiqy T ryy f sy3 = o, _

¢ dic erfte durdh p, und die andere durdh)

ud fubtrabhive, fo erhalt man E
1.

(Pgq — Qi}) (P — Rp)y ¥ (Ps —~— Sp)yy =t

Gerner multiplicive man. die efie bu"o;; s, und die anding

i
£
\
E
L R S, < ¥ { AR [r
dureh S, und fubttabire, fo witd

i

(Sp—Ps) + (Sq— Q8)y¥(Sc=Rs)yy =0 |
Bergleicht man nun diefe beyden Gleichungen mit den iy
den im g479ften § unterfuchien, fo twicd i

1
i

P =— Pgq — en Gp i P

P=Pg Qplp.._\p Ps |
Q= Pr— Rp |q=5q— Qs
R=Ps— Sp|{r = Sr—Rs 'l

1nd bringt maw Diefe Werthe in die ke e Gleicuny, §

Ppeformmt man
(Pq—0Qp)2(Sr—Rs)2—2(Pg—Qp)(Ps—5p) {:S;-—Pﬁ,i
(L‘L "_RL‘\’ { (x:_‘."""'(“[\‘ -:'-\{_:.;}—- i 5/,.:. -:‘ 11}_:--— 13\3133\5"?'-?\!
(Se—Rs)—(Pg—Qp) (Pr— Rp) (§g—Qs) (St =R~

¥y b Lrd PP PC Tarly [+ 8 I v t of, It
In biefer Gleichung find fieben- Glicder, die insgefamty

ok : ,
daderfte nur unbd das il

L
nicht.  Verbindet man -aber diefe Glieder; fo haben f

l; f.‘\."g 1”!», ([‘-q_...{'_rui

Cp
Wb

[

ey Fabtoven, nemlich (Pq—
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(Sr—Rs) — (Pr—Rp) (Sg—Qs), und tvenn nian dicfen
[epten autiofet, o toitd ev

{.
—= PQrsAHRSpg— PR —0Sor
= PQrsid Ropq PRgs QSpr
uno folglich
— |:_:T\l p—— P f:\ (F\ ¥ e r}
e "~

@3 faffen fidh alfo das erfte und funfte Slied in folaenden
Nusdrud
(Pq—Qp)(Sr—Rs)(Sp—P)(Rqg—Qr)
jufammengiehen, der ebenfallé durch Sp—1Ps theitbar ift,
und ed entftelit Daler die Mleichung:
o= (Pq=Qp)(Sr—Rs)(Rq—Qr) F 2(Pq— Qp)
(Sp'— Ps) (St —Rs) +(Sp—Ps)3 $(Pr—Rp)2
(Sr —'Rs) F (Pr—Rp) (Sp— Ps) (Sq — Qs) —
(Pq—Qp) (8q —iQs)2
die, entwoickelt, giebt,
S3p3 —3PS2p2s f P25r3 T 2PR2prs—P2Ryrag ¥
P2Qrss + PRSqqr — P3s3 ¢ 3P38ps2 — R3p2s —
2PRSprz 4 R2Sp2s —-—?3-’*‘-}31"4:}-— Qz2Rprs~— i’]ii‘qqs
mPDSqrr‘LPqu 3 5je3 P §
PQSprsfQ25prrf QR2pqs— QRSpqr—
t 3QRSpps— PRSpqs T 2P2Rqss F
PS2q3 — PQ2qgss — 2QS2pptr — 2 225pqs T Q_;;sg-i«
QS2pgqq = o:

§o 482,

Damit diefer Weg, y aus jtvey hohern Sleichungen
wegiufdaffen, deutlicher 1olede, o toollen toip annehmen,
bap bepde Gleidhungen jum vierten Grade gehdren

PTQy tRy? 15y ¢ Tya=o

Dha Muls
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Multiplicivt man die erfre Gleichung dutdy p, und die kil
durch P, fo findet man, nacdhdem man fubteahist hat,

Il

(Pq — Qp) T+ (Pr &R )yt (Ps —Sp)y2 %
(Pt —Tp)y3 =o

SMultiplicict man fevner die erfie Sleidhung duve ¢ und i
smeptedurd T, fo evgiedt fich duteh eine ahnliche Subiradtio
I
Pr=iT) ¥ (Qe =Ty & (Rit —Tnjy2if
5t— Ts)y3 =o
Nun fese man der Kiarie wege
Pqg— Qp=A | Pt—Tp=a | Sq— Qs=¢
Pr— Rp=2B8 | Qt—Tq=b | Rqg—Qr=}
Ps— 8p=C'Rt—Tre=c :
Pt —Tp=D | St—Ts=d
too man bemerfen mug, daf nicht nura=D, fondew oid
Ad—Cb= (Pt — Tp)(Sp—Qs) =Ds
Ao — Cb = (Pt — Tp) (Rqg—Qr)=D3

ift. - Gebraugt man nun- diefe Werthe in der dritten b |

vietten Gleichurg, fo wird
IIL
AtTBy+CyyfDys =0
LV,
atbyt cyytdys =o
Jtun multiplicive man toieder diefe Gleidhungen bum‘;*
md D, und fubtrabire, fo befommt man
Y.
(Ad—Da)+(Bd,— Db)y } (Cd — Dec)y2 =0

(ol % R T e g ‘ b
Seenee multiplicive man eben diefe Gleichungen duvch a W |

A, und fubteahive davauf, fo wicd
VL
(Ab=Da)t (Ac—=Ca)yt (Ad —Da)y3 =0

9 §




leht

=1
T T NS T

D bit |
itioe

b §

[

|
g |

e R—

sBon den Durchichnitiapuntten der Curben. 389

Sun feie man der Kurje foegen
Ab— Ba==E | Ad—Da=e¢e
Ac —=Ca=F Bd—Db—=f | Cbhb—Bc={¢
Ad—Da=G | Cd—Dexg
foift G=¢e; WD Eg —FT =G G2, fo-vaf E¢ — ET
durdh G theilbar ift.  Dicrdburd ethiale man diefe Gleiz

dunaen:

V.
Ef+Fy 1Gyy=0o
VI,

e-{-fy“}'rr-'--::o
und daraus feitet nan ducch eine ahnliche Operation ab
_ VI,
(Ef — Fe) T (Eg— Ge)y =
VIIL.
{(Eg — Ge) + Fg — Gf)y = o

Enbdlich fetie man nochmald der Kavze roegen

Ef — Fe=H Eg-—(xc.“::h
By — Gl s GF = 1
fo Dag I = h ift.  Dann hat man
Vil

Hfly=o
VIII.
b fip=o

und darausd findet man endlich folgende von y Defrepte
Sleidung:

Bi —1h = o
Sept man nun in diefe Gleidung nadh und nach die vor:
hergehenden IWerthe wieder, fo befommt man Dadurd
eine. Bleicbung , toorin blof die Funftionen P, Q, R, 1¢.
P q, £, 2. aud den crfien Gleichungen befindlich find.
€38 ijt aber die Gleihung ywifdhen E, F, G, e, f, g, DuUED
Vb3 G = ¢,
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G =e, unbd diec Gleichung swifdhen A, B, €;.D, 1,5
c, d, woju man nadher tum..sz_, Durd D2 e=q2
Dar, und ed enthalt daher in Ver am Gnde gefundan
Gleichung jedes Gfied nidt mehe afé aht Budsftaben, v
grofie unb viet f':'cine. Yuf Dicfe vt -Fann man nun o
jeden jrocy Gleichungen die uﬂﬁcfﬂﬂime Srofe y, ihredi
menfiencn 1ﬁ:q*n{b hodh fidigen alg fie I?Ouh. weg d

” [ ;_“_‘ -'.".1!41..-"‘ e "'r & ¥ AT }'.. ™~ i ny
fen, und cine Sleidhung ;;,'.ue.z,. tvogin Blop x porfommi

Db gletch diefe Methode aud sroey Sleichenaen dn
unbefannte Grofe weasnfhaien allgemein gebrandt my
ben Fann, fowill i® dodd nodd efrivn andety $Beg hinufl
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P ¥ k-n + Avy K=n-7 + By k=n—2 + C‘V k-n=3 Jl it

tooein k — n willtahrliche Buchftaben A, B, C, 1% W

fommen; und die erfte durch

o

Dy k=i 1 a y K-m=1 z L‘-}' K-m= 'f‘ C}"“"““E*'j .}‘ i,
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worin k' — m willfahrlide Dudftaben a,

baften find, ~ Dann fege man beyde Produfte einandt
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Noh Den Duechfchnitespuntten der Curben, 391
5 B fien Yoteftdten heben fich Bierbey fchon von felbfe auf, ins
el Yom Diefelben i Bepden Produften Ppy* find, und c8 bleiben
e daher nue k — ¥ Glieder ubrig, juderen 2 Deferuction ehen
b B fo viel willfahelidhe Buchitaben 3u beftimmen find.  Da

wh b qun die Anzabi alle eingefibrten milltith l“ki en @rog

- ‘\k..._. m-—-—‘j_'l_ !ﬁﬂ 1‘;?: E\r{;nj c _..,- } _"'I fh.t'.lﬂ }kwl 1:-\-
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sRant multiplicive temnadh die erfie Gleidung bt e
folgende unbeftimmie Gedfe:

et |

ot b pyna-T h gyn-2 % byn=3 f cys-4 T i,
it B diegwepte abes durch folgendes

i | pyn=1 § Aym-24 Bym=34Cyma f1c

aed  Madht man Hievauf dieeinjelien Giieder, weldhe dfnlicdhe
I Poteftaten von y enthalten, eipander gletd), fo entfrehen
folgende Gleihungen:

' Bp ="Pp

i Pa +Qp ==pAf qP

f L : i

f Ph *+ Qa Rpe=pB Pt qA iy
| L \ + By

r;’\ ";‘ g

= 8

£
e | Pc Qb+ Ra+t Sp=rpC*tqB

-4
b | .
e |

L Goldber Bleichungen erhiit man aber, renn mai die evfre
Pp == Pp mitrechner, an der ahlim 4 nj und twenn mar

f
Bt avaus die willtlithrlichen Budftaben A, By €, 1. Coa, B0y 20
brfnmmt, fo bieiben in det fenten Gleichung blof die Bud:
ftaben-P, Q, R, 3. p, q, T, 10 ’1'f"f‘1tf’, und ed gefchiehet
i vaher auf diefe Ut dem BVeslangten ¢in Beitige,
W =
I
ndit |
1001 ! \.S’ 483'
Qe &8 fafit fich abet Diefe 5“’;:&@?31?..' g Der toillfullidher
b | Buchtaden feichter beroerbieliigen, twenn man die Halfien
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392 3mentes Bud).  Neungehntes Capitel,

einer jeden Gleichung neuen unbefiimmeen Gedfen «, 4
v, 26 gleidh) {est, tvie folches durch das folgende Bepivid
veutlich oerden ticd,

€8 fepen diefe bepden Gleichungen geqeben:
L
Py2 + Qy + R=o
11
PY3 tqy2 try fs=o
MWan multiplicice die’ erfre durc) py=z *ay +b, s
andere durd) Py A, fo befommt man
i
Pa b Qp = PA-TgP=u
Pb + Qa T Rp = qA ¥} rP =8
Qb+ Ra=1tA % sP
Rb sA

|

Uebergeht man nun die erfie identifche Gleidung, fore]

balt man aus der jwepten

B- ==

et
A ———

P
Aug der dritten hingegen findet man

P P P P 2<% P2 P
uno
@ qqP ,
= — — 4¢P
p p

e

8 Qa Rp_ B 20,0y N
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(P qg—Qp) F (Opr—tag) (P r—Rp)
P2p Pzp : p

witd, Durch die Subfiitution diefed MWerthed aber findet
man aug der vierten Gleichung

«Q(Pq=—Qp) - Q(Pq—Qp)(Qp1Pq) 8 Q(Pr—Rp)

Pap “Pap . P
R RQp o r Prqg
— s — = — — —= Ps
P & P p

oder, tenn man mit P2p multiplicict,
«Q(Pq—Qp)} « P(Rp—Pr)— Q(Pq—Qp) (Pq T Qp) T
POp(Pr— 2Rp) 7 (P3gr— P3ps=o
&8 mwird alfo

_ P2Qq2—Q3pp—P2Qpr12PQRp2—P3qrtPips
= PQq— Q2p t PRp — Par

Die lepte Gleichung aber gicht
«R(Pq—Qp) = R(P2q2—Q3p2) R(EPr—Rp)

-

P?p P2q P
&5 Pgs
P P

und daraus findet man
__P2Rq2 — Q2RP2 — P2Rpr PR2p2 — Pigs
& PRq— QRp — P2s
Diefer doppelte Werth von = giebt nun die gefudte Glei-
dung, dte am Cnde eben die Form gicbt, die wir oben
§. 480 fite eben diefen Fall gefunbden haben
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