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396 Jwepted Budh. Zwangiaftes Capitel,

und dabey fepe man die Ubfeiffe A P==x, un die Upplics

PM = y. Danu ift fir die erfte gecade Linte EM ]

a:c=atx:y;obetay =c(aty)

und fic die andere FM

b:d=b—zx:y;odetby=db—z3 |

Sdafft man nun aus diefen bepden Gleichungen y i
fo befommt man

bec(a + x) = ad(b — x)

oder

abd — abc  ab(d — ¢)

—

— — —

bc +ad: —  betad’

@8 147t fich alfo vermittelft des Durdyfchnittépuntts jroee |
geraden Linjen die 2infache Gleichung :

'ib (d — ¢)

‘be T ad

conftruiven, auf devén Korm man alle eanfucﬁ:e(éﬁﬂiﬂf»;
acn obne Yusnahme zuvictbringen Fann,

X =

T o e e e

X ==

§. 489, !
Nadp den geraden Linden ift der Hreid am leichtefteni |
befchreiben, und dafer mollen wir fehen, roas fie G |
chungen vermittelft dev Durdhfchnittépuntte einer gerad |
Qinie und cined Kreifed conftruitt wecden Fonnen, G H ]
alfo, Fig. 08, naddem man AP jur Are und den P
A jum Unfanggpusfic der dfciffen angenommen hat, ¥}
aerade inic E M befchrieben toorden: fo ift, toennmal |

'

SE = AR s=ib AP = 2 Py
a:b=at x:y; undfolglihay = bl t¥
. e : s L alfi
575 r.,;w_qq}ung fic die gerade Yinie. Fernér fep dev Hb

cifer Ded Kueifes CM = ¢, und, nachdem man qué X0

il




Bon der Conflruction der Gleidungen. '~ 397

ik Sittefpunfte Ddeffelben C auf die Ape Ddie perpendiculare
¢inie C D herabgefallt hat,
AD = f; €D =g; unbd folglih DP = x — f; und
PM—CD=y— g
: Da nun wegen der Natue des Kreifed
rmgf CM2 = DP2 § (PM — cD)2
ift, fo ift die Sleidhung fiic den Kreid folgende:
! cc=xx—ofxt f+yy—2gy tgg=GE—1)2 Fy—g)2.
L tun giebt aber di¢ Gleichung fir die gerade Linie

_..ab T bx
Fr— —*-a——*
gt § - bab;:sl‘ t:nn b
| et :
| St s aae
| wied; und fest man diefen Werth von y in die andere
icbun.i Gleichung, fo befommt man ; f
ce=xx—2fx}FF (b—g)2 _I_cb(’o;—g):g ¥ bb:j
: 0ce
r f aa . f2ab(b—g) taalb — g2
e il § o =
@%I-:i:[ tbb - —zaaf + zaff = o,
alid | B
il Die Wurgeln diefer Gleidung findet man glfo durdh) die
L‘tnn?l : Durdfdnittépunfte einer geraden Linie und eined Kreifes,
- fo daf, menn man aus diefen Durchfchnittspunften M und
;n m nad) det Ape die Perpendifel MP, mp herabfalit, die |
. Wecthe von x durch AP und A p ausgedruclt werden. i
| §. 490 |
), | Da in diefer Gleicbung alle quadeatifhe Gleichungen
b enthalten find, fo lafit fich Baber cine aligemeine Gonfirns il
e ction Der quabratijhen Gleidungen ableiten, €8 few i

ik - Rems
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nemlich fofgende quadratifdhe Sleichun

s S =
Fs a9 ",\’ iR N 5 I sesdde e 3 =
geqedtir, Die man denn guoordecit auf bie obige Fotm a
Die Ak bringen muf e evfien Glieder Rbereinfin
RS I
. 4 1 e a a l Do
mien, aljo durch die Multiplication mit ———,
A
a1 : }‘j-fna*} bbYx, C‘I'::?F_*E‘bm
(aa$bb)xx+ e M e~ =g

A A

Sest man nun die dbrigen Glicder gleidh, fo wicd

i

zﬁlb;b—gj%zﬂaai’z Baa T bb |

und alfo i

:

B(aa T bb '

af:b(h_g)__&"wi_ﬂj* |

¥

Da nu |

akbh) |

aa(b — g)2 4 aafr — :“ﬁ.-:._g_f_._ié -*
i 2.0 3

ift, -fo toicd

= ¥ :_ b ?l _;‘ 1\].} r
(aa'i*bb){b-—g}:._ﬁl’l g) (aat )“'.‘
o .
F:E(:z,nfirb“wz ; C(aa bb) |
4&231 [ \LL B ;‘L ;-

und alfo
Bllg{“ z) B(aa t bb)

.

Aa 4A2a%

b-—-c"‘“‘"‘---u-___l-‘fh [ — e —

@5 bleiben alfo nody drey (—;ﬁw;;eﬁ a;, b und ¢ unbeftinm

0
d'!CC

boch mug man diefeloen fo arnepmen, daf - WT 1

-




o
inftin g

T —r

T ———————

iy T 13

Bz i L ¥ ¥ o
— —— gine pofitive Srofie toied, toeil fonf
4 AA

5. €D, undalfo CD imaginar fepn twhede.

§. 491,

@8 Bindert ung alfo nidhts, b == o u fesen, und
Dam ift

J_,ll FJ }“iLLC e B
sl w o B e
Da fernet die-gegebene Gleichung Axx F Bx  C = o feinte
peelte urgeln hat, twofern nicht BB grdfier a.! § 4 ACHE fo
BB —gACT |
ift in Diefem Falle —————— eine pofitioe GSrdbe ;- und
4AA

_ 'V (BB—3Ac)
TR
ift, fowictd and g = o, und a {alit.qanzlich aud der Neh2
nuing eg. 8 fa[lt alfo. die gerade. finie EM -in die

febt man i’\t‘rg"c!ben cc gleidh, fo daf)

LT

Yge AB, und Dev IMittefpuntt Des Kreifed C mub in dem

24
¥ . BN EYTEY At L % gl
:):.uur‘:':c D angenomimen werden, tvenn AD = === iit,
2A
Befchreibt man aud bdiefem ’J,u tefpunfre mit dem DHalb:
s V (BB —4AC) . SN Y
mej)ee ¢ = D e e etnen Sreid , fo seigen die

Durchfchnittspuntie-deffelben mit des Are Div Wurgeln Ver

gegebenen Gleichungan,  Damif abet hier Feine Confirs

ction einev Sevational: Fovmel nbdthig werde, fo fege man
ack kk

gm=mc — —,fce— —— % — = ce -

Kk BB —4AC" BB - 4AC L5
oy PTRTI——ee T v e 'l' Y o AR = : s
8 M o— P S e e
4k A 2 A A




400  Siwepted Budh- Jwvangiaftes Copitel,

@s bleibt alfo die Befiimmung der Grofe k-unfever Wil
Fuhe aberlaffen, uad hat man dicfelbe auf ivgend eie
angenommen , fo mufy, da die gerade Linie CM o diely
fallt, der $reis auf folgende vt befjchrieben merden, Na

! —-B = .'
EMCAD == = nage bie fenfrecdhte finfe CD=}

— e, 30D befchreibe qus dem MNittelpunfy

a .1 ;\
BB — 'hC“ kk,
C cinen Kreig, deffen gglump}'w-—* __._._,,_____1__

Die Duvchfchnittcpuntte dicfes Kreifed mit der Ype jegn|
bie Wurzeln dev gegedenen Gleichung an. IWenn man ol

. r'
k= —8, und, nahdem man AD = —— gﬂnoirmﬂ
q .
C
CD = — gemadht hat, und der Halbmeffer des ats Cjf
b o

bejdbreibenden Recifes = :ii.:;i_"_c o Ty Ew |
: 2AR 2 A
fo ift daber auch der Ha Jmcf’cr bes Kreifes = AD 0D
und diefe Confreuction ift fir dic Prarpis die bequemile
9. 492

Jrun wollen wir jroey fich- fhneidende Kreife; §is
betrachten, und fir ven erften AD =a, CD=b, Wi
ven DHalbmeffer CM = c fegen, too Ddenn, wenn M
AP =x, und PM.= y macht,

DP=a—x,"und CD—~PM=b—yY

- und wegen Der Natur bes Kreifes,
xx—2ax faatyy=—2bytbb=cc

Y % . - ey a2
witd.  Auf dhnliche Are fey fiie den andern Kreid Ad=
dce=g, und fein Halbmeffer ¢ M = h, foift

Lkt lyy—2gy tgg— M

Al
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RBon det Confiruction der Sleichungen,  4ox

¢ Rieht man nun: diefe banben-@jietcbungen pon einander aby

fo bleibt
o(f—a)xtaa—fF—2(bigly ¥ bb—gg=cc—hh
Gbrig; und e ift temnad
a2 + bb— f—gg—ccf hh—2(a—fx

IR = 2(b i g)
und daber
{:b-l-ﬂbgj——aa ffF crg,"*cc———hh 2{a—f)x
b—'}, Q(b i .’_‘1-}
uno
na(btg) —2(0 t g)x
a—X =
2(bt g)

Danun (a—x)2 F (b —y)2=cec ift, fo toitd nadh vors
genommence Subititution
t4(a—£)* —4 4@t b g)21b t g4
Fabte)z —4la—D)(aa—f)xt2(aa—cc) (b-fgjz:a
+ 4(a-—F) (cc—bb) H2(ff—hh)(btg)2
+(aa—cc— ﬂ‘—-hh_,.:-;-
Bermittelft diefer Gicichung laft fich die vorhin §. 490 ans
gefiihrte Gleichung , nemlich
Axx-T Bx £ C=0
auf ungablige Acten conftruiven; und jugleid echellet davs
cug, daf Feine Gleichung, die ju.cinem hdhern Srabde
al8 Dem jwepten gehdet, durd gwey fid fbneidende Kreife
confteuict terden fann, toeil fich jey Sreife in nicht mebe
a18 i 3oy Punfren fhneiven fonnen.  Da aber eben-diefe
quadratifhe Gfeidsung, vermittelfi ciner gevaden Linie und
eines freifed, welthe fich {hneiden, conftruiet werden fann,
fo verbient dicfe Gonftruction vor derienigen, twoju jroep
Reeife evfordert werden, mit Redpt den Vorjug; €8 mufite
fih denn in einigen einjenen Fallen von felbft eine leichte
Befrimmung dec Linien a, b, f, g, ¢, und h darbieten.

Eulers®inlin 0.2mal0,UnendLIL D, €c¢ §.493.




402  Zwented Bud), Swanziaftes Cavitel,

§. 493.

Jekt toerde ein Kreis von einer Pavabel gefdniti, |
@8 fep nemlich, nachdem man, Fig. 100, qus dem Mitt
punfte des ‘%’:“ e8 C auf die Age AP die fenfredte Ilm*'
CD bevabgefallt hat, AD=1a, CD =1b, und det Halty |
meffer CM = ¢ fo ift die Gleichung 3wifdsen den vedy |
winfligen Coordinaten AP = x, P M =y fiir Den Sueif |

;|

(x—a)2 +t(y—Db)2=cec.

Die Age der Parabel FB aber nsfjmc man auf der ange
nommenen Age AP fenfredht, und daben fen AE =4
EF =g, und der Pavameter der Parabel = 2h; foif
wegen dev Natur der Parvabel,

EP2=2h(EF ¥ PN)

oder, algebraifd) auggedrudt,
—£)2 =2li(gty)
und alfo
_ (x—1)2
G e
und

(x — f)-f

’.‘r

=

y— b= — (bt

Sett man diefen Werth in die erfte Gleichung, und fioft
davaus y teg, fo wird
G—0)4 b1z E—N2,

4hh h =
oder
. 4 4
T 6ff gt — 4 fFh(b¥g)
vm_—4fx3__41(bq-a)xzﬂfh(w-gﬁ {hh(bfg)?="
+ 4hh —8ahh T..j.:l:lh]l
X — gcchh

b




titten,

Rittl §

iz |

$Half |

Codt :

el

und

Bon der Confiraction der Gleihungen, 403

und die Wutgeln diefer Sleichung find die Abiciffen AP, Ap,
Ap. Ap. daher denn Die Upplicaten durch die Durdfhnitts:
punfie M, m, m, m gehen.

§. - 404,

%n diefer Gleidiung befinden fich fechd befrandige Grdfien,
a;bjc, f, g, undh, davon aber jtven b+ g fiie eine ju
technen find, fo dafi- man nur funfe behalt, wenn man
bt

1

g=k fegt." Maht man nemlich
CDIREE =D ¢ g =
fo beFommt man folgende Gleichung:

T 4
+ 6 — 413 — 4 ffhk
x4 — 4fx3 — ghkxx + 4fhkx f+4hhkk=o0o

+ 4bh - — 8ahh +4aahh

: —4cchh
Auf diefe Fovm Laft fich abev jede biquadratifche Gleichuna
surucffuhren.  Denn €8 fop die Gleichung

x4 — A%3 ¥ Bxx —C8x+D=o

gegeben, fo ift, wenn mon vergleidht,
4f = A oder f=%A
6ff—4hk +4hh=B, oder #AA—4hk T 4bh=2B
und daher wicd

k = iﬁi-f- hi _%.
32h 4h
4f3 — 4fhk+ 8ahh=r
obeg
76A3 — 5 A3 —Ahh + 3AB % 8ahh =
alfo

A3 A ADB

e e T
236hh 8 32hh ° 8hh
Endlich ife
€¢2 (8




404 Swentes Budy,  Smangisfies Capitel.

(f—2hk)2 f4aahh—g4cchh=D,

und |

B A |
ﬁ‘-ﬂ-Qh!\':———-th—*—é ‘
2 16 ;

und '

A3 Al A C i
pah o= — = o — Ried ;

e " .

{808 e 16h ° 4h

Gubftituivt man nun diefe Werthe, fo bePommt man el |

Gleichung, die c und h enthalt, die man dedwegen af

ihv auf die Dequenifte Act beftimmen muf, fo nemlid, b
jede Diefer Gropen einen veellen Werth befommt.

s 1l oL e SN LU PR u_.'j,_ "I"' L R
LR B e i TR PR Sk )

§. 495.

Da aber aus jeder biquadratifchen Gleichung das Jweik )
®licd leicht weagebradht werden Fann, fo tollen toie v}
nehmen, daf foldhes bereits aefdhehen fep, und dof ol ]
folgende Gleichung
x4 X +Bxx —~Cx ¥ D=o
conftenict toerden folle,  Hier ift wun

U

=

¥

=<

|
o)

b
=

AR Y

f:’i.‘);kmh_ !—’°;3:——£:—'
4h ghh
und toeil
B C :
kiw ff== 2 ol e sinh = —
2hki— ff hh =5 und 2ah o
ift, ferner,
CC 4 )
4h4—25hh'i‘ 3BB } === == gcchh="V
) : 16hh

Hieraus wird 1
64ccha= CCH ¢BBhh~—32Bhe F64h6 —16Dh0
T ound alfo
8chh =y (4hh(B~4hh)2 + CC— 16Dhb)

=

i




W e |

on f

b, i |

oo |
e o |
f ol §

Bon Her Confiruction der Sleichungen, - 405

Da aber insbefondere davauf ju fehen ift, Do fotooBl ¢ alé
hovecll fey, fo fese man
c=h — B_ig
4h
fo roird

cC—16Dhh+ 8Bhhq— 32h4q —4hhqq= o.
Damit alfo dem Verlanaten ein Genlige gefhehe, muffen
joen Falle unterfdhieben toerden, dev eine, wenn D eine
negative, und der antere, wenn D eine pofitive Sedfe
ift. &8 fep aljo

Is
D ¢ine pofitive Grdfe =+ EE, fo daf folgende Gleidung
au conftruiven tit :
x4 % % Bx2 — 'Cx % EE = o.

hh — B
Man fetse 3u diefer Abfidt g =0, dafc = L e ey

h
fen, fo wicd ;
CcC 1
hh = m“ir ump h = *"‘i‘v
folglich
. CC —4BE
4CE
und

k'= c = -L—(;——-——EE, a =?—EE; und f=o

I,
Wenn aber D negativ, uad = — EE ift, fo daff folgende
®leichung conftrnict werden muf
x4 % ¢+ Bx2 — Cx — EE — o
fo mwird
64cch4 = CC % 4hh(4hh — B)2 +16EEhk
Diefe Gleichung aiebt einen vecllen Werth flie ¢, man
mag b annelmen, wie man will; dean ¢f wird

'\},‘: 2 i Momresn




406 Sweptes Budy, Zwansiaftes Capite, ,

v" (CCF+qhh(ahh — B)z r 1 6EEhh)

F':a-a_h
und h fann nach Gefallen angenommen werden.  Ma
nehme e8 alfo allemal fo, daf man ¢ leicht confteing

Fann; und-ift dies gefhelien, fo witd, mic vorbin

4hh — B

AE=f=o0; CD}+EF =%k = ——— 3 IR}

T B B T

AD = 3

I

&:-" hh
Cetit man E = o, f{o ergiebt {ih die Confteuction
{uf}tfd;cﬂ_l Gleichung

%3 ¥ 'f* Bx —C = o -
und auf diefer Conftruction betubt Xacicys befannteRogd: |

S. 496,
Nun wollen foiv uberhaupt stvey 'f‘mien Der aentin
Drdnung oder Foey Keaclidbnitte nehmen, deren Gl |

dungen fich auf eine gemeinfdhaftliche e 1mb auf cinet |
fep Unfangspunft dev Abfciffen begichen, und folgent :
feyn mogen: '
ayy ¥ byx + cxx ¥ dy f.cx Fif=o
ayy-t ByX fFyxx & 3y ex + L=
Sdafft man hieraus nad der oben ecFlarten Methody |
teg, welded aefdhiehet, wenn man biefe Gleichungen mit |
den im 479ften § betrau'c:cr nemfich '-
1:Qy ¥ Ryy = o
und
Playtryy=o
pergleidt: fo toerden P und p Funftionen Ddex: jlvenks
Ordriung von x; Q und q Sunttionen- der erfren Oednuld
und R und r beftandige Grofen : und “ﬂp"--w"r it man, 2

e o : o L o
Die durc) de Glimination hervergcbrachie Gleidung ol
[l‘!rl‘-
| bt
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Bon der Confleuction der Gleidhungen, 407

biguadratifche fepa toird, (‘:1 fonnen demnach durd jvey
fidy fdneidbende finien der wepten Ordnung feine Gleis
diungen confteuitt werden, bi¢ qu einem Holern, ald dem
vierten ®rade gehbren; aber von diefen Gleichungen toifs

tuction veemittelft ded Kueifed und

Der Parabel 1 Sranbe gebradit marben fahn, Ghen

Sk OB A Py o SR,
fen wir, daf E-,;.u‘ Cont

dielee (aff 1ich quch aud der Natue det Lmnien DL Jtoty:
ten Dednung fdlicken, T}Jr?f'il‘:“*"‘t b:sf-‘lfn“ von einet geras
ben Pinte in ey Punften gefchnitten ‘wecden Eonnen.

Hiernady Fonnen joeh gerade &h-.;t:z Die Lintent Det groente
Oednung in vrer Punfren fhneiden; und D:. jvep getabe
Pinten, wenn man fie in” Berbindbung mit einander bes
trachtet, eiwe 2Art Der Linien Der ,:.tver;ten Ordnung auds

adyen’: fo -::-‘;ciaet, vaf fich sioep Linien Der jivepten Orde
nung in vier Punfien fhneiden Ednuens

§. - 497.

(E*‘;*['“n um Durdihniitdpunfte 3u echalten, jroey Lz
nien, Die eine pon Der jwepten und die anbere von der drits
ten Ordnung genommen werden, und ihre Gleidungen
folgende feyn:

PT(}}?%R}} —e
pTaytTryyftsys=o
fo ift P eine Funftion von joep Dimenfionen vonx, Q eine
Junftion bon einer Dimenfion , wnd R eine befrandige
Grdfie; dagegen ift p cine Funltion von drep Dimefionen,
q eine Funftion von ameu@imc'nﬁoncn reine '{{unfﬁw pon
giner ’““*mmuon und s eine befiandige Gedfe, Sicht man
hievauf bey Der durdy die Climination nad § 480 gefundes

s

nen G If:?"“; :mwf fo erbellet, af dicfe Glcichun

|-1.I.I.+JI- irg 5!E:rl
fechften Grade gehidren muf; und ¢8 Eonnen daber durd

b |

ie De  rin g Qi .
eine Sinie der Dritten Otdn ung, toelc e von giner 2inteder

Cecg AN
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atoepten Ordnung gefdhnitten wird, Feine Gleidungen o
fteuict twerden, die ju cinem Ldhern Grade als dem fodd
ten gehorven,  Eben diefes ecfennt mian dus der Fatue a b
ner jeden Yinte der gedadfen Dednungen, Denn nam.z'
Linten der dritten Ordnung vow einer gevaden Linje it dees

-

Punfren gefhnitten werden, fo werden fie von jwen g

ten Ovdhung ausmadhen, in fedhs Punfren gefdnitten,

§-438.

Wenn man die oben etllarten Eliminationen, mdl)
vorhin gebraudbten Echlinffe von den Durchichnittspuntt
weldhe von geraden finien gemacht wevden, auf die hoju
Drdnungen _antendet, fo ift. lar, daf durd stoep fif
fcbnetdende Curven, toenn fie qu der dritten Orbnung ik
Doren, nuv Gleicbungen, die deir neunten, wnd toenn f
ju der vievten Ordnung ur' c.t, nye E_f-'.--"'f‘;nqen, “r
ven fedbégebnten Grad nidht tibesfreigen, conftruict wetln}
fonnen. Ueberhoupt fwm-*n br-.u.;, ey fich febnedd entt |
Linien, davon dic eine jut Ordnung m,und die anbctt;ur- g
Drdnung n gehdet, alle Gleidy mgen conftenict toul
toeldbe nidht dber die Ordnung mn  Hinausgehen. €
braudbt-man, um cink, Gleidhung vom fw_.mm.,*[.m Grdle |
au conftruiven, entiveber swey-Binten der gehnten *‘ernum'
obet eine Linie der finften und eine finie der jroantioht}
Ordnung; 2. .twern man die Sahi 100 in jroey Fafow |
aufldfet. Wen aber die hidhite Potefrat dev ju confrouistk|
ben Gleidhung eine Primzahi, odet cine folche Sahl it b
feine bequeme Faftoren zuldft: fo mujd man i‘ﬂi"flf fi"’
andere groBeve Jahi fesen, die in bequeme Faftoren 3
merden Fann; demn die Gepden Curven, wodureh fid (3':5

W

n;
Surgen von Bohern Srabdon con frniven [affen, Fomd

‘}-1.
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Ron ber Confteuction der Gleidungen. 409

sut Confttuction bex ®leichungen der w'rhuqc m Brade ges

braucht roecden. o fann man jur Eonfiruction efrier

@eichung vom 39{ten GBrabde gwey Curven nehmen, davon

die cine gur fechiten und die andere jur fiebenten n,m“mg

gehort, weil man dadurch eine Gleichung vem mep und

pictigften Grade confteuiren Pann 5 und diefe Conftruction
ift allerdingd cinfacher, als wenn man eine Curove von dee
britten und eine ven et drepjebnicn Ordnung brauchen
wollte.

§. 499

Hicvaud erfaliet, dag fich eine jede Gleichung auf vicle,
ia euf unydhlige Ycten durch jwey ecingnder a—:-vu‘z-‘*erhe
Curoen. fo conftruiven [afit, daf’man ihre veclien MWurjeln
daraus erfennen fann. Yus diefer unzahligen Ycten muf
man aber jedesmel dieienige wabhlen, die forvohl durch die
cinfachfren afd auch jum Entroecfen leidyteften Sucben g
Stanbe gebracht werden; und ingbefondere Hat man dar:
auf 3u feben, dbaf man vermittelft Der Durchfdbnittépuntte
alle veelle SBurzeln erhalte , welhes fratt finden toivd,

ein man  folbe Curoen twallt, -die feine imaginare
Durchichnittépunfte Haben, FRun BHaben wiv oben gefes
ben, daf devaleichen nidht ftatt finden fonnen, menn die
Ypplicate y in der cinen Gleidhung fur die Curven cince
cinfdrmigen Funftion von x gleidh ift; denn alddann ift 8,
toeil dDiefe Curve feine imaginaven Applicaten Hat, uns
moalich, daf imaginare Durdfdnittdpunfre entftchen,
wenn aud die Angahl der imagindren Wpplicaten der ans
dern Curde nod fo grof ift. Man muf dalier bep diefer
Eonftruction dic eine Curbe allemal fo annehmen, day ifve
&l h.bvng in d "%‘.;orm

Q; — O
enthalten i, wo P 'm“ Q Funftionehr von x bedouten.
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410  Dweytes Bud), Jwansighes Capitel,
]
§. . 500, : .
Sft alfo eine Gleidbung gegeben, fo fudbe man ¢ i
Curpe, weldhe durdh die Bleichung .'
P+Qy=o :
m;:i-*;ebrz:r?t toied, * Und da die Gleichung fur die and
oe fo.Defchaffen fepn muf, daf fih daraus, tennmu

= ¥

. .{1 ] 5 1P |-.\ ¥ AN T 34 5 by ?
i ibg o fite y fest, die geaebene Sleichung erache: |:|

i
%

Eann man qus-dec gegebenen Gleichung audy die Ol

dung fur die andere Curve firden, tvenn man Satins

& g “lj

fur o fegt. Sft 3. B. folgende Gleichung gegeben:
X4 ¢ Ax3 J Bx2 T Ox s

etne Curve die durch die Glelchung |

XX

jo nehme man fab o

oy 1"‘.1

~p
e

.!1

-
-
-
L=
"
—
-
L]
L 1]
L)
—
—
Lok
Lo
—
[
—
-
=

A%xde= & Aaxy — Abxx
und man befommt Demnach folgende Gleichung der o
ten Ordnung:

aayy -t a(A —z2b)xy + (B—Ab 4 bb) xx f Cx} D=0
beren Durchhnittépuntte mit der Curpe ay=xx}bxi
itips amafyay
ﬂguLﬁcIn VeL gegebeien Gleichung angeigen werden,

§. ~ s0I.
T
2a Diefe bepden Curven durch foillFifeliche Befin
mung dev befidndigen Grsfien a undb auf unahlige ¢ HL“
perandert werden conen, fo 14t fidy b Dadurdhy eing nod

aayy — 2abxy ¥ bbxx !
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Bonder Confleuction der Glachungen, - g4rz

toett groferee Berfchiedenleit uba!t m Denn da aus det
erfien quadiatifchen Gleichung
xx —atd-bxi=o
ift, fo Hat man auch
dcxx —aacy f abex = o
and adbdirt man diefes ju der lekten Gleidhung, fo entfieht
eine nodh piel tocitet fich erfivecende Gfeichung fir cine
finte der jwepten Ordnung, deren Durdfdbnitte ;mar.tc mit
der etften eben fo gut die FWuryeln der gegebenen Gleihung
angeiaen,  Die bepden Curven , mwodurch man die Conz
fituction ju ©tande bringen Eaun, {ind nemlich
I.
aye=-xx. P bx
il.
aayyta(A—ob)xy +(B—'Abfbbfac)xxf
aacyt(Ctabe)x¥ D=0
und diefe lebte Gleichung Fann fo eingeridhtet tverben, daf
fic jeden Keaelfihnitt unter fich begreift.  Mian darf nue
auf Die Grofe
AA — 4B — gac
feben.  Denn ift diefe pofitiv, fo ift die Curve eine Hypes:
bel; ift fie == o, fo ift die Curve eine Pavabel; und ift fie
negativ, fo ift die Curve cine Glipfe, Cin Kreid aber wird
viefe anbere Curve fepm, toenn
b= ZA;undaa="P0— 2AA } ag

oder
AA B
[ gt | e
4a a
ift; Denn alsbann ift die Gleichung fiir tenfelben
AR L d ﬁa&
aayy faaxx— (a3 ¢ — —Ba)y+ (Cf ——
= AS AB ,
S el o8 (0 S Bl g
8 2 d
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per
3 AA B A

—_—— e —— & )2 e |
(pe—— o Hx%ma»r4 |
A3 AB :

16aa 433)‘
— k
& |
a AA B C A A3 i
Giemt=)t(=t—f— |
CARERR T M | 2da -4 ' 16aa |
AB D ’
4a3 ad |

und dicfes Glied das Duadrat des Halbmeffor bes el

§, 502,

Auf diefe et Hat man alfo aus den Kegelicnitten alke
¢ine umablige Menge Gurven, bdie, oon der Paul
ay = xx T bx aefhnitten, durdy ihre Durchfconitesput
au den Wurjeln einer gegebenen Gfeichung fahren. )
man von Diejen €urven auch fiv cine nehmen mag) |1
witd doch die Parabel in denfelben MPunften aefchmitten, i}
e8 fbmeiden fich alle jene finien einander in denfile}
Puntten.  Man fann dafer aud aus diefen unydhlisn}
Curven, mwenn man die vorhin gedadte Parabel dbergth |
irgend ey nady Belicben annehmen , diefelben Hber it
gemeinfchaftlichen Ape befcdreiben, und fo dureh ifhte Dud
fchnittépuntte die Wurzeln der gegebenen Gleichung Fonnt ]

leenen. €8 Pann demnach jene Gleichung conftruirt me)

den, entrweder durdh den Rreis und die Parabel, tieht]
fdbon oben gefehen faben, oder duech jroey Pavabeln, M)
durd) eine Parabel und Sllipfe oder Hyperbel, oder durd !
swep Slipfen, obder sroen Hoperbeln, oder durd eined
lipfe und eine Hoperbel.  Noch grofer aber wird die?
nigfaltigfeit diefer Gonftructionen , wenn man dag o

bie Curven der hdfern Ordnungen antwendet.

A

"‘j‘ 3»“




Bon der Confleuction der. Sleichungen, 413

_ §.. 503
Nuf ahnliche Avt laffen ficdh die Gleichungen der hohern
®rade conftruiven, twenn man fur die eine Surve eine pas
tabolifche Linte nimmt, die in der Gleidhung y =P enty
halten “ift.  Soll 3. B. folgende Gleichung confiruivt

i
l erden,
' xI¥2 — f10x2 } f9¢x — gI2 = 0
fo nehme man diefe parabolifche Gleichung der vierten
Drdnung ;
weifd x& =ady

und da Paraud xX2 = a%y3 witd, fo befommt man durcy
. Ddie Gubftitution diefes Werthes folgende Gleichung fic

1 alli ¢ine Einie det dritten Ordnumg:
hanglt |

a%y3 — f10x2 f f99x — a2 39 9,

pusht ; - : XSS, : :
.| Idbdict man Biersu ivgend ein BVielfadhed der erfien Glei:
|g“|'-'i bung x4 — a3y = o, fo findet man eine unziblige Menge
_m' & finten der vicrten Otdnung, Ddavon je jtvey mit eins
el 5 o i .
pq‘ﬁft”; anber verbunden sur Conftruction der gegebenen Gleichung
-Ilyfia*;i gebraudht twerden Fonnen.
i §
gl |

A » S04,
;i : RSl
D Greignet eé fich, dDaf man auf die befdriebene Aet aug

fennil ber gegebenen Gleidung Feine bequeme Conftruction finden
o fann, fo. multip[iu\rt man Diefelbe mit x, oder x2, oder
ink X% oberivgend einer andern hdhern Potefrat von x, fo daf
™ s ihren Wurgeln nodh einige verfdmindende Wurgeln Foms
-’l*ﬁri': men, welde durd) die Durdidnittspuntte im Anfangs:
10 0 punfte der Abfciffen” angezeigt, und fo leicdht von den fibris
i gen toahren Wurgeln untevfchieden werden,  Auf diefe st
' o befomme man jwav eine Gleihung von einem bdbhern
@rade,. alfein bemungeacytes findet man dfters bequemere

. 50 ! ' Con-
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Confrructionen,  Ware 3B, die cubifche Gleidyung g
geben 3 : :
X3P AXE R BP0 = |

fo *m:rb?, toenn man xx = ay fefsite, fo-daf die cineaw
fieuivende Curve cine Parabel miirde ¢, Oie andere Gum}
allegeit eine Hoperbel fonn. D Denn fegt 'man ay fine ax
befommt man die U:c:d;z:;ta'

axyt Aayt BxtCe=o
oder, toenn maa die erfie Gleichung cxx—--acy—.ol}'l‘
u addirt , folgende von weiterm limfange

axyfTcxxta(A—c)y+Bx+C=o0

Die aber auch ftets cine Gleicbung fliv eine Hoperel i |
©dpeint ed daher bequenter, bden feeid, ober btﬂ@[ll“.n,'
oder die Pavabel ju gebraudben, fo multiplicive man 3
gegebene Gleichung mit x, um

X4 1 Ax3 +Bxx J Cx =0 _
3u befommen. Denn vergleicht man diefe Gleichung m
Dev-oben confiruivten biquadratifhen Gleidbung, foni
D=0, und diefe Gleidhung (&5t fidg allemal t‘uwal
Keeid und die 9 :g.:-.wa el confteniven,

Y« 505,

Da alfo jede Bleichung, fie mag ju einem Grade g
hoven, ju mas fir einem fie will, durd atven fich faned
Dende algebraifhe Gurpen confteuivt wetden Fann, w
swar auf ungahlige Yeten: fo fann man ju der einen Gk}
was fur eine man will annehmen , und daber ift die |
entftanden ¢ IBie cine gegebene Seichung permittelft ane
gegebenen Guroe conftruivt werden £6nne? Dierbey ¥

porderft su bemerfent, daf die gegebene Gurve von der it
fepn. muf, da§ ibre Yvplicate duvey eine einfdrmige Fub
tion von x ausgedruckt wird, damit nicht imagindre Dutd

fipmith
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Bon der Conflruction der Gileidhungen, 415

fdnittépunfte die Conftruction vevtoirren, Tenn ¢d ift
nicht hinveichend, daf die gegeberte Gurbe oder audh nuy
ein gegebener Sheil von ihr Abfciffen Habe, welde ciner
MBurzel der Gleichung qleidh) find, eine Bedingung , die
man auédelidlich Lepjufngen pflegt, enn maen nu eine
Murgel der gegebenen Gleicdhung ju toiffen. vetlangt: teil
¢8 fich eveignen fann, Daff jencr Vogen. det Curve gay fei2
nen Durehfchnittspuntt sulaft, obgleidh die Abfciffe fiiv eis
nen getoiffeny Punfe in ihr cine wahre Wurgel ift, €6 fann
nemlich diefe Wurzel entrweder durcd cinen imagindren
Durchicbnittspunte gefen, oder fie Fonnte audh durch den
Durdhfchnittdpuntt eined andern Schenfelé, der su ehen
ver Abfciffe gehorte, angejeigt mecden. Aus diefem Srunde
halte ich mich daber bep diefer mehe neugierigen als nigz
lichen Frage nicht auf, da i die waheen Griande aller
diefer Conftructionen ausflubelich genug gejeigt Habe. |
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