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Siinfted Capitel

Bon den Flachen ber gwepten Ordnung,

§. 101,

D, wit alfo die Ordnungen der Flacden nad der Sahl
ber Dimenfionen feftgefent haben, welcbe den hdchiten Poz
tejtdten det drep Goordinaten x, y und z in der Gleicdhung
wbommen: fo ift e$, wenn eine algebraifche Gleihuna Fire
tine §lache gegeben wicd, leicht, fogleich die Ordnung ans
jugeben, 3u weicher diefe Flache gehdet. Da nun alle §laz
den der erfren Ordnung Ebenen find, fo wollen wie 1 dens
gegenmartigen "Gapitel die Flachen der giwenien Ordnung
betrachten. ey denfelben findet eine weit grdfere Berfhies
benfieit ftatt, af8 bep Den Linien Ded: jroenien &rades,
toovon fich fedce” bep  eciniger Aufmerflamfeit von felbft
iberzougen fann. Kb twerde fudpen, die perfchiedenen (Gez
fiblechter diefer Ordnung deutlich vorjufteliens tas aber Die

Slachen der Hohern Ordnungen betrifft, fo ift die Wienge dee

Gefchlechter und Avten bep denfelben fo quoft, Dafl wir ung
ber Yuseinanderfepung derfelben ganglich enthalten mufjen,

§. 102,

Da die Matur der Flachen dep grocpten Drbnung durd
tine Gleichung quégedruckt wird, in melcher die peranders
lihen Grdfen x, y und z 3u 10eY Dimenfionen auffiergen, fo
gthdren der Eplinder und Kege!, die geraben fomofl afs Die
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546 : Anhang. Kinfres Capitel,

fchiefen, deven Gigenfchaften wic fchon befdhrichen Haben
su Diefer Ovdnung.  Alle Flachen aber, welde dicfelbe up
tee fich begeeift, find in folgender allgemeinen Gleidun

enthalten ¢ T:
s2z T Byz T yxz ¥ Vyy ¥ exy ${xx f1z¥ Hys 2
Xt x= o0 2

Denn man mag vie drey Cootdinaten annehmen, fuie mu E
toill, fo ift die Gleicbung allemal in diefer enthalten. D “
verfdhicdenen Yrten der Flachen toecden alfo von dem vl :;
; fbiedenen LBerhaltnifien abhangen, weldhes die Coefidew (
ten gegen cinanber haben, bie, obgleich eben diefelbe Fladt 5
burch unzdblige Gleichungen audgedruckt toicd, denfiod i
etne unendliche Menge von vevfchiedenen Flachen erjengn L
$. - 103 i

©o ie wir bey den Curven die Haupteinthetlung dabet §
genommen haben, ob diefelben fich ofhne Ende fort evfieds | |
ten, oder in cinem endlichen Raume enthalten waren: b
lafien fid) aud) alle Fladen, fiem ogen ju eines Dronin
gefidren, au was fiic ciner fie tollen, ebenfalls in jud
Elaffen eintheifen, davon die eine dicjenigen Fladen ab
Balt, roelche fich ohne Ende fort erfteccfen, Die andere abt
Diejenigen, roeldhe in einem endlichen Raunte enthalten fith § ¢
Go gehdren det Cylinder und Segel Tu der erfien, udie | ¢

&

1 Rugel gu der goenten Claffe.  Bon der guwepten Cloffe et b
giebt es feine 9ct, Die ju einer ungeraden Ocdnungté | |
!Ji.‘l.'*(‘. Denn da jede Klache g‘fngv- ungeraden Hrdnung b
bene Schnitte von eben der Ordnung Hat, und die Cured |
bev ungevaden Ordnungen fich ohne Ende fort erfitedeh
fo mafiei fich auch die Fidchen diefer Ordnungen hne €Mt
ausbreiten, ;

§, 104
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Bon den Fladen der stventen Ocdhung, 547

§, 104

So oft fih aber cine Flacdhe obhne Cnde fort erfivecen
foll; fo mufl um toenigfien cine von den drey verandevlichen
Guofen x, y und z unendlich grok mwerben. Da e nun
gleich viel ift, roclche daju angenommen witd, fo roller
wie fekon, daf z unendlich wird, wenn die Flade ovhue
Gade forttauft. Bep der Untecfudbung 0 Diefes ofyne Gnde
fih verbreitenden ThHeild nehmen tir alio z=—00 an, und
mn fommt e8 vorittalich-auf die Betradtung ded erftern
Oliedes wzz an, ob Ddafieibe in der Gleidhung vorfommt
oder nidbt, Sft alfo diefed Glied ba, fo verfdroinden daz
geaen bie Glieder 2z und z, und es ¢ extfteht for dicfen obne
Gnde fortlanfenden ShHeil die Gleidung:

wzz ¥ Byz tyxztdyy Fexy T CxxfOytix=o
in welder ferner alfe Glieder, die nicht unendlich grof, over
folbes doch von einer nicbrigern Stufe ald azz find, vevs
féwinden. '

§. 105
Bir toollen annehmen, dap alle Gliedet, in toelden
die verdndecfihen Gedfen jtoey) Dimenfionent haben, 0a
fenen: denn wic aud dic Flache befdaffen fepn mag, fo
enthalt gleichmohl ihre allge nmm%t: @leichung altemalalle
Glicder von den Hdcbften Dimenfivicn, und e§ thut dahee
diefe Sinnafme der Aflgemeinfeit unferer jesigen Uneers
fubung Peinen Sintrag, Toenn aber die Gliedet yz und xz
bafind, fo verfdrindentdagegen die Gficder Fy und ¢,
und_es bleivt folgende Gleichung ibrig
w2z F gya b yxez 'k Dyy f exy I ¢xx =0
aué mweidher flieft:
z—'__'ﬁ}’*?-‘ﬂ’- + »r((,ﬂ;ﬂ—.;uﬁ‘)){}f ¥ (28y T Jue)XY + (vy—

o

442)xx)
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548 Anbang,  Tinfres Cavitel.

und diefe Sleichung druckt die Natur ves 2 heild der Flade
im Unendlichen aus,

Wenn alfo- eine Flache einen Theil im Unendlichen fat,
fo ftiimmt devfelbe mit dem Fheile der Slache im nendy
licher fibevein, tweldher durch folgende Gleichung ausy:
Druckt toird:

@2z F Byz ¥ yxz + dyy ¥ exy ¢ Cxx =0

Xy
jo daf diefe Fladhe gleichfam die "**; iptote jeney duvd i
aligemeine Gleidhung ausgedruchten Eladbe ift.  Da.obe
in Diefer G udpu } Die drep veranderlichen Grdfen ollen
halben zwen Dintenfionen haben, fo ift diefe Gleicdunalin
Gileichung f_.‘ﬁ: eine conifche Fladhe, toeiche den Sebeitel im
Anfangspunfte der Coordinaten hat, o jugleich alle be
fehoinden 5 und es [aft fich daber, fo oft fich eine Fid:
ohne Gnde fort exftreckt, allemal eine conifche Flache
den, welde al8 ifire Afymptote betvachtet merden fam
o wie tir daber die Schenfel der Curven, die fidh ofe
Enbe fort erfirecten, nach geradlinigen Afomptoten eingy
theilt haben, fo fann man die Theile der Flachen, weld
fih ohne Ende verbreiten; nady conifchen Afpmploky
Slachen von einander unteefcheiden,

§ 307,

So oft dafher die conifche Afymptoten: Kidche veell it b
oft exfivedtt fich die Flache felbft ofne Gnde fort, und o
auf die Act, Taf die Theile von beyden im Unendliden ¥
fammenfallen: und man fann dafer aus der Natue bt
Afymptoten: Flache die .b;?atm ber gegebenen Flade efins
net ABird aber die Afymptoten > Fiache imagindr, {0 4

3

die gegebenc Fladhe feinen "f ¢il im Unendlichen, fc“m,r.ﬂ
it
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Bon den Fladyen der jwepfen Ordnung, - 549

o

ift gany in einem endlichen Raume eingefhloffen. Um alfo
bie Flachen Der goepten Ordnung, die in cinem endlicdhen
Raume cinge i, fien find, su erforfchen, darf man nur die
Zatte anfiu uchen , in welden dic Gleichura fac dic Ufymptoz
t~..-.;,~.-.-1.;.f.t.¢ s.-n-:!;:-..%rf{:'-_' toird, und bdicfed gefchichet, wenn die

anie Flache in einen Punft vesfhwindet, . Dennt. tenn
fie drqend eine Husdehnung. oder ivgend einen Punkt aufer
bem Sheitel hatte, fo miifte fie fih audy ohne Enbe fort
cr.t;e*h 1, reil wir oben gejeigt Haben, Pafi bie gange ges
tade finie, meldhe durch den Schetel und einen TPunft dev

{‘S i e geiogen wird, in det ﬁ!{m, felbit ficge.

§. 108,
Wenn alfo die com:d;a“ﬁift)mpwtm Slache, toelche durd
bie Gleichung
vzt vz f dyy b oexy ¥ EXX =0

[£]

zz T

aiSqedeucht mwicd, in einen Punft dbergeht, fo muffen alle
burch den Scbeitel gehenbe Schnitte berfelben gleichfalls in
Diefen Punft ﬂ"""!ci:-i'rwh-:t, @3 muf daber einmal, twenn
man z = o fest, dic Gleidbung Pyy T rxy T {xx unmdgs
lih fegn, wenn I‘E!uﬁ.r x =0, und y = e ift, und Diefes
gefthichet, toenn 43 ¢ qrofer alg «s ift. Eben diefed muf
feraer gefchelyen, wenin man entweder x= oober y==ol{etl,
uud ¢8 wird alfo 423 grofier ald 88, und 4l grofier alg
vy, Wofern alfo in einer Gleidung flie eine Flade der
jvepten Ordnung '

“12 ¥ Gyz + yxz F dyy T exy ¥ éxx i nz T 3y ¥

ex FoxE=0

Nt 43¢ groficr.alg ess 428 grofer ald L85 448 grofer
a8 v ijt, fo hat die ﬂiadw allemal Sheile, die fih ohne

€nde fort verbreiten,

§. 1C0:

i

=
-
—
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§50 Anbang. Finfres Capitel,

§ 109,

C8 veichen aber diefe drep Ve dingungen nody nicht bi
um eine Flache in einen endfichen Raum  einguiclichn
fondern ¢8 wird noch aufierdem erford ett, dafl der aud du
©leichung fiic die Ufomptote Dergeteitete TWerth von 2 imy
‘gindr werde.  Dieg gefdbielyt, wenn der Ausdeuct

(BB —4udiyyt2(By — 221 £y T (vy —42du1
Beftandig einen negativen IBerth beFomme, toenn fie i
der veranderlichen Srdfen x und y trgend ein Terth aufo
-0 gefegt wird. DapB— g43, und vy — 4o negalie
Grofen find, fo findet Diefed ftatt, wonn (a4 T 2u4
Fleiner alg (g2 — 4a3) (yy— aad), oder twenn et i
S¥2 F ¢p2 fleiner al$ Ay« T 402 ift, voraudgeht
Daf = einen pofitiven MWerth habe, weil foiv dic Gleidum
durch « dvidict haben Hat aber « einen pofitiven Wieth
fo find, toeil ga? o,' '\;"*ev alg »y, und 43 grofer alé 24
und 44 ¢ grodfet als s« ift, die Soeficienten & und ¢ pofitin

€8 wird alfp cine Flache der jroenten Ordrung in eintd
endlichen Roume cingefebloffen fepn, wenn bep ihrer G
dung folgende vier Bedingungen fratt finben, daf nemlld

4 grofier ald v x5 442 grdfer algpe; 45 qudficralis

und
2§ 3v2 ¥+ 252 feiner ald gy s - 428

ift# Hi iecnach beftimmen toir dag erfte Gefchledyt det Hi
chent der gtoeyten Ordnung auf die Act, dof it daju e
&laden vechnen, die fich nicht ohne Ende. fort verbeilth
fondern in einem endlichen Raume enthalten find. Y bif/
fem Gefchlechte gehdet daber die Kugel, deren Sleidund

21T yy T xx + aa 3

e T I R
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Bon den Jlachen der srwehten Ordnung. 551

Denn da hict e = 13 2= 1; {= 1;/ = O]
y=o0; ¢ = o ift; fo acfcbieht dadurdy allen pier ges
fyndencn Bedingungen cin: Gentige,  Algemeiner aber
fann man hieher die Gleidhung

&zz.F oYY

ift,

T
L 3

Jxx = aad

wben, toclche, tenn «, & und ¢ pofitive Grofien find,
allemal cinet begrensten Flache jugehiet, wofern nfdt em
oder jtwey Coefficienten petfchroinben,

L)

§. IITL
c'& '“m t‘rt' Nichtigheit diefer vie Pedinguy
Gebe au ciner begrenzien mird, ubers
jedgt, fo ift es, mweonn cine Gleichung fue eine § Zlache geges
ben ift, feicot gu beftimmen , 0 diefe & Flade ubm Ende fich
aftvectende Sheile haben mwerde odet nidt:  Seblt nemlich
eine von diefen Fedingungen, fo hat fie gewify dergleihen.
Sn diefem FKalle werden abee einige tintecabtheiiungen
mthroendig , wm die ohne Ende fich erftrectenten Theile
Die etfte Untevabiheilung

fj at man

bon einander ju unterfeheiden,
oitd alfo fepn, wenn

Y2 4 23 grdfier afg Bye T 4206

it in weldyem Fatfe die Flache ficy ohne Ende foreoee
breiten, yund eine conifcbe Flache guc Ufmptote haben wicl,
wie beveits gezeigt tworden ift.  Diefer &9 afl fteht Dem vot2
Bergehenden, gevade entgegen ; in reldben die lache i

einen endlichen Raume enthalien Wak.

& X325 -

Yuferben aber giebt ¢6 gemiffe ifdbenfalic, 100 bie
$lache, obific fich gleich ohne Ende perbreitet pifden jenen
auf §Briliche At enthalten iff, wie L bie bet gwifchen Dev

51}1‘1,01,&-;
Qllipfe und Hypeshel,  Diefer Fall entfteht, wond
e

0
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—
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582 Hnﬁdng. Sunfres Capitel,

w2 f Fy2 o 282 = gy it gad
und alfo
0 = — By — X TyV (88 — 423) T XV (v — gl
ift. @3 bat alfo die Glcichung fir die Afomptote
@2z T Byz + vxz ¥ dyy T exy # Cxx =0

an m) einfache aftoven, die snzimbcr'rfe{., oDer imagind,
odet- einander gleidh fenn werden. Dicfe drevfache D
fchiedenfeit giebt drep @'r{}ci'jn‘. btet der Flachen, die ff
ofine Ende verbreiten, und fo baben wit fdberhaupt i
Gefchlechter der Fldchen der pweypten Ordnung echaite
toelche wir nun genauer ante fudhen wollen,

§. 113,

Da die allgemeine Gileichung durdh die RVeranderun
der drep Aren, mwelden die Coordinaten parafllel find, o
eine einfachere Form gebradht wicd , fo toollen it ung iy
fer Reduftion auf die Nrt bedienen, daf wir die Gleidun
auf eine einfachere Form bringen, cbne ibhren Umfang e
guidbranfen. - Da alfo die allgemeine Gleichung fue b
Slachen der swoepten Ordnung folgende ift :

«zz T 8yz ¥ yxz ¥ Fyy T oexy F Cux F o9z ¥ Fy fax f 250

fo tollen it eine Gleichun g swifchen “drep andecn Coord
natenp, q und r fuchen, toelde fich in eben dem Punlt
fbneiden, in weldben die Drey vorigen e thaten,  Su biy
fer Abficht fese man aus § g2, _
*=  p(cofk.coflm — fin.k.fin, m.cof. n) ¥ g(cof.k.fin.mf
fin. k. cof. m.cof: n) — r. fin. k. fin. n

¥y ==—p.(cofk.colim ¢ cofk.fin.m.cof; n}— q(fink.finm=

cof. k.cof: m.cof] n) —r.cof. k.fin. n

und
z=—pln.m.finn § q.cof m.fin, n + r.cofin

o
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BVon Hen Flachen der smenten Orbnung. 5

) |
]

wodurch man die Gleichung echalt
App T Bqq T Crr $ Dpq Epr + Fqr 3 Gp T
gt Iri K=o

., 14

ALy

Nun fafen fich die tillfuhrlichen Grofien k, m und n
fo befimmen, © f die drep Coefficienten D, C und F pers
{bwinden.  Denn obgleich die Rechnung ju toeit tauftig ift,
als dafi dicfe Veftimmung jener Winfel Hier wicflich ges
wigt toerden Eonnte, fo muf dod) ’DL‘L, ber Davan zioeifeln
tollte, tafi die Glimination jencr Cocfficienten allemal fu
teellen SBerthen der Toinfel fithre, sugtben, daf wenigs

el

fiens jroen Coefficienten D und € Null gleich gemacht twer
ben fonnen. St aber dicfes aefchesen, fo fann i die Yage
ber dritten Ape, welder die Ordinaten r patalfel find, in
det det Ordinate p parallelen Ebene feicht fo verandert
merden, daf auch. der Coefficient F perfchoindet. Denn

man fee

@,

ge=t. in.1.F u.cof, i; und r = t.cofii— u, fin. i
fodaf fratt Des Gliedes qr das neut Glied tu eingefuhrt

werde: fo Fann beffen Coefficient verl nbge bed IWinfeld i
aleidy SRull gemacht werden., Auf diefe Art erhalt die allz
gemeine Gleicdbung fur die Flachen der gwepten Srdnung
folgende Fovm :

ﬁ?p'i'qu'i‘Crrpr“qu'f{r-}'K:0

§, 115.
Zernee faffen fich die Goordinaten durch beftandiae
Grofien fo permehren ober vevmindern, dafi die Cocffictenten

G, H und I perfcyroinden, und gwar wird daju blofs Die Werz
anbcrung deé Anfangspunties aller Goorbinaten erfordett,
Mm 5 ’ Auf




554 Anbang.  Biertes Capitel,

Huf diefe Avt laffen fidh alle Flachen der swenten Dtdituny
in folgende Gleichung jufammenfafien: :
App*}*Bqn»{-{;‘rr-f-'i{:o

iworaud echellet, daf jede der drep durdh den Anfangsonft
er Coordinaten gelegten Hauptebenen die Fldde in jug
gletche und abnlicbe Theile theile. €3 ot dahey jo
Sladhe der jroepten Ordnung nicht nuvcine, fondeen fi [bf
drep Diametval: Ebenen, teldhe fich,in demfelben Puntt
purdfreutten, fo daf dabher aud dicfer Pantt ein Mitteh
punft dee Flahe wird, ob er gleidh in cinigen Fallen un
endlich toeit entfernt ift. ~ Man feat nemlich der Flhde af
abnliche vt einen Mistelpuntt 'm*z;, al8 man foldyes biy
dent Kegelfchnitten thut, ob derfelbe gleich bep det Pasabd

unendlich weit entfernt ift,

=

$. 1I6.

Hat man alfo die aligemeine Gleichung fiv die Flade
betr jwepten Ordnung auf die einfadhfte Form gebradt, b
bictet dic Gleichung

App t Bqq ¥} Crf == aa

bad erfie Gefchlecht diefer Flachen dar, toenn alfe dieh
Coefficienten A, B und C pofitip {ind ; und die Flachen, welde
au Diefem Gefdhlechte gehdren, find daber nicht mur goni
in einem endlichen Raume enthalten , fondern fie Habin
aud) insaefamme einen Mittelpuntt, in weldem fich e
drey Diametral- Eonen unter rechten Winfetn fchneiden
€8 fen, Fig. 143, C der Mittelpunft dicfer Figue, md
CA, CB, CD bje auf ecinander fenFrechten Hauploxed
welden i*rc Eoordinaten-p, q und ¢ pavalfel find: fo find
die drep Diame Lrau{‘sbmen ABab, ADa und BDb b
buech diefelben wird diefer Forper in fe jrocy gleide vw
abnliche Theile gotheilt,

[ 4
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Bon den. Flachen et jroepten Oronung. 5

iz
s

IR gy
fan fehe ¢ = o, fo drucfe die Gleidung App T Bqgq
— 22 Die Statur ded Hauptichnittes ABab aug, det alfo
dine Ellipfe fepn roicd, welde den MMittelpunft in C, und

g a a
bie Halbayen CA = Ca = ——, WD CB=Cb = —
Vv Al v B

hat.  Sepst man q = o, 0 gehbct die Gleichung App
— 22 dem Houptfnitte ADa ju, der afo chenfalld
¢ine Ellivfe ift, relche den Mittelpunft in © hat, und deren

’

4 |
Aallap s — 1 —_— . 10 (o
Halbagen CA = Ca = T und CD = rre find, ekt

man endlih p = o, fo befommt man file den ritten

Hauptichnitt BD b die Gleichung Bgg + €rr=aa, Der
baher auch eine Gllipfe ift, deven Mittelpunft in C liegt,
und deven Halbagen CB = Cb = —— b CD = _3_

v B V- €
fid, Rennt man aber diefe drep Hauptichnitte, oder blofi thre

a3

a
Nk Sy e 4
Hauvteren CA = —; CB = —— mpCh = ——
;i . ‘?L -\'.f-' ;j'x '\J"-Br 'r.l-' (.:
b

o it Dadurch auch die Natur diefes Korpers befannt. L
die deep Hauptichnitte diefed evfien Gefchlechtd der Flachen
der stoeoten Otbnung Gllipfen find, fo fonn man diefe
Fladen Lliptoiden nennen.

A

§. 118

Ru diefem Gufcdlechte gehbren drep Acten, bie bov ans
dern gt ‘merfen find, Die erfte ift, twenn alfe drey DHaupts
open CA, CB und CD einander gleid find. S0 Ddiefem
Ralle geben dic gedachten Hauptichnitte in Sreeife, und der
Rdeper in eine Sugel @ber, beven Gleidung, wie wie ober
gefehen Baben, pp f gq frrr = a2 ift,  Die zmwepte
Yst begreift die Falle untee fidh, o awep Hauptagen eins

gy




556 Anbang,  Finfres Capitel,

andet gleich find. G2 fen nemflih CcD = CB, oderCe=p
fo toird ber Scbnitt BDb ein Rretd, und aug der Gl
ung App f B(gq }f rr) = aa erfyellet, Daft alle diefor

Wrallele & ehnitte phentalls Grnifs fav vop o Gd
bavalicle Ecbnitte ebenfalls Kreife jepn toeeten, (8 min

Daber diefer Korper ein [um. ¢8 €phareid, mwenn A
8 B [\_f" !"TD Lli? U‘ 'y HImen qn'-r::*::'[;.'f;-, tenn A
einer al3 BC. Die dritt

P

1 Dritte Yot lumut endiidy die Sompu
unter fich, wo die drep Coefficienten A, B und Cungled
find, und dicfe beHalten fc: allgemeinen Namen dee El
ptoiden.

Qi 119,

Die folgenden Gefdylechter per Slachen der 3weytn
tdnung 1:132} tn Diefer Gleicdhung enthalten:
App T Bqg ¥ €rr = a3,
und jtoar quodeberft, toenn von den @oeffictenten A, B ud
C gar feiner fehit, und -entweder eince obder jroen negatiy
find, @8 fep blog der eine von thnen negativ, mwobey wir
folgende Gleicdhung

App T Bqq — Crr = a2

Drd

bftmdﬁm nw[lcr bey welher wir annehmen, daf A, B
und C pofitive Grofien bedeuten, Bag Den Nittelpunk:

g

tpers, und feine Diametralz Ghenen betuift, 0
berhalt s fich damit eben fo tvie vorhin. €8 erhellet alfo,
Daf Vet erfte Hauptfhnitt Diefes Korpers ABab, Fig. I

Dicfes &d

I3 . '] a —
etne Cllipfe ift, deren Halbaren AC = Y und BC =
y

4 - . 3T A -
T find. Die bepden ubrigen Hauptfchnitte A q und 55
Y D
abec find Hyperbeln, welde den Mittelpunts in C, und it

balbe jugehorige Jite = ;:E haben.

i
fol
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Bou den Fladyen der wenten Orbnung. - 557

§. 120.

68 frellt alfo diefe Fladhe einen Trichter vor, dev oben
and unten nach Hoverbeln abioeicht, und es Hat taler dies
filbe einen Kegel aur Afonwptote, welder durd) die Gleiz
dug App F Bqq — Crr = o auggedrictt wird, den
Gdbeitel in Dem Mittelpunfte C hat, und defien Seiten die
Ymptoten Der Houperbeln find, €8 fteht aber Diefer

-

Ifpmptoten - Segel jwifdhen der Flache, und ift cin geras

bee, wenn A == B, undein fchiefer, mwenm A nidht =
it Die Ape deffelben ift die gerade auf der Ehene ABa

imfredte Vinie CD. 1ebrigens find alle der Ape CD fents
wdte Sdnitte Gllipfen, welde der Cllipfe ABal abnlid
ind, fo wie Hingegen die, welthe ouf der Ebene ABab
fmfrecht find, Hoperbeln; daber man aud diefe Fladen
dliptifch-Hyperbolifdhe nennen fann, welde ihren YUfompto:
tn=Regel umgeben.  Diefe &ladpen . maden alfo unfer

ywoentes Gefchlecht aud,

§.  I2L

Lep dicfem Gefdlechte fonnen toieder drey rten von
tinander unterfchieden mwerden.  Die cefte ift Ddiejenige,

welthe entficht, mwenn a = o ift, it odldbem Falle die Clz

lipfe ABab in einen unks verfcbmindet, die Hoperbeln in.

gerade Yinien tibergehen, und die Tlache felbft gang mit
irer Afpniptote jufammenfafit. €8 fafit Daber diefe crfte
et alle gevade fowohl ald fhiefe Kegel unter fich, morauf
man eine neue Abtheilung arnnden fonnte.,  Die poeple
Wt ergiebt fich, toenn A = B wird, in weldem Fole
bie Gllipfe AB ab in cinen ﬂtms {ibergeht, und die Flache
felbft eine runde ober gedrehete Flade wied. ‘8 entfteht

nemlich diefe Flache, wenn fidh eine @‘)JLU"-[ wim e Juge
!}alfiﬂu
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hotige Mpe dreht, Die dritte Npt fomme. mit dom B
{iechte felbft berein,

§. 123,

Das dritte Gefchle '} toollen tofv auf die Yet beftimmen,
Daf dabey jwep Coefficienten de fu*lfs“‘-u PP, qq und re
negativ roerden, und es ift baher die Gleichung file dief
Gefcblecht

App — qu e e g
Seit man alfe r=o, fo ift erfte der H: wptichnitt EA Feal,
Sig. 145, eine Hoperbel, weldhe den Mittelpuntt in C hat
und deven Halbaren -}% lIﬂ.L e 7'1‘“ Der andere Haupt
fbnitt, welchen man ul,-art, toenn mai g == o feit, it
gleidfalle eine Hyperbel A Q, aqg, telche elen bdiefelbe
halbe Brergage Hat, deren jugehdrige $Halbape abet

a
v”L‘ ift.  Der dritte Hauptichnitt wird imaginar, €nb

lich liegt Diefe gange Flache smifhen der conifdhen Afpmpte
ten:Flache, und man Fann fie daber die byperboliid): hys
perbolifche nenne, welde in einen Nfomptoten . Kegel be
fbricben ift. 2Wenn B = C witd, fo ift die Flache tund,
benn fie entfteht alédenn durch Umbrehung efnet Hpperbd
um ifire Smwergare, waraus nan eine bc'enbcts'lfrr maden
fonnte.  Wenn aber a=o gefelt tird, fo ergicht fich einé
conifche Flacbe, toelehe toir bereits alg eine vt ded vorhew
gehenden Sefdhlecht betrachset haben,

F

yt IQS*

Um die folgenden Glicder Fennen 3t fernen, toollen it
ﬂ““i’f}mﬂ?, DaB einet von den Coefficienten A, B und C oew

feprwins
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idwinde. €8 fep alfo G =0, fo ift die § 114 gefundene
dlgemeine Gletbung

App t Bqq ¥ Gp T HatlIr K=o
aid weldher man Dusch Bergedferung oder BVertleinerung
bt Drdinaten p und q jivar bu. ®licder Gp und ¥ q, abee
tidt Ir tweafchaffen fant. €8 bleibt aljo das Gfied Ir n
be Bleichuna suctick s allein man Fans permittelft Deffefben

114 1

bug fegte Glied K wegbringen, und it haben Daher Die
Bladyung
App t Bgg = ==&

woben swen RKalle ju ervagen find. Dev ecfte findet fratt,
winn: bepde Goefficienten A und B pofitiv find; der andere,
menn det eine davon negativ ift. - Jn bepden Sallen ift
ber Mitteipunfe der Flache in der Ype CD befindlich, aber
mendhich toeit entfernt,

. 124,

B8 fenen juvdrderft beyde Coefficienten A und B pofitio
o Gefommt man das pierte Gefcblecht, twelches durch diefe
Bleiyung 3

App t Bgg = ar

tuggedeucht toied, Der exfte Hauptfchnitt, toelcher entfteht;
et man r == o fefst, perfhwindet demnach in cinen
Yunte, dee andeve und dritte, swobon jence ¢ entfteht, toenn
mmq=o, uz.t‘ dicfer, twenn man p==c fe&t, find bepde
Yotabeln, nemlich MAm undhN An, Jig-146. Da alfo
bey diefer Klache alle auf bev 2Axe AD ﬂnftc \.,G)H»fe
Blipfen, Die Schnitte aber, welde purch ¢ gehen,
Parabelnn find, fo mwollen it die Korper b;’f{:i& E;-\y.:.;tieci)t;s?
diptifh paeabolifche Korper nennel. E3 giebt Davon

T
ey Avten s die eine findet fratt, wenn A =B ijt, in welz
roird, und fegels

Bem Falle der Kouper ein rundes Korpst seoe
fdrmig

L]




560 Anhang. Finfees Capitel,

fdrmig parabolifd heifit; die anbere entfreht, wenn a=o
ift, ynd App ¥ Bqgq = bb wird. Diefe et giedt Cylin
Der, fotoohl gevade, wenn A = B, alg foicfe, wem
A nidt = B ift.

§. 125,

Das funfte Sefchledht ift in der Gleihung

App—Bgqq=ar

enthalten, und fein ecftet f\-w'-ﬁ*?-'isnit* tvenn r= o fitd,
find jtoey gerabe Linien Ee und Ff, meldhe fich in dem
Punfre A fehneiden. Alle Sdynitte, relche diefem parall
find, find Hyperbeln, welde ihre ﬂjntif.ﬁ*“fnffe in bep dye
AD haben, und jwifchen den Afymptoten Ee und Fliegen
Die bepden Ebenen, toelhe auf der Gbere ABC in i

(:F ]

'--"..}r:'sll-",-1~.i--\'.:h ll.[l nene d)‘:n]'.'ir
Der gegebenen Flache jufammen, und es i}c‘f DT=JL‘E Diel
'?Iawe I“‘tl}l h .) f{f‘ﬂth ‘?‘E L[C, N 11] 1} mhfL.t 1. TW.

brigen Hauptfchnitte find Patabeln, und man Eann dahis

i*w ien E e und Ff fenfyi

Die ju diefem Gefblechte gehirvigen Flachen parabolifd by
perbolifche nennen, die ey Ehenen ju Afpmpoten haben
Eine 2t davon, (wenn a = o wird, fo daff App — B4
= bb ift), ift der Hhyperbolifdhe Cplinder, deffen auf M
Are AD fenfrechte Schnitte insgefomme unter einande
gleiche Hyperbeln find, St Gberdem b= o fo entjiehen
Die Deyden Afpmptoten - Ebenen,

§. 126,

Das fechste Gefchlecht der Slachen der swepten DV
nung endlich ift in der Gileichung enthalten:
App = agq
und diefe giebt einen pavabolifchen Cplinder, deffen auf MF
Ae AB fenfrechte Sehnitte insgefammt einander ﬁ!JH“ﬂ‘:
wn

— - g

o T T — T -

-—ny T T — .
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Bor dert Fladyent ber zwenten Oebnung, 561

und gleiche Parabeln find , fo dah die Scheitel decfelben in
bie gecade Yinie AD fallen, und die Ayen cinander paraliel
find. ~ Yuf Diefe fechd Sefcblechter laffen fich alfo alle Flas
den dec jroepten Ordnung juriicffihren, fo daf feine anges
gehen toecden Fann, die nicht davunter begriffen tware,
Wenn abrigens in dem legten Gefchledhte a = o, und alfo
App = bb ift, fo giebt diefe Gleidhung jtoen einander pas
tollele Gbenen, die gleidbfam eine At diefes Gefchlechts
wsmadpen, €8 findet hier etroas abhnliches ftatt, wie bey
ben Sinen der rwepten Ordnung, wo gwey fidy fbneidende
gezade Sinien alg eine Avt dev Hyperbel, jwep pavallele

finien aber al8 eine YUrt von Parabel betracbtet werden
fonnen,

§. 127,

Db toir gleich diefe fechg Arten aus der einfadften Sleis
fung abgeleitet Haben, auf welde fich die Gleidung fie
Ve §lachen der jwepten Ordnung juehctfahren &it: fo ift
¢ nunmehe dennoch leicht, bey jeder gegebenen Sleichung
bed sroepten Grades das Gefdbledht angugeigen, ju teldem
Ve Flache gebydet.  Sft nemlich die Gleichung

22 F Byz T yxz T 3yy toxy téxxtaz 3y
ixpk=o0:

o mug man nach den Hdften Gliedern, worin jroen Dis
menfionen der verdndeclichen Grodfent vorfommen, urtheis
len, und alfo folaende Glieder betrachten

wzz f gyz t yxz T dyy toxy T {xx
St davin 4.2 gudfier alg v 4«2 grofer ol 58; 43¢
geofer als §5, UNd

s § Sy F BB Fleiner al8 Bys F 43¢
o ift die Klache in einem endlichen Raume enthalten, und
0ehdrt ju dem erften Gefchlechte der Elliptoiden.

Bulers®inlin 0. 2nal.o.UnendlILB, Rn  §.128
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562. ... 3nbong,  Sinfees Capitel,

Benn eine ober mehHrére von diefen Bedingungen feh:
Ten,  und: gleichtoolilt nicht wes F 3455 T 8B = pyet
423¢ ift, fo gehbut die Fiddhe entiveder jum groepten ode
pum dritter  Sefcblechte, und ift eine Hyperbolifdhe Obors
flacbe, die winen stegel gur Afymptote hat, wAd cntmeder
um: denfelben, ‘wie beym jwepten, oder “in dermfelben be
fcbeieben ift,/ oie bepm Dritten Gefbledbte.  TWenn abee
aictdyy $ 088 = Byet4adl ift, fo Fann der Ausdrud

“«zZ T Byz f yxz ¥ dyy f yxy ek

i jtoey einfadpe , ‘veelle oder imaginave Falroreh aufaclofd
wetdem. - FmeetfenFalle gehdus bie Fladhe u dem vietten,
i andern gu dem finften Gefhlechte, Hat endlith der
gedacdte Ausdruc jroen gleidye FaPtoren, oder ift derfelde
ein Duadrat, fo gehdet die Skihe su tem fechéten Ov
fblechte, - Iuf diefe: Yut Lann man fogleich Beurtfseilem;
tas fitr einem Gefdlechte cine Sladhe gehdre, und ef findet
fich blof bep dem swenten und dritten einige Sehavievighilt
vaber man aud) bepde in eing sufammenfafen fonute,

9. 120,
abnlidpe Met laffen fidh die- Flachen der dritten 1nd
vet f[‘“"‘f"\‘:! Ordrungen -Hebandeln und in Gefdlecter
cintheilen. . Man braudht nemlichbic & die hochiten Glieder
er: Gleichungen- in Groagung: su ' giehen; b H. bey der

)

uhwf-’si ber Dritten Ordnung dicieni igen, toorin die Eoots
tei fabew, und welde alfo find:
B '" 5}’32 T yy2z %2z Tosxe? 4 Cxyz TG
SupHr muf man alfo tiberfegen, ob bicfe Glicder
faﬁlluu‘itupp -i”‘:‘, oder Dad.hidb bfte Glied der Gleidung
tn_einfache Saftoven aufgeldfet twerden Fann ober nidh
Wenn | “u,c Aufidfung niche frats indet, fo Hat die Flide
ginen

-
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PBon den Flachen dee siweyten Ordnung, 563

anen fegel dev dritten Ocdnung jur Hfomptote, Da aber
li Ratue diefes Kegels durdy das Hddbfte Glied ausge
budt twicd, toenn man Ddaffelbe = o febt, fo giebt o8
mthreve dergleichen Kegel dev dritten Ordnung, nach deren
Berfchiedenheit mehrere Gefchlechtet pon Sladben entftehem.
e obgleich alle Keégel Der proepten Oednung 3u cinem
Gibledite gerechnet werden, indem fie enttweder gerade
oder febief find, fo finbet doch Dep der dritten Drdnung eine
neit gedfere Mannigfaltialeit fratt,

§.. 130,

Rachdem diefe Befchlechter aud eiiandes aefet finby
mf man die Falle betvachten, wo das hodhfte Glied in eins
fie Faftoren, und jwat entroeder in veelle oder in imas
tindee qufgeldfet werden fanm. €8 Habe daffelbe juvrderfe
tiel und groar veellen §aftor, fo bat die §lhdse einé chene
Ugmptote,  Der-andere Fattor giebt, twenn man ihn = o
Bt entiweder eine moglide oder eine unmdgliche Gleiz
fung, und- s giebt Daher entwebder eine cinzigé ebene
Yimptote, ober die labe Bat soep Afpmptoten, eine
tene, und einen Kegel der jwepten Oednuig.  Sind drey
fuBtoven etnfach, fo findy toeil darunter allemal ein veelleg
1, die bepden fibrigen entiweder ebenfalld teell oder imas
thie, und daher entfpringen toieder yiwey etie Gefdledh
W, Gndlich ergeben fich, twenn alle drey einfadye Faftos
Wreell find, nodh daber mwen. Bejcbledter, b davon
0, oder ob alle drep eiander gleich find, Ju Diefee
Whnung gehpet ububuw Feine Flache, vie fich nicht ohne
e fout werbreitete,

Nna Sedysted
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