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fmie SchiierigFeiten, weldhe Sicbhaber der Pia:
e thematif bey der Etlernung bder Analyfis ves
Unendlichen angutreffen pflegen, ribren, wie i) oft
bemerfe Babe, gréﬁtmr‘beils paher, baff fie fich joz
gleich, wenn fie Faum die Anfangs-Grinde der Alge-
bra begriffen Baben, au piejem Theile der Hibern
IMathematif wenden: ein BVerfahren, wobey fie nidyt
nue auf Dalben Mdege fiehen s bletben gezoungen
find, fondern auch fdhwerlich andere afs faljche Be:
W *x griffe
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ariffe von bem mathematifdyen Unendlichen baben
gonnen. Denn obgleich bie Analyfis ves Unendlichen
feine vollfommene Kenntnif dee gemeinen Ulgebra
und affer big jebt entbecften Kunfigriffe vorausfehit;
fo giebt es body eine Wenge von Lneerfudyungen, 1o
purch der ABeg ju diefer erhabenen 2ABiffenfdaft ge
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pahnt werden Fann, und die gleichoohl in den gy

=

wdhnlichen Compendien entwebder gany iibergangen,
poer doch nidyt mit ber erforbeclichen Sorgfait ange g
felle werden. Diefem Mangel Hoffe id) bﬂrf-{j bas
gegennoartige UBerf abjubelfen.  Denn ich habe dar
in niche nur die Gegenfiande, weldye die 'JInum"E Des &
Unendiichen nothwendig voraucfeht, volltandiges
und deutlicher abgehanbelt als e gewolnlidh gelchier 3
Bet; jondern 8 enthalt baffelbe audy fefie wviele Lintew n
fuchungen, wobdurd) diefefet allmablich und gleichfam |,
unvermerfe mit dem Begriffe ves Unendlichen vertraut v
werden.  Auferbem find darin mebrere Aufgaben; oy
pie man fonft erit in der Analyfid bes Unendlichen ¢
findet, blof mit Hiilfe der gemeinen Algebra aufge je
[bfet, oodurc) denn die vollfommerne Uebereinftim L
mung bender Methoden in der Folge Deutlid) in bt m
Augen falt. B
al
S habe diefes ek in jmen Biicher gethetlts th
Das erfte befchafeiget fich mit blof analptifchen Ge M
get
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Borrede ded Verfaffers. X

genftanben, bas andere aber enthalt die ndthigen geo-
metrifchen Unterfudhungen , teil man aqudy mit dem
Lortrage -ber Analnfis des Linendlichen die Anwen-
bung derfelben anf die Geometrie ju Vechinben pfegt.
Gn benden BDidyern fhabe i, mit ABeglaffung des
Elementarifchent, blof jolche Wiaterien abgehanbelt,

“ welde fonft enttoeder gar nicht, oder nicht auf die

bequemfte Are unterfuche, oder aus andern Ouellen
abgeleiter toerben.

Sm erften Buche findet man alfo, tweil die ver:

» anterlichen Grdfien und die Funfeionen derfelben den

Gegenitand der Analyfis des Unendlidhen ausmadyen,
susdrderft eine ausfibelidhe Betradhtung der Funktio-

¢ nen,. ibrer Umformung, Aufbfung, und Entrmicde:

fung dutch unendlide Neihen. Seby habe dabey bie
betfdyicoenen Arten ber Junftionen angefiihre, diein
ber hohern Analyfis vorfommen. S theile die Funf:
tionen uerft in algebraifhe und in tranfeendente;

' jene twerben nad) den in der gemeinen Algebra 1iblichen
« Operationen aus den verandeclihen Grdfen sufam:

mengefet, diefe hingegen erhiale man theils auf an-
bern Aegent, theils durd) die errodfhnten Operationen,
aber unendlichemal mwieberhiolt. Bon den Unterabs

. theilungen der algebraifehen Juntionen ift borgiglich

i die Eintheilung derfelben in rationale und in irratio-
At 4 nale
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nale widitig.  Sene habe ich ",-i.:-t*-nr-g[ i etnfachere
Theile als in ihre Saftoren auflofen gelehrets  eine
DOperation, L:a';. in per Sntegral-Rechnting die groften
Bort theile gewabre: von Diefen faber habe ich geseiat,
wie man fie dutch gefchicdfte Gubflitutionen in ratio-
nale Sunftionen vevmandefn. fann.  Die Entroicles
lung der St
yoe Urten, und Fann felbff mit dem qrofi-
ten 9 Ruben auf die franjcendenten Funftionen anges
wandt werden: was fie Eeweiterungen aber die Hi-
here Unalnfis der felyre bon den uncnb[ chen Reiben
verdanfe, it allgemein befaunt. Sy habe daber et
nige Capitel bingugefiigt, in welden i micdh mit dee
Unterfuchung der Cigenidhafren und der Suntinien
verfchiedeter unendlichen Reihen befchaftige, und
mande bavon find von der Ak, daf fie der Hiilfe der
AUnalpfis des Unendlichen Foum entbehren ju fonnen
{cheinen.  SHieher gebdren insbefondere die NRethen,
Deren Summen durdh fgarithmen oder durd) Kreis-
Bogen ausaedrtict werden.  Denn ba bdiefe Srdfen
tranfeendent find, und ju ihree Beffimmung die Oua-
dratus der uﬁ:}perﬁe[ und des Kreifes erforbert wird:
fo pfleat man fie groftentheils exft in ber Analnfis des
Unendlichen gu Eﬁh‘.‘ﬁﬁ)fﬁ‘!‘ SW3eil ich aber bon den
Poteftaten su den Erponential- Gedfien, die nidys
anders afs Voteftacen mic veranbderlichen Erponenten

find,
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find, fortaegangen bin: fo bin idy dadurd) ju einem
febr naticlichen und fruchtbaren Begriffe von den foz
garithmen gefommen, woraus {ich nicht nur der aufer-
orbentliche Nuben derfelben von 1elbft ergiebt, fon:
pern audh alle bie unendlichen NRethen, oadurd) man
biefe Gedfien gewdhnlich ausbruct, Hergeleltet wer:
pen fonnen; auch hat fich dabey eine fehr leichte Are
fogarichmifdhe Tafeln su verfertigen dargeboten. iz
nen afnlichen Weg habe ich bey per Betradhtung der
SKreisbogen genommen, cinet Gattung von Seofien,
die bey aller threr Verichicdenheit von den fogarithmen
poch fo genau mic denfelben verbunden ift, daf jede
Act dann, wenn fie imaginar u-werden fheint, in
bie anbere Wbergefit. ' Nady; einer Furzen iederhos
Tung deffen, roas in der Geometrie 1iber bie Srfinding
per Sinus und Cofinus der Bogen, die vielfache von
andern find, gelehret wird, Habe ich aus dem Sinus
und Cofinus fedes Bogens den Sinus und Cofinus
oes Fleinflen und gleichiam verfchwindenden Hogens
gefucht, und daduedy unendlidhe Reihen gefunden, aus
weldhen fich, da bepm Verfchiwinden des Bogens der
Sinus dem BDogen und der Sofinus dem Nadius
gleich witd, der Bogen mit feinem Sinns und Cofis
nus vermittelft ofne Ente fortlaufender NReihen ver-
aleichen lagt.  Hierburd) habe ich eine foldpe Menge
theils endlicher theils unendlicher Ausdrice fiie diefe

o 4 Sats




o e e —

xXVI Borrede deg BVerfatfers.

Sattung von Grdfen erhalten, daff jur Erflarung
ver Natur derfelben die [nfinitefimalzRechnung gar
nicht roeiter ndthig iff.  Und jo fote die fogarithmen
cinen befondern Algorichmus nothwendig madyen,
veflen usen fidy durd t};xz gange Unalpfis verbrei-
tet: fo babe ich aud) ble Kreisgrdfien einem ahnlichen
Afgorichmus unte r.“_n‘a.n, bamic fie in vem Calcul
eben fo bequem als die fogacithmen, fg felbft al8 bdie
algebraifthen Girdfien gebraudyt werden fonnten,
SBie febr bictdburd) die Auflbiung der fchwerfien uf:
gaben erleichtert wird, fofdhes eigen nidht nur mefh:
tere Capitel diejes Budhs jur Genige, fondern ¢8
fonnte folches auch durd) eine MWenge von Bepjpielen
aug ver Analpfis des 1l 1€;.-5'a'o.',i+ en dargethan twerden,
penn diefe nicht {dhon u{q:;c:’;:n mrannrmaren, und
fich von Tage ju Tage tumer mebr vermehrten. Den
oroften Nuben-aber gemahre diefe Lnterfudyung bey
ber Auflofung der gebrodjenen Junfrionen in reelle
Raftoren; und da man diefe Operation in der Fetes
gral:JRechnung auf feine Weife entbehren fann, fo
habe id) bavon umftandlid) gehandelt,  Hierauf habe
i die unendlichen Reihen betradhtet, die aus det
Entroidelung diefer Gunktionen entfpringen und wie:
berfehrende Reifier genannt werden; und dabey fo
wohl die Gummen als die allaemeinen Glieder ders
felben, mebft anbern merfroficdigen - Cigenfchaften,

mwodurd
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wobuech fie fich ausgeichnen, unterfuche. Da id)
btevauf durdh die Aufldfung in Jaftoren gefubrt rour:
be, fo habe idh darauf ebenfalls geseigt, wie Pro-
pufce, die aus mefrern, ja felbft aus unendlich vie:
fen Kaftoren beftehen, in NReihen vertoandelt werden
fat nicht nur den Weg

yen gebabnt, fonbern
audy, tetl man dadburd) it den Stand gefelit ritd,

r
ko

fonitenr. Diefe Unterju

;‘

ung
jur :tr,,uwfgr Ret!
Meihenr tn Produfte aus uniaigen Faftoren ju ver-
wanteln, febr bequeme RablAusdritdfe jue Bered):
nung der fogarithmen dber Sinug, ber Cofinus und
ber Tangenten an die Hand gegeben.  Aus eben die:
fer Durelle habe idh aufierdem Bie Aufldfung vieler
Aufgaben von der Theilung der Bablen aefchdpft,
toeldhe fouft bdie Kreafte der Unalyfis su Qberfteigen
fcheinen.  Bey einer fo grofen Werfdyiedenheit det
SMaterien ware e8 leicht getvefen, mefrere Danbe
angufiillen; idh habe aber alles fo febr ald moglidy ju-
fammen ju drangen gefudyt, fo daf ich jmwar den
Grund von allen deutlich gezeigt, die weitere Aus:
fibrung aber ben fefern Wberlaffen habe, um ihnen auf
viefe Art Selegenhieit jur Uebung ihrer Krafte und
jur Eriveiterung der GSrengen der Analyfis 3u geben.

‘Dennt iy trage Fein  Bedenfen ju behaupten,

mdht nur, daf diefes Bud) viele neue Enedbecfungen
enthalt, fondern audy, vaf varin Quellen gedffnet
*& 5 ﬁﬁb;
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find, woraus nody eine Wdenge anderer 101 ihtiger Entz
vectungen gefdyopft werden fanit.

@len daffelbe Vecfahren habe tch bey dem giwen:
ten” Buche beobadbtet, mef fes fid)y mit ben Gegen:

ftanden befchafiget, bie man genofhnlich unier dem

Lo e C' 4 A . A # \ 5 ga g A
itef, Bihere Geometrte, nfﬁawr Sch habe barin

o L
> ST A P LSS PR FoarPpra g O &
gor et Betrachtung der Kegelichnitte, worauf man
Landt £ -.u'[; et Cifa oy nip [ K‘Mr"d s Nor Lritirg-
ftrh ”un} Tﬂu ML t!:o.l Lu 01 B -~ (l b - & tbl.r-.?-
AN £ -~ iy v A
men Sinien auf eine folche vt vorgetragen, dap man

&

tefelbe bey bet: Unterfudhung je ‘cu: Gattung. diefer
‘u'* n mit Nuen gebranchen fanne 5oy ~brauche
paju nidyts yeiter dl8 die Gleichung, ‘L‘:Dr’I‘:LiEd) die"
Matur jeder Frummen Sinte audgebruct wird, und

L

1L:ir3,- toie man baraus foroh! bie Geffalt als-dre bor-

3
nefimten Elaenfchaften devfelben ju finden im Stan:
e ift. " Borstalid) glaube ich diefes ben den Kegels
Gdnitten geleiffet ju Haben, bdie man jonft entwes
ber blof aeometrifch, oder auf eine unvollfommene und
nicht genug natieliche Weife analpeifdh unterfude
fat. © Sy habe nemlich suvdrdert aus ber allgentets
_ g fir die {inien Der swenten Ordnung
ifre allgemeinen Eigenjdaften abgeleiter, und dare
anf diefelber in Gefchlechter ober Arten eingethetlts
Hicerbey Habe ich darauf Ridficht genommen, ob die
Curye obne Enbde fortlaufende SebhenFel bat, oder in
eirten
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einert endlidyen Raum eingefchlofien ift, und im criien
Galle mieber auf die Jabl und Beld “  jenex
Siyenfel gefehen, ob %uic,seiﬁ.;’~ geradlinig 'E.é'r":-m;::;
ten 2,_1\:»{19:‘: sbc:: nicht.  Auf diefe AreBabe ich die dren
Er.-*fansr:.-:n Arten Det Ei‘-i‘:;-.:f:i’:'-}--;?;,:‘fifi'-: ctfgairm, ie

13-t etnem enblichem Raurme enthal:

erbel, Die viet :if_;:m Ende for au’fezl,

g pmtoten fidh nahernde Schenkel

bat, und die Parabel, Deren jwen obne Ende forts

gehende Schentel Fone Afpmeoten haben.  Auf eine
afuliche Are Babe i) die Linien ber dritten Orduung
betrachtet, und diefelben, nach der Ausecinanders
febung ihree allgemeinen” Cigenfhaften, in fechssehn
Gefchlechtergetheilt, unter weldyen die von Lieweon
arngenommenen jroep und fizbensig Avten inggefamme
begriffen find, ©Das Werfahren dabey iff von mie fo
veuglich unb bollflandig befchricben tworoen, daf s
bey der Eintheilung der Sinien aller fibrigen Ordonun:
gent leidyt nachgeabme werden fann, indef Habe ich
¢8 gleichtoohl nod) bey den finien der vierten Otb:
nung angewandt. - Nachdem idy auf diefe et
pag Jtdchige von Den Orbuungen der finien ge-
fagt Dabe, fefre idy twiecder jur Eeflirung der all:
gemeinen Eigenfhaften aller Sinten surdd, Hie
befdyreibe i) die TMethobe, bie @‘angcnten unb
Jtormalen dee Curven, o felbft ibre Keimmungy

bie
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. ble man aus dem Kriamnungs - Halbwmeffer beur:

el ¢ F M e Py Feen
theilt, 3 befiimmen.  Eigerltlid) gehdren 5mﬂt

el o \.’1

piete Geaet ffwt’.bﬂ in die Differential - Rechnun
allein ich Hobe hHier eben Das b[ f D z,rl:{_.a dte g;em-:-mc
Afaedra geleiftety fo Daff i der Tolge ber Llebers
gang von ber Analyfis ves € utfwn 3 der Ana:
(nfis bed Unenblichen deflo feichter ff.  udy babe
ich. bie ff_‘,’_{;'g"_'-'_:'_'.zi-;._:-.r?:f';i:’l.{iiﬂ, Dte @}:ifjt‘l‘., Die DOp:-
peften 1nd vielfachen Punfre ver Curven betradytet,
und gepeigt, wie alle diefe Dinge aus den Gilei:
diungen auf cine feichre Ure befltmme roetden; ob
{th gleich nidht feugnen ‘mwill, daff bdle Differential
Rechnung Hiergu nody bequenmere ABege enthalte.
@bent fo findet man den Streit wegen der Opife
ber gwenten Art, wenn bepde in der Spife ju-
fammenfomniende Vogen ihre Krtimmung nach eben
ber Seite Eebren, berihrt, und hoffentlid) auf eine
folche Art entfchieden, baf tetter Fetn Jwetfel ftatt
finpen fann.  Endlid) habe iy einige Capitel hin:
jugefiigt, wm die Erfindbung der Frummen finien
aus aeacbenen Etgenfdyaften bon ihnen ju lehren,
und aufiecdem  verfchiedene Aufgaben, befondere
Eectionen es Kreifes betreffend, aufgelbfet.  Da
viefes bie geometrifhen @egenfionde find, Deren
Kenntnif vorgiglidh jur Srlernung der Analpfis des
Unendlichen erforbert wird: fo-habe id)y Anhangs:

teife

k1]




Borrede des BVevfaffers. XX{

toeife aus der Sfereometric die Theorie der Kbe:
per und ifrer Oberflachen analptiicy behanbdelt, und
gejergt, tvie bie latur einer feben Oberfliche durdh
cine. Gleichung dreper verdnderlither Grdfien be-
ftimme werden fann, - Jadhdetn ich “oje Flachen
nach der AUnzahl der Dimenfionen der Berander:
lichen Girifen n der Gleidhung, auf eine dew ben
bert Sinten afmliche Are, in-Ordnungen getheilt; fo
habe ich aesetgt, 2aff die erfte Ordnung t:.-lr::; Die
Ebene enthalt. Die Fladyen der ywenten Ordouing
aber*fabe ich, in Anfebung der ing Unendliche fich
erfirecfenden Thetfe, in fechs Claffen gebracht, und
auf eirte apnliche Are laffen fidy auch die Flachen
ber dibrigen Drdnungen eintheifen. Sugleich Habe
i) ote Durdidmete swener Klachen betrachret,
und, da dicjelben metftens Feumme Linien find,
ble niche in etner Ehene liegen, dabey geseigt, toie
man fie burch Gleihungen ausdruden fann, Eno:
lth habe i) Die fage det beriifhrenden Ehenen und
Der geraden {inten, die auf Flachen fenfredht
ben, su beflimmen gefucht.

Lebtigens muf ich bep der Menge der in die-
fem Berfe vorfommenden audy fdhon von andern
untecfuchten Gegenftande um Bergeifjung ' bitten,
2aff ich berer, die vor mir chen diefelben Materien

beat-
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