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@iue beftdndige Grofie ift cine beftimmte Grdfe, die
immer Oenfelben Werth bebaly, -

3u bdiefen Grofen gehoren 3, B, .alle Sablen, indem
fie den ihnen einmal bepgelegten IWerth beftandig behalten :
und wenn devgleidben beftandige Gedfen allgemein ausges
drudkt werden follen, fo gebraudbt man daju die erfren Budz
jeaben des Alphabeths 2, b, ¢ u. f. . Jmwar pflegt. man
in Dev gemeinen Analyjis, o man blof beftimmee Srdfen
unterfucht,, duwdh diefe erfren Budftaben desd Alphabets die
befannten, und durch die lesten Dagegen die unbefannten
Gdfen ju beseichnens allein in der hdhern Analpfis fieht
man ntht fo fehr-auf diefen Unterfehicd, fondern theilt das
felbft die ' Grofen vorjialich in benaubtge und in beuanberp
Itciju etn

&= §’ .2.

- Eine veeandeliche Grdfe ift eine unbeftimmie odee
allgemeine Grofie/ die alle beftinmte YWerthe obne Elua,
nabmie unter fich begreif,

Da man eiten jeden beftimmten Werth durch eire Sabf

ausdructen Fann, fo fchliefit alfo eine perandesliche Grdfe
Az alle
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atfe Sahfen ohne Ausnahyme in fich. Auf eben die Art nems
licy, al8 man die Begriffe der Gattungen und der Sefdlechs
ter aud den Pegriffen Der eingelnen Dinge ableitet, ift auch
die verandetliche Grife ein Gefchlecht, unter weldhem alle
beftimmte Grofen begriffen find. Devgleithen veranderliche
Grdfen bezeichnet man durch die lepten Vuchitaben Deg
Nlphabets z, v, = W °f

Y3,

Eine peranderliche Grofie wird beftimmt, wenn by
wgcnb cin beftimmiter YDcrth beygelegt wied.

- &8 fann dahet eine veranderliche Grdfe auf unzalli ae
9ipten beftimmt terden, “indem man fir {ie jede Jahl ofne
ﬁiuﬁ-ﬁmhmc fepen Fann. Yud witd Die Dedeutung einey
sotandertidhen Grdfie nicht erfapdpft, bevot nidht alle-bes
ftimthite Werthe fiv fie gefest worben find. - Die perantets
ftche Grofie Degreife daber alle nur irgend gedenfbare Jah?
fen, die pofitiven und negativen; die gangen und vie gez
Bithenen, bie rationalen, irvationalen uind nmmcnbcn.
fen %) ‘tinter ficdh; jo bt die Null und die imagindren
Fablen find davon icht qusgefchlofien.

*) . Das Bepwort, Trdnfcendent, . fieht der Benennung, 2Als
gebraifch entgegen.  Ulgebraifthe Grdien werden dicjenis
gen ®réfen genannt, deven Verbdltnif ju gegebenen Grdfen
durch ®leichungen von einem beflimmien Grade andgedru et
werben fann; und unter franfeendenten ®rifen bHaf man
daber folche ju verfiehen, bey mwelchen diefes nicht mbglich iff,
“Cuf Diefe Are crfidet Leibnin die tranfcenbdenten ®rifen,
Opp. Tom. IILps1ob. nach dér ©enfer Audgabe vom
Sahr 1768, Ein Beoffiel einer franfecndenten Srdfe hat
man.an einem upbefiimmten Kreigboaen , von tweldhem. evs
toicfen ift, Daf gwifhen ibm und fejnem Halbmeffer Eeine
alacbraifche ®lejchung fFatt findet.

§. 4
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BVon_oen Junktionen Aberhaupt. 5
S. 4.

 $Eine Suntrion ciner veranderlichen Grofie ift cin als
gebraifcher Ausdrud, der auf irgend eine Are qus diefer
vevdnderlichen Grof e und qus Bablen oder bc[‘mnchn
(E'JLO;«L:I sufamnicnigefent ift,

Gin jeder algebraifcher usdruck, der auber der verdn-
detlichen Giedfe z lauter beftandige Grofien enthale, ift alfo
eine Funftion dicier z. So find a 3z; az—4zz} azt
by (aa—z2); ¢Z; 4. f, f.. Funftionen von z,

$. 5.

Eine Suntrion einer verdnderlichen Grofe ift baber
felbft cine veranderliche Grdfe.

Denn da man fly die veranderlide Grdfe jeden be:
ftimmten Weeth fegen fann, fo fann audy die Funftion
derfelben ungahlige beftimmte Werthe erhalten; ja e kit
fich, Da die vevanderliche Grdfe audh die imagindren Wevs

he unter ficd) begreift, Pein beftimmeer Wevth gedenfen,
Den die Funftion nicht follte erhalten Fonnen. So Fann

poar. die Funftion. v (9 —zz),. tenn man fir z blef

‘die moglichen Sablen fest, nie einen grdfiern Werth als
3 beFommen 5 allein fest man dafiic audh die imagindren
-3ahlen von der-Form.5v —1, o (aft fich Fein beftimmter

Werth angeben, den man nicdht-ans der Formel v (g— 22)
follte hesleiten Fonnen. @8 giebt indef auch Ausdriicke, die,
ob fie gleid) dem Scheine nach ju den Funftionen gehdren,
denntoch nidhts-anders als: beftandige Srdfen find, toeil fie

tbep aller Bevanderung der in ihnen vorfommenden verdns
derlicdhen Grdfie immer eimen und Denfelben Werth he[)alten,

dd —~'az

-
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| §. 6. f
Der Heuptunterfehicd der Sunktionen bérubet auf dee o
20t und L“Guu., wie fie qus dex peranderitchen und aus >
beftandigen Grofien sufammengefesit find, S
¢ % !
Gv bangt alfo vor ben Operationen ab, durch welehe
1

®rdfen mit cinander verbunden werben fomiten, alg det
9dvition, Subtraction, Wiultiplication, Dipijion, Gthe:  a
bung ju Poteftaten, @ptraction der Warzeln, fo'rote auch i
det Auflbfung der Gleicdungen. AuGer Viefen fozenannten 7
algebratfchen Operationen giebt es nod) ene MPienge andes: fd
ver, toelche den Vepnamen der tranfcendenten fubhren, und gl
oofin die Formatien Dev Egponential- und devlogarithmiz ¢
fben Grofen und unzabhlige andeve gehoven, weldhedie m
Sntegral-Rednung an die Hand atebt. i : fo
Sratoifchen Fonnenieinige Arsen der Funtrionen bemerft Dbe
oerdenrs als Die Bielfachen 225 323325 az; die Potefrds bi
teh oot 2, 3 B0 z2 #3225 2oEyuaf R s und fo wie. 8¢
Diefe auf einer einzigen Opévation bertthen; fortoerden audy fel
die Auebrdicte, diedutd jede andere Opetation entftehhen, ©
mit bem Namen dex f{gusxftmncn belegt. *) ;}iu
- *3 ﬁj;p[{mﬁg faﬁ h;ej fs b:c' fcmen C‘n mwige biefe auf emer etny :;
sigen Operation beruhende Arten, fo werden auch Pie Dugs
“Ubriicke, Die durchjeds anbers Oyeration entfiehen; it einert na
Paher gerommenen Ramen belegt, b
i ' v
§ 7.

Nian theilt die Sunkrionen in Algebeaifche undvLrean/
feendente cing unter jenen verftebt mian dieo,; in weldhen
blog die algebraifchen, unter diefen pbex:die, itrwelchen
tranfcendente Operationen vorFommen.

Es find alfo die Bielfachen und die Poteftaten von z
fo wic auch alle die Sfuﬁbrucfe, toelche durch die vorhin aes
= nannten




Won den Funfrionen AiberHanps, 7

nannten - algebraifdben -« Opevationern - formivet mevder,
at bzt —cV (22°—2z)
o aaz—3bz3

Sa ofters Fonnen dic algebraifchen Funktionen nicht einmal
entioicfelt davgeftellt terden, wie die Funktion Z-ven z,

toenn ﬁe durch TL‘-chnLe Gleihung gegeben wivd, Z"" =

2122 —b242> 4 c23Z—1. Denn obgleich diefe Gleichung
nicht aufgeldfet twerden Parm, fo ift doch audgemadit, daf
Z einem gewiffen aus der vevandetlichen Grofe z und pers
fhiedenen beftanbigen Grdfen jufammengefesten Ausdruce
gleich, und bedmwegen eine Funttion von z ift. [n Anfehung
der tranfeendenten Sunttionen aber ift ju merfen, daf fie
nur dann toieflid tranfeendent find , . twenn die Darin vorz
Ffommende tranfeendente Operation die veranderliche Srofe
bctr:ﬁt *) Deiin wenn die tranfeendenten Operationen nue
die bcftanblgen Gedfien angehen , fo bleibt die Funfrion al?
gebraifch. %Gmutcta PH. ¢ den Umfreis eines Jivkels, befﬁ-
fen Halbmeffer = 1'ift: fo'ift c allerdingseine tranfcendente
Glgdiie, *) abev die QIu&brmEEc Fz-c2235 425 W, Deg.find
nicht8 defto mweniger algebraifche Funftionen von z. Wenn
Hibrigens einige Bedenfen tragen, z° fu’ den algebraifden
Sunttionen gu vechnen, oder Poteftdten von z mit ivratioz

3. B, , algebraifhe Funftionen,

nalen Egponenten, tic z"-’ lieber inttrfcenbente alg alges
braifhe Junftionen nennen mal[en fo 1ft baﬁ gine f&:‘acﬁc
pon geringer @Lbebhdﬁ‘ett i

*) Man vergleiche biermit bie Erflfrung der tranfeendentch

-~ Sunktionen in Hed"Hen, Hofr. Kaﬁncra&lﬂfanymunbm ber
Analpfis endlicher ®rdgen §, 571, .

1) 05 fidh ber gange Umfang des Kreifes nidht durch bm Jjulbf

Jeffer, freplich vermittelft MWurgelgrdfen, ansdrucen laffed

_ Dartiber iff felbff nach einer Erinnetung Eulers i jveyten

S eheife feiner" Opufc, 'analyt. Petersbiirg 1785, nodh-nichs

N4 auds
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nocandgemachts o Giefe fih dag thun, o wdre die Peripberie
Des Sreifes nicht tranfeendentifch.

-‘“*) Dicfes thut Leibnig in dem Briefe an YWallis, in wel:
chem die bey §, 3 anacfibrte Stelle fieht, in der Nachidirife,
Cramer gebt in fziner Introduétion a I'analyfe des lig-

nes courbes algébriques, ®enf 17501 ©, 8 bier nod
foeiter tm ltuterrcbewen.

§. 8
_ Die alaebraiichen Sunktionen werden wicder in Ra
tionale und in Jrrationale” eingetheilt; jene find folche,
in welchen die veranderliche Grdfic Fon YOurselseichen
bat , diefe aber folche, in welcdhen YWurselseichen bey oer
ﬁgf&ﬁberiid}m Grofie ansutreffen find,

S den. ratiopalen Funftionen Sommen. alfo foeiter
Peine, Operationen por alg die AdDdition, die Subtraction,
vie: Multiplication, die. Divifion, und bdie Srhebung
Poteftacen, deven. Srponenten gange Bablen find: unbd o

find alfoasz;: a—z; az; A BB oidhne o ., el
a Z

nona!e, hingegen, w,f"z, atvy (aa—azz); y"(a-2?'1'zz)
saa—ezn/ (aaf zz).

- trrationale Funftionen von z.
aT2Z

... Die izrationglen Sunkrionen find ferner entroeder Enb
widbelte oder Verwidtelte.

Entwidelt Heifit eine irrationale Funftion, twenn fi
vermittelft dev. Wurgelzeichen abgefondert daraeftellt ift, wil
an demangefibrten Bevfpiclen:. Die vermickelten irrativ
nalen Junftionen ribhren von der Unbollftandigheit der Anf
Infungﬁfunft oder Algebra her, Soiift Z eime verticfelteFunt

tion o1 z, wenn ¢8 durch die Gleichung Z 7 —227%—b2S,
gegebcn toird; - Denn man ift,: wenn man-audy die Wy
hic jeiche
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Bon den Funkeionen dberhaupt, 9

seichen gebraudben will, nicht im Stande, den Werth von Z
abgefondest davsuftellen.

§. 9. _
Die rationalen SunErionen werden wicder in ganse
und in gebrochene cingetheilt. '

S den gangen rationalen Junftionen fsmmt toeder z
mit einem negativen Erponenten, nod ein Bruch vog, defz
fen Jtenner die z enthielte ; und gebrodbene Funftionenfind
alfo folche, worin entweder Briche mit z im Nenner; oderiz
mit einem negativen Gyponenten porfommt, Dieallgemeine
Fovmel fiir die gangen Funfrionenift: a + bzt cr2 fdzsf
ez4 f fz5 +u, f. . dennes [afit fi ;Feme gange Kunftion
von z gebcnfcn Die nicht in diefer Formel begriffen feon
follte. Die allgemeine Formel flir die gebrodhenen Funfs
tlonen hingeaen ift, da mefhreve Briihe in Cinen Hertwan:
Delt twerden Fonnen,

: at bzt cz2hdz3 fezd f fz5 .

@ Tz yz2t 323 Tezk Ca5 T
Die befrandigen Grofena, b, ¢, d, 26 #, 8 2.8, 2¢c. machen
feine BVeranberung, wie fie qudh immer befd)aﬁet_t fepn mo:
gen, und man fann fich darunter forooh! pofitive ald nega-
tive, forohl garje alg gebrochene, deggleichen rationale,
irvationale, ja felbft tranfeendente Grdfen gedenten.

§. 10,

éurnrd)ft ift die “‘tmberhmg der Sunftwnen m“‘m,
foemige und Vizlfdemiae 30 MirEon,

Cinfdrmig it eine Funftion, toenn fie fiic jeden be:
fiimmten Werth von z nicht meht als einen-eingigen -viel=

foemig aber, wenn fie fiic jeden beftimmeen. Werth vow.z

mehreve beftimmeeWevthe befdmmt, Die rationalen, ganien
A5 jotvohl
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foronHl al@ gebrochenen, Funftionen find Dahee einformige
Sunftionen; Denn fie geben fic jeded beftimmte z nie mehe

alg einen befiimmten Werth, rote man auch z befiimmen
mag. Die irvationalen Sunftionen Hingegen {ind vielfors
mige, weil die Wurselzeichen anfmehr als einen Werth firly .
gen. Much die tranfeendenten Funfrionen find theils cinz |
formig, theils vielfdrmigs jaies giebt darnmter felbit uns
endlich vielfbrmige, 37D, dent Bogen, bet 3u dem Sinudx
gehoet) indent jeder Ginus als ein Sinus “von unendlihy
sielen Boagen betrachtet ‘werden fann. + Sur Bejeichnung !
eingelner einformigen Funttionen twollen twiv-uns der Budhs
ftaben P,-Q, R, S, T2c. Dedienen,

: §o IL

£ine SunFtion vom z heifit sweyfoemid, wenn fie i
fiie jeden beftimmeen YOerth vonz einen doppelten Werth
gicbr. | ; o

Dergleidben Funftionen geben die Duadrativutieln, 1
3. B. V {2z} z2): denn hier gicbtjeder Werth von z cinen
doppelten IWertly, ~einen pofitiven unv einen negativen,
fieberhaupt aber ift Z eine jwepformige Funftion von"z,
foenn eé dutch die quadratifche Gleichung g —PZ+ Q=0 1
Beftimmt roird, und P und Q einformige Funttionen vonz

1
find. Dennesiftalsdenn Z=1LP+v (L1P* T Q)u.Zerhalt = i
fite jeden beftimmten 2Werth von z cinen doppelten Werth, |
flebrigens find enttoeper bepde IWerthe von Z veell, ober {
bepde imaginae, und, toie aus der Lehre pon den Gleichuns
gen Defannt ift; ihre Summe =P und ihr Produft = Qs

§. 102,
Line Sunktion von z beific Oreyférmia, wenn fic fie

jeden beftimmren YOt von 2 cinen ‘Oreyfachen Werth
gichr, e s

L L

Dewe
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Dergleichen FunFionen entfpringen aug Ber Aufldfung
der cubifchen Gleichungen. SIHb nemlich P, Q und R eins

formige Junftionen von z, i 2> —p 2> 1QZ—KR=o0;
fo.ift Z cin.brepformige Junftion von 2z, tweil es fur jeden
beftimmten SMectl) pon z einen drepfacdhen Werth beFdmmt,
:E-iE!c brep Berthe von Z find entwebder alle oreneeell, ober
es. ift folches nur der eine, und dic bepden iibrigen find imaz
mna Ziuch ift befannt, dag ihre Summe =P, die Summe
Der :hob ufte aus je e und. wenen-von ihnen =Q, und
pag Produft aus allen drepen. =R ift.
g ¢

Eine SunEtion von z beifit vieeformia, wenn fie i
jeden beftimmten Werth von z einen vieefachen Werth
gicbt,

f;‘\

Dergleichen:Funfeionen entfpringen aud der Nufldfung

Der biguadratifchen @Iexcfgungm. Feveuten nemlich P, Q, R

%

R o - ; 3
und s cinférmrige Funttionen von 2 und it 2% —pz +

QZ - RZ'%+Sc=o0: fo ift Z eine vieefdrmige Funfhion
pon z, tweil Z fur jedes beftinimte z einen viecfachen Werth
befommt Diefe vier WWerthe find nun entroeder alle piep

'rm;f . aba'_ afle victe tinaginar, oder e8 find davon jrep reell

und jtoep imaginde, Fernerift ihre Summe =P, die Summe

der Produlte aus je groen und steven von ihnen = Q, die

Summe aus je drep und drepen=R, und das ‘Drnbuf‘t aus
alfﬁr picren=S." Auf ¢ine abnltcﬁe At verhalt cg fidh mit
den funfrfnnugcn und den wovigen vielfdrmigen Funftionen,

§urs-T4m ‘
Es,ift alfo Z cine niclférmige Junfrion von z, wenn
2 —PZ T 4Qz P RZ" 352" 3, =0, unmd

alfo Z fie ]ebes beftimmete z fo mel bcrummte WErtf)e
gzebt, glsn ¢ Einbeiten entbals,

l@#
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12 Crftes Budy, ., Erftes Capifele

@8- muf aber n eine gange ahl . fepn, und, alfo. die
Gleicdbung, wodurch Z gegeben mwird, - auf die. ratiomale
Corm gebracht werden, wenn man beurtheilen will, wie
pielfotmig Z ift; too algbann der Grponeitt der hidchiren
Poteftdt von Z die Menge der Werthe anzeigt, die fir jedes
béftimmte z ju Z -:;Lf\ﬁl.eﬂ “Miferdent mtffen P, Q,R, St
¢infbrmige Funfiionen von z feyn, Denn {obald einige vdon
diefen Bucbfraben vielfdrmige Funftionen von z anjeigen,
fo giebt Z fiir jebes beftimmie z viel mehr Werthe, alga
Ginbeiten enthalt. Sind unter diefen Werthen imaginare
Serthe, fo ift ihre ahl alfegeit gevade; und tenn alfo'n
eine ungervade Jabl ift, fo muf jum tocnigftens ein Werth
pon Z veell feyn; ift abern eine gerabe Fahl, fofomten aud
alle: IWerthe von Z imaginat fep. :

8215,

Wenn Z cine folche vielformige Sunfrion von 2 iff
Daf es nie niehr als ¢inen veelion YOcrth giebt; fo witd
es gewiffermagen eine cinformige Suntion von z, umd
Fann auch meiftens gls cine einformige Sunttion gu
braughs roerden. ,

fbetglztd)en Kunftiopen find v" P, v" P, y" P 2c. dend
diefe haben nic mehe ald einen reellen Ferth, vorausdgefest
dafi. P eine einformige-Funttion von z ift,  Aus eben det

1m
utfacb_e fann man audy P*°, wenn n eing ungerade Jall
ift, 4u ben einformigen Funftionen 3ahlen, m mag eine go
gabe, obes gine ungerade Sah! fepn,  Fft hingegen n eint
' : m

gecade 3abl, fo Hat PD entroeder gar feinen oder el !
" m |

geelie %é::tf}e; und ift daher n eine gerade Sahl und &
ein Q}rud) ber dutdh die fleinften Sahlen ausgedructt ift,

II‘I '
gannman audP o, atss eine 3megfarmtge§unftwn betvachten |

§. 16
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Vot den Sunftionctt 'ﬁﬁerf;aup’t. 13
§. 16

Wenn y cine Sunfrion won z ift, fo if auch z cine
Juntrion von y. e

- Denn day. eine Funftion von: z:Aft; fo-giebt e8, mwas
audh y fie eine Kuaftion von z fepn mag, eineGleichung,
orin y durch z und beftindige Grofien gegeben ift, ug
Diefer Gleichung lafit fich aber aud umgefehrt z Dupch y
und befidndige Grofen beftimmen’s und da y eine veranders
liche Grodfe ift; fo-wird alébann -z einem aug y und qus bes
ftandigen Srdfen sufammengefesten Ausdrucke aleich, und
alfo eine Funfrion von y.© Nun 4kt fich audh beurtheilen,
‘eine’ wicvielfdrmige FJurftion 'z von y ift, und 8 fann 2
eine vielfdrmige Funftion von'y twerden, wenn glef'd}h'y gine
cinformige Gunfion von z ift. » Sft 3. B. y3 ==ayz—Dbzz;
fo ift y eine drepfdrmige Sunftion von z, allein z pug eine
atoepfdrmige von y, | '

« § 1
Wenn v und, x_SunFrionen von = find, fo ift auch ¥
gine Sutifrion von. x, und x cine SunFrion von y.

Denn da'y ‘eine Funftion o = ift, fo ift auch =z eine
Sunktion von 'y [§ 16.] tind eben s 2 ¢ine Funftion von x.
golglich ift die Junttion von y Der Funftion von x gleidh;
undda aus diefer Gleidhung foroohl 'y durdy x al8 % durdh y
beftimmt tverden ann, fo ift flar, Daf ¥ eine Zunftion
o0m X, und x eine Funftion von’y ift. * Oft ift naf soar
wegen der UngulanglichPeit der Ulgebra nidt im Stande,
diefe Funftionen entwickelt davguftellen: allein das Dinbert
bic lleberseugung vbon der angefuhrten Vehauptung nid,
2as lehyrt aber die Ylgebra, wie man aus. 3wey Gleichuns
gen, davon diecine yund z, die anbdere hingegen x und z

ents
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14 Gtfies Duchs, ; Crftes. Capitel,

enthalt, eine ‘andere herleitet, torin blof x und y enthal:
ten find. ™)

*) Man finbet foldes 3 B. in TTewtons Arithmetica uni.
verfall, in dem Abfchnitte: De duabus pluribusve ae.
mmtmmnua it unamstransformandis ;7 ut incognitae

quantitates exterminentur, i der, Lepden 1732 heraud

gefuimienen, Gravefanbifchen Audaabe, &. 57, f.5 in D

Hra, Hofr, Baftners Unfargdgriinden der ﬂiramrﬁ enblichat

@rdgen, tn dens Abjchnitte von ben ®leichungen §. 199,

and’ in Lulers Nouvelle méthode d’¢liminer les quat.

#ités inconnues des €quations, in der Hiftoire de I’ A

cademic royale des Sciences & bellesLettres oom Jaht

1764 008 ih daritber bier bepbringen gu muffen gealaubl

pabe, findet man im Anbange:su dem gegentudrfigen erfi

Sheile unter de erfren Nummnier,

{;._ 18.

®idlich find nodh einnige befondere Avten vor Sunk
tionen 3u mecFen. So ift cine Junltion cifte gerade Sunk
tion von z, wenn fic eben Denfelbent Yerth gicbt, niak
mag fie z entroeder 1 k oder —k fegen,

- Gine foldhe geradbe Funftion von z ift zz; Denn mal
mag fiic z ‘enttoeder ¥ k oder — k fegen, fo erhalt man it
pepben Hallen fiv zz eineclen Werth , nemlidy 2z ="1kk
9us eben dem Grunde find auch diefe Poteftaten von z, 24
26, 28, und ubechaupt zn, wenn mo eine gerade, pofitivt
entoeder ober negative, Sahl ift, gerabe Funftionen vona

= 8

%a da audh z® ju den einformigen f*;mftioncn gevedpnet
toerden fann, wenn n eine ungevade Jahl ift:[§. 15] : foil

5 k

auch 2™ eine gerade Funftion vonz, wenn m eine gerady 3

n aber eine ungerade Sabl 1ft. €5 werden daher aud all fi

usdetiche, die aus deraleichen Poteftasen, auf was fie et y
L | ' 9t

B R e
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Bon. ven, FunFeionen fbethaupt, 15

Act man will, ufammengefest find, gerade Tunftionen
von z fepn, So ift Z eine gerade Junftion boft z, toenn
afbz2tezatdzo e,
wlg221yz41326 10,

Ze==atbz2 Fez& T dz641¢ odet Z =

§ 2 2 3
Desgleichenmwenit Z=a +bz* fcz™f da? fuic, oder Z =
; 2

2 atbz?Fez THdz?

- o =
b e e

i

f2c, oder Z =

-~

2 g
o Bz3t oz S 4327
r;_':, 1nd da t‘f}‘gletd}fl‘l Sl{usbrlufc.méger'-;:_mmr au-Den eine
formigen Junftionen von z gehdren, fo Fann man fic auch
gerade einformige Funftioneit von z nennen.

§. 19,

Line vielformige gerade Sunftion von 2z it eine Sunka
tion, die swar fir jedes z ver{chicdene Werthe, pber
doch immier eben Oafjelbe giebr, man mag z =tk odec
= —k fenen,

§$ fey Z eine foldhe viclformige gerade Sunftion ‘von 2z
Da die Natue einer vielfdemigen Funttion durch eine Gileis
chung wifden Z und z ausgedructt toitd, in welder Z fo
viel Dimenjionen Hat, ald e$ verfchiedene Werthe unter
fich begreift: {o ift offenbar, daf Z eine vielfdrmige gerade
dunftion fepn wird, wenn die verdnderliche Grdfie 2 in
et Gleichung, melche dic Natur von Z ausdruclt, allents
Balben eine gerade nzabl von Dimenfionen hat. Sp ift Z

eie jroenfdemige gerade Funftion von z, twenn 22 —

az4Z 1 bz2 , und eine drepfdrmige, twenn Z2° — az22> -[-

bzd47Z — 78 — y {7 1
cz 0. Ueberhaupt ift Z Pz ~I—Q.-_'-_q, eine

dtenformige gerade, z°> —pz? TQZ—R = o eine dreps
formige .gerenbe";gtu;?tt'nn vonz, w.ff., menn P, Q, R, §
u.f.w, einfdrmige gerade Sunttionen von z find, . .

5. 20
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§. 20.

s ift alfo jeve, cinformige {owobl als vielformige
geeade Sunktion von z citt Auedruck, der quf die Art aus
det verdnvdertichen @rofie z und aus beftanvigen Grofien
sufammenaefest ift, dafidie Anszabl Oex Dimenfionen Vot
z allenthalben eine gerade 3abl ift

Yufict-en einfdrmigenFunktionen, woovon porhin fchon
[6.18 ] Bevipiete angefiihet worden find, aehoren alfo ies
her, ad v (bb—zz); 1azz + v (a6z4—bz2) Desaleichen

2,1 3 # ¥ ~
az*ty (22 TV (a4 —z4)). f. 1o,

Hiceaus cebeller, daff man die geraden SunEtiones
auch durch Juntrionen von zz erklaven Fanm,

Denn ift Z irgend eine Funftien von y, fo erhalt manm,
wenn man darin allenthalben zz anftatt y fest, eine folche
Sunftion von z, in welder bie Anzahl der Dimenfionen
von z allenthalben cine gerade Sahl ift. Dod muf man
den Fall ausnehmen, twenn in dem Nusdrucke fur Z, vy
und anbere ahnliche Formen porfommen , welde dadurd),
daf man zz fie y fest, Ddie SBurgelseichen verlieren. Denn
wenn auch gleich y TV ay cine Funftion von y ift, fo wird
doch diefer Yusdrud, wenn man y = 22 fest, feine gerade
Sunftion von z, weil alsdann y Fay=zztzv a ift. Diefe
Zalle alfo ausgenommen, fo ift die gegebene Erflarung dee
gecaden Junftionen vichtig, und fehr braudbar, wenn man

dergleichen Funftionen machen will.

1

_ §. <2I.
& ine ungerade Sunfrion von z ift eine Sunktion, deren

Yerth negativ wird , wenn man — 2 anftate z fent.
Dergleichen ungerade Sunftionen find “alle Poteftaten

pon-z , deren Erponenten ungerade Sahlen find, 3 B, 27T,

23, 25, z7; W, f. . ferner 27%, 273, z=5 . f. f. fo wie

audh
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Bon den Junktionen iberhaupt, 17

m
auh z™ , wenn foroohl m al8 n eine ungevade Jahl ift,
Ueberhaupt aber ift jeder Ausdeud', der ausd foldhen Pote:
fraten von z jufammengefest ift, eine ungerade Funftion

pon z, 3 V. az F bz3; azftaz~T; dedgleichen z'-;T-I'

et + bEaa, f. f. 2Bas aber die Natur diefer Funk:
tionen und die Avt und Weife berrifft, dergleichen u evs
finden: fo [aft fich bepdes aus dem, 1was fiber die geraden
Sunfrionen gefagt oorden ift, leicht abnehmen,

9 22,

YWenn man eine gerade Sunlttion von z duvch z oder
irgend cine ungerade SunFrion von z multiplicive, fo ift
Oas Produft eine ungerade Suntrion von z,

©8¢ fep P eine gerade Funftion von z, die folglich dies
felbe blcibt,\menn man darin —z anftatt z fept. Seht
man alfo in dem Produlte Pz, —=z anftatt z, fo erhdlt
man—Pz, und Pz ijt daher eine ungerade Funftion von z,
Serner fen P eine gerade und Q eine ungerade Funftion
pon z. Hier fliefit aus der Erflarung der aetaden und uns
aeraden Funftion [§. 21. 18.] Dafi P fret8 einerlen IWerth
behalt, man mag z pofitiv oder negativ nehmen, Q aber
negativ wird, toenn man darin —z anftatt z fent. ©8
wird alfo auch das Produft PQ, tvenn man z negativ
nimmt, in—P Q, odet in ¢ine negative Gedfe, verwandelt,
und es ift daher P Q eine ungerade Funftion von z. So ift
vas Produft aus a +v (aafzz), einer geraden, und z3,

einer ungeradenFunftion von z, nemlichaz3 +23v (aa + zz),

eine ungecade Funftion von z; und eben das ifi dad Pro:
afbzz az ¥ bz3

1) 2 BT e ot
ot PzZ &t pz2

)

auch , daf & oder %— eine ungerade Funftion von z fepn

. Hieraud aber erhellet

Lulers Linkind.Angld, Unendl, 1.5, B  toird,
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1l wird; toenn von den bepden Funftionen P und Q die eine
f eine gerade und die andere eine ungerade Funttion it

8. 23

YWenn ecine undgerade Sun‘fzion dutch ecine unaera ‘;L

Q=

L =1]
-—g-

SunFrion multiplicirt oder Dividire wird: fo ift dgs Pt
oukr ooer der Quottent ¢ine gerade Sunlrion.
@ feven Q und S jtocy ungerade Funftionen von z,
fo bafi, wenn man —=z anftatt z fet, Q th —Q, und 8
in —S uberaeht: fo fallt in dic Augen, daf fowohl Dag
Q
Probuft-QS al$ dev Duotient — cben denfelben Werth be:

haflt, manmag z pojitiv odet r:c_c_?,::ttr- nehmen, und ¢8 find
dabet bepde gerade Funitionen von 2.  Fuch ift nunmehe |
offenbat, ?3-.1[; ‘ﬂné Luadrat einer ungeraden Funftion eine
aetade, Der €ubus aber cine ungerave, dad Biquadrat | 1
dabon micber im etné gerade Funftion u. . w. ift. i

Pt 7. 4

YOeny y.cine ungerade Sunttion von =z ift, o ift
guch z eine ungerade Junfrion von y.

Da y cine ungerade Funftion von 2 ift, fo muf fid,
toenn man —z {tatt z fest, y in —y vermandeln, Wird | ¢
Daher z burd y befitmmt,. fo muf auch z in —z iibetgehen,
wenn man — y anftatt-y fest, und alfo z eine ungerade
Sunftion von y fepn. St alfo y = 23, folglich y cine i
ungerade Sunftion von z; fo ift auch aus der Gleichung

s R

i z3c= v 00¢F z==y3, z einc ungerade Funftion von y. |2
Und da fiiwy = az T bz3, y eine ungerade Funftion von a
z ift, fo 1f andh, wenn man aud der Gleichung bz3 ¥
az =y den LWerth von z durd) y auddvuckt, diefer Werth f
gine tingerade Funkeion von y. :1
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§: 005,

Wenn die Tiatue cince Sunktion von v durch eine
jolche Gleichung befiinme wied, daf die Dimenfionen,
welche y und z sufantmenacnoimimen i eiiem jeden
®licde haben, entweder allenthalbens eine'gerade, over
allenthalben eine ungerade 3abl qusmachen': fo'ift y cine
ungeeade Sunfrion von z,

Denn wenn man in einer foldhen Funftion nidht nr —z
anftatt z, foudern auih —y anftatt y feit: fo bleiben ents
weder alle Glieder der Gleihung unverandert, obder jie
terden negativ; allein die Gleihung bleibt in bepden Salz
len diefelbe.  Hicraus erhellet, daf —y eben fo durdh —z,
alé 3y durch bz beftimmt wicd, und daf alfo, mwein man
—z anjtatt z fegt, der Werth von y in —y ubergehen,
und alfo y cine ungerade Junftion von z fepn muf, S
3D, yy == ayztbzz¥c: oder y3: fayyz=bhyzz
T cy b dz: {oift y aus bepden Bleichungen eine ungerade
Funftion von z.

§. 26.

Wenn Z cine §unFrion von z, und Y eine Suntrion
oot y ift, und Y auf cben die At durch y und beftans
oige Grofun, als Z durdh z und beftandige Grdfien be:
ftimnmie wird: o werden Oiefe Sunfrionen Y und Z &bng
liche SunPrionien von y und z genannt,

So {ind Z und Y ahnfidye Funftionen von 2 und y, toenn
Z=atbz}cz2, umd Y ==a{byfcy2: oder um

aud) vielformige Funftionen amgufuhren, twenn z > =

azzZ b, md Y > = a}-y‘(” T b, Wenn daber Y und Z
dergleihen abnliche Junktionen von y und z find: fo perz
wandelt jich die Funftion Z, wenn man darin y anftatt z

D2 fent,
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fept, in die Junftion Y. FMan pflegt diefe AehnlichPeil
auch auf die Aet auszudructen, daf man fagt, Y fey eing
eben folche Gunftion von y ald Z von z; und Diefe Yus
driicke werben gebraucht, e8 mogen z und y von einanbder
abhangen oder nicht, &S ift daher aly  n) T b (ytn)
eine ¢hen foldye Funftion von y +n, alday f by3 von y;

HZZ'i']:)Z'l' s ‘ ]
eine eben : s
und azzt Pzt v folche Funftion v ~) f
atbztezz : : :
pon z ift: 1m erfien [alle it z=v T
a&'i‘ﬁZ'i‘yzz f f ) ft z vt

; 1 ; e i !
und im andern gt Hievaus echellct{ehr deutlich, woat

e mit Der AehnlichPeit dev Funftionen, die in der ganje
Hohern Unalvfe ein Segenftand von der auferften LWidy
tigPeit ift, fur eine Bewandnif hat. Uebrigens fann Dad
wad bisher tber die Natur der Funftionen Einer verandey
tichen Grdfie uberhaupt gefagt worden ift, hier hinveicher
da die toeftere Auseinanderfesung deffetben bey der folgen
ven Antwoendung vorfommt.

Srente
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