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BVierted Capifel

SBon det Entwidelung der Funftionen. durd)
unendlidhe Reihen.

Die s diefem Capitel ndthigen Sufige fiehen indgefammt im An
hange unter der Dritten Tummer,
§. 59

©a vie gebrochenen und irrationalen Sunftionen bonz
nicht uiter dee Form A F Bz f Cz2 D23 T . fo Do
griffen find, wenn die Angzahi dev ®lieder eine endlich -;-;1.)1
ift: fo pfleat man dfntiche ing Unendliche forttaufentde JAusy
driicfe au fuchen, welche don MWeeth ciner jeden gebe cchenen
und icvationalen Gunfrion darftellen.  Fa man ift felbf ft it
Natur det tranfeendenten Funftionen beffer ith Stanbde etn
jufehen, toenn man fie durd dergleichen . ind Unendlid
fortfaufende Formeln ausdeucft, Dean fo toie man it
Natur ciner gangen Funftion am leichteften ul’mm, toen
man fie nach den in ihr vorfommenden perfchiedenen Pote
ftaten von z entricfelt, und alfo auf die Form A+ Bzt
€22+ Dz3 +u. f. f. bringt: fo ift auch eben Ddiefe Form
vor allen andern gefchict, der Seele einen deutlichen T
ariff von der Matur einer jeden andern Funftion ju evther
fen, toenn gleich die Anpah! der datin vorfommenden Gliv
der unendlich ift. s fallt aber in die Augen, daff Fone
andeen, a8 blof die gangen Funftionen von z durd eint
endliche Menge folcher Glicder, A+ Bz f Cz> TD 231
. {. f. audgedrucht toerben Ednnen: denn follte das Gegel

theil moglich fepn, fo wiitden eben dadurch die Funttiond
il
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su - gangen Junftionen. Und follte jemand Ddaran jrodic
fen, ob man die ubrigen Acten Der Fuaftionen aufer den
gangen durch eine unendliche Angabl folcher Glieder aus:
drucfen Fonne: fo wird die wirkliche Entwicfelung aller die
fer Funftionen in devgleichen unendlicdhe Reiben diefen
Qoeifel hinlanglih aus dem Wege raumen. Damit aber
diefe Entivicfelung efnen defto grofiern Umfang erbalte, fo
mitffen aufer den Poteftaten von z, deren Eyponent eine
gange Sabl ift, auch alle fibrigen Poteftaten von z juges
faffen toetden, Auf diefe vt leidet e8 gav feinen Jweifel,
vaf cine jede Junftion von z durch eine unendliche Reilje

pon diefer Form Az% ¥ Bzﬁ-} Ccz?¥ % Dzah-ru. f. f. ausa

qedrucft erden fann, indem 4 8, ¥, & W, {. f. ganj allge:
meine Sahlieichen find, und man alfo dafiiy, toas fur cine
Sah! nian will, feen Eann.

§. 60,

: a ;
s ift DeFannt, 0afF man den Druch _'ITB- ourch

o Z
eine obne Ende fortgehende Divifion in diefe unendlidhe
; a 4872 ag 2z apgiz3
Beibeverroandeln Fann: — — ——F_— e b s ey

2 f424

T —2c, D3 darin jedes Glicd 3u dem unmits
ol _

telbat folgendern das beftandige Verhalmif 13 iz bat, fo:

nennt' man felbige eine geometrifche Reibe.

Man Eann aber diefe Reihe aud auf die Art finden,
0af man fie anfangs al8 ynbefannt betrachtet, Denn'fept
man

--::--; — A+ Bz % Cz2 + D23 + Ezathe,
&3 #nd
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und fudbt man, um diele Gleicbbeit wirFlidh herporjubrin
gen, Die Goefficienten A, B,C, D, E u. {. f. fo witd
as=(e t £2)(A + Bzt C22 $ D23 + Ez4 $1.
Muitipliciwt man nun wicflich, fo befommt man
a=aA 2Bzt eCz2faDz3 taEz4tuff
tpAz}FR8Bz2 $£Cz3 D24 | uff

@8 muf alfo a =« A, folglih A = —, und der Coeffici:

& [

ent einec jeden Poteftat von z gleih Jtull gefest werden,
Dieg gicht foigende Gleichungen

«B f BA = o0

«C T 8B = o

«D T BC = o

«E + 8D = o,

i v

Kennt man alfo icgend cinen von den Coefficienten, fo faft
fid davaus der folgende leicht finden, Denn fesst man den
Coefficienten ivaend eines Glicdes = P, und den Coeffi
cienten de8 unmittelbar folgenden Gliedes = Q: fo ift

l)
«Q 48P = o, und folglid Q= %—. Da alfo das erfie

Glied A beftimmt und = ;i ift: fo findet man daraus dit

folgenden Grofien B, €, D u.f.f., eben fo, alg fie fich qud
ver Divifion ergaben. 1lebrigensd fieht man ohne IMibe,
Dai. der Coefficient von 2n in der gefundenen unendlichen

n
Reihe == T 11;*1—1 ift, wobey das Seidven + alédann. ftatt
-3

findet, twenn n eine gerade, — aber, twenn n eine unge
tabe 3abl ift; mit andecn Worten: der Coefficient ift alle

. —g\®
3eit :% (—:——) .

§. 61
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§. OI.

Auf eine abnlidye Art Eann dex- Brudh — 2 b_z

«T Bz +vzz
durch cine obne Enbde fortgehende Divifion in eine unz
endliche Reibe vermwandelt worden,

Da ingwifchen diefe Diviffon mubhfam ift, und man daz
bey die atur der gefundenen unendlichen Reihe nidhe fo
leicht itberfieht: fo ift e8 vortheilhafter, die gefuchte Reibe
willfuhelich anjunehmen, und fic dann auf eben die Act
wie porhin gu befttmmen, &8 fep alfo

a‘t bz
T Bzt yzz
Multiplicict man Hier auf bepden Seiten durd) « + #2 +
yzz; fo erhalt man

afbzmaAtaBzteCz2 $aD23+eE24+ 0 f.f.

TAAz I} 8Bz2 §8C2z3F gDz4 + u. . f,

s vAz2 $9Bz3 +9C24 + u f. f.

Hicvaus ergiebt fih « A = a; «B + A= b und folalich
¥ b B G leae e

ift A= %, und B = — — 31——. Die librigen Buchftaben

& a

=A+Bz{Cz24+Dz3+Ez4+u,ff

ethalten ihre Befrimmung aus folgenden Gleidhungen:

«C T BB+ vA = o
«Dt 8CtyB=o
«E T gD ¥ vyC=0o
&«F + 2E f+ vD =0

w f. f.
Man findet hier alfo aus den Cocfficienten jeder joepes
unmittelbar auf einander folgenden Sliedet den Coefficiens
ten Des nachften Gliedes, Sind 3. B. die Soefficienten
sweper unmittelbar auf einander folgenden Glieder P.aund
Q, und dev Coefficient des nachften Gliedes R: fo ift R &
€ 4 AQ




e

”2 Crftes Bud), WBiertes Capitel,

. BQ 4P ,
o /--+ Da nun die

EQ+yP=o0, oder R =

o
benden erften Buchftaben A und B bereits Defannt find, fo
findet man aus ibnen nadh und nach alle folgenden C, D,
E, F, u.{ f. und auf diefe MWeife erhdlt man A + B2 F
3 a'thbsz
C22 1 Dz3 § Ez4i(, = ﬁ—lgé---_}-y”.

Erempel,
| | 2z -
X gegeben, und ihbm mwerde
[ —Zz — 7%z
Die MReihe A + Bz ¥ Cz2 F Dz3 + Wa gleich  gefest,
Alsdann ift, da a = I, b=ta, «

€3 fey der Brudh

=1, 8= —1, und
SRt 1 Ut A exipBiES S i folalich

C=B¥A Etn jeder Coefficient ift alfo die Summe

D=c+B Der beyden vorhergehendens und Lonnt

E=D+C man daher die Coefficienten jioeper un

FE=E 1D mittelbar auf ¢inander folgenbden Gliedet
u. f. . Pund.Q, fo ijt det nddhfte R = p + Q.

Da nun die bepden evften Coefficienten A und B pefannt

e ] 2
find, fo giebt der Drudy 122

folgende unendliche

I—Zz2—17z2
NReihe: 1+ 32 % 42>t 723 71124 F 1825 4. j» to. Die
man ofne Mihe, fo weit als man will, fortjesen fann,

§. 62,

Dieraus ift man bereits im Stande, die Natur der uns
endlichen Reiben, worin gebrochene Funftionen vermandelt
werden fénnen, ju begreifen. ©g findet nemlich bey den:
felben ein folches Gefe fate, daf cin jedes ihrer Gliedet
aus einem odet einigen von den borhergehenden gefuns
ben“toerden fann. St 3. B. dor Fenner deg gegebenen
DG =« + gz, ynp fest man die unendliche Reife

A
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At Bz Cz2'd.,..F Pzn ¥ Qzo¥r F Rzn¥d2 &
Szut3itoac ;- o wird jeder Coefficient Q aus dem un:s
mittelbar vor thm Hergehenden allein auf dic Art beftimmt,
Daf « QF AP = o wird. DVeftande Ber Menner aus drep
Sheifen, « ¥ Bz ¥ ¥zz; fo whrde jeder Coefficient in det
uendlichen Reihe, R, aus den bepden vorhergehenden ge-
funben twerdent, retn man «R'F 2#Q T ¥ P = "o fefite.
Mave der MNenner viertheilig, wie « + fz, 2278233
fo murde jeber Coefficient in der unendlichen Reihe, S, ets
Balten werden, wenn man ihn o annahme, daff « S+ AR+
v Q ¥ 8 P = o wirde; und fo aeht died immer tociter fort.
€8 with Daber in diefen unendlidhen RNeifhen jedes Glied
au¢ cingm oder einigen von den unmiftelbar vorhergehen:
den Blicdern nacdh einem gewiffen beftandigen Gefesre bes
frimme, und diefes Glefes 1afit fich ausd dem Nenner Ded
Beuchd, dee ineine uncndliche Reibhe verwandelt toerden
foll, ohne Mahe erfenncn. Man nennt aber diefe Reibhen
mit dem bertifhmten NToivee, Vet fich mit der Unterfuchung :
detrfelbew vorgfalich befchaftiget hat, wicderfebrende Reis
bewr; well nan bep denfelber immer ju den vorhergelyens
den Blicdern juriciiehren muf, toenn man die folgenden
Beftimuten wills

§. 63
@3 ift aber sur Grhaltung folcher Reihen nothwendia,
bag ber beftandige Theil ded enners nidht = o fen s denn

Da dag eefre Giicd derfelben A == % ift 6, 60. 61. fo wiicde.

nicht nue diefes Glied, fondern auch aflé folgenden unend-
lich toerden, toenn « = o wave. Disfen Fall alfo ausge: .
mommen , der nachher betvachtet werden folt, o laft fich
jede gebeochene Junftion, die in eine unendlihe Reihe

G s peL:
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pertvandelt toerden foll, auf diefe Form bringen:

a + bz¥ezz F dz3 | 2.
I — wz —pBz2—yz3—0z4 — ¢,
Des Sennerd = 1 gefest torden ijt, toeil fich auf diefe Wrt
alle Bride ausdrucen faffen, fobald das gedachte Glied
picht = o ift; die ubrigen Theile ded Nenners aber haben
desweacn alle dad Feichen —, damit alle Glieder der
Rethe pofitiv twerden,  Denn fest man die daraud ent:
fpringende  wiederfehrende NReihe — A T Bz ¥ Cz2 %
Dz3 ¥ Ez4 % u. f. f. fo merden die Coefficienten auf die
et beftimmt , daf

oo dasd erfte Elied

o e i

B=e«ATb

C=u«B J 8AFc

D=w«C ¥+ 8B} vA + d

E:!wD'i‘ﬁC‘f‘yB‘f?fxT e

u. f. .

it Gin jeder Cocfficient ift alfo cin Aggregat des BVielfachen
eines ober mehrerer vorhergehenden Eoefficienten, und
einee gewviffen: Bahl, weldhe der Jahler an die Hand giebt,
Weniv indef dev Rabhler nicht aus einer unendlichen Menge
von Theilen befteht, fo hort das Hingufommen diefer Jahl
bald auf, und dann wicd jeder folgende Coefficient nad
einem beftandigen Gefese Oloff aué den vothergehenden
Goefficienten beftimmt,  Damit nun die Folge unter den
Glicdern der Reihe ununterbrochen fortaehe, fo muk man
au det gegentoartigen Vertvandlung acbte gebrodhene Funf-
tionen nehmen; denn bep den undchten gebrochenen Funis
tionen andert die-davin enthaltene gange Funftion in den
Sliedern, in welche fie fommt, das Fortfdhreiten der Reibe.
Soigicht 3. B, der unadhte Bruch 1 % 2: : Z Diefe Reife:

1
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14+ 32T 4zzF 623 T 1024 F 1625 12626+ 4227 +
1. f. f.; e8 madht aber Das vierte Glied 623 eine Husnahme
pon der Regel, nach welder jeder Coefficient die Summe
ber bepden vorhergehenden ift.

§. 64.

Uinter den toiederfehrenden Reihen, die man durd die
bisher befcbricbene Cntroidelung der Funftionen erhalt,
pecdienen Diejenigen, die aus Beruchen entfpringen, deren
enner eine Poteftat ift, eine befondeve Beétrachtung, So
af bz

- — in eine

nndet 1 . D. den Br
fndet man 3. B. toenn man BHruch i

folhe Neihe aufldfet, diefe:

at2wa F3e2a , tF4a3a ;f5e%a ,F i
T b toeb  13e3b f4e3b o

und der Coefficient von der Poteftat 22 ift (n F 1) wna F
ne®-Ih, &8 ift inDef auch diefe Reibe eine mwiederfel:
ende, toeil Darin ein jedes Glied duvch die bepden por:
heegehenden beftimmt wicd; und man erfennt das Ge:
fes, nady welchem folched gefchiehet, aus dem entrvicfel:
ten Nenner, Vet ¥ — 24z T wezz ift. Seht man
s=1undz==1; fo geht die Reihe in eine allgemeine
arithmetifcbe Progreffion, a F(2a+b) + 32+ 2b) +
(42 F 3b)>+ u f. f. fiber, deren Differenzen unverdnders
li) ober einanbder aleid) find. &8 ift daber eine jede arith:
metifche Progreffion cine tiederfehrende Reihe. Demny
druckt man diefelbe auf diefe Yot qu A+ B+ CHD 4 E ¢
Frac foit C=2B —A; D=2C—B; E=2D—C!
. f.
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§." 65.
- -, athbz¥czz i §
Eopner wic der Beudh) —————=r, DA ———3=
(1 — a3 (I—eaz;

\!-'; — T

(1 —az)~3 = 173ezt 6222 F104323%F 152924

u. f. f. ift, in dicfe unendliche Reifje verroandelt:
a4 3;-::!2 '1‘60&2322 + ]{'jpf-’;?_z3 + [5554324 oo U.f.f.
¥ b % 324b 4 6a2b Ti10a3b f ...
+ (Bt e B s el it SR R
: Tiets : (nFr)(n :
worin der Soefficient der Poteftat 20 = - -—1—-)—(--:— ea T

o e e C‘II

n in [ t) ih 4 E:;Hgf «i-2c¢ ift, Se¢it man aber
e =1, undz = 1; fo gebt diefe Neihe in cine allgemeine
Progreffion der jwepten Ordnung uber, deten gwepte Difs
ferenzen unvevandetlich find. ©8 beseichne A B +.C ¢
D+ E + 2¢ eine foldhe Progrefion, fo wicd Diefelbe jus
gleich eine toiederfehrende Reibhe fepn, worin jedes Glied
aug den drep vorherachenden auf die At beftimmt tird,
paf D=3C—3B T A; E=3D—3C $B; F=3E—
‘3Dt €5 wff oift. Dain ciner avithmetifchen Pro
grefiion die awepten Diffevensen ebenfalld einander gleid
find, indem diefelben = o werden: fo Fommi diefe Cigens

fdhaft auch den arithmetifchen Progrefjionen ju,
6. 66
JOYRIE Til) : atbztezz +dzs
Auf eine ahnliche Act aiebt der Brud $hs T —
(I~—az)4
gine unendliche Reéibe, in welder die Poteftat z» den Coefs
o5 - V(o Pa)t (

ficienten SLL (2 £3)° ) e S ) P
.{i D 3. i" . 3"

(n — Dnfnfr) fn—2) (n —1)n

gli-2¢ .1- =3 g

¥, - g 1. 2. 3.

©o-3d Hat. Sept man daher « =1, und z = 1; fo ber

' greift

ﬁi‘l- ]‘.b -i-
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gueift diefe Reihe alle algebraifhe Progreffionen bep Drits
ten Ordnung, deren dritte Differengen unveranderlich find,
unier fich. lle Progreffionen von diefer Ordnung, der:
gleihen hier wider AF BT CED +E4F4 . f.f, votftellen
mag, find daber jualcich wicderfehrende Reiben, die qus
Dem Nennet 1 — 4z T 62z — 423 } 24 entfpringen. g
ift folglich E = ¢D — 6C + 4B e gy e — 6D}
4C — B; w.f.f., und dicfe Gigenfbaft Pommt jugleich

allen Progrefiionen e wiedern Ordnungen At

§. 67.

Auf diefe At 1Bt fich geigen, daf alle alaebraifche Proz
grefitonen einer jeden Ordnung, melhe sulest auf unver:
anderliche Differenzen flibren, wiederfefrende Reihen find,
und daff das Gefes, nadh welchem jeded Glied aug den
vorhergehenden gemacht wird, durch den Nenner (1 —z=
gegeben wird, wobey n eine grofere Jah! ift, al8 diejenige,
weldbe die Oidnung der Progreffion angeigt.  Da alfo
am 4 (a F b)m + (a F2b)m T @d 3™+ u f . eine
Proareffion voir der O tnung m darfeellt: fo ift weaen dee

Jtatur der wiederfehrenden Rethen.

n{n —

= (@ f 2b)m

0= am - 2 (@ T bm 4
I

2.

nin — 1) (n —2)

o

@ 1307 oinE = (af (n—1 )b
d ) ERLE et 1l —— % 11z
1. 5. 3. (a3 T = - af(m—1b)

F@tnb)m; wo die obern eichen gelten, tenn n ecine
gevade, Die untern abee, wenn n eine ungerabde Babl. ift.
Diefe Bleichung ift aligemein wahr, wenn n cine gange
3ahl und grdfer alg m ift, Dievaus lafit fich beurtheilen,
bon was fur einem toeiten Umfange die Lehre von den wics
decfelyrenden Reiben ift. '

§. 68.
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§. 68.

Senn der Nenner cine Poteftat, nicht einer roentheis
figen , fondern einer vieltheiligen Iursel ift: fo laft fich die
Satur det daraus entftehenden wicderfehrenden heibe aud
auf eine andere Yt erflaven. €8 fey nemlich der Bruch

1

(1 —az — @22 —y23 — 324 — )M X
gegeben; fo ift die daher entfpringende unendliche Reihe
(m¥1) (m-[-tj(miﬂz)“T('n1-§1~(n]+ﬂl_n}_-}-_3fﬁs

e T 72 1. 2 3.
K
-]< (_m....:l:_:[.)_ ﬂ-i- m—Zﬂﬁz3ﬁf,
 § 1. Lo
( I
P mf )'y

Um die Natur diefer Reibe defto befjer cingufehen, drade|
man fie durch allgemeine Budbfraben aus, Man evhall
algbann

rdAz¥Bz2 $Cz3 %, ... FKam-3 +Lan-21¢
Mzo-I % Nzn §1c. und ein jeder €oefficient N mitd
auf die At aus fo viel porhergehenden, als Buchitaben

¢, 8,7, 0 Wf f. Da find, beftimmt, baﬁ\l._f—-gf- & M
p 2 g 300 kg A I0 or 4o it OO

nun gleid hier das Gefes dev Fortfchreitung nidht befran:
dig ift, fondern von dem Epponenten ber Poteftat z abhangt;
fo richtet fich doch gleichwoll eben diefe Reihe nach etnem
andeen befthndigen Gefesse, toeldhed man aus dem entwickeiten
Nenner findet, und weldes der Natur Der wieberFehrenden
Reiben gemaf ift. Sfenes nidt beftandige Gefen hat aber
nue alsdann fatt, toenn der Rabler Ded Bruchg die Cins
Deit, oder eine Deftandige Grdfe ift; Denn toenn er gugleid

Potes
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Poteftaten von z enthdlt, fo twitd daffelbe noch viel jufams
mengefester.  Dies wird fich nach der Seflarung der An:
fanggarunde dev Differential: Rechnung mit grdfierer Leich-
tigfeit zeigen laffen.

§. 69,

Bigher haben wir angenommen, daf der erfie ugd be:
ftandige Theil deg TNenners nicht = o fen; und Haben an
feiner Stelle bie Ginleit gefest. MNun wollen wir unters
fudben, was man fir Reihen erhdlt, wenn dag Defrandige
Glicd ded Jtenners verfbmwindet. Sn diefem Salle hat die
gebrochene Funftion folgende Form:

AT DE Tezz T

Z (I —wz—B8z2 — 1(.)

fafit man bice den Faftor des Nenners z aud der Adt, fo
Rt baberz T
I —az _ﬁzz-—-?t“-.
die Reihe A T Bz + Cz2 + Dz3 ¥ 2. unbd fo ife offenbar,
Dak

a ‘f‘hbz SUEr 1

——

z(l—wz—pzz—y23—10.)

gieht der Bruch, derdann fibrig bleibt,

TB4CzDz2 +Ez3 43,

oy
m—

A
z

- Aor s . s [ T_‘z_"ﬁz:__sz
fepn werde, Yuf eine dhnliche Art wird o
z2(atbztcz2+ic)

A B ; :
= — ¥ - T Ct Dzt Bz2 4 und dberhaupt ift
zZZ ¥

afbztcz2da, S B 'I' C
ZE“'::i——- 0 o !322___'723,__tc‘) ST zm zin-1I zin=2

D s
T o3 T . m mag eine Sahl bedeuten, was fiir eine

7~ 3

8 oill,
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§.. 70.

Da man durch die Subftitution eine andere Heranders
liche Sudfie x anftatt der z in die gebrochenen ‘Sunttionen
einfiihren, und aljo jede gebrodhene Funftion auf unjablige
Octen ausdructen Fann: fo fann man auch eine und Diefelbe
gebrochenc Funftion auf unendlich viele Avten durch roieders
Fehrende Reiben darftellen, Fft 3. B, der Bruch y =

0
Jo— &= 2%
824 ¥ 1. 1ird: fo erhblt man, twenn man z :-i:—fu:@t,

gegeben, wo alfoy =1 P2z {322 T 5234

sx P — x(1 } x) Ifx
vTE= : = ol und P —
XX—X—1 Li*x-—xx I T X — XX

=1 f ox | xx—x3 T 2x4—3x5 F §x6—2. fo oied nun
ye= ==X —0X2'—x3 x4 —2x5 30— 5x7 T X

. . — "'l _— 0y
Sept man fetner z = ———; fowitd y = —— e

[T x [ — 4 X — Xx!
and daraud y =— — 2 — 10x — 42xX — I78X3 —
754x4 — 1¢. und auf diefe Weife {affen fich fiiry unzablige
wiederfehrende HReibe tﬁweﬂ.

TRl I
Die irrationalen Funfiionen vertwandelt man nach dem
Lheorem, daf

mn m 1I=—n

m =2n
o e R T m (m—n) e, B
n =— pn — D 1n S e Lt SRR O
(P Q) R oMo Qt 5. 2n ! Q ¥
m (m—n)(m—2n) . .'l_"_"_?_n s
T TR e

n..210 , 30
in unendlicdhe Reihen: dann es laufen Hier dic Gfieder

m
foenn -—-Esme ganie pofitioe Sabl ift, ohne Ende fotf
Sest man nun ftatt m und n beftimmee Sabhlen, fo ift
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Bon derEntmwidelung d.Junte. dird) unendl Reiben. g1

iyt mppgpio o= pdory i3
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S s e e Pl
(P%Q)"s“:—-i“ﬂpg 2 306 b Q0T e
P30l
, 2 o bty e s §.
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P73 Q% 41
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(Redehe s u s o w sam it S IR R e
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Die Glicder diefer Neifjen folgen alfo auf die Wct auf
einander, daf man ein jeded aus dem vorfhergehenden ers
halten fann.  Denn ift ivgend ein Slied der Reibe, welde

m ni—kn
aug (P + Q) ™ entfpringt, = NP O_L, foift das folz

i m— Ut Fon
gende = — mke MP Q h‘
(k'i" I_Jn

Man mug

aber hierben bemerFen, daf in jedem folgenden Gliede der
Ceponent von P um eing abnimmt, und dagegen der Grpos
nent von Q um eing wachfet. Und damit die Anwendung

auf eingelne Falle leidyter weede, fo fann man die allgemeine
1]1 |'I'l

in
Q
sotm (P Q) " fo auébtud‘en pt (I SO ) 5 benn ents
wictelt man den ‘31H$bt1tff( TP E‘j‘ "i{', und maltiplicict

Lulers Linlin d.2mal o, Unendl 1B, & man
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m
man die davaus entfpringende Reibhe duech P ™, {o ehal
man dadurch die porhergehende. Ferner fann man, dam
nicht blof die gangen Sablen, fondern audh jeden Brug
potftellt, n immer der @inbeit gleich fegen. LThut ma

e : Q - - e s avicl
nun diefeé, fo wird, wenn man B weldhes eine Funttion

von z.ift, = z fet,

m(m—1) _2 11‘11\’11"[—[“{111——:} B
(I'E‘Z) ----I'"f‘ Z.f-—-—- z T = E 7 1
o - 3
llm aber die io[g.,nun Progrefiions: (‘je*:rf ju finden, i
eg dienlich, audh diefe Vermwandlung- der allgemeinen Fou
mel in eine Reihe ju bemerfen
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©8 few alfo guvdederft Z=«z, {vift (1 f ez -1 =1}
—I (m—1){m—2) (m—1)(m--2) m—3)
= 1 — —u2z2% - -—n¢333 T
I I o I . o Bt 3
et man nun anftatt diefer Reibe die allgemeine Forml
li‘thi'ﬂ?-ﬁ.f‘ CZ;T&-¢~«'i‘h'iz”_l":'xziln-}iu'f‘;l

fo wid ein jeder Coefficient N qus dem vorhergelhenden U

11— n

auf die Yct Heftimmt, Daff N = ——— M ift.  So i
1

enn manne=1 f¢Bt, daalddann M = 1 ift, Ne=A=

m—[ A 4
——— - ferner, tenn man n== 2 feft, da algdam
|

m—1I m-——2
M :A:-——{—wut, N=B= ——aM=
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Bon derEntricelungd. Fune, durch unendl. Reihen. g3

=) ) pe="""2up
Li=varo il : |
i (m _..1.. 1) (m.: 2) (m : 3 a3 u. f fi. gerade fo, al8

ir die Coefficienten in bm borhin gefundenen Reihe ges
habt haben.

S. 74,

Gernet fey Z==uz + 8zz. NISDann ift (14 wz F fzz) -1
Cx (m=1){m

{]i}!_}(a.z*rﬁzmi‘ —"I“'"i*__ (ez $822)2 Fu.1.f,

Drdnet man nun die Glicder nadh den ‘Poteftaten von z, '
fooitd (tfaz T gzz; M-I =

. (m—1) (m~1)(m=2) 2 2‘f (m— 1)(111—3‘)"1'{1--*) 22

. M TP — a7 z T,
g I -t Lo a2 'm | PR e 3
(m —1) (m—1)(m—2)

T '—'I—' z” e x ( ‘3 zaﬁzg'ﬂf.
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Getit man daher anftatt diefet Reihe die allgemeine ormel:

1fAz +Bz2 +Cz3+4,,.. Lzi~2 -j-'\rlzmi-l-Nzﬂ-I-zc,

fo wird jeder @ocw.uent aus den bepben norbmebenben

— 11 _m__
ouf die Act beftimmt, daff N = 1—n— aM$ = HE AL
1§ |

ift; und shieenach laffen fich die Coefficienten aller Gliedey
aus dem evften = 1 finden. &8 ift nemlich

A= 911—:_1)“
1
B e (m-;—z) “ A b (zmﬂ—z)

PR S e

3 3
D= (‘“—4%”(?’2_‘:&;3
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§ 75
Wenn' Z &= «z |} pz2 T vz3 i, fo ift
{m_—l)

(x Faz+ 822 F y23)m-T =1+

(o2t

.._..l..)..(.E.._l(acz TRz2 y23)2
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gz2 4 yz3)f

und ordnet man die Glieder diefer Reihenach den Potefiatn

von z, fo erhalt man

’i‘( _I}m (M=1)(m—2) , , (m=1){m-2)m—3) ;3
e e XF ¥ b igoa s “ it
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Damit aber dag Gefe; diefer Neibe defto beffer in die M

gen falle, fo fese man an ihrer Stelle

1FAzZF B221Cz3f,,,FKz0-34L z0~2 3 Mzu- 14 Nz

Hier wird der Coefficient eines jeben Gliedes aus den di
(m—n)

vorhergehenden auf die At beftimme, daf N = —— — « i
11

(2m—n) (3m ~—n)
—— 3L =2 — yKift. Danundas ecfte Gl

n

=1, und die vordemfelben vorheraehienden==o find ; ol
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leberhbaupt alfo toerden, twenn
W ez pz2 Fy23 F 328 Pr)m-timy AL ERT
+Cz3 + Dz4+ Ez5 + 1. s
gefelit oird, die Soefficienten eines jeden eingeln Gliedes

c= ﬁg_” «B ¥ 2"“3—3?' oar 8D,
Pl (m-—q.? C ( 2:11—-4_)ﬂ B ¥ (3 1%—-4) A (4m—4.) y

4 b
S 5 5 5
(5 m—3) :
———ar
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€8 wicd nemlich ein jedes Glicd aus fo viel vorhergehens
ben beftimmt, af$ man Budftaben «, &, %, 3, . {. f. indet
Sunftion von z hat, deren Poteftat in eine wicderfehrende

. Reihe verwandelt wird. Uebrigens frimme diefes Sefes

mit dem §. 68, tvo toic die dhnliche Formel (1 — sz
“=F22 —-yz3 — 4 f. 0.)-m X in cine unendlidhe Reibe

&3 : auf:
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86 - Crftes Buch. Bieetes Capitel, 1c.,

aufldften, tibevein, Denn toenn man — m anftatt m feft
und die Budpftaben «, 8, v, 2, u. f. f. neaativ nimmt, f
ethalt man in bepden Fallen durcdhansd einerlen Reiben,
Snawifchen ift hier nicht der Ort, diefes SBefen aus allge:
meinen Grinden ju beweifen, dies fann erft dann auf ein
Dequeme vt gefchehen, twenn die Anfangsarimde der Dify
ferential- Rechnung vorausdgelest werden Fonnen: feht i
es hinlanglich, die NidptigPeit defjelben duvdh die Anroen:
dung auf alle Davunter begriffene eingelne Falle gejeiat ju
Haben,
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