UNIVERSITATS-
BIBLIOTHEK
PADERBORN

®

Universitatsbibliothek Paderborn

Leonhard Eulers Einleitung in die Analysis des
Unendlichen

Euler, Leonhard

Berlin, 1788

Funftes Capitel. Von den Funktionen zweyer oder mehrerer veranderlicher
Grolien.

urn:nbn:de:hbz:466:1-53541

Visual \\Llibrary


https://nbn-resolving.de/urn:nbn:de:hbz:466:1-53541

Sunfted Capitel,

Bon den Junftinrten jrvener ober mebreret veran:
perlichen Sedgen,

S 77 ;
b wit aleich bisher mehrere veranderliche Grdfien bes
teachtet haben, fo toaren-diefelbendoch immervon derct, dDafk
jie indgefammt Funftionen von einet cinjigen veranderlichen
®rofe roaren, und daf, wenn man eine davon beftimmte, daz
durd sugleich alie ubrigen beftimmt rourden, Allein dieverdnz
derlichen Grdfient, die toiv nunmehr betradhten merden, find
jo befchaffen, Dafi feine pon der andetn abhangt, und daf
bey Dev Leftimmung der einen die ubrigen nichts defio ez
miger unbeftimmt und verdndeclich bleiben. Dergleichen
veranderliche Grofen, 3. B. x, y, z, ftimmen alfo in Ynz
jehung ihrer Vedbeutung mit einander tberein, toeil eine
jebe alle beftimmte FWerthe unter fich beareift; allein, wenn
man fie unter einander vergleicht, fo findet darunter die grdfite
Berfchiedenheit ftatt; indem, mwenn die eine z einen be:
fimmten IWerth echalt, die iibrigen x und y nod eben fo _
eit fich ecftrecfen, a8 vorher, Dev Unterfhied swifdhen
bon einander abhangigen und von einanbder unabhingigen
verandeclichen Grdfen befteht alfo davin, daf die Beftim |
mung der einen bHep jenen gugleich die Beftimmung aller
fbrigen nach fich sieht, bey diefen aber auf die Dedeutung
er wibrigen nicht den gevinaften Einflug hat,

S 4 S 78.




88 Eeftes Budy, Finftes Capitel.

§. 7.

Bine Sunfrion sweyer oder mebrerey veranderlichen
Grdfien x, y, z, ift daber cin Ausdrud, der auf ivgend
eine Art aus diefen Grofien sufammengefent ifT.

@8 ift alfo x3 + xyz F az2 eine Funftion dreper vew
anbderlidhen Grdfen x, v, z; und e bleibt diefe Funftion,
toenn auch darin eine perdnderliche Grofe 3. B. z beftimmy
D. B, an ifrer Stelle eine beftandige Gudfie gefest witd,
noch immer eine veranderliche Grofe, nemlich cine FKunk
tion von x und y; ja wenn audh aufer z nodh y beftimmt
wird, fo ift fie doch nodh eine Gunfrion von x.  G§ erhil
Daber eine folche Funftion mehrever verdnderlichen Srifen
nicht eber cinen beftimmten Werth, als big alle eingelnt
pevanderlichen Grofien derfelben beftimmt find. Da nun
jede veranderliche Grofie auf unendlich viele Nvten beftimme
erden fann, fo muf eine Funftion jweper veranderlicdu
Bedfien, da fie fir jede diefer Grdfien unendlich vieler B
ftimmungen fabig ift, auf unendlide mal unendlich biek
Ycten beftimmt rerden fdnnen,  Bey einer Funftion drev
perandetlichen Grdfen ift aus eben dem Grunde die Anjal)
der Beftimmungen noch unendlich vielmal grofer, und alf
eine ahnliche vt wadfe diefelbe, wenn noch mehr perdn
decliche Grdfien da find,

$ 79

Wian theilt die SunFrionen mehrerer verdnderlidn
@Brofien, eben fo wie die SunFtionen eince cinzigen, fob
bequem in algeBraifche und tranfeendente eim.

Unter jenen verfteht man folche, deven Sufammenfesund
blof- auf den algebraifchen Operationen besuht; unter di¢
fen abey dicjenigen, u welden jugleidy tranfeendente Opt
vationen erfordert roerden.  Man Fdnnte diefe lehtern von

nevem




(il
h

nfs

I(EIII
e
[n¢
u
ime
b

felt
b
afl
ail
an

il
(7
Pt
oon

3. b.Bunft. soeyer odet mefrerer veranderl. GSrofenr. 89

neuem darnach eintheifen, daf die tranfcendenten Operas
tionen entroeder alle, oder nur einige, oder gar nut eine
gingige verdnderliche Grdfe angehen Eonnen.  Man nehme
3 B. den Ausdeud zz T ylog.z. Dies ift allerdings eine
tranfcendente Funftion von y und z, tweil fie den Fogarith:
men von z enthalts aber fie ift folches gleihwohl nue in
¢inem niedrigen Grade, weil bey der Beftimmung der ver:
andeclidhen Grdfe z einé algebraifdhe Junftion von y fibrig
bleibt, - Sndef ware e8 von Ffeinem Nupen, rwenn man
durch dergleichen lnterabtheilungen die Unterfucdhung toeits
louftiger machte.

§. 8o

Serner werden dic algebraifchen Sunttionen in ratios |
male und irrationale; und die rationglen wicder in ganse -
und gebrochene eingetheilt, '-

JBa8 man unter einer jeden diefer Acten von Funftio: |
nen gu verftehen habe, ift aus dem evften Capitel [§. 8und 9] '
befannt.  Gire Funftion ift nemlidy alédant rational, twenn
feine von den vevanderlichen Grofen, von toeldhen fie eine
Sunktion .ift, ein uryelzeichen vor fich hat, und eine
gange Funftion, tvenn davin Peine veranderlidhen Driche
vorfommen, fowis fic in diefem Falle ein Brud ift. Dex
allgemeine Ausdruck ciner gangen Sunftion jweper veran:
declihen Gedfenift Daher: wk oy gz f Sy2 fayz T
§z2 $123 4 9y2z Feyz2 oz b g £ und twenn
Pund Q dergleidhen gange Funftionen entweder jweper odet
mehrever perdndeclichen Sedfen bedeuten, fo ift % ein
allgemeiner Ausdeucd der gebrochenen Funfrionem.  Die
ittationalen Gunftionen endlidy {ind auch hiev wieder ent- |
teder entivicelte oder vermicfelte; jene werden vermittelft

S5 : det
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90 Eeftes Buch.  Finftes Capitel.

ber Wucjelzeichen abgefondert dargefrellt, diefe aber in eine
unaufidgbaten Gleichung gegeben.  So ift V eine verwicelte

. 5 : § >
irvationale Funftion -vow y und z, wenn V- = (ayz ¥

23)V> 4 G4+ )V $y5 F 2ayaitaf ift

§. . 81.

Zuch findet'bey dén gegenwartigen SunFeionen dig
Eintheilung in einformige und vielformige eben fo gut
ftare, vals bey den. Sunfrionen ciner ¢insigen veranders
lichen Grofie.

&o find die rationalen Funftionen einfdrmige , tweil fie,
foenn man jede threr vevdndeclichen Gedfen beftimmt, nidt
meht af8’ cinen Werth geben.  Lafit man nun P, Q, R,

L S, . f.f. vationale oder einfdrmige Gunftionen von x, y, 2

bedeuten, fo ift v eine jwepformige Funftion eben Diefet
Grdfien, wenn V<SPV 4 Q = o ifty Denn in diefem
Galle erhalt vV, man mag x, y und z, mwad filv einen bes
ftimmten Werth man will evtheilen, nie Sinen, fondern
allejeit einen doppelten beftimmten Werth.. Auf eine ahn
fibe Uct ift V eine drepfbrmige Funftion, foenn V> —
PV® + QV — R == o; unb gine picrformige, toens
v — PV’ +.QV* —RV + 8 = o ift, Hicraus 1aft
fich leicht beurtheilen, toie ¢8 mit dem fibrigen pielfdormigen
unftionen befbaffen djt.

§, 82,

So tie, wenn man eine Funftion Einer verandetlichen
Grdfie = o fest, dadurch die veranderliche Grdfe z cinen
peftimmten, einfacdyen enttoeder oder vielfachen, Werth et
Balte fo micd, wenn man eine Funftion sweper perdnder

lichen
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B, b. Funfe, wener obermefirererveranderl. Srofen, orx

lichen Grdfen xund z gleidh o fest, jede von'diefen verandets
lidven Grofien durch die andere beftimmt, und Daljer eine
unftion devfelben, ohnerachtet jie vorher nicht von einanz
der abbiengen, Auf eine ahnliche Art wird, wenn man eine
Cunfrion dreyer veranderlichen Grdfen x; y und z = o
fest, jede. diefer verandetlichen Srofen durd) die bepden
fibrigen beftimmt, und eine Funftion decfelben. - Eben das
gefdbieht, mean eine Funftion nicht der Null, fondern einer
beftandigen Grdfie, oder aud) einer andern Funftion gleich
gefent tird ; denn e8 wicd qus jeder Gleichung, fo viel verz
andeclidhe Grdfien fie audy enthalten mag, doch immer die
eine peranderliche Grdfie durch die ubrigen beftimmt, und
eine Funftion. decfelben: jwep verfchicdene Gleicdungen
aber 3toifchen ein und denfelben peranderlichen Srofen bes
fimmen je gey und 3roen davon durd die ubrigen . f. f,

§. 83.
Votsualich merFronedig abee ift die Lintheilung dex
SunFrionen sweycr oder mebrever veranderlichen Grofen
in bomogene und beterogene.

Homoaen ift eine Funftion, wenn davin allenthalben {
ehen Diefelbe Angaht von Dimenfionen dev verdnderlichen {
Grdfen befindlich ift; und heterogen, menn die Anzabhl dies °
fer Dimenfionen verfhieden ift. €8 wicd aber hievbey eine
jebe eingelne vevgnderliche Grofe fur eine Dimenfion, dasd
Duadrat dapon, oder ein Produft aus jwepen, fiir jwey
Dimenfionen; ‘ein Produft aus dreyen, fie mdgen nun-eine
ander aleich oder unaleich fepn, fie drep Dimenfionen ges
rechnet, u. f to. und auf die bejtandigen Grdfen fieht man
bey der Rahlung der Dimenfionen gar nicht. Auf diefe Ace
leat man den NAusdricfen wy; Bz eine; diefem, ey Ay2;
v22, jweys den folgenden, wy3; By2z; wyz2; 823

vren;
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92 Erfies Bud),  Jinftes Capitel,

drey ; und diefen ay4; By3z; vy2z3; dyzdj 24, vig
Dimenfionen bey, u. f. f.

§i 184

gRir twollen diefe Cintheilungen jubdederft auf die gan:
gen Junftionen, und jwar Blof auf die ganjen Funftionen
stoener pevanderlichen Grofen anwenden, indem mehr vers
anbecliche Grdfen hier Feinen Unterfchied madyen,

g ift alfo cine ganse Sunfrion cine Hhomogene Sunks
tion, voenn fich in allen ibren Gliedern, cinseln genony
men, cine gleiche An3abl von Dimenfionen findet,

Diefe Funftionen theilt man wieder fehr bequem nad
der Angahl dec Dimenfionen ein, toelche man allenthalben
in ihnen anteifft. Soift wy T Az die allgemeine Form der
ganjen Junftion von einer Dimenfion; «y2 T 8yz f »22
Hingeaen Ddie aligenieing Form der Funftionen von jioey
Dimenfionen; ferner wy3 f By2z F vyz2 f 323 die alls
gemeine Form Det SGunttionen. vorv drep  Dimenfionen;
eyd teydet yy2z2 f¥yzd g ezd bie allgemeine Form
ber Gunfrionen von vier Dimenfionen; u. f. fi- Nady der
9lnalogte Bann man daber auch eine beftandige Brofe »,
obne alle veranderliche Grofe; eine Funftion von Feines
Dimenfion neanen,

§.. 85.

#ine gebrochene Sunfrions ferner ift homogen, wenn
ibr Bablee und Fienner homogene Suntrionen-find,

ayy+tbz

So ift diejer Brud ﬁ: eine homogene Funfs

%J
tion vont y und z. MWas aber die Anzahl der Dimenfionen
bey dergleichen Funfrionen betrifft, fo erhalt man fie, wenn

man die Rahl der Dimenfionen im Nenner von der ab
ver
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B. b. Junke. jroener oder mehrever verandérl Srdfen. 93

der Dimenfionen im Jabler abjieht; fo daf alfo der ange:
fubrte Brueh eine Funftion von einer Dimenfion, und

5 ?;
s eine Funftion von drep Dimenfionen ift. Wenn
:r’}’ T ZZ

Daher der Sabler und Nenner gleiche Mengen von Dimen:
fionen enthalten, fo wird der Bruch eine Funftion von feiz

3
ner Dimenfion, twie foldes bey -Tj-—— vedgleichen Dep

—y; a—z—z; &> ; ftatt findet: und ift die Unzahl der Diz
Z

4 Yy

menfionen im TNenner grofer ald im J3ahler, fo rird die
Rahl der Dimenfionen des Brud)s negativ. So ift 3 B.
Y e

LAY ftion von — 1 Dimenfion; ————- cine
”eme%un i D fion; =g

Tunftion von — 3 Dimenfionen; eine funfs

yS fayz4
tion pon — 5 Dimenfionen, weil in dem Jahler gar feine
Dimenfion anjutreffen ift.  Uebrigend erhellet von felbft,
daf mehrete homogene Funftionen, die alle eine und diez
felbe Anzahl von Dimenfionen haben, ju einander additt,
pdet von einander fubtrabhice, wicder eine Homogene Funf-
tion von eben der Anzabhl von Dimenfionen geben. o ift
Bzz yy4'f 3z4
e

y yyz tyzz
yuz' Cyy u
Yy i Em
Snnftion von gar Feiner- Dimenfion.

dee Ausdruct wy F eine Junftion von

eine

: : : 3
einer, diefer hingegen « ’—z—y ¥

§. 8b.

Was bisher von den Hhomogenen Funftionen gefagt toes
ven ift, erftreckt fich auch auf die irvationalen FunFtionen.
Sftdaber P irgend cine homogene Funftion, und die ahi

ihrer




94 Eeftes Budy., .. Finftes Capitel,

iher Dimenfionen.alfo n:: fo ift V7 P eine Funkiion von £n

4&5

3 : . P
v P cine Gunftion von £ n, und uberhauptP» eine Funk:

tion 'onn—fin Dimenfionen. . €8 ift folglich V- (yy + 22)

3 9 9
eine Junftion von einer, v (y Tz ) eine Funftion vo

B

drepen, (yz Fzz) * eineFunktion von = Dimenfionen, und

YY L e ; Sy, 3 i ;
— L ¢ine Funftion von Feiner Dimenfion. Diefe
T ALY fion, Diefed mit
dem vothergehenden jufammengenommen, fo crhellet, o

I yY (ytzz) s il
s s s G gt P
y z V{y: —az ) eyl (y 1z)

eine homogone Funftion von — 1 Dimenfion ifts

§.. 87.

D6 eine vermicfelte irrationale Funftion Homogen oy
ober nicht? (aft fidh hievaus leicht exfennen. €8 fey Veim
foldye vertoictelte Funbtion, und V> $PV” QV ¥ R =q,
fo.baf P, Q und R Funftionen von y und z find. Hiew
fallt nun guvdrderft in die Augen, daf V feine Homogent
Kunftion fepn fann, wofern nidt auch P, Q und R home
gene Junftionen find, Sefit man ferner die Anzahl der
Dimenfionen in V gleich n, fo ift V™ eine Junftion von 2n,

3 £ - - ¥ ~
und V= eine Funftion von 3n Dimenfionen; und da nut
allenthalben eben diefelbe Anzahl von Dimenfionen fatt fiv
ven muf, fo muf P eine Funftion von n, Q eine Funftion
pon 21, und Roeine Funftion von 3n Dimenjionen feyin
2Benn alfo P, Qund R in der Ordnung, in welder fie hiet

“ftehen, homogene Funftionen von n, 2n, 3n Dimenfionen

ﬁﬂ D
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%B. b Junft. soeper ober mebrerer veranbee.Grofen. o5

find, fo fdlieit man darvaus, daf V-eine Funftion von n
Dimenfionen fep. Sft 5 B. vE i (yatza) v Taysyv

— 2710 =oj fo'ift V eine homogene Funftion von jwep
Dimenfionen von y und z,

§. 88.

Wenn V eiiie bomogene SunFrion von n Dimenfiones
von y und z iff, und man darin allenthalbeny = uzfegt;
fo verwanoelt fich die Sunkrion V in cin Produtt aus der
Dignitae z2 in eine Juntrion dev verdnderlichen Grdfic v.

€8 toerden nemlich durcdh dig Subfiitution y —=u'z' in
alfe eingelne Glicder eben fo hobhe Doteftdten von 2 aebracht,
al8 yie vother bon y enthielten: und da die Wizabl der Dis
menfionen von y und z in jedem Gitede 1 war, fo mufl nun
bie vecanderliche Grofe z allenthalben n Dimenfionen ha:
ben, und aljo in jedem Gliede die Dignitat 21 feyn. - RNunz
mehe 1t daher auch dic Junftion V durch z= theilbar, und
der Duotient wicd; wenn man wicklid) theilt, eine Funka
tion von der einzigen veranderlichen Gedfe u. Um Diefes
pboederft an efiier gangen Funftion ju jeigen, fo fey v
—ay3 ,3;3/ T vyzz b 8z3, Seit man hier y=—=uz,
fo wird Vie= 23 (wu3 F guz +yu+d). Aber auch von
oen Drithen ailt diefe Vehauptung, Denn 8 fep V =
ay 16z B Y 22N
m, und alfo e¢ine Funftion von —. 1 Dimenfion,
Macht man roieder y =uz, fo toitdb V=z"1 (ﬂjfi
: : wu eI
Ja felbft die frrationalen Sunftionen find nicht davor qus:
gefcbloffen,  Denn ift v = }-'i-;g—’r{ zf)- und afo eine
zV (y3 T z23)’ :
Sunftion von — 3 Dimenfionen: fo toird, wenn mon y == uz
fest,
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23 Clau 1) art
fort, V=12 2 (” Ty ! ) Nuf diefe Art laffen
v (u3 1)

fich daber dic homogenen Funftionen Jweper peranderlichen
Grdfen in Junftionen von Einer peranderlichen Grofe vew
foandeln; denn die Poteftdt von z ift, da fie ein Faftor ify
nicht mit in dev Funkrion von u enthalten.

§.  89.

Wenun alfo V cine homogene SunFrion dex beyden vers
Snoerlichen Gedfen y und z von Feiner Dinmenfion ift, fo
witd fie, wenn man y = u z fent, in cine veine Sunkrion
ciner einzigen verdndelichen Grofie u verwandelt,

Denn da die ahl der Dimenfionen = o ift, fo witd
die Dignitit don z, womit die Funftion von u multiplicie
foerden muf, zo == 1, und in diefem Falle fallt die verdnder:
fiche Brdie z gans aus der Nednung weg.  Jft 3. . V=

% : u Tl
f-i——, fo wird, tenn man y=nuz fet, V= HI::
: S ' u—I

= . ™ 5 4 ___‘;F'f o ?,I
und iftdie Funftion ivvational, und 3. B. V= £ “r}’z % );

Z

fo tvicd, twenn many = uzfegt, V.=u—v (uu—1),

§. 9o,

Eine jede ganse homogene Sunttion jwweycr verandew
lichen Grofien y und z Fann in fo viele cinfache Fatrores
von der Sorm wy + 8z aufgeldfer werden, als fic Dimet
fionen bat.

Denn weil die Funftion homogen ijt, fo wird fie dutd
die Gubftitution y = uz in cin Produft aus z» in an
gange Funftion von u verwandelt, weldye folglich in el
fache Faftoren von der Form. zu T A aufgeldfet werbdh

Fann. - Multiplicict man nun alle diefe Faftoven mic z, f
it
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9.0, Junke.stoeyer ober mefrerervetinderl; Grdfien, §9

wied cin: jeder auf die Form wuz F gz = «y T Bz ges
bracht, indem uz =y ift; und da 22 ein Multiplicator ift,
fo entftehen Daber fo viel folcher Faftoren, als n Cinbeiten
hat. @€ find aber diefe einfachen Faftoren .entmweder reell
oder imaginar, d. b. die Coefficienten « und # find entwwes
per reelle ober imaginare Gedfen.

Dicraus folgt alfo, dafi die Funftion von 3wen Dimens
fionen ayy + byz + czz ey einfache Faftoren bon dep
gorm ay + Bz; die Funftion ay3tby2z +cyz2 4 dz3
aber drep einfache Faftoren von der Form ay + gz bat ;
und auf eine ahnliche Avt verhalt e8 fich ferner mit den
fibrigen gangen homogenen 5unfnanen von mehrecn Dis
mcnﬁnnen *)

*) Die entmickelte Form e[mr gangen Bomogenen ‘iunftmn pon
y und z.if:

Ayr T Bye=Xz T Cyn=2z2 Dyt-323 ¢, ., 4 Ogn
- und felbige vermandelt fich Dy die Subfitution y = uz in

20 (A un ' Buns T Cyn=2wpiDiga-3 4 [0 + 0)

Do nun

Aut fButsX f Cun=2 FDut=3 F .,/ FO=A K
(u T:2) (weg b)(u o) (ufd)w,

ift: fo wird

20(Autt b Bun=¥ f Cun=2 fuiDian=3 4, /[ 4-0) =
A (i a)Cu by (u t ) e,

#nd Gicrvon find die Fafforen

n n
uzy At azy Aj

n n
uzv' A f bzy A3

n n
uzy A f czy A;
e = .

uzy A T dzy A; uf. . .

Zulees Einl.in 0. 2Analo.Unendl 1,25, @ Sent
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'n
Soit man alfo. in diefen Faftoven uz =y, VvV A =y

n
und YTA, mita ober b oder ¢ ober d 2, multivlicivt, =
fo exhdlt man fir einen jeden die Form »y f pz,

9L,
So toie Daber der Misdruct ey + Bz eine allgemein

. Fovm fie die ganjen Funftionen von einer Dimenfion ift

fo ift (ey 't £2) (vy T e2) cine allgemeine Form der gaw
sen Junftionen von jlwep, und (wyt£z) (vy132) (syit)
eine 'aﬂgemeine Form dee ganjen Junitionen von drep i
menfionen; und auf eine ahnliche Act Lann man jede gang
homogene Funftion durch ein Produft aus fo viel Fafrorn
pon der Form =y - Az darfiellen, alé die Funftion Dimen
. fionen Hat. Man findet aber diefe Faftoren quf eben bi
At durd die Auflofung der Gleidbungen, auf roelche nad
dem Obigen die einfachen Faftoren der gangen Funftion
Einer veranderlidhen  GSrofe gefunden twerben,  Uebrigen
ecftrectt fich diefe Gigenfhaft der hHomogenen Funftiona

stweper vevanderliden GSudfennicht auf die homogenen %uuf:l

tionen dreper oder mefrever veranderlichen Gudfer: dem
die allgemeine Form diefer Funftionen von nicht mehr olf
atoey Dimenfionen; nemlich ey y + byz F cyxf dxzt
exx f fzz, 3Bt fid) nidt in jedem Falle auf cin Prodult
bon der Form (ey T Bz T wx) @y sz F&x) bringen
und noch weniger ift man im Stande die Funftionen von
nod) mehrern Dimenfionen in dDevgleichen Probufte su vew
wanbeli,

§. . 92,
Aug dem, tvas von den Homogenen FinFionen gefog!
worden ift, erhellet jugleich, was man unter einer heterd/
- : genen
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$B.0. Gunft: srweer oder trieheerér verandetl. Srdfem. o9 g

genert Funftion ju vecfehen hat; died find nemlidh) folde,
o inDen eingelnen Gliedern niche allénthalben eben die-
felbe Mmzabl von Dimenflonen fratt findet.  E8 laffen fich
aber bie heterogenen Funttionen nady der ngahldaw in ihnen
porfommenden perfchiedenen Dimenfionen in Acten eintheis
led. o ift eine Funftion jrwentheilig, tvenn davin eine
doppelte Anzabl von Dimenfionen fatt findet, fo daf man
fie alé ein Aggregat groeyer homogenen Funftionen, die in

der Sabl ihree Dimenfionen verfchieden find, - betrachten

fann. o ift y5 T 2y322 F yy +zz eine yeptheilige
Sunfrion, toeil fie theils finf, theils swep Dimenfionen
enthalt. Cine dreptheilige Sunfrionhingegen'ift eine foldhe,
tovift eine drepfache Anzahl von Dimenfionen angetroffen
pitd, oder twelche in drep homogene Funftionen serfegt
weeden fanng 3. B, y& f y222 24 F y— 1z, Yuferdem
giebt e8 aber aud gebrodhene und ivvationale Deterogene
funttionen, die fo vermifeht find, daf fie in Peie hos
mogene - Funftionen  aufgeldfet werden Fonnen;- 3095,
yitayz, afﬁ_;_.r_y-i*zz} .

L]

byftzz’ vy — bz

§ 93
Bisweilen Fantt man eine heterogéne Junftion durd
eine gefchictte Subftitution, enttweder firt eine ober fie ;
beyde verdndecliche Sedfen, in eine homogene pertwandeln;
indef ift e8 nicht leicht, die Falle anjugeben, wo folches gez |
[hehen Fann, @8 wird daher binlanglich fepn, ecinige
Beyfpicle angufiihren, wobep éine folche Reduction fratt
sl et : 3
tnbet. St affo die Funftion y$ tzzy ty3z ¥ z? geges
bens fo fallt bey einiger Ueberfegung in die Augen, daf
man diefelbe duvh bie GSubftitution z = xx in eine homos
@ 2 gene
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(%00 Grfies Bud)  Finftes Capitel,
_gene Funftion vecrwandeln fann; indem man dadurd yff

x§ 4 e :
x4y 1 y3xx ¥ ? erhalt, weldhes eine hHomogene Funkiiy

pon: finf Dimenfionen pon x-und.y ift.  Ferner wWid N

. . B e
Sunftion y F y2x f y3xx f ysx4 ¢ — In eine Homeg

. 2 3 ¥ i
Gunftion vermwandelt, twenn man x = — fegt; Denn my
i z 2

erhalt dadurch diefe Funftion von  einer; Dimenfs

o-v3 .. ¥
vyt Y Y%7 g as Wenn man abec feinen Gl
ek 1o zz . .2%

<gect-nidt durch eine fo einfache Subftitution ereeid

fann, fo ift diefes Gefdhaft mit viel grofern Schrwiy

- feiten verfnupft,

_ _ §. 94

- 9uch verdient noch die fehr gebrauchliche Gintheils
der gangen Junftionen nacdh ihrer Ordnung, wobey m
auf die grofte Sahl der in der Sunftion vorfomment
Dimenfionen fieht, befonders bemerkt ju roerden, - Sof
xx F* yy T zz T ay— aa cine Funftion pon der jroel
Ordnung, toeil davin jwep Dimenfionen vorfommen; ¥
y4 % y3 — ay2z f.abyz—aayy T b4 cine Funfte
von der vicrten Ordnung. . Auf diefe Eintheilung nins
man votjualich in der Lehre von den Frummen il
Rudficht.

§. 05
Endlich ift noch die Eintheilung der gangen Funfiion
in- complege und incomplepe ubrig. Compler nennt mé
eine Junftion, wenn man diefelbe in rationale Faftow

aufldfen fann, oder oenn fie ein Produft aus jroepen ol
mef
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9.5, S unft. swener ober meBrerer verander . Sedfen. 100

! meBreen rationalen Funftionen ift. ~Cin Bepfpiel einer
! folben Funfrion gicbt y4 — z4 f 2223 — 2byzz ==

qazz F2abzy~— bbyy, weldes ein Produft aus den
bepden Funftionen (yy + zz — az T by)(yy—zz T
az— by) ift. uf diefe Weife haben wir gefehen, daf
tine jede gange homogene Funftion von nidht mehr als
ey veranderlichen Srofien eine «complepe Funftion ift,
weil fie fo viel einfache Jaftoren von der Form ay T #2
Bat, ‘a1 fie Dimenfionen enthalt. Sricomple ift hingegen s

| cine gange Funftion, mwenn fie aquf Feine Art in rat_ionalt :

Eaftoren aufgeldfet toetden Fann; mie yy T zz — aa,
benn davon fallt folches bald in die Augen. Uebrigens et
gicht es fich bep der Auffuchung der Diviforen, ob eine
Gunftion compleg ift oder nicht,

&3 Seysted
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