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Qebnted Capitel
Bon Hem G3cbraudye ber gefundenert Taftoren by
per Siummitung unendlicher NReihen.
w
§. 165

Wemn 1 + Az ¥ Bz2 4 Cz3 +Dz4 ;e =(1743

(1 82) (1+ 22 (8F 82) . ift: fomiffen diefe Kaftowen, |

ifyre Sabl mag. endlid)_oder unendlid) fepn, wenn man fi
toicklich mit einander multiplicict, jene Rethe, 1 1 Azt

Bz2 § Cz3 F Dz4 % 1., Dervorbringen. €8 muf dalis

auch unter dev angefuhreen Borausfesung

A=at gt v TdFetwc = der Summe aller dicje

Grdfen, eingelrgenommen; 26

—=uptaytadfpy T a2 T et 20, = der OUM
me aller Produbte aus je jroepen und groepen il
Srogen,

C==upytapdtpydtuydtic = der Summe alle
Produfte aus je drepen und drepen diefer Grofen
feener

D = der Summe alfer Produfte aus je viev und piered

E = der Summe aller Produfte aus je finf und finfe
pon diefen Grofen, u.f.f fepm.  Diefes ift ausd et
gemeinen Algebra befannt,

§. 166,
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§.7 160,

Da alfo die Summe der Gtdfien &+ g+ v F ¥ F u. f.f.
und dic. Summe alfer Produfte aus je gwepen von ihnen
bePannt ift: fo-ift Dadurdh auch die Summe der Duadrate
82 F B2 F 2 1 32 F 1¢. gegeben; indem diefelbe gleich ift
dem Duadrate der Summe: der eingelnen Grofen: meniger
ben Doppelten Produlten ausd je yroeven,  Auf eine alnlide
Ot 180E fich die Summe der MWivfel, der Biquadrate und
bet Bohern Potefidten befiimmen.  Denn tvenn man

Pemiw F. Bpkay obd dea Bt

Q= a2 1T £2 + ¢2 7232 F 1212,

== w3 A3 b y3 b 83 feduhac

S=—ud F L4 F 94434} ¢4 %18,

Teaf £85F o5t Fs5 20

V e=a6 T g6 F 96 % 361 46 T 10,
feist: fo evgeben fidh die Weethe von. P,.Q, B; &, T4V 1C
aus den beFannten GrofenA, B, C, D, E %, auf folaende ‘-’Ms;

P A

Q=AP— 2B

.R=AQ— 3P ¥ 3C

S —=AR—BQ#¥ CP—4D

T=AS—BR¥CQ—DR¥5E

VeSAT—BSH CR—DQ*LEP—6F °

T A

Bon der Nidtiafeit diefor Beftimmungen uberjeugt man
fih bep angefteliter Prifung leichts indefi. tird diefelbe
in ber Differential:Rechnung mit dev grofiten Scbdrfe evs
foiefen. *)

*). Dicfe Beinmting des Berhliiniffed ber Coeflicienten einey

®leichung {0020 Sutanten der Potefdten ihrer Tﬁxﬁf}@"ﬂ fins
bet man (Fon o LTzootonsg Aritl "‘=';:?_ univerfali, I_iﬂ
bem bikakiie,” da transmutationibns ‘aeq L!atkcmum.

i &, 192,
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. Dierauf nun die obige Regel angewandt, fo ift A = 7

$82 Erfted Bud). Qehutes Capitel,

@&. 192. ber Gravefandichen Andgabe, aber ¢ben fo wie bin
ohne Bemeis, €8 It fich von Lulern erwarten, dag ¢
biclen fo wichtigen Sag nidht unbewicjen gelaffen haben |
erdes audy findet man im ywenten Banbde feiner Opufc.
Jorum varii argamenti, ber gu Berlin 1750, fo wie bt
erfte 1746, und der dritte 751 herandgefommen iff) . 10
bi¢ 120, denfelben von ihm theild mit theils vhne Hilfe ba
Differential-Rehnung avger allen Jweifl gefent. Da biefe
Bemeife flie den gegenmdrtigen Ore gu weitlfufiia find, f
vermeife i threntmegen auf die Sufise jum jebnten Capitel |
im Anbange, wo man audh von dem, wad Luler Aber ebay :
biefe Beftimmung in frincn Opufculis analyticis, im et ;
Bande, &, 337 bid 340, gefagt bat, und von den Bombbuy ;
gen anderer Wathematifer dber eben diefen Gegenfiand Nads |
ridht findet, "

§. 167,

Da alfo §. 156. betviefen worden, daf
e¥ — =X X x4 X6

: |
- (I — i f¢)=
3 3 -1-1.2.3 .1.1.2.3.4_5'1-1.2.3...';'{.J
XX AKX ” -3!}:'._ XX X
:(1?;;)Cli'4-—-");r'l‘9w)(1‘i‘ % ww)([+25 e
ift: fo ift '

XX <%

b ] I‘I.IX]
L8 1.%2.3 TI.2.3.4.5?I.2-.3. \ .gﬁ'"':’ S
XX XX XX
(a1t -4-;;) xt 9:;) (1 tr e
und fefst man hierin xx = wwz, o toird

L4 £ g
Phommd —— e g3 h o zigin H

023 " 1.2.3.4.5 LA geian]
(x$a) (gt L)t 2a =1
I IZ)(IT‘;’) ']'8' 25

X

J IC* |

¥,
po

=
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SR ; D= ———; . und laft man
120 5040 362880" b

o8 ¥ 164T254 3{}4-]-zc.

i § I | o ) I
4f . 95‘ 165'* gsf%aﬁf‘]-c

fepns fo toird, twenn man den EBertb diefer Buchftaben aus

o : o6
Ay Br €, Dufm beftimmt, B =—; Q= —;R= —¥
0: 90’ " 943
8 10
8= - ; T o= _L_
9450 93555
§. 168,

e fallt Bieraus in die Yugen, daf man die Summe
alier Der unenblitben %teiben, Die unter diefer allgemeinen

Form 1 -1- -f - *I' — “fic. begriffen find, wenn n eine

gerade Sabi bebeutet, burcb die Pripheric des Kreifes »
ausdructen Bann,. weil die gedadte Summe mit = immer
in einem rationalen BWerhaltnifie freht. Um aber den Werth
diefer Summen defto deutlicher vor Auagen ju ftellen, wollen
fir einige dDavon, auf eine bequemere Avt ausgedrucht, Hees
feen. '
1t— f— f— 'I*--'I- s —e2
22 22 42 1.2 3 T =3
= M 3
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I 22 I

T S R R ST w4
=10 = = a8y Gl e o
a4 34 4% 54 1.2.3.4.5 3
1 I I I 24 I
g — —_— firery 'fu‘.-":- “""“»"""‘TG
11‘26 t 36 T 46 T 56 1.2.37..7 3
1 I ¥ I o 29 3
If = — et s el S 8
o8 38 48 58 1.2.3:..9 5
 SITTN I I g
3 P ey e B o ks
210 320 ° 410 2510 . L.2.3 11 3
1 1 I 1 X0 T 691
P b F— 2y = e 22 g1
nI2 3z 412 ° 512 I.2,3..,13 105
] 1 o 4 S 2¥2 3¢
I g — = ——— | 22514
2¥4 313 414 5I4 I.2,3...15 I
[ I I I 214 617
P —f —F —f, — F20. = .3 w16
216 " 310 416 " gIG IF2.3.17 15
L] I | I 216 . 4386
I.f._____,,},____.{.t ..,,_-T——TZC.E--——-—,ﬁg_?,Iﬂ
218 318 418 513 1.2,3...19 2I
I I 218 12220%7
Tf— f—f— f—— 0= ; w30
220 310 420 520 H2.304.21 535
I i 229  "85451
t otk — it e
222 322 422 2. 1,2.3....23 3
S To.e X <222 .. 1181820455
PR FoE e, = . x4
224 324 424 524 £:2.34003.25 273 ;
I I I oo B s 6977927 1
]T_— .id Pt T 3 'T‘_""Tzf-”—'—- 07 __"_*' Wl'
@26 1326 . 426" 536 12,3027 I

Dis ieher liefen fich die Coefficienten der Potefraten von
= duedh einenanderrodets s evflavenden Kunftgriff fortfenen;
id) habe indef -denfelben Hier bengebradht, weil die bepm
evften Anblicfe fehr anordentliche Reihe von Vriichen, 1,
;:4; %; —g- i;-, -?g-;, %‘Ezcdﬂ febr vielen Fallen von aufets
oedentlichem Nuben ift;

§. 169,
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§. '169»
Um die §. 157 gefunbene Gleichung

eX f e~X XX x4
: v e A
T 1.2+I.2.3.4T 1.2v3:4.5:6

4:;5_) 2,
49 ©=

x&

+ 26

4 xx

=+ X5 0t L5t 220 (of
Qmw 25w

auf eben die At ju behandeln, fo fep xx &= L: zZ,  t0os
durch denn '

aw rd x6

T 1.2.3.4.4222?

s I ¥ :
=(rt 20 'I"; z) (1 ']"2—5) €y EZ) 3.

14 z —_—z3 F i
i) 1.2.4 1.2.,.6.43 T 16 1

¥ . ¥ [ : TT : w‘
* A | . A= == s
wicd, Hier ift nunaus [§. 165] == ;B =

s 2¢. und fetit ntan dahes

T 1 I T
Py 1 = et et
9 25 49 BL ¥
I 1 |
Q=T = — 7 —— T
-1‘ 9:2‘}. 252 49: 8 :'.T
T T S e R
Rz 1 3T2L3+4g3-1313_fm
; I ¥ y @it m
S =3} — F == —— 4,
g4 " 254 494 814
fo findet man fic P, Q, R, S u. {. to, Diefe Werthe:
I w2 : : 2 =4
Pt:—o'—‘; Q='—_""_;
1;423 1.2.3" 2%
g T ] 2 2]
R s ¢ =3 G e i §r s
?';»:-3'44- ‘_: 2 7 1-2.3;-- 7 2 g
6 IO = ¥z
30 0 AED gy i 353702
1.2.3 g LX 1203w sns IF 253 4
o w T4
W.= ey :
: ms §. 170,
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§ 1170

Eben diefe Summien der Poteftaten der ungeraden Rah:
Ten laffen fich auch ausg den vorhergehenden Summen, in
foelchen alle Sahlen vorfomnen, finden. Denn tvenn map

| I I i
—F —f == 20
Foteest

Lli . I ’i. 2“ 411 k

fetit, fo erhaft man, wenn mandiefe®leicdhung burcbg—i multipl

M ¢ I I  §

=== -f~4—n-1-61-1 'I'S""n_'flf.
und 3ieht man nun diefe Sleichung, toeldhe blof die geraden
Bahlen enthalt, von der vorhergehenden: ab, fo beFommt man
eine;~wwotin blof die ungevaden Sahlen enthalten find ; oder
8 ift

M 2n — g I
M——=e————M=1¥ g;‘i'

211 211

I I I
== 2
PR G i

: y 2 <M 2
Jicht man aber die Reibe = Doppelt genommen von M ab, o

erhalt man eine Reihe mit abwedfelnden Seichen; oderesift

2 M 2n-I — y I i ) s
Mo i = e e M= 1 — —f — — — =
gn -1 an 31: 411 sﬂ

o EI; 1. @8 laffen fidh alfo nadh den erflarten Sagen |

pie Reihen

I 1
R S e B

I"*'I -
311 4:1 Sn 6n 7:1

._2'!’1

1y

I B SO
- o Nl e 8
3!1 T

1
‘{:-S_'n 'f'?“ 91‘: 111‘1

fummiren, tenn n cine gerade Fahl ift; und die Summe |

ift = Awn, fo daf A cine Rational:Jahl ift.

§l I?I'
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§. 171,

Mufierdem geben auch die im 154ften §. betracdhteten
Yuédricte, twenn man fie auf eine ahnlicdhe At behandels,
fehr mecfourdige Reifhen. Denn da

v v
coffvitang. e in dv=QF——) 0~ ———
of ¥v g %3 ( ,Hg)( w%g)

Lt ) 16
3

R 3 S

i ! & ; X m
ift, 1o toitd, enn man v = =% umd g = =% fett,

(_1'1..5n-fm) 5n Tt m

xr ] memr Xw X mw
cof. — F tafig.-— . fin. — =1} — tang, — —
2111‘ & 2n Tzn__, 5 7n

TTXX x3x3 mar xdxd

o tANE, —== P s—————1 0
2.4nn 2.4.6.n3 & 2n Tg,,;,ﬁ.g.nq- ¥

Bergleicht man aber diefen ohne Ende fortlaufenden Aug:
druct mit §. 165. fo exhalt man-daher

—r —a3 mz
A=—mtang, —3; B=~——3; C=——— tang.—
2n 2n 2.4, n1n 2.4,6.n3 2n?
4 w5 ma
r— -_— sl P zc.
2.4.6,§n4’ 2.4.6.8.10.nF & 2n
Weiter ift
I b & I
o= R = Y S em— e
n—m nfm 3n —m

pis I 1
gntm’~  sa—m’
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1 |

§er 172
Hieraus ergeben fich nad §. 166 folgende Reifen:
I | I I i § I
T n ;:‘I_l_;!-"l: m T 3n il 3ntm 5'13[1"_}?1'3'[{}}; T
I I i § I ) |
e Lt | G2 b G
I T I gl
Ul— m)3 ~(ntm)3 {311—1'11) 3 cgn Fm )3 (_51—1:1:1—“-3‘
I 1 & I I
S= — s — A
(1‘1"1’1’1)4 (nfm)4 (3n—m)4 (3;] +m)4 (Sn_qu
2 | I S5 I I 3 I
T (n—m)$ ~ (nfm)F ‘(gn—m)f (3ntm)* (sn—m)’ L

I ; I G I 1 I |
— S 1 p .
in—m)GT(n'f'm)G' % (3n—m)° 1 (3nfm)? l(Sn—m}@ i

mmo :
Sept man aber tang. — =k fo ift [§. 166.]

k'Jr. k
PeAcem —mem —

2n 2n

Q:ng% )~ 30 (2kk ¥ z}ﬂ'j
4nn 2,4.nn

_ 3t Ra3 _ (6K3 % 6K) 3

= gn3 2.4.6,n3

:(31:;4-}4!;1:»[«1)-;4 =3 (24k4 f 32k2 ¥8)r4
48n4 ¢ 2.4.6.8n4 :

(3k5 T5k3 Fak)as (120k5 % 200k 33 8ok)sd |

96ns v T T 680,08 |

g —

| § 173,
Yuf gleiche Art giebt dic lesste Bleichung des 164ften §
ioﬁivfcot.ig.ﬁn.ivz(l —)(I-—--——j—"‘é
(i
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=
(1 .}..._ m) (1 e & (1 ~r-—_——-—) ., toenn man in
shenct X m i« ma
=—, 0= —, ng, ——=
diefem Ausdrucke v = g = - 4ng. o
k fegt, fo baf cot. ég“? ift,
¢ P »a:rx__I_I_-xx o XX w3x3 .
o —'I"" 0 an 2nk ;41111 2.4.6n3k

o x4 o§ x5 :
2.476.8n4 T 2.4.6.8.10.n%k

i _' X X s x
(@ _,gn_m)(wmfm)(l )(m nm) 6.

Durd) die Vergleichung mit der aﬂgememen Form §. 165,
findet man alfo-hiet _
' — e O —a3 T ga
Px=-—' B=—— O ————— ¢ Dy

‘2nk’ 2.4n2’ 246n3k 2.4.6.8n4"’

el

o = D
B o= el ) und aus den Faftoren erhalt man

5% —1I T A, il !
o —, S ———y me——— I —— = = —— 310,

3
¢+ 11 Z2n-—m 2nfvm 4n—m 4n7Tm

5}

§e - 274

Hieraug Taffen fich nach §. 166. folgenbe i}?.etben formiz
ven, und ihre Summen angeben. B
1 I8 5wy & I

- Bl v, el M e Tl e T s e PR
m - 2n—-m 2ntm 4n-=m 4ntm
I 'f I | F
- SR L e e K T i &C.r
m2 Lnn—nlj‘ (Gn-f m) (;.1.1]-»111}z (4ntm)? T
[ 1 I ey I
R A e S = e
m3 (2n-m} " (2ntm)® (4n<m) 3T (4n Fm)3
I I

§om e e e gl g

mé4 _ (2n-m)4 (2ntm)t " (4n—m 4 f(‘l“ Tm)#

=
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 § 1 1
Tms  (2n-my - (an{m)s  (4nmy * (qnimp "
. f. f.
Die Summen P, Q, R, S, . tv. aber {ind
ATy 1w
= A=t T onk.
__ (kkt D= (2F2kk)w2
g T 7 anikz
(kkf1)=3 __(616kk)«3
= TgnsKs ~ 2.4.6n3k3
e (k4t4kkf3)x4 (24-1-3zkk-}*3k4)x4
48n4k4 _ 2 4.6.8. né k4
e (2k41-’-§kk-f'3}#5' 18 (120F 200k ki ok 4) 7S
génfkf 2.4.0,8.10n5k%
! (2ké14 7k+t30k*115)ms __, (720 t1440kIc} 16k4 96k )t |
960 no k16 " 2.4.0.8. 10,21 noke
u f. f
§. 175

Diefe allgemeine Reihen verdienen, daf toir daraus
eintige befonderve Falle ableiten; und man findet devgleichen,
wenn man das BVerbaltnif m:n durd) Sahlen ausdrudt
€8 fep alfo juvdrdecft m = r, -und n==23 o dens

x i
k = tang. > = tang.45° =t witd, und Lepde Nrtenvon |

Reihen in eine verpandelt merden.  E2 ift daher

i e e R B S
% 3 S 7 9
o I I I I
s e . T —r <
R e
x3° I | I I
—E T b e o 3,
32 331- 3 7!T93 %

74
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ol T I I Iy 1
—_ = ;o e B e 10y
. 34'1',541'?4_'1‘94 T
sxs I I I I
1 el i i e {
1536 35’ ?SI ?f .f'gi'
x6 I I I I
—_— — _— — — .
1960 IT35T55+75+95?

u. f. f . .
Bon diefen Neifen haben wir die erfre beveits. §. 140. ges
funden, und von den fAbrigen ergaben fidy diejenigen; di¢
aus Poteftaten mit geraden Erponenten bejiehen, §. 169. ,
fo daft affo nur die, worin die Grponenten ungerade Falk:
len find , hier jum ecftenmale povFommen.  Man fiehs.daz
her aud dem Gegenwartigen, daff man audh die Summen
alfer diefer Reihen :

I I D

I
Lot e o

3211-}:; _5=n+1 7304T Lo gantx e
ourd) den Werth von » audgudcucen im Stande ift, = < -

§. 176,

Sernerfep m = 1, n = 30 oird k = tang. % ==

tang. 300 = \—%; und die Reifhen ded 172ften §. geben

| =g i

i =s T T e P b

gzﬁi’ ;%1‘;3%%1;1%1,::?1;:%“'

s o o
u. f. f. oder

e i E Ry
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- ik SR L T g

2?' -y o 42 52 -.?2 8:'. i

qed I 1 I I

ms_l 23 'i'43 t?‘ %?3 Bz”}‘!fe
uif..f.

%n diefen Reihen fehlenalle durd) 3 theilbare Sablens das |
her fann man auch die von geraden Dimenfionen au |

ven vorher gefundenery auf:folgende vt -ableiten, Do
[§. 167./168.]

"?_Ifm'f‘——*f—'f‘_'}u'l& fo ift

_EERT
o Igiv. ¥ ¢ I o
b ey b=z e IC\- —
6.9 31%62 91% WJr 54

Sieht man nun Ddiefe lete Neibe, toelde alle durch 3 theil
bare Sablen enthalt, vonrder evften ab, fo :bleiben all
duech 3 nicht theilbare Sablen ubvig; und e8 ift daber
Yoo ratebe B Ri s A ST -~I- 3., {0 mie
54 27 22 4% Fhieys

toiv e8 gefunden Haben.

6.5 X77

Eben diefelbe BVorausfesung, daf nemlich m =1

=, ind k= 73 auf den 174ften §. angerwandt, gicbt |
J
P I I I I 1
——rm Y — — f —— e ——— ] — — 4,
2v3 sty ntnoln
=T I I 1
— =1t —F —F — —— e
9 5“'—}'?3%11-%1“2?1*2'19 ¥
%3 I I I I I
_-!—:I-—-—_.. — e E—— — m— -—-':“ —'1Er
18V 3 531.'73 113-I'133 1732193
o

10 in den Jtennern blof die ungevaden Bahlen, die dutd
2 theil
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3 theilbaren audgenommen, vorfommen. 1ebrigensd fann
man auch die Reihen von gecaden Dimenjionen auf folx
gende Uct aus den vorher gefundenen hevleiten. Da
[§. ¥69. ]
& o e ¥ 50551 ey o
— e PR = o = = — 3, 10 i
: it e B , fo it

: L
Tw Lx I -L’L:c.-_ﬂ"ﬂ'

! S, N

8.9 32 9F " 152 213 72
Sieht mait nun diefe lete Reibe, twelde alle durd 3 theils
bare unacrade Sahlen enthalt, von der erfien ab, fo bleibt

e

&

i Rethe der Duabdrate der ungeraden nicht durch 3 theils

baren Sablen ubrig; und ed ift daher
o i ) I X
— =Y — S —— = o
- ’rsz%?z?m’rlngzc

§. 178,

Wenn mant die Reiben im 172ften und r74ften §.
ju cinander addict, oder von einander fubtrabitt, fo erhalt
man ebenfalls andere merfronrdige Rethen. €8 ift nemlich
aus den beyden angefiheten § §.

gan'" 2nk m ' A-m n'i-m-'g_n:g fzn-{-ﬁ T 16
(kk+ e
-—T_, Da aber
2nk
=
; ot S
k=tang. — [§172.] = ————, und
cof, —
2n

: T .
It kk = ——— ift, wohes
mw a2
(cofi ——)
2n

Rulees Linlind.Anal. o, Unendl. 1.5, o 2k
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2k me m o mw
—— — = 2{in, —, cofl —— = fin. —,
1tkk 2n 2n n
toird, fo erhalt man durdh die Subftitution diefes TWerthe
o L I I I I i
. omx T n—m n4m 5 an-+=m  2n}m i
n.fin, —-
n
I I
———— . — - — 3, |
3n—m 3ntm '
fluf eine ahnfliche Act findet man durd die Subtraction |
| .
x ka (1—kk)n» I I ]
2nk 2n ank = n-—m n-fm
I I [ :
ks - T et e e il o e |
2n—m an tTm 3 n—m 3nfm :
: mes
fin, —
2k mms m n i
s s e PR FTOEL O e E T ) O, e CE e T
COls-—
n
fo folgt Davaus
me
s col. —
n- I | | |  § I
d;n;“' m n—m ntm an-—m = 2nfm
nfin, — :
: |
I
— i (o '
3n —m

Die fich hierausd ergebenden Reifjen der Duadrate und et
hohern Poteftaten lehrt die Diffevential Rechnuing auf cine
teichteve Art finden,

§. 179 |
Da wir bereits die Falle betradtet haben, wom =1,
und n = 2 oder = 3 ift: fo wellen wie nunmehrt m =1,

o ; e . mw= m [
und n = 4 fegen,  Alsvann ift in, — = lin, — = —
il : f n 4 v 2
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Bon dem Gebraudhe der gefunberien Rafcoren 1. o5

& 1 :
und cof. — = ~_—. Hierdurch erhalt ma
4 Vi3 e ¥
- "I'[ I I 5 I 7 I 13
— =1t —— — — = — | i,
2/ 2 Ik ] SN P 15“‘: !
w I 1 I I
= e e e —'f‘*'*'-j— SO t 2
LS 3 5 7 9 g 15 1
Serner fep m = 1, und n = 8, f{o twicd i = =
n Y
o e I
fin. —8— =% (2 _’::.':f-“ CO{ ""'V#( + _““‘*j unp
col. :;
—— =1 F V2. Hicrausd ergiebt fich
w
Bn. =
8
> 1 I 1 I
———e Tt e
4V (2—v2) 7 Qe iy, 172} s
§(V2—1) 7 | orragt gpesa ) Mk
Endlich fey m = 3, und n =g, wo denn —n-w_ ?, und

fm. -:Em I {- .i.. 33 [
8 i {2 T zxf‘z}'unbwf' " :{(2 _;_V’-E)'

i
col. —
; { I
folgfich “_:-,:— i wird.  Daraug aber erhals
fin, *- =&
8
man die Reiben
5 Bt e
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T U R s | | I I
8V 2t 1) s T e
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§. 180.

Aud diefen Reihen entfteht, wenn man diefelben nit |
einander combinirt, ,
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Auf eine dhnliche At Fann man, wenn man n == 16, und
m enfweder 1, oder 2, ober 5, ober 7 annimmt, weiter
fovtgehen, und fo die & » Rei i
gehen, und fo die Summen der Reihen 1, ! 5 -

7
i
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i finden, worin die Ydbwecbfelungen der Jeichen:+ und _
-?: andern Gefenen folgen, : .

a

§. 181. _
@enn man in den Reihen des 178ften §. je gwen und.
ey Glieder in eine Summe vereiniget; fo grb&'lt'mnn

qu$ der erften

= Ey 2m ‘2m + om
me m ' nn—mm AND— mm = gnn—mm
phn, ——
- n
2m 2m
- + — — 3. und alfo
i6nn—mm =~ 25n0—mm
I I I |

gn—mm 400 — mm ¢gnn-mm . 6on—mm
- I
#d—- o el _'—~
m & 2 mm
amn, {in,—
n

Die andere NReibhe Hingegen giebt
= 2m 2m
e - -

' mw m nn— mim 4nn—gam
n

21m
—_— = 30 und alfe

— 1 — ¢ - T %
B0 — mm T 40n—mm - gnn— mm = 16 O0w—mm .
X -4
m ——————— E— ——————

\ L 2-m m mw

2 mn tang.—

Diefe bepden Reihen aber gy einandet adbdict, geben:

|
l I X I tan A
_ﬂ' B —
l Y —_— ——— = 5 210
ELl— mm gnn=—mm 25nD—mm .
41mn
N2 gagt
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Eam man nun in diefer Rethe n ='1, und m jede aerade
%ab!: 2k fepn, fo erhalt man, da tang. ke = o ft
den Jall, da k = o ausgenommen, allezelt,

I g I " I ¥ 1
I—4kk O—4qkk ' 25 — 4 kk 49 — 4 kk
Wenn aber darin n =2 witd, und m irgend eine

H
tabe Jabl, =2k ¥ 1, 11t fo witd, da me —g

i, =0 |

tang, —— |
In
I I
T B er
4—(k ¥ 102 " 16—GKT1)2 © 36—(2ki )3 |
I

—
=

2 (2k F 1)z

§ 182, :
Multiplicict man die gefundencn Reiben dureh nn, und

m . ; L2
fest man babey — =3 p; fo exhalt man diefe Formen:

gy ) o ) G
I—PP 4=PP 9—pp  16—pp 25— pp.
—— = I L
Ve 2p 0. pe 2pp
o | I I I
s Ty e e bl
B 4=—Ppp 9-—=Ppp 16—=pp *a“PP
s o &
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2.pp 2p tang. pr:r
St man pp = a,.fo entftehen daraus Diefe Meihen:

I L5 I vy 2 !
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¥—a .1—~a 9 16—a 23  2atang.=yd

Wofeen alfo a nur feine negative und Feine « ganje Quabra:
* jabl
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sahl ift, fo Bann die Summe dicfer Rethen burch den Kreid
ausgedrucht werden.

§. 183
Bermittelft der oben [§ 138.] evflarten Reduftion! dee
imaginaren Gpponential- Grofen auf Sinus und, Cofinus
fFann man aber aud dic Summen diefer NReifjen .angeben,

oenn a eine negative Sebl ift. Denn Da o XY =18

colx ¢V —1 fin.x, unde— XV —T =cof x — vV —1.fin.x

ift, foift aud, wenn man y v — I anftat x fet)

e~ Y + e¥ e~y —ef
und fin, —1= —
: 45 2y —I

cofl yvV —1=

Qft daher a =—Db, und y = = +"b, (o ift

R b
IOﬁ 'Jl‘\f--—b":.e 'w{bi‘ e'{ ] unb
: 2 :
e;'-wv’_b__':eﬁ"\rb :
fn.e vV —b= ; folglich
: 2Vi—1- . : :
T Y N =V b [) :
tang. =y — b= sund hierausd
= e "V bremVibyr o
»v —b. —axyv' b

inr—h = e_-r‘rb—-ew‘rb; und

o — b_ = Ce "rb-{- ex\rb)r v"b‘
tang. #y —b S '{bhg"rb
Dics voraudgefest, fo wird
I I
b = b= r-“rb =
4'{‘ 9 2b (0" b_e—.'-f—b)k
und
-

e e e
iy 4tb ~ 9tb oh{e ™V b e-——ﬂ'\"—b) 2b
t 4 €ben
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Ehen diefe Reihen Hdtten burdh dieim gegenwartigen Capitel
gebraudbte Methode aus dem 162ften §, heraeleitet rwerden
Fonnen.  Ieil aber die Reduftion dec Sinus und Cofinug
imaginarer Kreisbogen auf veelle Grponential:Grdfen durd
Den betretenen Weg' betradtlich erlautert wird, fo favien
mie diefe Sniwicelung der andesn porgejogen werden
3 miffen, '

ilfte
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