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Dreysehntes Capitel,
LVon den wiederFehrenden Reihen.

§. " 2IL.

Su diefen Neifen, telhe Nioivre wiederfebrende ju
nennen pflegt, wollen wi hier alle die Reifen rechnen, die
durch die Entivicfelung einer jeden gebrochenen Kunftion
burh eine wicklie Divifion entftehen.  Gs ift bereits
[Gap. 4.] von Ddenfelben gezeigt tyorden, daf ein jedes
ihrer Glieder aus einigen vorhergehenden nah einem Doz
flandigen Geferse, welched von dem Nenner der gebroches
nien Funfrion abi)dngt, beftimme wicd, Da nun fin dem
vorhergehenden und dem ivepten Capite! von §. 39. an]
gejeigt worden ift, toie man jede gebrochene Junftion in
andere einfadyere aufidfet: fo Ednnen dadurch auch die toies
decfehrenden Fethen in andeve einfacdhere aufgeldfet rers
ben.  Die Act und Weife, wie diefed gefchehen fann, foll
in Dem gegenwartigen Capitel erflirt werden.

§.. 212,

€8 fep die adbte gebrochene Funftion
atbz¥cz2+ dzs + .
I— oz —B22 —oz3 334-—-;:
gegeben, und die mwiederfehrende Reibe, worin Diefelbe
buech die Divifion vertoandelt wird, fep
At Bzt Cz2 4+ Dz3 +Ezé 4 Fzs 16,
[0 ift aug dem vievten Capitel bekannt, nach was firy einem

Sefee
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Befepe die Socfficienten A, B, C, D, E, F . fortfdreh
en.” 98ird nun die geachene Furftion in die einfachen

%Y i el i (& i B0 .
Brache, woraud fie befteht, aufaeldfet, und ein jeder b

-
LY

fer Bracdhe in eine wiederfehrente NReihe verandelr: fo
ift offenbar, daff dic Summe aller dieler :_.i-:.-ae?--,.ﬂﬂ, bie qus
den PartialBeichen entftanden find, der Reife A + Bz
Cz2 4 Dz3 } Ea% § Faf . gleih fepn mufl. - €2 geben
aber die Pactial:Brudde, welche ju finden dad vorherge
Hende und vas nfDCl}E\: Gapitel cine M‘fIE}En?i*e Unrweifung
enthalt, Partial- Reihen, deven Natur man, weil fie fo
einfach {ind, Iuc{t erfennt; und da die Summe aller diez
fer Partial-RNeihen dev Total: Reihe gleidh ift, fo Fann man
fich dadurch audh den LWeg u einec volftandigen Kenntnif
boa diefer etleichtern,

f‘a—

§. 213
@3 feyen alfo die toiederFehrenden Reihen, die aus den
Partial:BDrhachen entfichen, folgende:
a bz tez2 4§ dz3 ¥ ezd ¥ fzf £ 1.
a! $bz F clzz F.d23 F o248 k25 ¥ 1
all b F 22 F d23 ¥ €'z4 3 £'25 F 3¢
2% & b2k ¢z & 423 t €24 F £/Uz5 § y,
U f. w.
Da nun diefe Reiljen jufammengenommen der Neihe
A+ Bz ¥ (Z*'i'ﬁ.c? '{'1224'{'1-.55' T 2,

aleid fepn mifen, fo muf aud zmtﬁmut‘mgu ABeife
A =aifafata” i
B = b b! 3 b b3,
Ciz= ¢ 1 ¢ Aue” F % 2,
D=djd §d7 F d" 4 1w

u. f. 1o,
fepn. Sann man dabee injeder der aus den Partial Briv
den
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Bon den mwicberFehrenden Heifen, 239

dien entfrandenen Reiben den Coefficienten der Potefidt 2n
beftimmen, fo findet man in dev Summe aller diefer Eoefs
ficienten Den Coefficignten eben dicfer Poteftat 20 in pep
wicderfehrenden Reihe AF Bz | C22 5 D23 § Ez4 4y,

§+ 2]’4;

©ollte hier ettoa der Jfveifel entitehen: O aud dars
aug, daf folgende gwep Reiben gleich find,

AtBz T Cz2 ¥ D23 T =A% Bz $E622 + D3y,
folge, Daf A=Y, B=3B, c=¢, D=3, u.ff, obee
baf dic Coefficienten von einetley Poteftaten immer cinandes
aleich feu-:ﬁ 2 fodarf man nut tberlegen, dafi die Gleichs
heit jener Reihen fatt fnden mup, twas auch die peranber:
lihe Grdfe 2 fie cinen Werth erhalt, Man fege alfo z=,
und dann falit in die Angen, daf A = U if. Sieht man
nu diefe gleichen Sedfen auf bepden Seiten ab, und divis
dict tberdied die 1brig bleibeade Gle bung durd z, fo be:
tomme man B Cz +Dz2 430, = B +Cz F D22 + 1. tind
daraus foigt B = B.  uf cine dhnliche At [aft fid aber
aud) jeigen, af C =6, D = D, 1. ift,

§. 215, .
Wi wollen alfo die Reiben Getrachten, bdie aus den
Pavtial:Brdden einer gegebenen gebrochenen JunFtion ent-

fiehen. Hier ift guvordecft befannt, daf dey Brud e

~Diefe Reifye giebt: A ¢ Apa2 T Up2z2 +Ap323+4 2, , deven *

allgemeineg Glied = Apan ift.  Man nennt nemlich ders
gletchen Ausdruct ein alicemeines @lied, toeil ntan daraus,
wensy man fire n nadh) und nady alle Sablen fest, alie Gifies

9

ber der Reibe erhalt, Ferner aicht ver Bruth ————

/ S 8 D (G—p2)>
diefe
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240 Grfies Dudy.  Drenehntes Capitel,

dicfe Reibe: A F 2%Upz + 3Up222 f 4¥p323 4,
deven allgemeines Slicd = (n+ 1) Upvzrift. Eben forbes
fommt man aug dem Drudpe _——i-—w-_- vie Reihe: At
(L —pz)?
3 pz + 6Up222 F 1o Ap3z3 f i Deren allgemeined
o 1) (n¥2)
Lae 2

9 i , kkb)
= _—p—;—i biefeRethe: A+ kApz S

o I ST, KR I
QIpizﬁ'{‘L”\P“LkT ),lr

9 puzn ift, Ueberhaupt aber gieht

p3z3 Tt 2. Deren allgemel

i e
(ndaDMm¥t2Dee,..mPk—1) :
+ ( : ~ 9{ p'l'l zﬂ Iﬁ'
| SR PSSy - T A S (k—1)
Fenn anan die Feibe fortfest, und dad allgemeine Glicd
aus ihe felbft nimmt, fo findet man folches =

nes Glied =

: o przn; e ift aber

1l

o
2
Sl

viefer Auédruct Dem vorhergehenden gleich, fo mwie foldes
in bie Yugen fallt, wenn man uberyocrg multiplicice, Dem
eg wird alddann . 2. 3....0. (¥ D .... mFk—1)
=1.2.3.00s(k—T)kyoes(k Fn—1) tweldeseme
iventifche Gleichung ift.

§. 216.
€o oft mani daher bep dev Aufldfung der gebrodenen
A

 Sunltionen auf Partial:BDruche von der Form s—m——r

(1 — pz)k
fommt, fo oft fann man audh das allgemeine GBlicd dev wit
vecfehrenden Reibe, Ddie aus der geqebenen gebrodentd
Sunftion entfteht, oder der Reihe A + Bz Cz2 + D231
2c, angeben; bdenn 8 ift daffelbe die Summe der allg
meinen Glieder der Reifhen, die fich aug den Partial Bl

dhen evgeben,
$E (it




 Won ben wicderfehirenden NReifen. 244

SErftes Lyempel,

Das allgemeine Glicd der' wicderfehrenden Reibe su

: E T s :
finden, Oie aus dem Bruche et o entfpringt.
e e A A

Die Reihe, die aus diefem BDruche entfteht, ift 1 +oz +
02z F 223 F 624 T 1025 f 2226 T 4227 1 86 28 F i,
lim Den Goefficienten der allgemeinen Poteftdt z» ju finden

—_— I

iﬂ I ;z 'f 3_""' auff

[dfe man den Brudd

I—Z—23%ZZ I—2z

Daraus erhalt man das gefudte allgemeine Glied =
ol B 4
G(—nrf L anzn =~

3»-‘-'. zt, o0 Dad Jeidhen + gilt,

foenn n cine gerade, und dag Seidhen —, twenn n eine unz
gecade Sahl ift.

dweytes Lyrempel,

" Das gligemeine Glied der wicderfebrenden Reibe 3u
—_— :
weldhe 1 42 F 1422 14623 T+ 14624 + 45425 + 10, ift.
Da der Nenner des gegebenen Brudhs = (1.— 22)

(1 —32) ift, fo gerfallt Dev Brudh in die Hepden Partial:

finoen, oie aus dem Druche ent{pringt, und

L3 _H‘_I 2 €
Bruche Gy 5 und davaud erhalt man jum
I 22 P> 3% ,

allgemeinen RNenner 2,30z7 — 2nzn = (2, 30 — z0)zn,

Drittes Eyempel,

Das, aligemeine Glied der Reibe 1 + 32 422 F723
TIz4 T 1825 T 2926 + 4727 + 20, weldhe qus dem

~

1 2 % ;
Sruche —-—L entfpringt; 3u finden,
I—2—1ZZ

Bulers Rinlin 0. 2nald.Unendl LB, O Da
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a4 - Crfles Bud, D ensehntes Capitel,

: % | ola ‘.TF
Da die Fabtoren des Jenners 1 — {___1:__5}2 b

e
L (——;—mﬁn find, fo-beFommt man, wenn man di

st 1 SR
i 2 2
gegebenen Brud aufldfet, T AT
I — :._l._..__;‘ltz I— (—-_-.g};
2 i
und e ift daher das gefuchte allgemeine Glicd
i w5 ntX " s “-_’{-:' - nrx
e Sk (o PRI S i Yn,
2 2

af («a l:-{.fz- T (ﬂ: atabt ='3\l,.:33 T

"'.F

AR e i T Ty
oy &bﬂ,-zs T 26, welche fich qus

-E‘ Z ril s o e
e ———— ¢t 1eDt, 3U finOOM,
,j— —_— __.-- A7

Durd) die Iuflbjung des gegebenen Bruehs: befomms
man diefe begden Pattial-Brirhe:

o

@(et' ¥V Cew P 4B))F2b): 2V (eatyah)

1 S s

(a(v (ee T 48) —a) ﬂl_ﬂ 2V (cm-}‘.{k,ej olaliik

I—( -—)Z

bﬂﬁ n_ﬁﬂ:{*'i"'-.iénc G)‘c-
(ffam‘p*;‘ﬁj"ﬁl“‘”b vV (ke 14,‘?)

| s B i e St __,."‘ﬂ n 'r"
2y (we |4 ;3) 2
a{‘r( "3"1- JI‘J)‘”"'"."_’b a—y (ei T8, n u“t’
R, .nz »
2 “,"_ (e 14 8) Wiy 4 ?

Bicea: 3 laffen fich Die allgemeinen Glicder aller toiederfel?
kS ' 21 4 penben
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gendett. Jeihen, worid jedes Glied durd) die bepden vous
hergehenden befrimmt wird,, leicht finben
sunfres Epampel,

Das aligeneine Glicd der Reibe 1 2 F 2224 5 53 i

P N W e e TR Bl PSS 1, AP 3
31. o 327 e ..}r’.j ’:.’ 477 2K, EDC aus OcHl Lriiche

“_;|-|;-_-r LT PB4 i T PENPLR B e - 5% b
SR L Ij',-.‘_'- bﬂ;‘ [J: "l‘-,_;‘w'-_- ﬁ.‘:ﬂ‘ !."”.\i-l--"' (3] E«\:: -‘L]{}e i:’."rr‘f'

jpreitet, fo offenbar, daf ¢s beym cvjten Anbiwek in die

G s S ens oo
CEe g f> (e 7) (1— 2)2

T — it foethalt man dabher dag allgemeine Glied

b, r
: I

12

.,!_‘

: n
gnd D f e F L (—1jngn=s —————z8, 10 Daf

ebere Jrichen genommen werden muf, menre o elne ¢ getabe;

11 n;-\.n

15 A
upi'-“'. [“L] B¢ o Pife 1raetsh vt
S Uiy L 'w»-l.f Wellll ilbh 1;4['.1;.;..-0 q_‘jﬂgjl tlt.

s FLIN
totet yrenden Reihen finden, weil men alle Briide in
LR Y| L b . LRACA I [ -~ 4 L&
) v by R T 1 R oy n SR A
deealeichen einfache 5--~**Ets..:'.;~-.‘1!-;;}~: utlofen fann,  IBil

atl

man ‘videfdie imagindren Auddeiiche vermeiden, fo wird
man ofters auf Pactial:Drfiche von Ddiefer
k _,I,.-.\JDZ 3‘![ oL \{:}j.',

—‘_._.—--—..._.._..__.._,—4.__
L]

I —2pz cof. ¢ F ppzz (1—@*}2 col. @ T ppzz)2?

9 F '%‘:)z .
— n hel M )
U 4 5 1 coi 2 + pp Zf':,.k, und I mu

fud)gn, was aus threr Entwicfelung fiiv RNeifen entftehenm,

g

-

€ -
|
i

e Dalyer unters

Suodtderft gicht nun stwar. der Vip h ——-
, 1=~ Dp7, cof@ puzz

2 : wenn
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244 Crfles Budh, Drepsehntes Capitel,

tenn man denfelben entwiclelt, weil cofi n ¢ = 2 cof. g,
cof. (n — 1) @ — cof. (n— 2) ¢ (*ift,
Nt2Npz col. ¢ T 2Up2z2.cof. 29 F2Ap323, cofl20

il

t Up2z2 + 2 9p3z23, cof ¢
+2¥Wpt24, cofl40
+ 2Upaz4 cof. 2 ¢ 20, (**
T Ap4z4
aber dad allgemeine Glied diefer Reihe ift nicht fo leidt

entdecken.

*) Aus diefem in ber Anmerfung jum 1z20ffen §, Hewiefonen
©ane folgt, dag
2cof. @ coli(n—1) ¢=cofin@ ¥ cof. (n—2)¢,

fo wie aus den fpecicllen Sdpen, aus welchen er abgeleik
norpen, dag

2col.@, cof.@ ==ecofi20 1

2col.@.cofl2p =cof.30 } coll@

2cofi@.cof. 3¢ = cofi4 @} cofl2¢

2col.@.cof. 40F=cof.59 f cof.3@

o f. o,

ift, und in Diefer efialt werben dieje Befrimnungen hier
eigentlich gebraucht.

A
**) Wus ber Wevgleichung bes Brudhs
I

— 2Pz cu;':.-fp Tppzr

a¥ bz : ik
STl e
@ =1y =1, 8 =—2cof; ¢, und folglich R = 2 col.0.Q
il =P, menn P, Q und R auch hier die ihnen §. 61, bep?
4 ' - gelegte Bebeutung bebalten, Sent man daper
D) |

mit Oem Bruche

B — () n 1+
I—2pz.col. ¢ T ppze St el

Dp323 s, und gebraucht man sugleich die in der vorfers
gepenben Unmerfung enthaltencn Beftimmungen, 0 wird

I i ;!
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Bon den wieberFehrenden Reiben, 245

A=Y
B=2A.cof.¢g=nMN.col. ¢
C=2b.cof¢—A=2U, 2,cof ¢.cof. 9 — Y =
2W. cofi2g + 9
D=2C.cof.¢—B=2¥. 2cof ¢, cofi 0 =
2. cof 30+ 29 cofigp
E=2D.cof¢—C=2%. 2cof. ¢. co. 3¢ + Y=
2. col 49 F2.9. cofi 29+
u f. .

und alfo bie angenommene Reihe der vom B. im §. mits
getheilten gleich.

, W 8 ¢

Wir wollen affo, um ju unferm Swecte 3u gelangen,
diefe benden Neibhen betrachten
Ppz.fin.¢ ¥ Pp's*, fin.2¢ ¥ Pp%23.fin. 3¢ Pp*24.fin.4¢ tuc.
Q¥ Qpz co{".t;b"}Qp’z’.c0£2¢i-Qp3z3cofi3¢'i‘Qp*Z"sco£4¢~I‘2fo
weldhes ebenfalls 3wey Reihen find, die manaus Bridhen,
Deven Slennet 1 — 2pz. cof. ¢ T ppzz ift, durd) die Ents
wictelung erhalten Fann. Die erfte Reihe nemlich entfpringt
Ppz, fincg - *)
I—2pz.col.¢ T ppzz
Q—Qpz cof o
I —2pz col.® T ppzz
bafier diefe DLepden Briche, fo giedt ihre Summe
Qi Ppz. lin. ¢ — Qpz cof. ¢
I—2pz cof.¢ t ppzz
gemeines Glied = (P fin. n9+ Q cof. n @)puzo ift; und

N+ Bpz
et man den Bru
e man den P I-—2pz.cof.¢ * ppzz

qué dem Bruche

, und . die andete

aus diefem, *F), Addirt man

, eine Neibe, deren alls

Der gedadhs

ten Summe gleich, fo with Q =Y, und P = 91 cor. & F
O, cofec. ¢ *¥¥), Kolglich ift das allgemeine Slicd der
D3 Reihe,
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246 = Crites Budy,  Deengehntes Capitel,

N+ Boz

o 1 B e T vy i |
Methe, die aus dem Bruche - —— ¢ifs
I =—2pe& col, @ T ppzz

fpringt =

M. cof. ¢. fin.

— e e s —

(e ]
3
v

-
=
-
=
-y
3
]
ang.
=
&
2
<
-
e
=
—_

*) C&ift in der Anmerfung jum r20f
in.n @==2cofl ¢. in. (n—1) ¢ — fin. (n ~2)0
e 08t man daber

Poz. On, o

M 1z F Cp2z2 %
! & i L]

Q-
B — P (fin, ®

C =2B.col. p==2P.cof ¢fin. ¢ ="7P. in.20

=P.hn.3 0
p— N i [ =% i
£E=2D.cofipg—C =P (2cof. ¢ fin. 3¢:.— fin, 2 ¢)
e
—rE.ln. 49
und alfo A +Bpz } Cp2z2  Dp3z3 + Endzd F i

—=Ppz fin.g + Pp

Ll A - "
) Dacof ng = 2cof. ¢ cofl(n—1p—cof, (n—2)¢

i, § 29 ¢ 10 MUY, mens man

R - e == A L P L T2 L D3z
I— pzcofotppzz AT SPTilpiaEy D0
T Ep42& + s fi5t, uap A, B, C, D, E.s¢, mwicher

Gy 9. 61, bejintmt,
A
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SBon Hen m_ieberfe@renben Neiberm. 247

A= R
B=—Q.cofig}2 Qcof‘@_Q cof. @
C=2B.cofp —A=Q(acofip cof@—1)==Q.cof.2¢
D =2C,cof.¢—B=Q (2cof. ¢, coliz @ — cof: 9)
= Q.cofi3 ¢
2D.cof¢—C= Q(2cofl. ¢ ¢, cof. 3@ —cof.29)
—_— .co*.g;.rp
u. f. m.
und folglith A¥Bpz T Cp2z22 1 Dp3z3 i --ax:r#-p 1.
=0Tt Qpzecol @ *‘ﬂ‘lp z2, cof. 2 @ T inzm W
cof. 3@ Qp4z4.coli 4 ¢ F I¢,

P
Il

o
*) FngB=P, ﬁm@-—-Q coi‘@ f&IﬁtnemItd}sz—'—\}— +

i1
Q.cof. @
T T #0d Gierand B = . cot. ¢ T B, cofce. @,
el Q =315 el t o
1 s 2 — €0 -@" un —n-“g-._.w-e.-c.@;tﬁa

ssery oRan findet diefen Jufﬁ"" F aug (P, ﬁn.nqb“FQ- cofin ¢)
prat, wenn man filr P und Q bie gefunt enen “‘;:..J, fetity
jebes ®livd burdy fin. ¢ multivlicirt o
fiip fin. @. cot. @, und x fitr fin. @, cofec. ¢ fehreibt,

o -
{ '-'l‘ Yt et ] '|nn"

Vil .--...,,. tiav CUL

L]

seres) Wil coli . finin@ Plim @ cofing = im. (n 1)@

?.B'cﬁn'be*c Femner bes' ge
odet (£ — pz.col. & ¥ ppzz
Die %nl-m}, bed allgemeinen Gliedeg,
in folgende jwep obgleich imagingee by

a L'1

e
— ok Ry {7 _"_"'*'
(1 kCDf@ ‘[‘“f-_.... PZ} ,_[\(’O“J y. ""I Hrl "r’-’ PZ vk )
b

r-{'\
s’
3
»

£ 4 aufz

iy Y
s
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248  Crftes Budy, Dreyzehntes Capitel,

aufldfet. Das allgemeine Glied Der Reihe, die aus diefen

bepden Brichen sufammengenommen entfteht, ift

(mt)m2) (0¥ (nFk—x)
| oD S SER - ST (kw—L)

(cofin @ ¥V —1.fin.n @Yapuzn}

I * 2 " 3 “ b (‘_k"_l';

[§.215 und 133.]

©ept man daher at b=f, und a — bz?g—-l, fo daf

£V — 1tg e -
a=——2 4 b= ——————= 1ird, {oLift b

P o joLift der
Nusdruck

(o (o F2)(n 3. nFk—1)
R A e (ISR (|
vag allgemeine Glied der Reibe, weldbe aus diefen Bridm

(f.col.n g tg, fin. np)pmr

I
P S e

S s _ R
(1—(col.0'F V' —r1.lin @)pz)k  (1—(cofig —y —1.lin.g)pz)*
odet aus Ddiefem eingigen Brude

k(k— Fon TR

f—kfpz cof o} -EI HIJﬂp-‘!zi. cofe2e | ||

s 0

k(k— i

¥ kgpz, fin, o— -(—1-—2—12gp323. fin. 2 ¢ »

Lidd

RGO k—a) oo |8

o 2'_.3 p2z3,col. 3 @2 j

k(k—1) (k—2) " _ , 3

+ e gp3z3. (in, 3 ¢ 1. ] L
entfteht,

*) €8 it nemlich (1 — (cofe @ + v — 1. in. @) p2)k
(1—(cofip —y" —1. in.@)pz)k = ((1— (cof ot
YV —Lime)pz)x —(cof. @ ==y ~1,{in, ¢ j p2),*=
X=—2pz.cofig ¥ ppze)k,

§. 220
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x(zzdd & @& Jod ‘zd T — 1) b= |

s

e/}

Bon den wiederfehrenden Reifen. 249

§. 220,

Setst man alfok = 2, fo ift dad allgemeine Glicd der
Reihe, toeldhe aus dem Bruche
f—apz(f. cof. ¢ —g. (in/ @) T ppzz.(f. cofi2 @—g. [in. 2 ¢)

(1 —epz col.pfppz2)2 =
entfpringt, =(n 1) (f colin ¢ F g. (in. n @) pzn,  Nun
ift dag allgemeine Glied dev Reihe, welde der Brudh
¥ a T a—2apz. cc;f.‘cp Tappzz
1—2pz,col.otppzz {1 —2pz. cof. @ T ppzz)2
a,fin.(n+1)o
fin: @

Addirt man alfo diefe bepden Briiche, unb'fet;.t datauf

giebt, =

przn [§, 218 indem B = o ift].

atf=U; 2a,cof ¢ F 2f cofi 9 — 2g. fin.p = — B;
und a t f. cof 2 ¢ — g. fin. 2°¢ = o: fo with g =

Bt e cof :p*); a=ﬁf%‘co£¢=ﬁ{*.§l‘3cof.’?ﬂ);
2 fin, ¢ ~ l—cofi2¢ 2 (fin.p)2

A. cof. 29 — B, cof, o
= — s e - A o P
2 (fin. @)2 )5 und g
Biing T Alin. 29

i

2 fim oz &8 ift daber dag allgemeine ©licd

o+ Boz
der Reihe, die aug dem Brude BT

{1——2pz.cc;ﬁ¢>'{*ppzz)1
L)) I T
%ﬁ finc (nf 1)@, prz® F (0 1)
D fin, 9. in.ng$ Y Lin. 2 ¢ fin.no
2 (fin, p)2 gelety
I-__—_’B cof. . cof.n ¢ — W cof. 2 ¢.cof. n o
= 2 (fin.@)2
mft1)(Aeofntr)eFBeol (nt1) ?)
£ 2 (fin. )2 pCo
(Mt Beol @) fin, m+1)o
: 2 (ﬂn. ®)3

entfpringt ¢

) phzt =

P“ zn ****)

25 : —]
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1. s ot X ' i :
(F(nT3) fin.(nT1; 3 (nhDfin.(n} 300).
o . : 3 ¥ 5, :Il':J”Z“ &ktksf,k*\li_‘

L g

¥ ol '1\ {hc_'\
02 ) .
(1-! ( | ‘ f".ﬂ..!_,_,[ ;"J.':d*?-ﬁ‘—\.

TR ST ST s i SO ~ yoder

Dl‘lzl:

Q- _ _.
o . B puzn,
g (in

*) St man Y e=a T fin2a.col ot 2f cofp — 2y,
fing=~—335, fo T‘-.-: v2l collg—2g.fin. g=—3%,
Db I, i M. cof, ¢
b alfo g = ——————,

g lin. @

S—g",!! .F i~ \'_1',-' __ {1 @
ey SEROIC i e S e 4
ARt ta g = : —, unbaf colizp

2{in. @
cnnman oieX3erthe von fund g

X ar ~

g aT . col.2 p—a. cof.

k2
©
!

A 11m P
PR F Y LJJ

(in m‘“ 1”'-’] 0@

'\' vy
k] ._,| ar
= AT B, cof; @, wetllin.2 g%

T e ] N
2ghnd=in.(2—1)¢ {in. 0, § 129,
I e o T Ry T s R L S
== col. @ iff, weldie fehtere Befiinmmng o8

im.2 ¢ =2cof ¢, in. @, §, 129, Anmerk, folgt, Foly

2.4 { folg
lich wied
AE B, colp 4D ol ¢ ‘o
e = — M
g I cof.2 @ aliim s # EI' I;'J“ i "'lt 4
i L-LJJ.:HK: -\ LAlla r‘j

) St A A = Y —f, md g
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{1 bie ®leichung a P £ cof. 20—¢o.fin.2 9—o, {otv
(B 2N cofip’ (in, 20

f—f1f cofiap — A
2 lmeg

Falich S e ) R s Q -
folafich €(r— cofin ¢ = —cof. @ — 9q. a(cofl.p)=2
— i 3N e " © | Bk 3 4
=¥ Bocollp—Y — U colinp=-=Weal 10

‘s 0% ™
i ohe Y D C ',
2 Hoeois2a A
B cof @, 02 e — e —— =T e
.é i eile s ‘]J
N cof.oc o0 — cof. o,
f
A 111 el
- | 1111. €
uu\ ¢ o e = =
Tl €Ol Y. Col. iz == .y . 2. = cof. (v % 2)
L & 4
ift, §v 128,
vixés o Tt 1,0y —fin, ‘y—z)
) D nemiig) cof, ¥ o e U e e s
b

i, § 130, (ouid

=L (- T COl,

e T S e “an e e
nT2)e. im e T in.(nt1)e

~—(n+1) (% i

1320 folef nomlidh

(nt 1) cofl (nf1)efiniohfindntt)e

wu“} Mua 15.

(Gn. g3 o
EMmFD)n(nt2)90 —%n+1Mfinng) .
Tpms s kil i, i L
o.(fin. ¢ 3 »
;;}Jln. v ﬂ)(,’: + 4 n.no
2 (in uﬂ\;
I- s -\'J --.‘ & !- -"
o (nf2)(in.ne =32 n. {in. (nf 2o
a(lm@)3
§ 22T,
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§. =221, :
Stk = 3, foift das allgemeine Glied der Neify, |
welde aus dem Brude

1 For
: |
| e
f— 3pz (f. cofi ¢ — . fin, ! 3
T 3ppzzifi cof. 2 p— g, fin.20) p ¢ 4%
— p3z3(f. cof. 3¢ — g. (in.3¢) :;g
IR
entfpringt = ] E_":f
(n 1) (n ¥ 2)
- : (nz*—(f' cof. n ¢} g. fin. n @) pPzA,
bt
Da nun der Brud i Fb—iﬁ” , oder dicfe

(t—epz.col. ¢ ppzz)
4 —2apz.cof, '} appzz
t . bpz —2bppzz. colt @ T bp3z3

(I —2pz col. ¢ T ppzz)3
das allgemeine Gilied
(n 3 fin. (nF D@ — (n+1) fin. (n¥3)0
4 (fin, @)3
(m42) finnne—n fin.(n}2)0
4 fin, ¢)3
giebt: fo echalt man, wenn man diefe bepden olud}eau
bivt, unbd den Sa‘){er == 9 feft,
=9
5 A caf,:p-——gg. (in.¢f2a.col. p— b =0,
3f cofl2¢ — 3¢ . lin.2¢ Fa—2b.cof =19, 1l
b=f cof.3¢ — g. fin. 3 9,

9 Pn;ﬂ -fn

b ph zn

Hievaus ergicbt fich
Fco{' 3¢ —g.fin.3¢—3 € coll@t 3g.l fn’
2 cof. @

== 2g ({in @)2 tang. ¢ — £— 2, (fin, @)2 *); ferntt
f

4
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finnso—2fin.20% fin. @

f **) und
= 7
o cof @ —2cof.3@ %t coll ¢ '
§f = g[_zo- (fin. ¢)2 tang. ¢ —2f, (fin. Q)2 3&’[3[1@
9 f; — f. cof. :
At Dol i
2(fin.@ )= cof. @
o it 6 eingeiln 5o,
16 (fin. @)
: H(col. ¢ — 2 coll 3 0 F cof. 50y
g = 6 (in. @)% 2
und toeil 16(fin. ¢ ¢ =[in. 5 ¢ — 5 fin. 3 ¢ ¥ 10, fin. @

ift, [§: 130, %{nmerf]
A (g in. ¢ — 3 fin. 3¢)

e
a3 16(Gin. )5 s
b B(—fin29 ¢ fin2g)
& 16 (fin. )5 Pt

und da 3 fin. @ —hn. 3@ = 4 (fin. 0)3 ift, [§.130.AnmerF.]
endlich

3 U
4 (fin. @)2 :
@3 ift alfo Das gefuchte allgemeine Glied
(nt1) (n %2) > (fin.(nf D)o~ 2fin.(nF3)0F fin. (n+5)p)
I 2 16 (fin. @)% FHAKRKY
(ntPhin. mt 1) ¢— (n¥1)fin. (n¥3)e
—
16 (fin. 9)$
E’Ip"zﬂ (nt4) (U’I“i‘) 2(nt1)(n+5)
— fin, P e LA e G
16Jm ip)f I S GEEL 1 2 :

(I’I'I‘I:}( _:I:__ fin. (Il ¥ S)Q) :g.ks*:ﬁn)

4

3 g[pnzn

*

(mt3)et

L

*) MWenn man die Bleichung 3£ eof. ¢ — 3g. fin.¢ +2a.
cof. ¢ — b =o auf diec Art abdndert, daf man darin

f.cof 30—g. fin. 3¢ anfiatt b aus der vierten Gleichung
fest: fo findet man daraus fehe leicht




o]
MLED

Da niin 2 (cofl @)2 ==
fﬂ ertbdlt man brerang femn

o e e ~
3iLoCcol@. col.op—

P

col. 20 —2f cof 3

b o | ao n - : . o
TE& M 3@ —2g, lin,3¢. cof. 2p—2g, fin. 30.




=
==
-_—

d)

—_
=3

{;

3l col. 3@ cofl 30 —f coli 50 —ficof.p—2ficof: 0=
¢

:,‘g:[‘lit._;ga'rg. im, 3@ —11n. 5

4

{ = = s Sy
fLCOﬁJ@—DC’Jﬁ;.@ Fcollg)=g (fin, 3¢ —2fin. 3@1 in.p)

: S~ o ,
Dieraus aber wird — febr Teicht auf bie Art Seflimme, wie

¢3 tr 6 goichoehon 1
& Mk W BT \,.‘;-..I i‘o

fene, Recinung absufiren, fin. 59 —o fin.3 ¢
1'““1 — “wng o ~ = > = >
dille — L R {,{:It L) — ek - g — £ %
'1" ) D 59—=2col. 29 1 col, 9 =S, fuif§
£ D =
; % o2 £5 -
| p— . o— & -
e — g 1o==ERS g= —, unbalfs
o I
A.cof o fS. fin.@g~— fR.cof @
T s , b

_..klm,t?_, 2 R
AR, cofs o

2 (fin. @)= kg:hf';n ¢ — R.col ¢) -
AR, coft ¢

AYTQ

2(lin. ¢ "-?'_";\.A-Iuﬂq-‘}_) R.colig’

Y30
@ 1ID

™ b (G
= 8] r\} »4—\-“" ";

. 4
Y — : T r =
cof. ¢)=2 (in. )3 (2 cof. o. col.4¢—6cof. g.col; 2 @

2. 11, :J)'”

¥ b |' -
T4cofig), und alfy ——= = .-f.-";;w 2)3 (cofa g
, + . @ )3 (col.4 o
LuL.'_-,.J" e AR

= N e ara
~—3cof. 29 ;o= (indem 3'——4.'\“0{2 =4 (fin.g)2
il ¢ o

ity §. 130, Anmerd.) 16 (hin.@)s F 4 (fin, @ 3(cof. 4 ¢
._..__CO'.(u . @; [{l} f raer Qkul?c.;‘_?.-l\-_v:: f\f'n C;' L}IH,SH’:}

e R e B =
21n.3¢ I-,m.{x?r, < 4 1. Q)3 La¢—cofnp)
3 W 4 {
:}, (weil 2cofl 4¢.1in.¢ —2col 2 plin.g = fin.s 9

2fin.30 % {‘m.a_a, §.1;o.2,: fo r.'-irb

i IR, F0r¢ AR
H—Qf\'m:g" 35— 'ﬂ{,.u @) R, col -;J 11'1 Oj u—ﬂ—
et g —2(ing)2R
= TR e -‘fiff‘rn.qﬁ— 2 fin. _“I--_:} t fin. §
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#exx) @8 iff nemlich a=9—faud atf=9u @onst-tan |
alfo flir £ den vorbin gefundenen Werth, und mulipliois
man augerbem A mit fin. 59— 5 in, 3¢ F 10{in. ¢ und
Dividirt e¢ mit 16 (fin..¢)% , fo wird

9 (fin.5¢6— 5 in.3¢ T 10. [in,4)

Defedee S MEL s
16 (in. §)%
9 (fingp—2fin.3¢ 7 in.59) A (g fin.g —3 fin.3¢)

16 (fin. ¢ )5 — | 16(fin.¢)s

. —

wxesy  Oyiefer Theil des allgemeinen ®licdes entfieht au
dem im Anfange ded § fiehenden allgemeinen Glicde

(n '1- _[_)._(_11_.1—' 3) ':f. CD{: T]¢ ,f g. ﬁn' n¢)Pnzn} mwenn
PR

parin die vorbin filr £ und g gefunbenen BWerthe fest) b

bas Kommende nad §. 130, 1, 2 abdndert,

(T 4)(nts5)_ (n1)(nt2)

sseers) Hier if =t e 2-“1'3(111‘3);

20t ) (@t5) 2ntn(at2)
o T et TAMCEE
wen worbden.

+ 3(n ¥ 1) genoms

§ R0,

Dasg allgemeine Glied der Reihe, _weldhe aqus den
Druche
N+ Bpz
(I —2pz. col. ¢ T ppzz)3

entfpringt, ift felglich
Nprz2  (m¥ 5)(n+q) . = 2 ) (nts)
6. 337 e fin.(nf1)¢ — i

- \( L
G by + ST (B RES @t T

,____ﬁ%pi_‘z“ (n % 4) (n -{*i) e 2n (nf4) it
16(fin, ¢ )5 st alenr s Seaine

(n
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(=

n (n4 §)
(nleﬁf—T—%; fin, (n + 4) @) *),
Will man weiter gehen, fo wird man auf diefem Mege fir
das allgemeine Glied der Reibe, weide aus dem Brudye

H+ PBpe

(1—2pz. cof. ¢ + pp zz 4
entfpringt, finden,

o on (A =Y sl £ Lo =Y
% phzn ABT 7F (R 6) (n Lodel (1o —
L R S aE e e N on LT GRS
4 (in, ¢ Syt
3t ) (nF N (nt6). 'IJ’I]',F‘IVH‘E'::I(H'I"‘?)
S b 1, (n +I'. 3; ‘;0 .-1-. o = ol
LeoeB = o Ly i

e e —— —

P
2

$ 1) oY nF
fin, (“'i‘ﬁjﬁb“— (B "11 (ni --4—‘—1131 3 fin. (n +7) @) %
_Qﬁpnzll (n F+ 6 (n + 5) (n + 4)
16 (in. 007 =

+6) (n ¢ 5. AL
8‘1(“ ! ﬂ(r.l.f.s} fin.nf2)p ¢ 220 ey

(W8]
[

p : nint )(n¥ 2)
hin. (n T 4) ¢ — B in, (n 4 6) Q).
i - - ¥ b

Aus Ddiefen Formeln' 186t fis Die Form der allgemeinen
Glieder der Hdhern Potengen feidt ibnehmen, - Billman
aber den Brund davon avfiudhen, fo thut man wohl, wenn
man jich bazu mecfe, daf
fin,@ == (g, )
4(lin.g)3 — 3fing— fin. 3@
16(in.0)s = 166n.p— 50n.3¢0' ¥ fin, 50
64(fin.0),7 — 350n.¢ — 21 fin. 32t 70n,50 — Gin, vd
256 (lin.g) 9 =126 {in.g—=84 [in, 3P T36fin.5¢ —gfin.7¢
F i, g @ #%),
1.5 :
*) Die Erlduterung, mweldhe Diefer § erfordert, findet man i
Anbange unter den Suflen gut deengebnten Capitel.
") Man febe hierdiber bie Unmerfung jum 1300en § nadh,

Lulers Linl in 0.2(nsL 0, Unendl, LB, R §.223.
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§.. 223, : |

il Da man auf diefe Weife alle gebrochenen FunFtionen in
teclle Partial:Briche aufldfen Tann, fo laffen fidh) auch dig
' | allgemeinen Gliedet aller wiederfehrenden Reifjen reell darz
i ftellen, 1lm Ddies Defto beutlicher ju machen, toollen wit
I . cinige Bepfpiele Herfesen. | :

Zpfies Lypompel,

=

9us dem Brude — =
us dem Brud R PR T

1
1 —z—22F 24 T 25 — 20
SReibe: 172z F 222 1323 F4z8F 525 F7261827%
1028 F !229 4 2c.5 man foll ihe allgemeines Glied fins :
dei.  Drucht man den gegebenen Bruch nach feinen Fabtos ‘

: b
(1 —2z3 (1% 2) @t Z]’

! 793 g I |
daraus ergeben fich die Partial: Bripe ———— 1 | ?

entfteht diefe toiederfehrende

renaus, fowirder =

6 (1 —z)3 i
I ¥ § 47 I ¥ 247z §

4(1 —2)2 72 (t—1z2) Z 8(rtz) " o(x fz i) |,
Von diefen giebt 3um allgemeinen Glicde, der efte

nt1)( nn*t 3n nfi
. ¢ 1\—-— L L2 213 Dey jwente, — 25
0
| 12 4
i .  thr ) I [,
der-duitte, —= 273 Dder pievte s (—1)nzn, | SBas den funt
3 :-;_ 1l : 2tz . :
gl fen, ——— T betrifft, 4o qicht er, toenn man i
! i

Tl mit der Form (218) vergleidh

I—2pz.-col.@ | ppzz
2 I
— 60 A =% — 1 D=——1 b
9 9 ,'
Dab

p::'[;t;h:

WA




-

Lo L]

b5 b2

BVon den wicherfehrenden NReifen, 259

Dag alfgemeine Gfied, toeldes man vaber erhalt, ift demy
2fin(nt1)o —fining

/ : — 1 jlizh S
nady S )0z
4 fin, (n+ I}qﬁ-—-i’ﬁn.nqa(
- — (=—1)nz =
: 9V 3
- T w
4 fin, (n + 1) ~==aofin.'n —
; — S (=-1)tzm,
9v'3

Addivt man nun alle gefundenen Glieder, fo findet man dag

2 : ; e nn- o no- 4%

allgemeine Blied der gegebenen Reihe = (— + — + 20y on
18~ =73

" % e
4f‘m.(n-f-1)§—-—:zf1n.n ¢ 3
2
Frgu ¥ =120 o die obern
Neio

9r .
Seichen gelten, wenn n eine gerade, und Die untern, wennn
tneungerabe Jablift, Hiecben ift 3y bemerfen, daf, wennn
: ' o 400 t(nfr)w— o i, 2
tine ahtvondet Form 3mife, 2113 F D —2fin, Inx

G o
ben diefer Augs
boucf = T &; und wenn n = Imge witd, = i,
fenachdent n eine gerade oder eine ungerade Sah! bedeutet,
Diernach Fann- die Natur der gegebenen Reihe auch auf
bie Avt audgedructt werden, baf man fagt:

e

=X fowiewmn=gm+; ift,

ft fo ift the aligemeines Glied
R=26m + o {Tf-{]—-[« 1)zn
g D Son
: nn . n 5
n—6 — F — 2y
m 1 (12 2 1 IQ) :
nn n 2
n=6 e i s
m1a (Iz+2.f.33u 7
-
= 6m -I* 3 (T T _IE ¥ .é..)zu
12 a2 4
nn 11 2
=6 . e =) Yo
m T 4 (][2 s i 3)2
k= 6m_ Ilr,.l : ..r.l_ HO R
k5 (mfz Tm)z' (1)
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&o ailt 3 B. toenn n = 501t bie Form 6m 2, U
das Glied der Neihe ift alédann =123425°

Fweytes Epempel,

Hus dem Bruche _}.ﬂifi__ entfpringt die toits
1—z— 2% 725
perfehrende Rethe 1T 2z 4 322 + 323 T 424 551
626 + 627 * 728 T :¢.; man foll das aligemeine Gilieh
decfelben finden. Man Fann den gegebenen Hruch auf diel
1+ztzz
(1—z)2 (112)(11z22)
3 3 1

[gendePartial- Bride, —— e e
Bl B =2 Bi—2) - 81

Form bringen, und ifn alfo i

Itz
4(1Tzz

uffdfen. Sun giebt der crfie von Ddief

3 (0t

B ; 3 |
rachen Dasd aligemeine Glied — )z“ ber gtoente, 32
4

8 ol - : ‘ :
217 z2) erhalt man, toenn man ihn mit Der Foum
N PR

peraleicht, p=1; coflg=o0; tind

—— ———

Y—2p2 . col. ptppze
@ =% =; ferner A= —¥; und B'= %; alfo jum allg
meinen Gliede: (— £ finn g (at D# T § (inc fnr)?

Colalich ift dasd gefudhte aligemeine Glied = (Fat§)
Iz —2(in% (nt )7 —fin. Enm)an,

‘},'rt 1fjer fo ift Dag allgemeine ®fied
o O B o (Zn¥ 1)z
5 ey g P (ntd) zm
n=dm2 (3nf3)em
n ==.4 13 $nf 3)en

©®0 o A V- E - & 754 i
Sits B. n=30, fo gilt di¢ Jorm n = 4gm T2 unl

bag ©lied ift 39250, - §. 424

= .Th Bt

- o =y W
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' . §:L 224,

Wenn alfo eine wicderfehrende Neihe aeaeben ift, fo
fann man, da man den DBrudh, woraus fie entfpringt,
leiht entdecft, Das allgemeine Glied derfelben nach den
ecthetlten Vorfhrifren finden, E3 gieht aber das Ge:
fet, nach welchem ein jeded Glied der NReihe ausd den vorz
heegehenden gefunbden wird , den Nenner des Brucdhs ju
ecfennen, und die Faltoren diefed Nenners geben die § Sorm
bed allgemeinen Gliedesd an die Hand, denn durch den abs
fec werden blof die Coefficienten beftimmt, © G8 fep 3. B,
die mwiederfefrende Neihe

At Bzt Cz2 + Dz3 ¥ Ez4 & Fz¢ ] :
geaeden, und aqus dem Befese, nad welhem jedes Slied ans
einigen votferaehenden beftimme wird, fey Der Fenner Ded
Bruthd 1—az — 822 — 423 g funden, fodafi D= 2C %
BB+ vA; E=uD % £C  vB; F=zETegD +vC;
u. f- f.  Stennt man-nun mit Wicivee die Multiplicatoven
# T B, ot v Die Desichungs Seale, o berubet das Ses
fe ber Forfchreitung auf diefer Beyiehungs:Seale, und
aus ihe erfennt man fogleich den Nenner des Bruds, aus
welchem die wicderfehrende Reife entfpringt.

§. 225,

Um alfo dad allgemeine Gilicd, ober den Coefficienten
ber unbeftimmten Poteftat zo ju finden, fuche man die eine
fadyen oder doppelten Faltoren des Nenners I—az—pg23
—vz3,bie [eptern, um Die imagindrenFaftoren su vermeiden,
€8 fepen juvdrderft alle einfacdhe Faftoren unter einander
ungleich und reell, und folgende: —pz)(1—qz)(1—r3z).
dsdann 186t fich Det Brudh, woraus bie gegebene NReihe
ttfpringt, in —gﬁ T -—g}— i @—~ aufldfen, und das

I—pz L5 gh I—r2

RN 3 alle

s

s
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allaenieine ®lied der Reihe ift daher (Apnt D g+ Crithe,
(&?s* swep. Kaftoren einander gleidh, nemlich q=p, fo
erhalt dag aligemeine Glied diefe Form: ((Un § B)prg
G rn)zm; D find alle Drey einander gleid, r—=q=9p, ft
ift Das allgemeine Glied An2 § Bn § Spuzt.  Hat abis
Der Nenner 1 — az— Bz2 — 2z 3 einen doppelten Kaftor, fo
Do er=(1—pz) (i—2qgzcof.¢ 't qqzz) ift: foift bof
. B fin. (n-i‘lrm !-Lﬁnncpqwzn
fm. ¢ '
Da fich nun darvaus, mwem man fir n nad und nad die
Safbten 0, 1, 2 ffrgt bic Glicder A, Bz, Cz2 ergebm
mufien,. fo findet man daduich die Wecthe dev Budftabin
A, B und €.

allgemeine Glied = (A pn T

§. 226,

St die He 'c‘\u”qt’v Scale jweptheiliq, obder witd ein
jebes Glied durch Ddie gtvep vorhergehenden beftimme, fo
daff C=«B—pA; D=uC—£B; Et=aD — pCjiu
ift: fo ijt offenbar, dafi die wiederfehrende Reihe, melde
==

A+Bz4Cz24 Dz3 3 Ez4 4 ,..0i F Pznf Qznil i
feten wollen, aus eincih Bruche entfpringt, deffen Tennet
1—aztgzzift. Set man nun deffen Faftoren={(1—p?
(1 —qz) foift pTq=«, und pq=4a, und das qlige
meine Glied der Reifje = U p» § B q)en,  Sept man
alfo ne=o, 1"0 witd A = A+ B; und nimmt man =1

fowitdbB=Up B 4 und folgliy A q—B =¥ (q—P)s

.r‘L g5 o Ap—B A

A= ; und i =l Hat man aber e
l} P P=9

$ecthe A und B gefunden, fo ift
Pe= A pnt D g und
Q= Hputx T Hqrir;y Dedaleichen
BP—«AB T AAA
UY = ——  ——,

AB —uan

§, 297
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§. 227,

Hieraus 136t fih eine Methode ableiten, jedes Glicd
aus einem eingigen vothergehenden gu finden, da fonfr su
diefer Abficht, nach dem Gefese dev Fortfhreitung, jwenp
eefordert toerden. Denn da

P=Upr{BDgn; und Q=Ap.p*+B q.q7 ft, fo folgt, daf
Pg— Q=¥ (q—=p)p"; und Pp— Q=B (p—q)q®
feyn toivd,  DMultiplicivt man nun diefe Ausdricte mit einz

ander, fo erhalt man
P2pq—(pTqIP QT QQ—AB(p— q)2prgr=ro0
Daadderp tg=a; pa=28; o —q)2=(p+q2* —
4pq =waz— 45, UNd prgh == £ ift: fo beFommt man,
wenn man diefe Weethe fubfiztuirt, :
#P2 —2PQ+ QQ=(BAA—aAB + BB)g", obet
QQ —aPQFBPP e
BE -ohb b aAn — 2 |
toeldhes eine fehr merfoucdige @_igenfcﬁnfft tet toiederfehs
venden Neifen ift, deven jedes Glicd duvch die Hepden vors
fergehenden beftimmt wird.,  Kennt man alfo darin irgend
¢in GlicdP, fo ift das folgende Q =% « P v ((§ 2 —8)
P27 (B2—«ABT EAA)R); und diefer Yusdruck ift, Ded
bdarin enthaltencn Wurgelzeichens ofngeadbtet, ftets ratios
nal, teil in dee wicderfefrenden NReifje Peine ivvationalen
Glieder vorfommen,

§, 228,
Aus jeden givep smmittelbar auf einandet folgenden Glies

betn Pznound Qzo*x (alt fidy ferner das von ifnen dureh

mefreve andere gatvennte Glied Xzam finden,
fetit man

Denn

X =fp=2
forift, soetl

-

gPQ— h%Ben;

R 4 ¥
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P= :_}rpn + !‘:’%Cn’ md Q = p.pn -]1: D\ q-q°, fftm’,f
X = ¥p2nf g2 ift
fP2 = fJ2p2nf fB2qg2n FofHBpn

cP Q= E:';i-? p2n gl 2n ‘f‘g.i"fﬂ}wﬁﬂ
— LB en = —hYBen
o= “flp:'-h -J':' ﬁqzn_
fo o 1 ! T
€3¢ witd demnad) £ gp= Sy figg= 5 und b =
B — N p — g
2 ff ga; und Dareus g = ————— und ez s
I35(p—4q) UB(p—4q)
o e A—232B i
PNun iftaber B — Y = — —, und Up — Bg =
:
sy
«B—2A8 | : : «B —2 A8
———— folglih witd f= —————ynd g =
P—q AD(ax—48)
aA —28B P nAR - uB 5
——; oder fem —— , undg=
ﬁﬁ(xc&ﬂ;;ﬁ) JSu—-uAE"‘ 5'1—‘1
2B ~ aA (43 — wa)K

i ‘1 OHD “'—

BB — «AB T BAA BB — & AB + BAA®

Gebraudt man alfo dicfe Werthe in X = P2 ¢ gPQ =
RABpo, fo wird
(2A8 = aB'P24 (2B —aA)PQ

@ e ey e, Y

BB — «AB T 2AA %

fo toie hicraus, mwenn man fir gn den.daflic im vorhergy
benden §. gefundencn Werth fest,

J
( l'!'l—--r!-P}l!J'||I “"‘gl

X == S
BB — «AB "',:9

-

A

-] W

Q-
: *
A )

-

“) #uler fepst bier gnvSrderst

| i - TR e ) PUT B WP O il

B BB — uAB % 2AA

und fligt darauf bingu: Auf cine dbnliche Art findet man,
X




=
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(B A — (ax— 28 R)P2 +(2B -A)Q2 2 B an

] e S LA S

(BB — wAB T 8AA) “ -
und burch diz Werbindung tiefer Befimmungen mit cinandes
und burdy die MWeafdhufang ded Gliedes Y erbdlt man

s {RA = «F2 1280 — 400

i 5 A
B B3 B T8 \.n

€3 fdyeint aber vas 2 in der crfien Bifimmung von X ein
Rednungefebler ju feon.

Drueft man die folgenden Glicder der geachenen Reifje
auf diefe MWt aqué: .

A 4Bzt C2Fo. . . FPa% & Qzutx

'|'_.
b
(¥

T
}(_3:;1 i- Y z2adI i Fzanha
fo erhalt nio auf eine Ghnfiche v
(BA — «B) Q2 ¥ 2BQR ~ ARR
s L_:';T“""l BAA
D VA R=2Q = gP Z'Z:, fo oird

-

e - BB AP24 ,3 —:Ba] kJIl\-:fB —(ue — RIAYO2
BB — &«AB YA
_—— e ; Z’T“'Jr
RNunift Ze= 2 Y ~ X, undalfo Y = —"%Folglid
@
—BBP2 3 28APOQF(B = 2A Q0
- e o

BB — 2 AB¥BAA

Tan fann Daber nupmebhr auch aus X und Y .quf eine dhn
lihe et die Coefficienten der Potefidten 240 und 2401,
fo-wie hieraus Bie Coefficienten Doy Potofraten z8n, 8otz
u.{. f. finden.

*) Jm Originale it (B - e AYQQ in Fer [efiimmung von
&T noch mit w :::uizip.’-i;i:t, welges wabsfcheinlicher Weife
an Deuckfepler if.

Lyempel,

o

i ;
Ll
S
;_; I
i- !

! :=.i
=1
4 I
|
L
}

e

e -
e, T

e
e .

S

=
e S
Ry e tes S
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Erempel.
@8 fep die wiederFehrende Neifje
¥F3zF422 ¥ 723 F 1124 F 1825 T o F P20 F Q2o Yy,
aegeben.  Da darin jeder Coefficient die Summe der bey
den vorhergehenden ift, fo ift Der Nenner des Bruds, aus
welchem diefe Reihe entfpringt, =1 — z — z2z; undfolg:
i e =15 f=—1; A =1; und B = 33 {o daf alfo
BB —«AB T2AA = 5 titd. Hicraus ergieht fich nun
supderderft Q= SR ACLLS S P :phﬁ(ﬁp?i@;

3 Y

fvo dad obeve Seichen gilt, twenn n cine gerade, dasd untere
aber, wenn n eine ungerade Fahl ift. St 3. B. n =4,
1LtV (5.1210%20) 12

folalid’ P =11, foift Q =
2 2
= 18, Genit man fetner den Cocfficienten der Poteftatz21,

e —4PP+6PQ — QQ . : ,
= X foift X = : =, folglidh det Coefs

5.
- 2 — 4.121 F 6.108 — 32
fictent der Poteftat z8 = 3 : 3 = 76
5
P% v (5PP = 20) .. _
ift, fo ift QQ

1l

Da aber Q =

PP g0 RYL (5PP Tion)

— 5 und folglih X

il

— PPE a2+ Py (5PP oo o :
: —, tan pndet aljo aus s

nem jeden Gliede Pzu einer toiederfehrenden Reihe diefe
Bt V" (3PP ¥ 20)

beyben: = 2T, und
—PP¥2¢ PV (3PP ¥ o0)
— z29,
=2
§. 230,

Auf cine ahnliche At (At fich in den wiederfehyrenden
Reihen, worin jeded Glied aus den drey porfergehenden
bes

\
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frimint toird, jedes Glied auch aus ben jwep vorferaehens
den finden. . Denn 8 fep A + Bz Cz2 F D23 $...,
Pzt 7QzrtX f Rant2 43¢, eine folche Reihe, und ihre
Besiebungs: Seale fey o, — 8, T o, oder es entfiche die
MRethe aus-einem Bruche, deffen Renner =2 & — vz } g2z
— 23 ift. Drudt man nun die Glieder P, Q, R eben fo
wie porhin durdy. die -Faftoren Ddiefes Renners, reldhe
(t —p2z) (t — q2) (1 — r2) fepn-mdgen, aus, fo daf

P= pu + B f-n ¥ (3 yn

= Up.p2T Bq.g T €r. o8 " und
R=¥Ap2.p2 J_’}q q” T Cr2.m

: fo echalt man, weil p B =T —Jq fprfqre=as

s = NV 3

t (aa 8) Q2 "| S .

Rsm:aQ‘! —(aB37°PQ H\ Ty T8 PQ2
g J o P3

— (28 —7)B3

1 A
oy — GISB-L % . 2 = ] "}' (&?TJ‘:‘E"_'B\LEI 7
C3 cC2— (2T 39)ABLC ek
|
J

s LR

T BAJ = D2py AR
T Syl
€3 hingt alfe die Eefindung des Gficdes R aus den bepben

borhergehenden P und Q von der Hufldfung einer cubifchen
Sleihung ab,

§.. 231

RNadh diefen Unterfudbungen dber dic allgenteinen Gilies
Der der wicderfehrenden Reihyen miffen wir nun aud nodh
die Art und Weife, wie die Summen dicfer Reiben gefuns
ven werden, Fennen 2u fetnen ;“ufbc:t, Hierbey ift Juvde:
Derit offenbar, daf die Summe hor vganzen ohne Ende forts
lavfenden wicderfehrenden ““e:'}c bem Bruche: gleidh ift,
aug
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aud velbem fie entforingt; und ,da “deév Ienner diefes
Bruchs aus dem Fortfchreitungsgefere der Nethe etfanit
mjtb fo.ift nur nod tbrig, daf -gejeigt werde, twie man
béat Rahler finden fann. €8 fey alfodie Reibhe
A dBz ok Cz2 o Dz3 ¢ Ez4: ¢ Fas i Gz6 1 1.
gegeben, und das Gefess, r*qci) meid’%-:m viefelbe fortichres
tet:, fuhre auf demw Neaner, 1 — ez f Bz2 — yz3ddz4,
Ingenommen, daf dee Q)'*ud), mcld}er der - Summe- der
e atbzfcz2 t das
ganaen unendlichen Reife gleidh if, = 1—-_-—;;“ PRCRELELY

fep, und alfo die anacfibrte Reihe aus ihm entfpringei

fo-findet man durd die Bergleichung

a-= A

G o A

¢= £ B LA

d = D= 2CFEB—wA.

Demnach ift die gejuchte Summe

At 1 i‘; —-—-1:!-3\\ z ':“lC — o B :‘ﬁﬁ_‘}z3
— ——
1 - cfz*r' Bz2 — yz3 T éZ

(D—ae.C'r a;q——y"ﬂ?}

1 —wz { Bz2 — yz3 4§ 4z

P 4 A
Hicraus (3Ft fich leicht einfehen, tie man die € Summe
einer wicderfehrenden Rethe bis auf ein gegebenes Glicd
Decfelben su fuchen hat. ~ &Soll 3. B, die Summe Dder vor
bin angenommenen: Reihe bis auf das Slicd Pzr gefunden
werden, fo fetie man
s— A TBz{ Cz2 }+Dz3 % Ez4a+ |;....,-§*Pz”.
Da nun die Summe der gangen unendlichen Reibe befannt
ift, fo fuche man dic Summe aller der Glieder, dieaufdas
vothergehende legte Pan ohne Gade folgen, und nefme dabel

=
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t= Qzn+X FRM¥2  Sz0t3 f Tzol4 § .
Da diefe Meibe, durdh z2tx dividivt, eite der gegebenen
gleiche wicderfehrende Reibhe giebt, fo-ift-ihre Summer=

QzatX (R — = Q) z2 (8 — 2R + 2Q)znt3

!

I — az 't fz2— y23 7§ 3 z4
(T —— GLS 'J[‘ ,IER e ?Q‘zﬂ:'f't}

I —eaezf fz2 —pz3 'j‘?z*
Solglich ift die gefuchie Summe s ==
tATF (B —ah)z$ (C—euB TAA)z3

I — ez pz2 vz3 i} 9z4
(D-—aC+pB 7&)_’;,3“— Qnt
I1—az T B22 —yz3Toz4
(R— ¢Q)zt2 -— (5 — 4R — g Q) swks3
I —azT pz2 +— 23 T 8z4 g

(T —aS$+8R — v Q)zni4
I — &zt 22 —yzd 5:5-

§. 233.
SftDaher die Bejichungs-Seale stoeitheilig, unde, — 2
fo ift die Sumnie dev Reihe A ¥ Bz+ C22 # D23 ...,
A T‘ L':F: i mﬁ)z

Pzu, toelde aud Dem Hruche s i
’ Y B gy entfpringt,

folgendes
Af(B— aA)z — Qe — (R — 5 Q) znta
I—azt pBzz
Da aber, twegen der Natur der Reile, R = «Q — P ity
fo wird diefe Summe dabdurdy in diefe vermwandelt:
At (B=—wh)z— QmiT$ EPyiz

I—uaz T 6z3

sErempel,
Sh dieReihe 1 4 32 F 422 + 723 ..., 4 P2i geges
ben, wo & = 1; Ce=— 1 Az=1 und B =2 3 ifi: fo.

it




ift die. Summe devfelben =

D R ——
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12z — QzuiT — Pznga
L]

— s —
-

Lis— & =T Z

4

Gept man-aber z = 1, fo witd die Summe der Reile

I o s - b i Po— P C N
1?3'.1‘41‘!’5-[:?‘..""‘1&-_"{iQ_HE' J,:'_'[e

Gumme des lesten und des folgenden Gicdes ubertciFt aljo

die Summe der ganjen Nethe um 3. Da nyn Q =

P vV . (sPRE20)

(o]

, it fo ift die Gumme ter Reibe
; 3P—6Tv (5PPL2o
ITS‘{‘4T?TIITOGOlTP:m% ok |

A

wnd man fann daher diefe Summe auch aus dem leiien
Glicde allein inden,

- Wi/
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