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Qufdge sum fechdten Capitel.

A. Snbalt biefes Capiteld,

Bon ben Erponential: Gredfen und den
fogarithmen, '

1. Von den Gpponential: Srofen, §. 96 — 1oI.

2, Beariff ver Epponential: Grifie, und dabey sugleidh, -

foarumt diefe Grdfien an bem gegentoartigen Orte uns
terfucht werden, fo wiecud, was fur welde betrachs
tet toeeden folten, §. 6.

b, Werthe der Epponential - Brdfe, a% § 97 — 99.

. bey Bedimmung ded peranderlichen Epponenten z
8§ 97,
8, aus bem Tevthe, der a bepgelegt wicd, §.98.99.
aa. moenn.a pofitiy genommern, §. 98.
bb. wenit a== o, und wenn es einer negativen
Gcbhe gleidh gefest wird, § g9,

c. Retradtung der Gleichung y= az fiiv den Fall, wenn
a einc pofitive Rahl bedeutet, die grofier ald 1 1ff,
¢. 100. 108, :

o, alfazmcine Defiimmung der Werthe, Vie y erf)alten
fafin, §. 100.
8. fiber tie Art, wie darin yvon z abhangt, §. 105
2, Bon den Fogarithmen, §. 102 — 113,
2. Bon den Yogarithmen tbechaups, § roz — 106,
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472 SufaBe sum fedhsten Capitel.

«, Crllarung der Logarithmen und der Dafig derf

ben, §. 102,
g. Crfindung der fogarithmen, §. 103 — 106,
ad: toenn fie aus den gegebenen D Dingen e,
§: 103. 104.

bb. wenn fie nur ndherungéroeife gefunden wily

fonnen, §. 105. 106,

b. Bon den logarithmifdyen Syftemen, § 107 — 113,
. Wieviel logarithmifdie Syfteme mogli® find, §i10
B. Bechaltnif dey \oqar't:;men sroeper Sablen in joy

logarithmifhen Spftemen, §. 108.

v. Beefertigunad - Avt der fogarithmifcben Spfrem,
3. RNupen derfelben, §. 110,

c. Bon bem gemeinen logarithmifben Softeme inghy

fondeve, §. r12. 113,

B, Sufes su §. 97,

1. @8 ift in der vorhergehenden Sabelle bemerft oo
den, daf Luler in dem gegenmartiaen §. blof von
Werthen rede, welde die Grponential: Grod fe az befommt
wenn fie z beftimmte Werthe gefest werden. 5 muf ol
a Bier gang allgemein betrachtet, oder toeder pofitit nd
negativ, fondern abfolute genommen werdeny und W
fragt fich denn: O6 mit Reeht behauptet werden Fomg

vaf bie Werthe v a, \;'a, J‘aa, ,ﬁaf ;}a; 3¢, it
5

fad fevn, und al fowohl = — a2y a alg = + aay!l

gefest meeden mifie?  Da die Beantiwortung diefer Fak

den Grund enthalt, warum man von den mehreen B

§
2
45

4
then der Grdfen va, v a,. w,f"aa, w.f'a,. Va3 i &
s

2 2 nady Kuless Behauptung jedegmal nue die Hourk
toertft
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Rufase yum fedysten Capitel, 473

merthe, 0. D). die recllen und pofitiven nehmen mug, und
jugleich auf Die Umftande fubhrt, uater mweldhen man diesd
qu thun hat, (denn es witd fidh nacdbher jeigen, daf es
nidht allemal gefcheben darf): fo if diefelde ohnftreitig
fbon daduech wider den Vormurf der Unndglidfeit ges
fhtgt. e8 toecden fich aber dDarvaus in dev Solge ned) idyz
tigere Bortheile ziehen laffen.

2, 9enn ganj allgemein behauptet twerden Fann, daff
man fic A, was fic eine GSrdfie es auch vorftellen mag,
auch alfemal 4 A fesen fonne: fo ift aud) Lulers Behau-
ptung von den viclfacdben Werthen ter im vorheraehenden
Nbfatie angefithrten GSrdfen one Einfchranfung vichtiag s
aber Dann fcbeint ed wenigftens etwad willfubrliches an
fid s baben, daff man von dicfen mebhrecen FWecthen
jedesmal nue die pofitiven und veellen nefrmen foll.  Died
beftimmt den Punft, von weldem bep der gegegenwbrtiz
gen linterjuchung auggeaangen merden mug.

3. MWenn Grdfen w‘;"itin oder negativ genommen, und
affo ihren Gonfituctionen die Seichen + und — vorgefest
erden, fo gefchichet folches cigentlich Dedwegen, teil man
bep ihnen aufier ibren wefentlichen Eigenjhaften eine jus
fallige Befbaffenheit unter. zioen einander entgegenfielens
den Bedingungen auf die et betradbtet, daf nian von dies
fen Bedingungen bald die eine, bald Die andere ftatt finden
lafit. Bey geraden Linien, bep den betvegenden Kraften,
bep den Gpponenten der Dignitaten w. d. gl, nimmt man
diefed febe bald und aufs deutlichite wahr., Hiernad) toeis
fen atfo die MWorte pofitiv und negativ, und die Seidhen F
und — eigentlich auf etivag hin, tad man fid) ohne fie
nidht gedacht haben wicde; und wenn man folglich dasd
®rofen abfofute betradhten nennt, mwenn man blof ifre wes
fentlichen Gigenfdbaften in Grivdgung jicht, und dabep die
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474 Sufdfe sum fechsten Capitel,

Abmefenheit der Jeichen F und — vor ihren Confreut
nen (Ausgdricen durch aligemeine Seichen) ein Kennyeidy
fepn (afit. daf diefe Grdfen abfolute betrachtet fwerden (o
Ien; fo ift flav, daf die abfoluten Grofien jedesmal vondn
pofitiven untevfchieden werden miffen, und daf man of
cigentlich, und bep allgemetnen Betrachtungen nie bered
tigt ift, A und + A alg etnander vollfommen gleidh anw
feben, und dabhee bepde Vezeichnungen mit einander |
veredfeln. |

4. Dad fann biertwider Fein Cinucf fepn, dafi man
tenn ey sabfolute Grdfen A und B ju einander addit
werden follen, folche auf die Act neben cinander ju fetan
pflegt, daff man vor bie jvepte dad Seichen F fbreilt
Denn in dem Ausdruce A + B, alg dem Ausdrucke cing
SGumme der bepden abfoluten Grdfen A und B, gelhbet dos
Peichen + nichr eigentlich, fondern nur in fo fern ju B df
es mit A die fummirenden Zheile ciner dritten Grofe aub
madt, und fieht alfo hier fhon in einer uncigentlichen ot
abgeleiteten Bedeutung.  Die urfpriingliche oder evfte B
Deutung der Seichen fomoh! alg der Worter ift nemlich alls
mal Ddie, woraus fich alle ubrigen Ledeutungen als Al
aus Dem Gefdlechte ableiten foffen, und darnady wired
fehe untedbt, die Bedeutung der Seichen + und —, mad
welder fie Seicdien der Addition und Subtraction find,
Der ecfien und uciprimglidhen Bedentung diefer Jeide
machen ju wollen.  Da man aber bey allgemeinen Unter
fucdbungen allemal die allgemeinfren Pegriffe sum Grunde
Tegen mug, und vas Yllgemeine auch tn allem ihm unter
geordncien Jefondern anjutreffen fepn mufi, fo echeldh
Daf man von den Seichen + und — nichts allgemetn bt
Daupten darf, mag ihnen nict al8-eichen des Pofitiven
und PNegativen gufomme, und jugleidy, da§ man diefe 3¢
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Qufage jum fecdhsten Capitel. 475

pen allgemein al8 Beichen des Pofitiven und RNegativen
betrachten fdune, =~ ;

5.-E8 drucfen alfo -bie Seichen f und — allegeit blof
eine jufallige Gigenfehaft der Grofien ausd, vor deren Cons
ftruction fie ftehen; und da man dag Juiallige am beften
eeft nach dem FWefentlichen betrachtet, fo bedient man fich
ver Beichen + und — aud am Deften fo, daff man Ddie
®rdfien, u deven Gonftructionen fie gehoren, erft Lann
nach ibnen Beftimmt, foenn man jene juver nach allen aufiee
diefen Jeidhen in den Conftructionen vorfompicnden Bez
seichnungen cntwickelt hat. -2Ware e8 daljer auch in mans
chen Fallen vollfommen gleicdhgultig, ob man A oder + A
fente, fo muf man doch aus dem angefihrten Grunde nie

n fn 2l
3+ B, + VA mit vV (FA) und chen fo wenig T A" mit
o
(A" vermedbfeln, ob man gleich unter der angefuhrten
' mn l'_l}
Borausfeung, toenn A" = C ware, A" = % C feen
m
fonnte, usdruce alfo toie + A" mufi man fo verfiehen,
m

daf man das Jeihen + afd ju A und nidt ald 3u A gez
horig betrachtet, und auferdem auch nie + A fur A fefen,
aufict toenn A alé ein fummicender Theil neben einem oder
mefrcre andere fummirende Theile einer dristen Grdfe ges
fent roerden foll.

. : 7
6. Hat man alfo ein Recht, Yusdedicen, wvie. v A,
4y :f’ e
A", A vielfadbe Werthe bepgulegen? IWenn man auch
fedem Diefer Ausdricke an und fiv fich genommen dag Jeiz
den + vorfesen ditefte, fo mifte man nad)y dem Borhers
gehens




476 Sufage sum fedhsten Capitel.
n
; n il Ym
aehenden docdh dafur Fv7A FA®, + A und i

n
4

n i V'm
V(FACFA)Y, (+A)  fdbreiben, und da fallt tem
ebenfalld nach vem vothergehenden Abfate in die Angen,

n

n 25 Y
bafi swar die Werthe von v (FA), (+ A, (F4) m;
m

vielfach find, nicht aber die Werthe von + :"A; M?‘,

n

V'm L 3
A o Goiftalfo auha =} a jwer=rtaava=
aava, nicht aber = — a3+ a.

7. Wenn man die Bedeutung der Jeichen § und —
nicht auf die vt Geftimmt, al8 e8 bisher aefchefen ijh
und folglich auch ohne alle Cinfchranfung A und +A alf
gletchaultige Bezeichnungen betrachtet, fo wird ed mofly
wendig, Ddaf man von den mehrern Werthen der

n
AT e :
drucke v'A, AT, A, tenn man diefelben in fetnen

Rechnungen gebraudhen toill, blof die pofitiven und reclen
2Weothe nimmt.  Denn twollte man foldhes niche. thur, [
m
tiede nicht A = A™ gefehst werden Fonnen, toeil fonft eine
und Oiefelbe Grdfe mebrern von einander verfchiedenet
und eine mdgliche Gudfe felbft unmdalichen Sudfen mukte
gleieh fepn Eonnen. - Aber auf diefc Act bleibt dodh wemy
ftend in der Folge noh mandbe andertveitige Sdvierihl
ubrig, -die fidh fehr leicht wird Heden laffen, toenn mup
vie abfoluten Gcdfen allemal pon den pofitiven unterfdey
det, und nde dann A und § A al$ gleichatiitige usdrid

anfieht, wenn dag Jeichen + twegen dev fratt findenden 0 |
jomw
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8“[’55*? jum fechsten Capitel. 477

fondetn Umftande mehr dad Reiden der Addition, ald das
Reichen des Pofitiveniift, oder der Confiruction vor weldice
e fieht, twenn man fie. allein nimmét, feine neue Beftim:
mung jufest.

C. Bufaf su §. ¢8.

IWenn die Werthe von az betradbtet werden follen, tie
bep Den fiir 2 mbglichen Subftitutionen ftatt finden Ednren,
wie foldhes wegen des Gebrauche, der von dem Gegentvars
tigen in der Folge gemacht twird, alferdings nbthig ift, fo
muf man, twenn man aflfe Falle nehmen, und dabey die
in dem vorhergehenden Sufatie fefrgefenten Unterfcbiede bez
obachten toill, fire a erft die abfoluten Sablen, toobey a =0
als et befonderer Fall angefehen twerden fann, und dann
Die pofitiven, und nun erft die negativen Sahlen nehnien,
PWerden fiiv a die abfoluten Jahlen gefest, fo findet man,
waé der gegenmartige §. enthalt, BVon den Werthen, die
a” befommt, wenn man a pofitio nimmt, fagt Luler nichts,
teil ec Die abfoluten Sablen und die pofitiven nicdht unters
fbeidet. Bag von diefem Falle an dem gegenmwistigen
Drte gu mecfen ift, 135t fich auf folgende Behauptung juz
vicfbringen, Nimmt man a pofitio, fo hat az, wenn z
eine ganze pofitive Jahl ift, jedesmal nur einen und avar
poitiiven Werth, fo wie, toenn z ein pofitiver Brudh i,
az jioep und mehrere, und darunter auch unmdgliche MWerz
the haben fann, Seht man z einer negativen ganjen obdew

~ 8ebrochenen Jahl gleich, fo ift leicht einqufehn, daf dann

dic Beftimmung der Weethe von a= nodh fehoieriger ricd.

D, Bufa 3u §. 99. .
I %Wenn man a in az negatio fent, fo fallt fogleich im

Anfange in die Augen, daf die Unterfuchung diefer Grofe
- auf
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478 Sujade jum fechsten Capital.,

auf feine braudbare Sage fihre; da aber die Thomy |
der Epponentials Grdfen nicht blof in der Arithmetif, oy
bern audh in dev analptifen Seometrie und in der gy
toandten Mathematif gebraucht wird, fo ift 8 ur Juy
meidung aller Sdwjevigleiten nicht Hinceichend, dafmay
a pofitiv fepn [aft, fondern man muf Daffeibe einmaf ably
lute nehmen, und dann audh den Fall unterfuden; mog
eine Brdfe ift, bep weldber, aufier ihren toefentlichn &
genfchaften aud eine foldbe juféllige Pefchafenbeit betrady
tet wird, als ju entgegengefenten Grdfien erfordertidy if
g&fit man nun a eifie abfolute Jahl bedeuten, bdie grife
al8 1 ift, Denn Dep Diefem Falle Fann man Bier aué by
pon Gulern angefufirten Grinden allerdings ftehen blciben,
fo hat az fir jeden mdalichen Werth von z nie meky o
einen, aber allemal veellen und abfoluten Werth, und dw
it n
bep ift e8 jugleidh evlaubt, fur a%, a™ obder v azjufebi.
Dies [egtere Dacf man nicht, fenn a pofitiv genomudn
foicd, teil, foenn dabey az einen Werth hat, der Guil

nz

a” allemal n Werthe qufommen miffen, obgleich darunte
mehrere imaginar find, Hieraus erbeller fhon die ot
twendigleit der Unterfeheidung ywifchen a abfolute und &
pofitiv genomnien, toenn die Theotie der Grponential-Gri
fien von allen Schwierigleiten befrepet werden folk, jumt
da e8, toic fich i dev Folge zeigen wicd, nicht hinlanghd

nk
ift, 3u faaen, Saf man von den mehrern Werthen vona’
jebeémal nur den pofitiven und reelfen nefpen mife. U
brigene gilt fiic den Rall, menn a eine abfolute Rabl i
grofier alé 't ift, alles das was Guler in gegentarigen b
gejaat hat,




ieotie |

fons
1nges
B,
man
ﬂ[‘fnr
Pa
v 8
‘ady
) it
Ofie
D
bin,
alf
(i

Lo

Qufdge jum fechaten - Capitel. 459

0. Nimmt man a nicht abfolute, und foll dabey az mit
n

nr
:ffT pertoedfelt, und folglidh auch a™ fir aX gefesit toers
den fonnen, weldyes allerdings, twenn an die Theorie der
@gponential:@rbﬁan alfenthalben ofne SchmwierigPeit ges
braucben mwill, nothroendig ijt; fo muf, da n aud jede
gerade Sahl bedeuten fann, a2 fiir jeden LWerth von z jwey
peelle entgeaengefente, fonft einander gleiche, und auferdent
fioch jede beliebige AUnzahl unmdglicher IWecthe haben. Ob
Jan in diefem Galle a pofitiv ober negatio anntmmt, ift
aleich, eigerntlich aber barf man biefe bepden Falle nicht
poft einander unterfcheiden, fondern muf; fie ungetrennt
faffenn, und das AUllgemeine jum Grunbde legen:  Sobald
man fiic a eine Gedfie fet, - die fich nidt abfolute betrachs
sen, GGt , fonbern tvo man gugleid auf eine jufallige Dez
{daffenfeit unter jroey entgegenftehenden Bedingungen auf
bie 9fet fehen muf, daf man barin bald die eine bald die
andere ftatt finden 1akt, toie dies der Sall ift, wenna eine ges
vade Vinie bedeutet, und az geometrifed conftruivt roird: fo
seiat fich die RNichtigleit diefer Behauptungen in den ges
dachten geometrifchen Gonftructionen auf eine fehr deutliche
und unmideciprechliche Wetje .

3. Bep der Lefire von den Logarithmen, relthe Eulee
in dem 102ten §. vorutragen anfanat, roird fich Gelegens
Beit finden, die bicher fiber die Werthe von a in Dev Syz
ponential: Grdfe a2 vorgebrachten Fehauptungen anjus
weriden.  Da aber dasn manches aus dem folgenden €az
pitel erfordertich ift, fo will ich, um bas, pas ich von den
fogarithmen ju fagen Habe, micddt ju trennei, folches nbeps
Daupt big ju demr Inufage ju dem folgenden Sapitel ver|pas
ven, der Die Weberfchrift, BVon den Sogarithmen, fibet.
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