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Crite Abtheilung,
I. Budftabenrednuna,

§. T. @te Buchftabenredhnung ift eine, jedem
Freunde der Mathematif unentbebrliche, Wiffenfdhaft, ohne
elche ed thm unmbdglich ift, Formeln ober Bor{dhriften
gur Auflojung mathematijcher Aufgaben zu lefen, angus
wenden, ober felbft ju erfinden, und Ddie dahin gehde
vigen Schriffen- zu verfiehen, @8 ift daber nothivendig,
Daf fich jeder, ber ed ju ciniger Vollfommenlheit bringen
il , mit derjelben beFannt mache, wozu wir in dem Fole
genden Unleitung geben wollen. Die Kenntniff der ges
memen Jablenrechnung, wie fie in jeber nicht gar u
{hlechten Schule gelehre wird, Founen'wir bei den Freuns
ven mathematijher Befchaftigungen vorausdiesen.

§. 2. Gemeiniglich felfen fich Unfunbige die Rech=
nung mit Buchftaben teit {chwerer vor, ald fie in der
Zhat ijt, woran unter andern auch der Umjiand Schuld
fevn mag, daf fie fid) bei ben Buchjtaben, die in Red)=
nungen vorformmen, durchaud DBeftimmte Grdfen oder
Sablemwerthe vorftellen twollern, und pon dem damif be:
goecten Nuien oder Wortheile Feinen deutlichen Begriff
machen fonnen. « €in guter mimbdlicher BVortrag ift freie
lidy der leichtefic und Furgefte 2Weg, bald 3 ciniger Fere
tigfeit in ber DVuchftabenrehnung zu gelangens allein
nicht Alle Fonnen fich diefes Gludd erfrenen! Eigened
Studbium muf Bielen erfehen, wad fie friber entbehrien
ober verfpumtén,  Wer fich ernftlich vorninmmt, cine
Wiffenfchaft su erlernen, beginne fein Werk nur mit Liebe
und Auddauer, ermatte nicdht, wenn 1hm Ddiefelbe ju

mibevoll, 3u {hwer vorfommet. ‘o wie jede hohe Gabe
e nad
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nach dem unabanderfichen Naturgefefie errungen wers
den mufi, fo fann man aud) die Luffgefiide, weldhe die
Matbhematif dem Geifte darbietet, nur dann erreichen,
wenit man Muth genug hat, durd) die freilic) etred raus
Hen Pfade, die ihnen vorangehen, ju wanbdeln., —

§. 3. 3ablen find Seichen, durd) die wir entiveder
ben Mangel (0), oder die Einbeit (1) oder die Mehrheit
(2,345 6,7, 8 9) ener Sadye dent Auge vorftellig
machen. Aud Ddieferr Seithen erfehen wir aber nidt,
weldhe Sadye gemeint fey, f{ondern nur, wie oft
fic ald Einleit genommen oerden jolle.

Dasd Rechnen mit den Sahljeichen befieht in einer
auf feftitebende Regeln fich grimbenven Verfebung und
Weranderuntg, die mit thnen vorgenommen wird, A0l
man cine Grofie, tin Ding, eiue Perfon, Linie oder einen
Winkel durd) cin eingiged Jeichen auddricden, und ariths
metifche Beranderungen bamit madhen, o find bazu die
ahlzeichen nidyt fo brauchbar, ald die Budhftaben, weds
Balb die Rechnung mit lefiteren entftanden ift.

Die Buchftaben in ben Rechuungen follen allges
meine Grdfien vorfellen, unter welchen man fid) aliers
ey denfen fann, Die Untwort, weldhe eine Budhitabens
rechinung giebt, ift dabher cben fo allgemein, b, h. auf

alled paffend; und man redynet mit Buchftaben haupt= |

fachlich deshalb, um leichte und cinfade Regeln ur Los
fung eitter Yufgabe gu finden,  Soll nun die Antroort in
Jablen erfolgen, fo fest man ftatt der Budbftaben Ddiejes
nigen 3ablen, die ihnen in der Rechnung jufommen, ¢4
fen 3. B, ber Fladyeninhalt eined Gartend oud feiner
Lange und Vreite ju beflimuten, {0 giebt die Geometrie
folgenbe Regel:
L.b=F
. b. Lange multipliciet mit der Breite ift gleicdh der Fladhes
SBenn nur die Lange ober | 8 Nuthen, bie Breite ober b
5 Ruthen ift, fo betragt die Flache F
8 mal 5 = g0 Quadratruthen,

Die ablen 8§ und 5 geben nuw ben Flachenraum dicfed
Gartend, aber die Buchfiaben | und b gelten bei allen
abnlicdhen Garten und Redytecten, folglich allgemein.

§. 4. Bel mathemafifthen Rechnungen find Die
negativen und pofitiven Grdfen vorjiglich merds
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phrbig. Sie find einander flets entgegengefelf, und
etiva al8 Schulben und BVermbdgen, Radwirtdgehen ind
Vorwartégehen, Audgabe und Einnabhme anguehen, Die
negativen  @rdfen  twerben - mit dem - Subtractionss
ober Minudgeichen (—), und die pofitiven mit dernr Abe
bitiond= ober Pludzeichen () verlehen, Grdgen, vor
welchen feind diefer beiden Seichen ftebt, find allemal ald
pofitive, oder Pludgrdfen, su betradhten,” und mifiten
baé Jeichen + erbalten; weldhed man der Kinge wegen
audlapt,  Wie widtly ver Einfluf diefer Jeidien in Der
Hehnungen ift, wird man im Folgenben fehen,

Addition.

§. 5. Girdfien, bic 3u elnandber adbirt werben fols
fen, erfialten dag Phudzeichen.  So Dheift 3. B. 8+6,
ooer a+-b fo viel: die Grofen 8 und 6, oder a und b
find ju adbiren, _

Dag Jewben der Gleichheit if ein doppelter Strich

=); unb 84-6=14 heift: 8 und 6 ift gleich, ober
madyt 14. '

. Nur ‘Dinge von -einerley ! et laffern fich abdiren,
6 Apfel, 5 Virnen und o Pflaumen Fonnen unter diefer
Benennung nicht funumnivt werden; daber orbne man alle
gu fummivende Grofon nadh ibver Art und {chreibe fie unter
einander; bann gable man dad Gleichartige jufammen,
und fchreibe dbie Summie darunter,

Cine Zabl vor einer Gidfe heifit Coéfficient ; ftehe
Feing davor, {0ift der Coéfficient =1.

6a+ 7b+8c g+ m+ n

3a+4+ 4b+ ¢ 2¢+ 6m+3n
Cumme=ga+11b+gc 78+ om+on
Sunme=r10g+12m+6n

Unter ben Buchffaben a, b, ¢, g 1¢. benfe man fidy, was
mar will, alg Apfel, Birnen, Caftanien, Gurfen u, b,
gl., fo wird man einfeben, dbaf 6a und 3a=ga; 7h
und gb=1rb u. . w. machen.

§. 6. Wenn entgegengefeste Grdfien 3. B. +3 und
=3 su abdbiren find, fo gleicht man fie nnit éinander aus,
b. . man jieht die Fleinere von der grbfern ab, unbd gieb
dem Reft vag Seichen der grifieren, 3, B.

B a + 3
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+ 72
+3 43 —1 +5 + 3a
-3 —_— +2 -—7 — 4a
s i T 20 —1II2a
neel] © i, St R - 4 hiBa

—+16a—15a=+>
6a— gb—2c+ d
~a— 7b+3 ¢+ d
Sa— 9gb—7c¢
102a—20b—6¢+2d
©ind mehreve Grofen Ciner AUrt mit verfdhiedenen
Reichen, twie in den beiden leliten WBeifpiclen, o _abbit
wan die Pludgrdfen befonbdersd, und ieht davon die Sumime
ber Minudgrofen ab, ober gleidht fie aus, 3. D, 6a
+5a find + 1123 dbavon —a, bleibt + 104,

§. 7. ©ollen Grofien addirf werben, bdie nidht von
einerlet Art find, fo {eft man fie mit ihren Seichen neben
ginander. 3. B,

4a

—6b

+2¢

— d

=16
—g4a—6b+t2c—d—g,

§. 8. Dafi eine Grbfe mebhr, ober grofier fey, alf
eine andere, wirb durd) dasd Bi'td)ul < gngezeigt 5 an ber
S“ﬁnunq ftebt Die qucn, an - Der C!plfw ofe i’lemtre_
Grdfe. 3. B. 9>5 heift: o ift grofer, ald 55 umd
5<8 f)eu;t 5 ift fleiner, ald 8.

Syede 61‘n1,e ift ﬁd) felbft gleidh, aljp c=c; a=a
$Benn nun a>b, {o muf aud) a + e > b-+c; folgld
b+c<a+tec,

Subtraction.
§. 9. Da bad Subtrabiren oder Ubsichen dad Cufs

. geqengefeste oom Addiren ober ’f"tmllﬂnltl ift, fo gilf and

bicr; was fthon §. 5. gefagt ift, namlichs nur Gleichartis
g¢e8 [apt fidh wirklich von einanber abjichen, :
Allges
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Hllgemeine' Regeln bein Subtrabiven:
RPermwandle dad Seidhen bed Subtras
henben oder der absugiehenden Grdfie
in bad entgegengefefite, und abbire
dbann ober gleiche aus, fo wird dasd
fomimende dDer Reft odber Unter{died
eH .

3.8, 5:13‘01;1 12a ift gleich 12a | Von — 16 ift gleich — 16
al 52 bdagu—>5ai ab —r0 Dazy -+ IO

Reft 7a 751 Reft — 6 =6
BVon3b + x’1-2z Mot a + b +5¢ +3d
ab b — xg Tz ab—6a—2b 4+ 2d

e s + o+ —
Reft 2b + 2x — 3z SMeft7a +3b +5¢ + d

Vo — 2z —x + 17¢  Won 3m + n

ab —5z — 8 ab 4m 4 an+6z—8x
s - — b
Reft + 3z — x + 25  Reft —m— n—b6z+8x

St ben Beifpiclen find in der unterften Reihe die Jeichen
verwedhfelt, und dann beide Reihen addirt. - Dig Gro=
fen, i denen fich feine gleichnamigen finben, yoerdery
toenn fiein Der obern Methe oder. in dem Minuenden fies
Ben, mit demfelben Seichen tnter den Strich, ywenn fle
aber im Subtralenden ftehen, mit entgegengefefztem Jeie
then herabgefelst.

§. 10, Sind digGrdfen nicht gleichnamig; aber jufoms
mengefesst, . h. aud mebrern durch + und — perbunocnert
Theilen ober Giliebern beftehend, fo wird dad, wasd 3 jee
ber Grifie gebbrt, in Klanunern cingefdhloffen, und gwie
fthen Deide Dad Minudzeichen gefeht. 3. Be

Bon g2 — 3b. + 2¢

ab—78 + x — =z

Reft(ga— 3b +2¢) —(—78 + X —72)
S foldhen Fhllen wird alfo bie Subtraction blop anges
jeigt.

Menn die Werthe der einzelnen Glieber befannt findy
fo berwandelt man fie in einen Sablwerth , und perriche
et Donn die Subtraction, 3¢ Ve

' Bon
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£ Bon 6 + 5 + g dasd it = 15
I = B
1 1 .._.__..._..,.__.‘.._...
By Reft = 421
SIEE 8. 11, @0 mie Gleldhviel u Gleichvielemn abdirt
EIEs Sleihviel in dben Summen giebt, fo muf Gileiched von

Gleichem (ubtrabivt aud) gleichgrofe Rejee ibrig Taffen.
Cdjtyaz=m, foiffatz=—m4z
i Ml a — 2 =m— zZ .
| Das Minusdseidhen erhilt feve abyuziehende Grdfe;
al8 6o—30 heifit: von 6o {oll 30 fubtrabirt werben;
befigleidjen a—b Heifit: pon der Girdfea {oll bie Grofe
b abgezogen werden.

Multiplication.

it §. 12. Girdfien, die mit einander multiplicivt 1were
| ben, erhalfen bag Multiplicationdgeidhen , . welched ein
Punct, ober ein {dicfliegended Kreuy ift. 3. B. 8.6
ober 8X 6 heift: Smal 6; a. b heiBt: a mal b, Snz
beffert braucht man die Budhftaben , Wwelehe mit einander
gu multipliciven find, nur neben cinander obne Betchen 31
) feen, wenn nidht anderer Urfachen wegen eitte 3tveidenz

i tighei ju beforgen ift. So ift ab eben fo viel, ald a. b ober

aXb,

§. 13.  Die ju multiplicirenben Grofen Beigen Facs |
toren oder Effi cienten; wad aus beiven entfteht
beifit Proovuct.

§ 14. Oft find mehrere Sactoren mif eingnder ju
| multipliciven, dbann ift ¢8 einerlei, in welcher Reihenfolge
f fie fiehben. . Denn :

- 2 <4 .6=48 bedgleidena .b,c.d = abed

und 4.6 .2 =48 ud ¢.d .b.a=—abcd
Man orbret fie aber gern nadh ihrer alphabetifchen Orbs
nung, twenn nicht andere Umftande dicd verbieten,

i §. 15, Sufammengefeste Grofen werden in Klams
| mern gefchlofien, unb dad8 Multiplicationsseichen wird
&1l swifchen die Factoren gefesst. 3. B.

i (3+4—3—2) (3+9+T—f—~2)
Berwandelt man jeden Factor in Cine Grbge, weldhes f}ig]'
o

i
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ooh! angeht, fo wird-aud (5 +
ad (34+9+1—4—2)=
gent find Dann 4 und 7, und ihr Product 28. '
Uberbaupt muf man juden, sujammengefefite Grd=
fen anf die einfachfte Form ju bringem.  Sp ware 8
3. . vorthedbarter, anfratt (mn) . (rp) licber mnrp

4—3—2) — + 4, und
+ 7. Die beiden Facko=

3u {chretben, :
§. 16. Haben die Factoren Sahletchen 31t s Coéffiz
cienten bei fich , o fann man die IMultplication auch blofi

‘durdy vad Sufamumenfeizen (jedod) nicht ofne Puncte)

perrichtens 3. B,
42, 5b., 6d
bad ift —4.5.6.abd, oder noch Beffer r2oabd,
Und gpq. 3xiftauch 3.4pgx ober T2pqx 3u fibrei
ben, benu die Coéfficienten find Factoren, O DeiteR gilt,
was §. 14. gefagt wurde, ABerin tie Goéfficlenten aber
grofie 3alen find . fo lafit man fie oft aud) ffehen; aid
soc . 84ab=(720.84)abs.
§. 17. Eind enfgegengefehiie Grifen mit
gu multipliciven, o gilt foigende Sieael :
Ginerlei Setdhen mit einander multiplis
cirt geben im Product eine pludgrofe;
ger{hicbene 3eichen geben imt Product
eine Minudgrdfie. .
8. 9. +a.+b=+"12b goer + 3. 9=+ 27

einander

ey St -3 .=9="* 27
+a,—b=—2ab +3.—9=—27
— 3.4 b—=-—ab —3 4 9= —27

§. 18. . Sind miehr, ald el Factoren mif verfchies
denen Jeichen da, fo multiplicive nian erft et it etnander,
und gebe dem Producte das ihm gehorige eichers dann
““.’,Ih}‘“firf man Den dritten Factor mit pem Producte der
Beibeu erfter, und fabre o fort, {o wird ed fich audwgie
fen A welched Seichen Dad  lefte ‘Product erhalten NUBe

erl
a*'"'_bo‘i"ct'*'d-"“'g

bier ift .

1, —b=—ab, weil bieeichen verfchicben find

b —ab . Lte——ahe — — — L4 i

und —abc.4+d—=—abed — — — = -

und — abed , — g:= +abedg, weil die Jeidyen giv:h:h§ find.
§. 19-
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§. 19. Die Multiplication mit yufammengefeliten
Girben gefchieht beinalie eben fo, ald mit Jablen,” Nines
lich man multiplicirt mit jebem Giliede Ded einen Factors
alle Gilicder des andern Factord, fchreibt fie mit ihren
Seichen hin, und adbdirt fie enbdlich yufanunen,

3. B, g2 multiplicirt mit 53, ift alfo anym
fangen:
Q—2
53
—27 46
45 —10
Probuct 45—37+46
Undb(a+2b-c)mala=a+2b+c
d
Produet aa 4 2ab + ac

(2+2b+c).(a—b)=a+2b+te

a='b

s

—ab — 2bb —be¢
aa 4 2ab .+ ac

Prodbuct aa + ab—g_l_)ﬂ-i-ac—bn
#Mit 3 Factoren: a+2b+ ¢

A~ 2h—¢g

R — e

—ac—2bhec —ce¢
~ 2ab — gbb—2be
-8a + 2ab + ac

—

aa ~— 4bb —gbc —cc — Probuct.

S. 20. Man pflegt die Producte gern Firger ju
fﬁb"f-‘bf}l; wenn eé angeht und vortheilbaft ift. Cin Ab:
urgen it g “B. dann mbglich, wenn tw allen, pder einigert
Giliedbern Cewerlet  Budhftaben ober Sactoren  porfoms
nten, Otefe find dann ald allgemeine Factoren anzufelen,
und die durch fie multiplicicten Grofen in eine Klammer
su {liefen, 3, B,
. aa = 3ab. fann auch Heifien: (a —3b) . a, el

3 cin gemenfchaftlicher Factor in beiden Gilicdern ift.
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Ynftatt aabd + 2aab ~— 5abd ftehf Firger (ad
4+2a—5d).ab,, wel ab in alfen Gliedern. ald ges
memfchaftlicher Factor ift.

Unftatt 3aac —gabd 4+ 1 8a {hreibt man licher

(ac—3bd +6) . 3a, weil 3a in allen Glie=
bern ift.

Unftatt 5pgx — 30qgx +25px, lieher

Cpg = 0~ ~ 7 5p)s. "5x

Man Fann die erfte Schreibart wicder herftellen, tvenn
nwan. bic- Grofe in ber Klammer mit Der hinter derfelben
multiplicicts als

Pg—6q+35p
5%

S5pgqx —3o0qx+235px
Died Abkurgen und Verandern einer Grdfie ift febr hirhlidy,
und wird durd) Ubung und Nachdenten bald gelaufig,

§. 21, Wenn eine Grofe mehreve Male mit fich
mulfiplicirt wird , fo fehreibt man fie entroeber ehen fo oft
nieben einander hin, ober man benverft reditd neben der
Girofe burch eine Fleine Jahl, wie oft fic neben einander
fichen folite, 3. 9B,

o e o
2a — a*
aaa — ad

aiaa. = a*
a mibeftimmte ober getviffe Male = a®
Diefe Schreibart ift febr bequem.  Man bemerFe aber
folgende babet vorfommende Kunfrandbdrivcte.

Dad enfache a, woraud durd) die Multiplication
alle anbere entftehen, heift Wurjel; :

dic Grdfen a?, a®, a%, a" heifien Dignitaten
eder Potenzen von a;

bie feien 3ablen 1, 2,3, 4,5...... n heiffery Gz
ponenten ded a, -

Steht Eeine Jabl'am Kopfe einer Grdfie, fo it die
Grbfe {elbft noch in der erfren Poteny, und alfo ihr Sp=
ponent = 1.

Die Wurgel ober die radix wird durdh dad Jeichen
|~ angeseigt,  So. ift }/aa ober /2% —a; b, b. die
Wurzel aus a2 ift a,

Die
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: D Wursel erhdlt verfchiedene Ranren s fo Heift fi
3 B. Quabdr ﬁ“?"ui sel (1), wenn die lﬁm ¢, Dereq
B ."_.':1 fie iff , i Der yweiten Poteny; ‘qlhttftuursfl
(21 ), wenn die Grofie in der 3ten Poteny fteht u, {, Wy

und {o ift -
a von 13 “*nc Quadrafuryel = 1/
port a® bie Kubifwurgel =31/
pon a‘* bic pierte Wurgel = 41/

vor a¥ bie finfte aiﬁuu,r’f sl g

8. 22. Die Potengen {mmcn abdirt und fubtrabit
werben. 3. B. 222 und noch 4a® {ind = 6a?;
ob% x¥4- FeEx¥ ool 9

Wnd toenn dic eichen verfchieden finD ;
+ 4x2 2% pDer von + g4x° 2%

)

und'— 2x3 2% ab — 2x3 23
B 73
Summe + 2x3 22 Ay S e A U8

Meft + 6x3 22
» 23. . Diefe Addition und Subtraction ift mur bel
eincrlu Suchftaben und gleichen Potengen wmdglich, und
witd unter den Co&fficienten abgemadt,

©ind die Exponenten nicht gleich, fo wird die dbie
tion oder Subtraction blof angejeigt. 3. B. u 4x2 fols
fen 3x® abdivt werdent, fo ift die Sunmie = 4x3 4+ 3x32,

Grdfien, die durih die Multiplication verbunden find,
gelfen nur fie eite Girdfie (ober ein Gilied).

§. 24. Die NMultiplication der Potengen gefdyieht
oadurd), daff man die Crponenten gleichartiger Grofien
addirt. 3. B,

a? Al =ati ¥ =ats pamat =2
und a* —aaa

aaaaa ober 2%
S SR el T T RS & ek Ll

1 P &

<25, Ilnc*luujna.ch ilﬁutenf,cu fest man blof} nee

bt’n cm umfr, und dag Multiplicationdzeichen ehva jwie
d.)u ‘1 . :*: \“. Xs ?’g ' '
each beigroferen Erempeln Fommt bdie Multiplicas

Hon mit Pofengen vor. 3. B

24
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px+ax?—a®

Xﬂ- + aﬁ

a?px +a3x2 a4
px3 +ax* — a# x®

Mrobuct px® + a? px+ ax*'4a® x2 _ a2 x3 __ a4,

§. 26, Gegebene Potengen werben ju hHdheren ers
Boben , wenn man ihre Erponenten mit der Grofe mule
tiplicivt, zu weldher PVoteng fie erhoben toerben follen, 3.9,

a2 it die Dritte Poteng erhoben, ifi —a?* 3 =35
z* in Die stoeite Poteny erboben, iff = 24°* 2. — 28
b™ i bie nte Poteny erboben, ift = b™ - ¥ — pmn

§. 27, ‘Wenn Grofen, die durdh die Multiplication
mit einander verbunden find, su Potensen erhoben werben
follen, fo wird jede Grofe mit demr gigebenen Exponens
ten begeichnet. 3. 25,

(ax)* Beifif : a2 mit x multiplicirt, und dasd Produck
toieber mit fich) {olbf mmltiplicivt, ober ind Quadrag
erboben. Died ift gleid) a® x2,

G fey a—2, x=3; foiff (ax)? =(2,3)%
= 6*=30unda?.x* =2%,3* =1,.2,3.3=4.9
- 30,

Chen o wird (axy)® —a3x3y3,

§. 28, Jeve jufommengefeste Grdfe, die yu irgend
einer Poteny erhober werden foll, muf in eine Klanumer
gefehloffen fepwr. 3. B 9 + 3 'in der 3ten Potens, i
{9+3)3%; (a+b)2,

£oft man dic Aufgabe, fo falit die Klammer weg,

Soift (9+3)2 =12 =12.12.12 = 1728,

Over (a+b)2 =a+b -

a+4-b

a b4 b2
a% Lab

5}5!‘0?3(11(‘.{” a%42ab+b?% = der 2ten Poteny, vdes
(a4 b)2, '
Ober(a—b)*=a—b
a—b>
— ab 4+ b*
al S a1k

a? —2ab+ b? —berotenPofengvona-h,
: Ehricbe

T T—
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©dyricbe man anftatf (a+-b)? nur a+h?, {o follfe nue
b ing Duabdrat erhoben werden, und die Untivort wirde
febn a + bb,

Divifion.

§. 20. Das Divifiondseichen befteht in cinem Duers
fecich zwijchen den Grdfien, oder in givel fiber einanber fie:
a
henben Pantcten. So f_wiﬁr,;-obcr a:b{o viel, ald: bit
Grofie a foll durch) b getheilf werben.  Die . erfier
Ochretbart 1ft mit Reht bie gewbdhmlichfte. Divifor und
Diviwendud fichen allemal in etiwem Brudy, in welchem
per erftere ber MNenner ift, Soll 48 dburd) 6 getbeilt wer
e, (o jeigt dicd per IMathematifer duech den Bruch 4

ait,- Uud a® 4 2ab:4- b2 dividirt durd) a + b fieht jo:
a%* 4 g2ab 4+ b2
a-+4b
0. 30. €ind gleichnamige Grdfen im Divifor und
Divioendud, fo gejthieht die Divifion durch AWegnahme
ver gleichuamigen Grdfen. 3. B,
abe .
o —ab, weil ¢ im Divifor fich) gegen ¢ im Disk

! bertdud hebt. Der Quotient ift ab,
abl

— SRy wetl be fich heben aft.
6,7.8
e
~§. 31, Da die Divifion eine entgegengefelste Mul
tiplication 1ft, fo gilt auch hier die Regel :
Cinerlei 3eidhen geben +; verfdyiedent
Jetdhen geben — tm Quotienten.

= 6.7, weil 8 {id) heben [a5¢.

- he — b be
3. B, ~— D, = +hb; —+—- ==}
— 0
AR T
-+ C

§. 32
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§. 32. Wenn Divifor und Dividenbus gleich grof find,
fo ift der Quotient — 1,

a + a —a — 5

e e B A e e B T

a e—d i —I- 5
$Benn gleich 1 nicht Ddividiet, fo hat boch ibr Jeichen auf
ben Quotienten den gewdhli d)cn Einflufi,
+4 ‘—:aa“b__ % 4 3ab
e 3 o= + =+5a%b; = =+ 3ab,

§. 33. SufammengefeBite Grofien werden faft cbcnt
fo bividirt, ald gemeine Jablen.

@8 fey g abc — 16¢cda burd) 2a ju theilen, i‘fRan
ftelle dic Grdfen folgendermafen:

Divifor.  Dividbend, Quotient,
2a) 4abe—16c¢da || 2bc—8 cd, ob.audh(hb—ad) . 2¢
ab gabe {iehe §. 20.
MReft —16cda
ab —16cda _
Reft o

Man bividivt mit 2a in gabe; a hebt fich gegen a, und ¢
in gbe = 2bc, twelched dad erfte Gilicd im Duotienten iff.
Multiplicire 2be mit 22, fchreibe dad Product gabe uns
ter den gleichnamigen Theil desd ,Dibibcnbus, unbd iiehe

ab. Den Neft, ber = — 16cda, fefie Gerunter; Ddivie
bire mit 2a in — 16cday a fallt gegen 2 teq, und 2 i
16cd = — 8ed, mt!d}té Dad sveife Glied ded Quotien=

ten ift.  Hiermit den Divifor multiplicirt, giebt — 16cda,
uid alled gebt auf.

Serner : Divif.  Dividbend, Duotient.
— 4eg) ~— 16gcd+ 4c7g2 —8eg | |+ 4d — cg+2
ab — 16gcd
Reft +4c?g* —8cg
ab +4c2g?

NRefe — 8cg

ab --Sug

Reft o

Man Hitte denfelben Quntuuteu beFommen, wenh

Oie gleichnamigen Buchftaben ober Grbgen bed Divijors
und

ok A A S

S

{
|
|
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und  Divibenden aegefirichen oder aufgehoben Hifte,
Denn die Glicder ved Quotienten bleiben dann allein fte:
pen.. 3. B.

o
A

=

(aft fich nur daim thetlen, wenn den Buchftaben Jabhlen:
werthe untergelegt find,
§. 36. Folgende Regeln Formen Bei der Divifton mit
gufammengefesten Grdgen gute Dienfte leiften,
1) Man ordne-die Glicder im Divifor , - wie im Dividens
pud, nach einem am baufigfien vorfornmenden Budh:
ftabert, unbd awar die grdpten Potengen voran, 4
ware 3. B,
Dividendud = bbbb 4 4abbb + 4 aaab + 6aabb
- aaaa,

Divifor = bb + aa 4 2ah,

fo wiirden fie folgendermagen 3u ordnen fevpn:

- Divideribud = aaaa + gaaab + 6aabb + 4 abbb
4= bbhbb,

Divifor = aa + 2ab + bb,

Und mit Potengzeichen noch Firyer:

a* + 4a3b + 6a%b? + gab? + b4
a®* 4+ 2ab + b2
2) Man theile nun das erfie Glied ved Divibendud ¢

~ burd) bas erfie bes Diviford, fo erhalt man e%ﬂ_ﬁ o

iz

| ';l; b 4 ; s
—¥g ged -+ 4 tcgg — e
i {5 -——:’—:'-r’—-—-———i::{—éd-——cg-l—ﬂ
! Tt ’;#{]';rl ]
i twobei man aber immer auf die Seidhen ju adbten Hat.
' ﬂl §. 34. 2Wenn der Dividend eine cinfadye, der Divie
| i for eine gufammengefelte Grdfe ift, ald 1 dividirt durd
i'!,;j 1+a, {o witd die Divijion blof angeseigt,
li_ T+a ;
if §.'35. Gben fo wird bdie Divifion nur angeseig, | °
@[; wenn fich im Divijor und Dividenden Feine gleichnamigen
I Grdfen finden..  Denn alddann fann gar nid)t irflid
i bipidirf werden, 3. B,
¥ | Ja+ d
: Ii 28— m
i
i
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Lheil de Quotienten, mit dem man alfle Glicder ded
Divifors multiplicice und tie Producte unter {oldhe
Glicder bed Dividendusd fest, von deren fie fich abe
gichen laffen,  Mit dem berabgefesten Nefte verfahre
ntan eben fo, wodurch man dad jweite Glicd ved
Quotienten befommt, Gebt am Enbe nidyt alled auf,
fo ift ber Reft der Sahlerund der Divifor iff der Nen=
ner eined Bruchsd , wie bei Der Jahlendivifion,

3) Wean wegen der vorfomuenden unaleicdhartigen
Glreder guweilen bie Subtraction nicht angeht, fo
fest nan die ungleichartigen Glicder ded Subtralhens
bert mit verandertem Seichen ald Heft Herunter, weil
¢8 Dann eben fo gut ift, ald wenn abgezogen wire,

Rur Ubung einige Veifpiele :
Divifor. DividenDd, Quotient,
1)a+b)aa+t2ab+bb|lastb
. ai - ab

-+ ab + bb
+ ab +bb

: O
2) a—b—=d) a® —gad—b?+4d? || a—~d+b
a%? — ad —ab
+ :
— ad—Db2%+4ab-4d?
— ad+db  +d®

iy i (1 1 +a]:-l-*
(beffer ab—db—b?)
: ab=-db —=b%

o}
J) 5a+3d) 15a% ~ 10ab + gad — 6bd || 32 — 2b
15a2 + gad
-~ ¥Oab — 6bd
o

fj.'l 37. "Wenn man mehrere Grdfen eingeln burdy
eine Rividirt, fo fommt chen fo viel heraus, ald wenn
Wan dieje Grofen erjt adbdivt, und dann Pividict, 3. ’%3.
it
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Grdfien , welde durch die Adbdition ober Subfraction mi
einander verbunden, und durch eine anbere Griofe su Dibk
biren find, wiffen daber eingeln Dividirt werden, tvens
man ihre Sunnme nidht theilen Fann,

§. 38. Dotengen von einerlel Wurzeln werden durd
einanDer bividirf, indem man ihre Erponenten pou einar:
ver abjieht, 3. 3.

a? a? aaa d5
—:E;DEHII -—;: e aiiind o= d®

a% a® aa d

33 }:“' qn xu
i e ax‘; = e e am—nxn‘-r

ai _‘Lz a' Hr

a!l

— = a%77 = a~%, wob¢i der Erponent negati
a

wird, weil ber JMenner eine hohere Poteny hat, alé du
Sahler,

§. 39. ABeil e8 negative Erponenten giebt, {o Fan
folgende Reibe der Potengen fiatt finden :
4 -3 = O, s - -1l
a”om!toa’a,azl’falraofa l-';:l fa 3}.3 4....,3'
CGine Grofie in der Poteny o iff allental = 1, alfp a°=T

~$Bon a~ % an foll a noch a mal Fleiier werden, welded ge
fchieht , wenn der Divifor a mal grdger twird; daber Fan

auch die NReibe
a T 9% a=3 gt

T S SHRs | :
alfo audfehen—; —, —, < wad wohl gu merfen ift
X . ax.ad gn :

: U= :]4 K.r -‘ 5
Dipidirt man——=—, o ifi der Quotient a®-4x"ry5H
a*x'y

e B Lo T ¢ —

B, 40
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§. 0. DPotengeniverlen erniebrigh; wenn man ihre

Geponenten dividivt, —  Gefeit man wollte ausd a2 pie

dreirache cher 3]/ jiehen, o ware died :
12
s a? Suoad
o 4 AT g
G/ alfmx S omx? s AL BATShE SHhE T g =57 5
. 578

m/ 2 = 2", unb.bad Wurzelzeichen Fann alfo twegbleis

fen, twenr man den G"rwnintm der Wursel unter den

Crponentest ber Poteng. ald Nennet defjelben fehst,  Und
11

LS

v e .:ka‘ '-u_ ] et ol I s ' i i

gt Grigie ' faun augh) "/ a® gefehrieben tverben,
w;.‘ichsﬁ ber umgefehite Fall vomvorigen iff, a®> =3/ a%;
az — }/'21.

§. gr. ' Uud Grofen, weldhe bdurdh die Multiplica
flon verbunden find, 3ieht man bie Wurzel, indem man
pie Wurgel aud geder befonders jieht, 3. B,

ok e
St o at e e

p G G T ; -
3[/’:1“ x? 13 =at xiy 3 Al 31_3 }v“

Nun wied man auch folgended Erempel dividiren Fonnen;

Divifor.  Dwtdendus, - Duofient.
a*4b%) a®b% || a*<a?b24b*
al+4at b2
Reft —ath2 4 be
—a%*b%?=—a®*b*
4
heft +a*b*4bo

o= :
mobe; man fich erinnern mufi; daf Pofenjen dburdy bdie
AddIrion ihrer Eeponenten multiplicivt, und durd) die
@ubtraction ihver Erponenten divibirt werben,

T il

% : II. (beﬂ'

_.-bﬂ W

5
t
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., Decimalbrudredhnung.

§. 22, Mater Decimalbrivdhen derjieht nran )
{ﬁici}e Priche , deren MNenner 10, 100, 1000, 1COA0 K.y
alfo Potes T!,Lllptl 10 finb.

Nach unferm Ial [=mnwm gilt cine 3abl 10 mal wez
niger, mwenn fie mm eine Stelle (ﬂ.lan ¢) weiter rechtd ges
vhdt wird,  Sdyreibt man nun rechtd neben er Klaffe
ber Giner nod) eine 3abl, fo muf fie Jehnfel der Gingt
gelfen; efne goeife 3ab! ird i .,».r3 hutel der vorigen,
oder ‘fgnnbuhi ber Ciner gelfen .. Da, wo die Ener
aufhdren, wird ein Komma gemadyt. &o heifit 2,5 o
viel ald 2 Gange und 555 2,57 hept: 2 (‘Jan.,-f 5 Iehns
tel 7 Ginhundertel over 2 Gange 555 2,579 Deift:
D13i8: 22,70 = 25:%%; “1*,9 =257 *’3; ;2579
__qgggg, und die Nall an vent Komma I linf8 3eigt an

vaf bier Feine (ﬁjm 3¢ vorhanben.

§. 43, Der Nenner eined Decimalbruchd wird nidht
Bm:}ﬂd)mben, weil er allemral aud einer 1 mif {o vielen
Nullen, ald der Decimalbruch Iiffern hat, beftebt. 3. B
in dem Bridye 0,57 find gtvei Dech nmalbruchiiffern (57);
folglich ift thr enner eine 1 mit 2 Nullen, alfo 1c0; und
3,14150 heift 3,23182.

§. 44. Die Decimalbrihe find ihrer y‘oﬁm B
quemlichieit wegen in alfen nmrlmlmmci)cu hriften imbd
Rechningen qd‘mud}{uu, und ihre Kenntuif daber jedem,
Der nur einigermafen efwad dariin. leiften will , inentbehrs
fich. 2Belche wichtige Bortheile fie gewahren, wird man
aug dem Folgenden erfehen.

§: 45. DMan fann jeden Vruch in einen Decirmale
brud) verwandeln, tndemr man mit dent Nenner in den
Rabler dividivt, und, wm btc~~ AU ‘Emmf‘u, festerem {o oft
eine Null anbingt, ald nody ein Reft bleibt, rueruvcEl

Riefer bet manchen Brichen immierfort bl ubt), {o lange,
ald man mill,

1) Céfey 3. «’5|§ i ¢inen Lftlﬂlﬂ.[f)l’l]fﬂ uﬂmvanbcf
4)in 3 10758, b, 3 =0,75 = 755
iﬂeﬁ 30

_28
Reft 20

VIR i 2) Bk
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2) ;13_'}1'.-: fiebt ber Bruch £ im Dectmalbrud) ?
504 || 08b,b.3=08=3%

Reft g0
40

—— e by
3) TWie lautet der Vruch T i Decimalbruch 2
4) 7 1| 1,75 = § ober 13 = I
ks
Rejt 30
28

o ]

s et
20
G

‘G, 6. Aus den enigen Veifpielen wird man be
merfen, daf bei jebem echten Vruch ; der in einen Decie
malbiuch verwantelt wird; bic erfte Siffer im Quotienfen
eime Null ift, ein Jeichen, baf fein Ganged darmuen
fiect; bei einem unechten Brudh ift die erffe Sifer im
Duotienten wenigfiensd elne 1, weil er grdfer al8 1 iff.

Y. 47, Selbfi wenn jede andere ganse Jahl in eine

. gange 3ahl gu dividiren ijf; und endlich ein Heft bleibt, fo

hingt man demfelben eine ober mehrere Nullen nadh und
had) an, macht im Quotienten eur Komma, und dividirt
fort:  Die alébann noch Fommenden Jiffern im Quoticie

Ik . -+ 46507
fen find Decimalbriiche. 3. . e

—

8
$) 46507 {] 5813,;375 = 5813:%%%
40 =

63
64

3o mit angehingten Nullert,
2 4

56"
40 .
ac §f ﬂg*

!

E
F
:

s
A

,;;
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§. 48. ‘9‘-1= geht die Divifivnr nie auf, frenn audy
noch ]n nh{- Tullen Lll'!Jk.I umjt wurben, Dann E]; ul‘
formmaide Dectmalbiuc nur cine ;muih\‘rhn}, D L‘ 11ﬁ1\1t
11”‘ ¢ folgen ?“u Dectimalfielle To mal genauer wud, 2. 2.
7 in 40, oder 47 giebt 5,7142 H, wobei Dad t\LI;nuu.;
noch felt ya5385 b__urmgr Yo -mehr Decimalitellen, e
acnauer, und eé hangt von dem Grabe der geforderten

e

il {;um*zigfrit ab, ob man mit einigen oder mehrern gufries
i pent feyn fanm. — Fang bid  ficben Decimalffellen werden
| QHQF hchitend gebraudht, oft nur cinige.
ik §. 49, Dei der Adbition und Subtraction
i gilt al3 Segel:
: t Sdhreibe Gange unt r @ian;,f,r Jehntel
R unter Jehntel w. f w. fo, baf bag Somma
5 ftetd unter dem ﬁmnma ju ftehen fommt,
g0 und abbire oder fubtrahire, wi bei g
mmucu wﬁlt_n, pon Der Juu)rw jur Lins
i fen, 3.9. 32,5+ 6,97 —4 120 + 0,75 fteht alfo
32,5 ferner 3,361
6.-‘(;]? "‘.‘fmol
120, 142,3
079 : 0,01
©umme 160,22 Summne I‘f:‘l,()"r?

Sn Der Sunune oder bem NMeft {teht vad Komma unie
pen wbrigen Komma’é n ciner =|tutwd}nn Metbhe.

§. 50. SKommen entgegengefeste Grodfien zu adbi
ren vor, fo werden fie, wie bel der Budbftabenrechnung
bebanbdelt, ‘b, h. adbirt, wenn fie gleiche Sechen, obe
mit einander audgeglichen, wenn fie verfthiedene Jeichen

Haben,

+ 45 = 329 +320 — 3,20 452
> T_aﬂ___ — 7Rk HOI + 7,01 e 6:4-'}
+ I2 ."‘1 S Tof3 _—H%J’f i + 3; + -4—-:";53

§. 51. Die Subtraction ber D;c:malbruch:
gefchieht wie bet der gemeinen Subtraction ganger Sahler
Nur vergeffe man die §. 49 gegebene Regel nicht.

Won 78,31 Von 10,0001 Bon 1230
ab 0’*,4“ ab 1,,3 ab o2
Reft 17,89 Refp 45008 Reff 1229,8

TBenty
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Menn , tote im 3ten Erempel, uber einer Decimalftelle
ped Subtrahenden Feine Decimalficlle ded Minuenven 1,
fo denft man fich eine Hull hin wund borgt linter Hauk
eine 1, wie getwohulich.

§. 52. it entgegengefelten Grofen wird Bier
¢ben fo, wie in anbern Rednungen, jubtrahirt,

Mon — 5,0321  Bon +27,03  Bon —+27,03
ab + 2,1432 ab + 6,978 ' ab + 6,678

— —— —

Reft — 7,1753  Neft + 20,052 Reft — 34,008
6. 53. Weim Multipliciren ber Decimal

britch e gilf bie allgemeine Hegels
Multiplicire beide, Facforen, ohne pich
um dbad Komma ju befummern, alg wenn
¢d gemeine 3ahlen warens vom Broduct
fireiche rechtd fo viel Jahlzpichen ab, alé
Decimalffellen tn beiden Factoren, Fus
fammen genommen, find,

8. B. 4,6 mal 6 ift =46 d
6

Product 27,6, denrt beide Factoren haben
; nur 1 Decimalfielle,
33,54+ 8 = 32,54
8
Broduct 260,32, denn Heide haben 2 Decimal-
jtellen,
%124« 0,2 =7)124

L)

e

Produet 1,4248, denne beibe sufamnien bz
ben 4 Desimaliffern.

2

12,34 0,123 = 12,34
123

[ |

R

2

L%

3
24
123
1

3
e Ol
G20

&,

b2

Product 1,5 7 82, Dbeide zufammen haben
5 Decimalftellen.

2,231
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e

=

4,231 , 2,001. = 4,231

h i
1 423K ’
. 8 462

e

T

Probuct 8,366 231, Dbeive *ufammen Habeg
6 Decimalzeichen,

§. 53. Hat dad Product nicht o viel Qiffern, ald
u‘ctci')_ per Regel abgefirichen werben {ollfen, fo falle man
bie feblenben Stellen mit Mullen aud, und an bie Stelle
Der E&'mcr oder Ganzen fele man auch cine Null, und big:
tee leBtere bag Homma, - 3. B,

0,008 . 0,23 = 0,0 08

0,23

24
I0

0,001 84
T toburct fan nicht Gange fepn, ndem Leide
;xgrimen sijammen 5 Dectmalftellen enthaléen, folglidh
21{!}1_%.1 audy 5 3ahleichen st Decimalfrellen vom Probuc
F > o ; B . ¥
;1“1 ib pn? .{mnmm_ abgeftrichen werden, und darwm find
e orer Nullen nothwendig.
- Y. 25, Kommen entgegengefeite Grdfon i multis
pliciren vor - fo gut auch hier die Reael:
‘G‘!n}‘;'{n‘ﬁ 3eidhyen geben Dem Vroducte +4
Veryhiedene geben thm —
20 . + 4,7 =~ 13,16
unp 4 2.8 | — 4,7 = — 13,16
)
=28 s =27 =+ 1316
: §. 56. Die verfchicdencn Regeln Bein
et Decimalbriche
men faffen:
WMadye den Bivifor und Dividbendusd gleich:
Ramig, b. . gieh jedem gleichoiel Decis
gga{;r-:!!rn_(tpcic{n‘ﬁ ourdy Anbhangen von
ullen geydyieht) und dividire dbann, wie
Mit gemetnen Sahlensy der aud beiden fols
fenbe Quotient beficht qus Gangen.

—

Dad Product 1 84

i8 1D ivibiren
lafien fich in eine eimzige jufame

€8
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&8 oy 63,19 durd) 7,23 3u bdividiren, Hier haben beide
Girhfen fihon gleichoiel Dectmalfrellen, fnghd} enfthalf
der Duotient Gange, und die Anfgabe ift folgende :

123) 6519 }| 33 Gange

615

369
369

B e e

(@]

5 12,236 . . £ =
Wenn —-’-3_, fo hange man Dem Divifor (2,3) o

stoel Nullen an, Damif er dem Dipibendus n der Jabl

per Decitalyiffern gleich fey, und im Quotienien ($anje
Yommen.  Dann ift die Unfgabe :

12236 =

T = 2300) 12236 115,32

—

2300 11300

Meft 7360
660

-

4600
4600

e

Fachbent bier mit 2300 fn 12236 bividbivf worben ift, und
ber Duotient 5 Gange enthielt, blich Reft 736, dem man
finsh. §. 27 nach und nach noch nichreve Nudlen anbangt,
um ben Ouotteriten genauer in Dectmalbriichen ju befonte
meit, welder = 5,32 ift. . 2

@3 ey 504,3 dupch 1,23 u dividiren, Hier nuy
Bor Divivendud eine Null befommen, damit, er gleihnanty
weede, und dann tfE die Unufgabe cigentlich:

50430 .
sy iohoits = 410 Ganje.
e
Wenn 492 durd) 1,23 ju dividiven ift, o heifit died
A :CO "
$I°00 — 100 Glange.
123

§. 57. Wenn der Divifor cine gange alhl obne
T, : %
man feicht tiberficht, wo die Gangen tm D,,notwntcr;eatr:
; hDrem.

o

jo ift dad Gleichnamignmaden unndthig, weil .

S A R

=¥ e
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21,568 . . .
foren, 3. B. 1T —5,367; benn wennimana in ar

Dividirt, fo Fonnen nur 5 Glange fommuen,

§. 58, @inerlei Retdhen, dburdy einander
Dipidirt, geben +; perfthiedene, — im Quo
tienten,

- -~ Lo S 3 o
432 ade 3

o 14 S i
e f,-'é' m— ]',-6 + ]_;6 ~— 1,0
: ‘-E" 30 I
Die Divifion der Decimalbriiche it von der mit qenmcines
- Ta . . = - Tafa . ; '
Sablen fe badurd) unterfthicden, daf man burch bi
§: 50. gegebene Regel sut beftimmuen fucht 1w bie Gangen
mzfn_nrm, alfo, wobin bad Komung un Duoticnten 1y 1oy
gen ift.

: 0. :ﬂ).p .'-Da‘f;nl‘m!m‘fzc{?'c, Hﬁ?ic_ Ezit‘i?i‘ tnd  Hnendlid
fortgehen, tonnen i gemeing Brad)e verimandelt werden, !
e man Iabler ynd Menner mit einerlel a6L dipidIL,
- e _-"____ = e i . Y ; ¥ . 4 oo
2 E:..*_.c."%h-s == 345, und bebt man ten Brud) durch 25
fo erbalt man 3 e
Unendliche fort, fo mbgte died Verfahren nicht immer
suberlafiig genitg feyrt.

* e — —— ™
’ — 2

3 .‘-\’ ] ;-\ e -\u‘l') '- 4 ::1 ny !
7. Gehen die Decimalbeliche aber '

A

1. Bon bden %erbd[fniffm und Peos
portionen.

L -y ’ Ay e " . -8 L
L f:o el Grbpen cinerlet Avt ftehen M ehranod
tremem Derbaltnif, Sicht man dabet auf den Unm

11 p T 18 By - by O £ ; ' il & -
_;}am;‘{ “:TL biel Heiner ober grdfer dic eine oy, fo heif
i Verbaltni@ : s iCa -
;;1. *‘""‘,“-’[*'“fa”}.* arith metifdy; unterfucht - man. abey
L “": .f”‘” Dig gtne Grdfie i der andern enthalief,
{f‘?r 19 Deipt Das-Verhaltniff geometrifdy,. Dad Ik
ét :;szi.v arithmetifcben Berhaltniffed ife febr paffend bad
Goose o condaeidhen (=), weil bie Differens bedn
Dropen over Gilieder hier bie Hauptfache iff: dad Jeich
1 = e Y P g ) ¢ B e % 1o * X H -
o E-mﬂuhtm}m Berbaltniffed it pad Divtfiondzeidhe
S 2 Y ATt ; oy s : T i A
{2\ vie 3abl, weldye beftinune, wic oft das ciie-Glied
Ht: dett anbern entalten ity Geift Cyponent phep O 0w
tient, ©0 Hid y

Avith
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Qeithmetifche Berhdliniffe.  Gesmetuiiche Rerbaltniffe.

6— 3, Differeny—= 3 6: 3, Groonant — 2
§=6, = =3 "I G — e —
L VRl S R e S 7 0 —_ . =15
Pt RN~ bl o S o e Tt

Der Unterfhicd ber au.*wnutud} 1 mﬁ q::‘m frifchen SBer=
haltniffe wud ausd piclent dwenigen Veifpiclen it erfannt
wesdent, : _

§, 61, Dei dem atithmetifchen Verhaltniffe Fomme
3 Gjropen bor:

1. dic grofic 3abl.  €ie befiehf aus ber Heinen + bes

'1.:]-”__7:1_”:3"

e, die T l.'li"'t’“i‘ '5-:{:[}1. S E.‘-l' '___'.'-?:"-.'T' Sl‘i\:’:-._{r; — Dot
_i.h Hu.%

3. bie Differeny,  Sie ift gleich der-grofen — Bey
fieinen.

~a
TR
—
-
e
>
-

Denn a fey die grofie, b

s
a=b+d in 3ablen 1
e a i aid I
d—awh

d die Tiffereng, fo ife

% 2 B I MU

l
O Fn

[

§. 62. €in geometeifdhed *1‘-&'?%'.5!1".-:';.[? alé ein
"bruu) anzufehen, defjen Werth der 3‘,‘:'1,_*.-._‘-:*.:-.-:;" Lty - Denty
12
10 = — =2 — Werth ober Erponeitipn,

h
2enn man Sﬁiﬂm und Nenner eined Vrueh mit einerled
Qabl multiplicirt ober Dibidirt, {6 wird baé Verhaltnif
nieht geandert, unb per Erponent derjelbe bleiben,  Denn

12 1959430
=5 =aunb " B el RS V07

6.3 18 63
Peil Fleine Iablen faflicher  fin

= o

g
(5]
L | L)

iy |

) T oy
Ll
o

g grofie, forpflegt

f U 2 . (2"
man gern bie.durch grofic Jablen 1'-5; u Berhalf=

—

len g Bringen. 3. B. yaz Wt nidit fo failich, al8 2,
abqleich betbe Werhaltniffe aleid) {ind.

§. 63. Sm geometrdfben BVerbaltnif f-fr:b. auch
3 Girhfen 3u mrerfen ;

Der 31&1}111‘ as der Nenner b bcr Erpoment m,

niffe Dt © Die Divifion mit fn:Lrui Jubl auf Heinere 3ab=

=

r
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a=—bm in3ahlen 144 = 38.3

g Qi 124
— g0
m 3
; : 144
M. R —
F g{, :
a ~ dem Vroduct aud Bem Nenner tnd Croonenten;
b = dem abler divibirt durch den f‘; sonenten s
an— defr Iabler Dividiet burch den Mener.

§. 64. Rwet glel ‘.*)\ arithmetifche Berhaltniffe b

ben LIII(‘ r.'llli’g}lih‘tlym Proportion. 3. V.
5 —7= Q—1I1{
7= 5= II— 9 _

folglich tfe 57 == 9 — 11 cine arithmetifche ‘1“11‘39"

tion ’ '|"' e atich a — Ry g, wenn beibDe “"}'L‘ihﬂ“

THHL eiirerfer D HET-“) haben.

bei allen 1t Die Differeny =

Sann das sweite Gilicd pom erfien abgezogen werdd

fo ift ed Heiner, und bad Verhaltnif

T d =7 —(7— 2) obera —b=a—(a =5 b
: Y . BN Ll

it bad crfte I“ licd Bad Fleinere, o wird bad Berhaltuy

5—72=5—(5+2) odera --b=a — (a+4-d)

Da bad aud tn eten Verhaltnifi, deffen erjted Giliedd
fepn foll, der Fall ift, fo fann: einé avichmetijce Propu

tion allgemem qauch o “ubu.a.da perben:
Crited Glied,  Sweited,  Driffed. Blerfed,
a—(a—d)=b —{(b—d)
poer a — (:-;1_ +d)=b — (b4 d).
§. 65. Feb a“‘rurv't on befteht demmnach aud L;fi}lu
2ern. -‘.I‘}mm dad Ste Gilieh dem mr: nicht gleich yt,

heifit die- Wroportion didcret; ift & aber ihm glidy, h-

heift fie i Ltn;
o 'ﬁ 3 — 4 =g — 10 eine Diderete]
D 3-— 4 =4 — 5 cine fietige
Jlr tie fietige arithmetifihe Proportion paft der allg

meine Aus ‘1({
:’-——gﬁ-i-f!) (a4d) — (a+42d)
(a—d) — (a=—2d).

pLi! o m— C.< '“--{i::l

Proportiot.

—
—

e

—

§. 66. “n jeder avithuretifthen “‘"ﬁropmrion ift- o

Sunminie dev beiden auferiten Glicder gleich der Sumu
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lidyed Senngeichen eindr arichme r'p,m Proportion. an
den Proportionei

8—»11"- s LI5S L1 =TT+ 1223
a—a+d=b—(b+d) 1;'% a+ha-d=—a+d+b,

Seecbeibek muittelftoie Dieied Gileichfenn ift ein. unfrieg=
1

§. 67. Die Glicver cimer ﬁrlf‘:-.-?.!teiiffhm “““D:}ﬂrtmﬂ
-5 :‘1‘.'\

find nmndmlu‘ erfesumgen fabig, 3. B

§ = 10 =160 — 18

160 -~ “8 = 18— 16

16 — 18 = & — 10

¥ — 10 = e = “?.
Daber famn jebed Glich smw lekfen gemacht und lewh¥
gefunben werbeit, Detr zicht man lﬂ 11te Gilied von
ber Suntmre. Der Beiben mittllften ab, y bleibt it Refe
bag leite Gilied. Dieg Glicer miogen L.i. tgemeit 3, b, ¢, 8
heifien, o it

bad [eite g =(bh fc)—2
pad erfte a ;Z= (b ¢ )y—=8
vad drittec = Gad-g ) — Db

bad yneite b = (a-+g) — ¢-

§. 68,  Tieil in ber 1";;"'%.1::: Peonortion dad 3te Gligd
perm yweiten glewdh ift, fo it ed dic .i:--.*._-m von derSuming
e Geiden auperin.

5 | SRS ~ ciyy . Ny SRR ety 17 s
2~ b=b — ¢ dauniff.a+c=2bzalfo.” —~=bs

——

b3

WMan nennt bad ote Gilicd einer {olhen P vpmtm*l aitch
bag arithmetifide E‘JE'H'S: el, und ':):.:-if.';'u,i' ich Deffen oft,
!'J.‘LITII vom m'Lflu n";u\l oo s_‘r“‘ 'y Durehis -;:'* bie Rede ifte
.:w.- B, T einedt Fabee foffete oer Sl (- Roin 2 Aiblr,
big 3 Mehle., fo wud der mittlore WPeoid alfo gefunben

3+ 2

(ol
et

Dot
gl

9. 69. Meljrere 51:.{4111:?':;31r.;_c=_.';55r:: ml*hm"i‘ﬁi/ ftes
ine Provortionen Gilben cine-arviehmetifhe Progrefe
fipi, . 3.9, 24 =4 — 03 4—-0:6-~&- ﬁ ==
8=8— 10; 8§ —10= 10— 12, Dic Slicder verfel
ben find 2, 4 6, 8, 10, 12
St

s
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Sn allgemeinent eichen o, a 4 d, a 4 ad, a4l
adgd, a+3d, wobet leicht bemerft wird, dag died
fereny d jictd wm cmd gertnger ft, ald die Ungahl)
vorhergehenden Glicder, 3.9, dad e Glied ift —a4y
Pas 6fte ift = a + 5d.

§. 7o. Menn das erfte Glied a einer arithmetifd
SProgreffion und die Differeng d befannt find, fo &
paraud jeded verlangte Glied n gefunben werden, |
seichnet 1 ein gewiffes Glied, fo befteht diejed Gilich u
§. 60. aug a + (n—1) d; nun fann dajjelbe irtmer
vasd leste angefeben werden, toclded i z nennen wollk o

glfo ift
<8 z=a+(n—1)d ¥
worin 1 die Unzabhl der Glicder bebeutef, i
§, 71. Jn der arifhmetifchen Progrefiton finb b
nad) 4 Grofen ju merfern; wenn 3 von thnen bef
find, {o findet man jedeédmal die gte burdh Rechnung,
a, bad evfie Glid ift =z —(n—1)d
z dad lefte —=a+ (n—1)d
d bic Differeny - 277 _
n—1 ]
Z—al-d 2

n die Anzahl der Glicher —= -

d

§. 72, Wenn man el bon den Enbden gleidh
abftehende Gilicder abbirt, fo befommt wan aus jo
Paar einerlei Summe. 3. B,

3,5, 7,9 11,13, Hictin iff 3+ 131

M 54 11 J = 16
7+ 9

.

S0 a, av+d, a4od, a+3d, at+4d, a+5d

I M

——

a4 d+atgd
a+o2d+a+3d

= 2a- 5d,

ijt ebenfalld a +a + 5d )

8730 Hicrauf grindef fich eiue vortheilhafte &
uirung emer arithmetifthen Progrefiion :
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26)

Dividire die Anzahl der Glicder n dburdy 2, o erhilt

=

man Paare = —; abbire dasg erfte und lefite Glicd
;)

2+ 2z, fo erhdlt man den Werth eined Paard; die=
AT ; ; n

for Merth, multiplicict mit der Anzahl der Paave —,

2
giebt im Product dre Summe S, und aljo ift
g— D n.(a-+z)
—— —ﬁ_ - 2

-r:fc Formel gilt auch, wenn dic Sabl ber Glieber ungez

rade ift. .
8eiff man dad lefte Glied 2 nidht, fo fefje man {ei=

nen Werth §. 71, dafir; dann iff
S=—. 2a + ((nn_- 1)d)

(n=—~1)dn
e

pber an +

§. 74 Uber bie Summirung der avithmetijcies
l}mgmﬂtmmr , weldhe am meijien vorfommen, einige
Aufgaben,
1. Wie grof ift dic Summe der Jahlen von 1 bid 502
Neriftas b g Sors2; dz o,

n,(a+z 5So0(r+50 50 .51
TCSARA Gl e S50 ): S UL )
3 2 2
— Sumimne.

=, an = 5 s ] ) :'
ober anch an + (f_Q____ e 30+(3° 1).1.50
2

(2]
-~

&N 4-50‘ - e - ol
D0 52__.__ e | +j__ = JO 4 122>

~ ™~
e -

= 1275 = Qunune,
2, Wie viel Shla ?gt thut eine Ubr, bie nur voll fehlage,
in 24 Stunden?
Da die Whr nur bid 12 feblagt, o find in 24 (:stuua
den 2 viilig gleiche Progreffionen von 1 bid 12.

Hueh hier lf:a....;l:_ n=I13=2%; d=1, g
Die
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o) oy n

l‘:}r{] - S 'T-)‘\-L| {..-.,.‘.- - \

— = 78 Shlage. - Dicje 2 Mal genontmy

— 1536 Siblage in 22 Stundrir,  Sollen dic Vi
itli'.ﬂwf's"r DErei i jener Stundd 10 find, nnrﬂ,xm

toerden, 10 atebt e nod) 10, 24 = 23 s.,_,f{)i._zgwq
allems alfo 306 Echlage.

B3, Senand vecfauft 48 Bawne,  Fur dbem eérften b

fommt o 3 Gr,, fur den 2ten 5 G, und ffrric?:"
folgenben 2 Gr. mehr, alé fur ben vorhergehende
SWe viel [HfT er fur die 48 Bauine ?

F v o Rt |
Hier Ur a =

J
ft=3,% 7, 9,11 sivii..Z, alfp zunbéfannt,

(n—=1)dn (48—-4)- §

— — Y |
S—an+4 e It A8ade 2 i e
: o : _ 2
= ¥4k 47 48 = 144+ 2256 = 2300 W
= 100 Riblr,
Devlefite Baumz =4 (0 =1)d =34+ (48 =11
=3 ay .23 495 o7 Qr;

4. Ju vt obern Reihe Jfegel eined Dad)gicheld fi
13-.11 2, n Ter yiweiten 5, in jeder folgenden 3 nieh
und in der lefiten Meihe m, E\uv'uqdn 28ie vl
Seifjer und wie viel T Dadhfteine erfordert der Giichel?

-ﬂ"_“{*‘ ijt a =483 d=3; z=259; man fudhta

und S.

z—a+d __50—2+3_ 60 ..

Y e Rk
d 3 3
5l (214-2)—3?.(:14-5{)) = 1o, bt

= GIO Dadhjiegeln.

llbtrﬁaupt, m*m. ven den 5 Girofien 2, d, n, z, s drei g

geben find, fo laffen fidh tebedmal die beid u: nbrlgm il
gelft mgc“m afel finden,

&

;n=48; d = 2, und bic Reli

TR
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a.db Gormieleafel fir die arichmetifchen Progreffionen.
| 2| (JL(}C’- Ges ! & o g :
4 9 b fau}t' 5:\.11;:111.
».-;‘r| '_zla,d, = z—a-+(n—1 }d ‘-ﬂﬂahei
Gy + (a-—-gd)i; e hnﬁ\ e
_ - BT e n::;lnab -Slied,
n f; 3|a,n, 5 P d =Diffeen;
Jode ' (b —1)d| =Cunme.
1o bdi N, 8 o e 3 oo
I4-I oy n = I
Rele 1 5]a;d,n = s=an(2a+{(n=1)d)
B - _a+z  (z+a).(z=—3)
ry.l b;a[}i’a 8= """‘+ T A
& e B 2 2d
7ia;n, s=in(a+z)
y G | 8ld,n, z s=in(2z—(n—1)d
Z— 2 .
1) g{a,n, z d= = Bergleiche §. 71,
v § —24an
8 1k ¥iolain, s =2
ehy £ 4 d n(n—1) :
ctxj;*[ 11|ayz, 8 d:(x’:-}-a)r(ﬂ———jj
!.“31. NG e Z, = @
Hid ANZ~— 28
bt 1aln,z, s ' B SIS
I n{n—1)
ESIa,d,z Py 220
By d —=na 25 foa—d\2
it Lo od  |azi=20 Cue=0
& bl s T i
15(a, 7, 8 n— 20
i g ﬂ+ZI 3
t 2 2%
i 16/d, z, s n— 2 I“l( (ﬁ_-i__) e S
2 (

Snt‘ | l | No;
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b
19{d, 2, s

E

= iy Sormeln,
< | ben. !1!.::-__?:'! Bt
17|40, 2] | a=z~—((b—1)d
| I i ” o »
| - 3 (n—=1)d
1".‘: il.n f:] a8 — ot T A o e
LY f ¥ o
| | n 2
|
1

[
:ofxlfzfsi 1 Ad= — — 2z,
| , i n
Py ST S 1 e M TS N

Die Formein No. 2,14, 16 wad 19 werden nur duw

genigen wdilig verfrandlich feyn, der fich mit der Angje
pung der Ruabranvuriel (wobon weiter unten) befoud
gemaht hat.

§. 75, BVoy ber geometriychen Proportio
Qwet gletche. geometrifche Berhaltniffe bilden etne geont
trifehe “Droportion, Al 218 =3 ¢ 12 find ivei foli
Werhalbmfle , die gleiche Exponenten, namlich 4, Habe
Der Croonant faun audy ein Brudh feyn, ald 8
= 12+ 3, ol wir und dasd erfie vnd 3fe
viforen denfen Edanen, Denn e8 andert i bem MWefen it
Proportion nidhtd ab, ob wman dad erfie und dritte, o
bas jweife und vierte Glied ju Divijoren mimmt; de @
ponenten andetn fich gleichmagig.

Und 2 = %*, Crponenten — 4

oder § = &5, Crponenten =
€3 it gebraudylicher, die Diviforen ind tfte und 3teEh
i feliem

lin ~T& T
OGiiied ale L

-

'ﬁg_f'u- -P-i:?:i‘ geontefrijche Proportion ift in allen m
thematifthen Hechuungen vedht wichttq und itm gemneln
Rechmmgsivefen tnter dem Namen Regel de trib
Yanut, weil aus 3 Glicvern derfelben fich jedesmal b
gte burch) Rechnamg finben I35t
: 0. 77+ Die 4 Qf}iict-Lft' éiner geometrifchen] Proph
glon haben folgende Cinrightung ;

dad erfie befieht fir fidy:

™y 8 Ay 2 3 SO e . P ¥ L o

bad grocite aus dem erfien, multiplicict mif demt €

ponenten; '
b
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2

basd briffe wieder fur fich
pad vierfe dug dem 3Tt’II, multipliciet mif dein Ep
ponentefts
Solglich Funn bie *,‘L.\roporlwn 2:8=3:12aud foaus-
gedricttiverden: 2 124 4 =3 ¢ 3. 4. Heiff nun das erfie
©lied a, bad 3te b, und bL‘" Crpm.ml m, fo ift jebe
geometrifehie. Proportion i allgeneinen ' Uuddrivden
Statam i b by
Menn dad 3te Glicd demr aten nicht gleich i, fo
heifit die Proportion bidEret; wenn-aber dad ate Glicd
Ib_L'IF 3ten gleich ift, fo Deipt die Proportion continuiy:
Lch.
Didfrcte Proportionen find §.B.2: 8§ =3:12
a ;am—bhb:bm
und ¢ontinuirliche Proportionen find . B, 2: 8 =8 : 32
und alfgemein auégedrndt = a ¢ and = am { amm
pher am?

venit SEB=0 s J V2 L 3T
§. 8. Bei jeder geometrifchen Proyortion gilt die
Generalregel :
bad Product der beiben qupern Glieder
ift gleich dem '*;L "o”ucr Der beiDen tunern
Pe

p

pder 11‘lifr[c.r':1 Glieder,
Sio18 =3 %10 lfte.i=8.3 =24
a8 B 33w oaidr= 8.8 =64
Sma:am— b :bmn iftabm =—amb —abm

,\;n 4 ¢ am == ain 4 awm i aamm = amam = a%m-=
'fiI!;n iche Glieder find dad 1)ie und 3te; dad 2fe yno 4te.

. 70, Damand: =312 aud febreiber Fann
=%, o prfdr daf Cine Proportivoit qué gwei gleichen
Drudhen Lf’lf‘;rl, und alfe ausg 3l r.;lud‘cp't*!.m "nud}un
auch eine 9 ‘“vpu ion gefornif werden m*t WD D =%
fann fiehyen 6: 3= 14 : 7, twobetniie Dol At felhen r;;,baﬁ

l Y ; G
ahnliche Gslieder su Diviforen gemadht 1UCTL‘\1]I; 3 DB. .E :w(-l-

tann ftelitn atb=c¢: +d und audy braz=d;c; of
Bleibt inuner eine richtige Proportion,

§. 8o. Mt jeder Propostion Fonnet vielerlei Ve
anbery ungen porgenonunen werdel,

€ 1) Durdh
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1) Durch BVerfepung der Glicber.
8= 3 +12

i

L%
e B4

12

.|

=v}

-
W OB

T B 48 44

et

o &

2 LK

all TH

2+ O
& amb jebed Gled Famn alfo lefted feyn,
g) Durd) Berfelung der mittelfier Glieder,
PR S St AR [
3) Durdch Ubbition bei abnlichen Giliederit. _
am a4+ ma=bm: b+ mb, wo b
afen und gtent Glied ma und mb abdif
firid.
) Durd) Subtraction bei abnlichen Gliedern,
a—=am ;am—=bhb~mb :bm,
§) Dutd) Multiplication ciner Grdfe in alle 4 CGliee
der, oder in 2 Glieder,
23 —b Ihbm
ac ;acm — be : bem
asacm—b :bcm
ac:acm—=b :bm {
acam ——be: hcms
fic:am —bc: bm
wo fieté dad Product der beiden dufient
Gilieder bem der beiben tnnern gleich iffy
namliich abme.
6) Durd) die Divifion einer Grbfie in alleg Glicdey

ober nutr in givet.

2 :4am — b * bm
a am b bm
R Vo R P
a b
e A~ s hm
i' C
am Y bm
- ees 3 —
‘ch. c
a am
=;‘.—c-:b:bm
b bm
Iiam =~ —
¢ &

7) Durd

SR S S
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35

7) Durdh Crhebing der Glieber 3u Pofengen, ober
Nudziehung der Wurgeln,

g Lt sam e ol o ivshm

a% : a*m?*= b* : b2*m*
Va :)1/am =]/b: }/bm

doo e b S B 3¢,

tyober einerlet @rponenten der Potengen und ber Whirseln
poraudgefet werden.

UG Hauptregel fur alle Beranberungen von 3 big 7
bei geometrifchen Proportionen merfe man, da die 3u mqz
ehénde Beranderung niemald allein an folchen. Gilicdern
borgenominien werden fann, bie einander multipliciven,
alg am iften und gfen; am 2fen iind 3ten. Denn alg-
Rann wiwde die Hauptbedinging, dbaf das Product dey
aufern Glieder dem ber innern gleich fey, nicht erfhllt,
o winde e8 3. B, Teine Proportior mebr bleiben, wenn
man das ofe und 3te Glicd mit einerlei Srofe multipli
¢irte, al8 a ; acm = bc : bm, wie die Probe betveift,

§. 81. Uus brei Gliedern einer geometrifthen Pro=
portion lafit fich alleselt Dad 4te finben, Denn febes Gilied
fann junt leBtent gemacht werbent, und dasd lete iff aleich
der Product ber miktlern dividirt dDurd) das vorbdere,

: amb

a;am =Db :bm, aljoift bm =

: 8.3

2+ 8i=3312) =~ =—
2

_ 2.1%
§:2 =i2: 3, =—— 3:—3-“
_ : 3.8

133 3= 8 8/ === g
12

122

3i12=42: 8, =—— 8:—3—*

Bel der continuirlichen Proportion, worin dad afe Glied
:fm ten gleidh) ife, ift Dad 4te ©lied eben fo gu finden,
enit 1

s

&3 8=8 32, unb32::—2—-

. : bb
ligemeina:b=b;:c, undb e = i
€2 | | 8a8

o —— —r

—

a1

!.
|
|
g_
i
I_

R
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dad Vrobuct der duferflenac == bb = b3, unbb =] ac]

it ac
woraus folgt, daf man beide mittiere finden fann, toen
die auferenn gegeben find; denn. i | /ac ift Dem gociten
Glicde , folglich auch dem 3ten gleid).
§. 82. Ausd der WVergleichung weter ober mebrere

sproportionert entftehen oft gany neu. Dendt .

1) Wenn in 2 verfchiedenen Proporfionen enved
bie beiden vordern oder die been lekter Glicde
aleich find, {o frehen die andern auch-in Propow
tion. 3. B.

feennazam—b: bm toert a tam = b : bm
und-a {am T c:om and e tecm=Db :bm

denn 2 Dinge, die einem 3ten gleich find , find
_ einanber {elbft gleich. _
2) MWenn abnliche Glieber in weien Proporiionen
einander gleich find (al8 dag 1fte und 3te; dab

¥

ote und afe), {o fichen die andern aud) in Proe

portion,
@a:am = b : bm 2'tam = b I hm
asan=Db:bn na': am — nb ! bm

gljpam: an =bm: bn alfpa:na = b : nb
3) Wenn bas ate Gilied der cinen Proportion de
Iften in der andern , und dad gte der ciuern D
ten in der andern.gleich iff , fo ftehen Die ibre
gen in SProportion,

atam=h=‘+hm a . am = b :bn
am :an = bm : bn b

am :amn —— b
folgl; a tan=/b ;bm n

—

b
glfo a s amn. == ; bn
n
ber wenn Ober ywenn
a :am = b :bm a.fam =—b :bn
b | ib
mdamn: am = b ¢+— | undb 2 2 amn —— : b
a Il Il

: b
Biff 3 :amoz=.—; bm- foiftam? amn = — ¢ b

e
4) Durd
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&) Durdy bie Multiplication der gleichnamigen Glice
: Der i Hwcien Proporéionen entfiehen neue,

a7z am <=4t bm

¢4 CB = t-dn

ac zamen — bd: bmdn
5) bedgleichen durdh bie Divifion gleichnamiger @l

4 *~am —- b+ bm

C:cn d: dn
- gk b bm
PR o g B IR N - o

€8 ift ein widtiges, und fir die Beffere Gt in
mathomatifthe Lehrfage und Beweife HdDf pothivendigesd
Giejibaft,  fich mit den geometrijchen Proporiionen und
fhren Verwandlunaen recht befannt gu madhen.
§. 83. Gine Reihe Iablen, die immer gleich mc_r:
mal grofier ober Eleiner ywerden, feift eine geometris
fshe Progreffion. 3.B. 1, 2, 4, 8. 16, 32
oder ¥, %, L, 5, 1% -2
;) 2y &1 B 16/
over 81, 273 Oy 3,1, 41 %/ A ¥
€olche Reihenentfichon aus lauter contlnnirlichen Propors
tionen , ald;

I:p=—4:4 ober aiam —am s ain®
Btk 8 am t am?® — am?; am? ¢,
& B R 10 G

Die nenen Glieder find: a, am, am¥, am3, am*, 3‘?15
wnd man entoect leicht, Daff der- Srponent m W eine
Poteny nicdriger ift, ald die Jahl bed Glicoed. 3. B, 1
6ten Gilied iff m3 ;3 1m 3ten Gliede m* 2c. :

SHeift mm die Jahl cined Glieded allgemein n, {0 ift
bie Potenz von, m allemal ung T geringer, alg 1y alfe
=n — rjund bas leste Glied = am"~ %, i

§. 84, Jwei von der Enden ciner gu*mnetr_tlf[h’“
Progreffion gletchvett abfiehende Glicber geben einerlel
Druduct,

1,2,4,816,32 und1.32=2.16 = A 0=

g 8 3 Sty
3, am, am*; am?, am*, am?, am®

o — e

B i
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#nb jebed Paar Glicber gidﬁf a%*m®o 3 well n oder. die Y
abl per Gilieder ungerade }T‘r{ fo Bleibt am? allein,
wird e mit fich felbjt multiplicict, jo formmt audy a%mb

§. 85, et ber geometrijchen Progreffion find
merfen: 2

pad erfte Gilied = a
ver Crponent — m
bad lelite Glich = z

~ Die Ungabl ber Glieder — n,
Jebed Glied.in einer Progreffion fann als fefsted angefehe
und gejdhrieben werben am=—% — z
Z
j . S
Das erftea = =i
am '
Der Erponent m = — b, i, Dem aten Gilicde Higk

d
birt durchd erfte; in der Reibe 3, 6, 12, 24, a8 1f
a == 3; am oder dag pweite Glied = 6, und
= m; uberbaupt befonmmt man bden Erponente,
wenn man dad fletnere Glied in dasd nachft grifien
. Dividirt, alg §2 =, :
Die Anzabl ver Gilieder n findet man am leichteften, toem
man die Reibe wirtlich hinfchreibt. 3. B, wenn =
m=3, z=162, f mufi die Reibe feyn:
= oy 263, 2*%.3, 2+3.3.3,2.3.3.3.3
— 1 i 62
alfo find 5 @i[tt‘écr, und n’: 5 % 3 g
Das Auffinden des Erponenten m wid bep nzabf
ber Gliever n qus gegebenes Datig erforbert tdeff

f}i't‘t”h“?} b*f)%ﬂr{.}ff} unbd Logarithmerivechnung (rovon
olgende Formeln
brauchbay 8 yer folg )

&

4
&

% iy
L

 / log. z — log, 2
=— Il C = ot
m= -Il/—',unbn:I+ .

lng,+ m H_ﬂ
0. 86. Smwifthen stweigegebenen Sablen a und b einf

thittlere Proportionalzall su finden » fage man:
dSX XD, und xx — ah
= x2

Wobel x bie gefuchte Sanl ift, %

ab

|/ ab

RN
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Mehrere Proportionalsablen 3. B, 3 ju findbens
Die Reibe ift a, x, x*¥, x3, b,
§un iff ab = x . x3 (fiche §. 8435 und X . x¥ — s
folglich djt-ab = x*, und 4 ab = x = dem 2fen @Itebc.
$ird Died burdh das 1fte Glied dividit, o ergiebt fich dee
Grponent, mit dem alle folgende Glieder feicht u finder

find. ; 7
§. 87. Die Summe aller Glicder  einer geomctrls
fibens Progreffion giebt die Fovinel

am'