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Il Befdreibuug und Geflarung geompirifhee

Qinien, Figuren und Lebrjage,
§. 161." Syeded Ding - bad eune Qusdehinung nach
finge, Breite uud Hobhe hat , heift ein Korper. Der
forper 1wird bou feiner gangen DD erfiade eingefchiof=
fury- welche mithi
Rirper audfiit,  Die Grenge ciner Flade ift etne Rinte,
welche ; mie jene, gerade sher Erumam feyn fann, 10z
nachnen fie etmerket Fuhtung beblf, ober nicht, Dad
Gube einer Tinie ift ein Pu net,  Golglich Tamn Der
Panct weder breit, noch lang, noeh dict- feyns - Cine
finte faun lang, Ger woeder breit nodh Did; und eine
Sladye gioar lang und breit ;- aber nishf didk feyit.
gnmert. Sin des Husibuug peannat man fid, Puncte
b Ginien fo javt und fein alé maglih gu mahen; und
auf bie hidife mathematishe Genauigeit Nerpidt 3u
Lsiften, el fiz alsbans nichs figuiicdhe Darfennaen
{evu wisden,; welde man Purd Qichnungen Dodh bes
groeckt,
~ §..162. Wenn stiet gerade Rinien ab und fd Fig. I.
glnander burchichneiden, {0 gefibieht bred nuv i etnem
tinglgen Pauncte ¢, Dent Qinien haben felne Bretic,

Die Neigung der Hid) purchichneidenden Linien heif
bt:a Wintel, und die Linien felbft, in fofern fte Den 2Win=
el beftimmen , werben © enfel genannt, bel benen ed
niditauf dic Lange, fonbern nur auf bie Megung, bie
bt gleicher Sange fehr verfchieden feyn fann, onfommi.

©o ift 3. B. 1 cin Wintel, detjen Schenfel cb und cdd

1 : 11
fu;b; m ift ¢in eben o groper Winkel mit Firgern Sdyene
felit ac und fe,  Der Kirge wegen filreibt man oft Tins
fel mit bem Reichen <, nud qonnf penn Minfel entiveder
mit 3 Buchftaben, die-an feinen Sehenteln und fewem
Gebeife! fiehen, ald < bed, woobet Der Duchftabe ame
Scbeitel aliemal der mittlere feyn muf, obev mit einett
eintigen Buchftaben, der am Scheitel ober gwifhen Den
gd)eu&{n fieht, Hier it < n = < bed, und < W
= < fca genannt,

Die Yinie df Fonnte auch eine anbere Neigung 58 ab

Paben, wobel dDie Winfel m ynd m grdfier, obes fleiner
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warben,. Mon donke fidy f£d utit Den Punct ¢ bewegld,
ilLf LJﬁlll.fE pt ';] 2 l:!;i-j[,_\—' (1 Ltt .L' 'l" '!”'H] Der %:'”T”vhrtﬂﬂ.
Yinie Iu, 1Hud n -._;;u‘ I 1».11!.;"{ andere Nicl) 11;1“'“’11 if: [‘mmt
werden. Jn der Lage hi wisrde < ach tben o grof fen
ald < heb, und die Linie bi die ab {enfyedst Durdp:

{chneiden,

'§. 163.- Wenn sivei gerade Thnien ab unbd df Figa
ginanber ?I‘Cﬂ_L rechf b 1y nldmu.in. {0 bilden fie an be
fi‘)lil‘d?ld)mﬂ"i"-’?ii”f“ c vier gleidhgrofe ‘uth; 100 bt

jeber ein redyter 0B M.l l.ltu. So find g, h, i k
vechte MWinkel,  WUlle vedste Winkel find gleich SI 0.

Pan bringe die df in' die *ﬁacc ht Fig. 3., fofin
bie Winfel h und i unt eben fo viel grdfer ¢ jmiDL‘l‘DflI als
pie Winfel g und k abgenonunen baben, Wad hundi
gumnncn, i:camifn die andern g und k.

Die Bn tel b, 1 find einanber gleich, eben fo gundk,
und heiffen S ertelwinfel,

Die Winkel g und h beterr Nebentwinkel, Haba
ginen gunelmd;airhu)m x._,d)tnu[ und machen sufammen
fo oiel, al8 jwet rechte Winfel, o it auch i Nebens
winfel von k; k Nebenwintel von b, benn h-+k = 2 rede
fen u, 1, 1. !1‘ etliiime-+h=h -}- k (bie pun 1ctivte S
nie mmmd}» Y, o iff g=k; uid da btk =k+1
foift b =

S- 164 Alle ﬂn]”‘ltf.f die nicht rechre find, heifen
fdii‘:ffr Su ven |iiefen $ u kel gehbrens

fpige MWin¥el (5 B, < g ), ‘Der Hemen
liﬁ e rechter;

b, ber ffumpfe Winfel (3. B. <h), ber giiv
1}Li.p IR SRR ] .Lml ",

o Der hobhle WMinfel, ‘ber grofer alg 2 redtt
und fudit {o qebr "lti,r{n) ift; oft twirD ep el nes
gativer Winfel genannt,

€. 165. 51-511 ciner geraben Linte ab Fig. 4, fonnen
i bem Punct ¢ b EcD "lnI mehrerer ‘.J'ufallnqm abet
alle Binkel zu h..-.xu Genommen fiud - nicht grofier oder
Fleiner, ald 2 redle. Man nebme de als hnh-.djt, jo

e 1..4-

find < bed I.NL‘J Cacd givet vechte sWinfel; im erjreret
' liegen
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fiegen Die fpifzen qRinfel m, n, und tm lefiteren o und p;
fn[g[fch fildbm+n+o+p="2 rechtenn S8 mfehr,

Da min daffelbe auch flir alle Winkel wuncerbalb der
ab um den Punct e gilt, fo folgt, Da alle HWinkfel
ym eien Punct ¢ ufammengencmmen. ges
rabe {o viel, als 4 redhte MWintel betragen.

=

§. 166.. Gine Flache [aft i) durd) nicht weniger,
alg 3 gerade Limien einfcblicfien , woson dber eine nicht
finger, oder eben fo lang feyn parf, alg die Sunmme der
beiden 1ibrigén , weil jonft Die langjie finie in die beiben
audern fatlen, wmd fie Decfen wwurde. _

Gine von. 3 Seifen eingefbloffene Figur beft Tris
grgel ober Dreied, und wird oft duirch A\ begeichuet.

Sm Drcted find 3 Winkel und 3 Caten ju merien,
Yuch ofne vicled Nachdenten entoectt man bald, vafi der
grofite Winkel im™ /\ Der grofiten Seite, und ber fleinfe
Rinfel der Fleinfien Seite gegenfiber jieht, daf eine jede
Geite, bet tibrigend gletchen Werhaltnifien , mit threm ge=
genuberfiehenden IRinfel wachit und abninumf,  Dewt

e

wolite fan den Schenfel eined Winfeld im /\ dine an=
bere Qage gehen , alfo ifre MNeigung geranbern, |0 wirde
bie 3te Seite nothwenbig auch langer oder Flrger werden
miffens, wenn der £\ gejhloffen bletben foll.

% 167. Cin Dreieck beifit redh twinklicht, wenn
diit techter SBinfel darin iff.  Die beiden Seiten, weldhe
ben vechten Minfel einjchliefien, Catheten, und i,
bent vechten OBinfel gegeniiberftehende heipt Hypote
nufe, Sn ber Fig. 5. ift bei a der redhte Minfel; ab
fnd ac find alfo Catbetert, 1und be Hypotentie,

o feinem Dreiect Fann ¢ 2 redhre Winfel geben.
Dain ware'y, B, < ¢ auch ein rechter, fo lage beda, wo
bie puncticte Linie cd hintrifft, ab und cd wirben nie ju=
fammen Fommen, und der Figur bic Cigenjihajien cihes
Dreiedtd feblen,

§. 168. Sehiefwinflicht heifen alle Drciede,
worin fein redyter Winfel iff. Dazu gehoren '
I. dad gleidhfeitige abe, Fig: 6., worin alle
Seiten, folglicy auch alle Winfel emanber gleich
find; |
2« 'Daf
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¢ 169. Bwel g:rade Linien ab und cd Fig, -:;,ti-‘
gach cinerlel ““"LLE'!'_:. - Lanferr, umd in Jedem. Puncte ghile
felf von umﬂm,.‘ albifenan, Detfen -'.'T.";‘-.r-.' I: 18

€3 burd)jchueive eine dritte gevade Tinie hk die e
m*fcu'.. ;ﬁ entfiehen 8 9infel o, p, @, 1,8 6,0, v D

> hk gegen beide Warallelow cingrlet Meigung Hat,
mu{; <o=<8, p=t g=—u; r=v. Jlunjndo
und v, fo.wie 5 und v ;f;f-'"c:i'firi1=t”a" 1D einandet qh y

folglich ift audh r—=s; da die Scheifelwintel p 1mdg,t
und u etnander auc _q[l: ¢ find ;'u ift t == q. Uberhuiy
find < o, 1, s und v einander nh:m {o roteand) p, gt

und u einander gleich fi .:J
Die Winkel ¢, t o

ad L]
I- -

AL ¢ T WP I 1R
', § heifien GRechfeldivinttl

#nd u[urmqrum:mﬁ:t :‘:3 chieléysine] find etnanber gleid)

§. 170, S jepem Dreied find alle 3 Win

fﬁ'l 3 [a‘emm ngenoutnien nidi g rofer unl

el fe “‘LIHLF LIE:'rLIJ

bd) Dretedd ABC Fiz, 10., ttnd m, t, o i 3 ?ﬁliilfd

beffelben,  Man iche bdurd) ¢ bie Linfe DE paral
mit AB.,

Mun iff < t — < q% uiad <o = < r, weil ¢8 Weds
feldwint A R e S R o £alalidh
peldwmlel (Eiehe §. 169.); und < m = < mj Pl
yund die 3 LWinfelg 4 m + r chenr o ;.‘.,w;, ald ‘m 110

und, da fe dnfer Lo qeraden Liiie. J; T an Defir P

€ liegen, gwet rechten W0 Ziehe 9 163.).
A3eil “l'-‘ini‘d o 1nd < n et Nebenwinkel auf w
3 find, fo madhen beide eDett 10 Vit

AB unt den *;i': n:" B
}

al3 2 rechte Winfel, Wennaber m+14+e0=n+0 . (ol
st ne i — (o fiibi

o 1o 1“ m-t — I
Mifo ift der WinkFel n auferhalb ded 31‘;{11
!
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ABC, an det verlangerfen Seite AB {o
grof, ald T:'ic beiden innern gegenhberlie
genden ORinfel t - m. in

§ 171, Wenn von ben 6 ©tuden eined
decieds 3 befannt find, o laften fid) bie
mbern 3 dpurcd) Seidhnung (und Redhnung)
finben,  Mnter Den peFannten muf wenigftens eine
Eete feyrt, weil cin grofed DreiecE eben folche Winfel
faben Farm, ald cin fleined,  3.25. tn Dem Eletnen A\
wdiver bie Seiten 3,4, 55 im grofien aber g, 12, I3, o
waren it beiden Die Seiten verfihicden, aber die Winkel
gletch.

Iué swel Seiten und dem eingefehloffenen TBintel
fann nur @in Triangel gebildet weiden, denn ¢ ft die
eigung und Lange jeded Scentels  gegeben,  folglich
naft jur 3ten Seite amh nur Cine’ Linie. Daber jind
fidy gwet Dretede vdllig gleich und deden
fith, wenn gwei Seiten und ver cingefchlofs
fene Winfel ped einen /\ gleiden Staden
i dndern /\ gletch frud.

Gin Dreied iff beftumme, wenn eine Seife nd Die
Beiben anlicaenben Winkel gegeben find. €8 fey ab und
<ound < m Fig! 11. gegeben, 1o iff Die Neigung -der
Geiten ac und be gegeben, unb fie Fdmmen fid) nur in dem
Dincte ¢ fhneiden. Gefeppt, e8 Fnute bies auch in einem
andern: Puncte d gefchehen, fo mupie < 0 yiveierfer Nei=
gungen des Schentels ab gulaffen, welched cin LBideripruch
ifi. 3wei Dretedp find einander volltg gleic
und Decten {ich, wenn die eine Seite und bie
anliegenden MWinfel tn Dem einen /\ Dder
einen Seife und Den anlicgenden MWinfeln
b anbern /\ gleid) find, _

Da alle 3 Winkel cined Dreietld jujammengenonis
men = o Rechten find, fo it aus 2 Winteln allemal der
3te ju finben, tenu nan Die Sumnie def betden befanns
ten von 2 Rechten abzicht. Iwei Dreiede mufien
bafier gleiche Winfel haben, wenn'2 Minfel
des cinen A\ sweien Winteln ded andern FAY
gleidh finbd.

Diei- Siten Geftimmen ein Dreied vollfomumen,
Iwei Drejecke, in benc& bie 3 Seiten nbers

$ - gite
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éinftimmen, o. b. wo die 3 Seifen Hed etnen
den 3 Ceiten ded anbern gleidh) find, find
fith vdllig gleich und deden fid.-

172. Die CGrdfe cined Winkeld iff ein Bogen
der aud ber IWinfelipige mit cinem IJivFel durdy beide
Schentel gejogen wird. —~  Died fuhrt sumn Kreid,

Qin Kreié entfleht, wenn. ¢éine gerabe Linte Ae
Fig. 12., die um den Punct ¢ beweglch , mit demdne
dern €nde A um ¢ herumgefiibrt wud. Die Frumme,
von A befchriebene, Sinie heift Pervipherie, Umfang
RKretélinie, Kreid, Jirfel Die cA heft Rading
per Dalbmeffer. Der Punct c ift Centrum oda
Mittelpunct, und ftebt vom Umsange iiberall gleid
weit ab; ecine Linie, die den Kreid trifft und durdh’s Cen:
trum geht, AD, beift Diameter oder Durdmef
fer, und theilt fotwol die Kreidlinie, alé bie'von i e
gefchlofiene lache in 2 gleiche Theile,  Sie =2 Re:
oien ober Halbmeffern. €3 {ind ungahlig viele Ravien
und Diameter im [Kreife mdglich, aber alle beribre
den Mittelpunct. :

Stebt der Halbmeffer Be auf AD fenfredht, jo theilt
er Dent Halblreid DABRD in jwei BiertelFreife, Quadran:
ten.  Betradpfef mon Ac und B olé Schenfel ded red-
ten Winkeld o, o ift AB bder diefern Wmkel gebdrige
Dogen, und alfo dbad Maaf defjelben. TNun ijt AB 3
von: der Kreidlinie, folglich auch die Grbfe ober dub
Maaf cined rechten Winfeld = L Perinferie.

§. 173.  Um einen Bogen in Jahlen audbdriicen s
Tormen , theilt man den gangen Umfang, e fey grof oder
flein, in 360 Theile, Grabe genannt, den Gad in
6o Minuten, die Minute tn 60 SeFunbden, diefe wiede
in 60 Tertien, oder, wad gewdbnlicher ift, in Qv_-:imalz
fefunden, unbd-begeichnet fie der Kirge wegen mif © (@'“}D)’
“(Minute), ” (Sefunve), (Tertie). So bheift .10”
20 30" 12" fo viel al8: 50 Grad, 20 Minuten, 30 E
sunden, 12 Tertien.

Cin Viertelfreid ( bag Maaf eined vecten QBinf‘fig}
1252 = go°; ‘ein Halbfreid = 3 rechten Winfeln =180
pag WMaaf eines foiien Winfeld muf Fleiner, ald o7
wined flumpfen gidfer, ald go° feyn. Sn Fige 1?;; 1f:
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co=< m = redhtem Winkel ober go%; < n- it {pif,
berm fein Bogen it wnter go®; und<p grofer, als go<,
alfo ftwmpf. '

Unter Sreidflide verfieht man Dew von der Pes
fipleeie  eingefchloffenen JRaunt. Cin St Derfeiben
ACE, twelches vom 2 Radien abgefchnitten wird, Heie
@ector, Andfhnitt. Cine gerave Rinie, bie den Ums=
fang an 2 Puncten durchichnetvet und nicht durd)’é Cens
frune aeht,  heift ©ebhne  oder Chorde, ald YG.
Dad von der Kreidflache dburdy die Sehne abgefchnitteng
gtid FGH heifit Sehnen abfdnitt, '

@8 find unzablig, vicle Sehuen moglich , aber Dig
grdfite vouy allen ift et Diameter felbft.

§. 174.- Cine Figur von 4 gleichgrofen Seifen und
4 rechten Winteln heift Quabrat Fig. 13, Die Linie
ad nad). gegenuberfehenven Winfeln heifit Diagonale
und thellf das Duadrat - 2 gleiche rechtinflichte Dreis
ede.  Dentt

ab —cd; ac == bd, weil 8 Selten eined Quabdratsd

find; und cb.= ¢b; folglich haben beive Dreiecte

fibercinfiimmige Seiterp, . und  {ind alfo  etnander
gleigh.

§. 175, Gine Figur von 4 gleichen Seiten,  aber
socterlet Winfeln , wovon Die gegeniiber{ichenden nur eine
ader gleich find, heift R hombus, Raute oder vers
fihobened Quadrat. Fig. 14

Die Diagonale ad theilt auc) diefe Sigur tn 2 gleid)e
Dreiecfe abd und adc, twie leicht yu eroeifen, Die A
find fehiefivinklicht-

§. 176. TWenn in ewer Figur war 4 rechte Wina
El, aber nur die gegenuberjrehenben Seiten. emanoer
gleich finb, fo beit fie Med)ted ober Dblongunt,
Die Diagonele cb Fig. 15, theilt ¢8 in 2 gleiche reche
winklichte Dreiecke abe und cbd,

6. 177, Die Figur 15 fann anch wei fpise-und
el frumypfe Wintel haben, verjhoben fepn (- Fig. 16.);
bann beifit fie Rhomboided (perfthobenes Dblongunt)
oder langliche Raute, Die durd) bie Diagonale cb ent=
ffanbenen Triangel find cinanb% gleich unbd fd}icfw%nfltd?é-

p 2 9. 170.
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§. 178. Quavrat, Rbombud, Redyted (Oblow
gum) ‘und Rbomboides haben aud) den gemeinfehafli
chenr Namen Pavallelogrammnie, wel thre gegenuber:
ftehende \_i.EhII f‘“tiu i‘ﬂu’!.i[tl ]LIEQ Ein Triangel ift
alleseit die Halfte besdj cwm}c” Parallelo
gv .~1*1111ﬁ, ausd bLm er durd) die Diagonale g

Bifpet wurde. Die vecht Umimi ten ;1muqa1 en rpm e
gen mw Dent Luar mt, oder aud dem-Nechted; die fehiefz
winflichten ausd dem Rhombusd oder 'h‘}-"n botded. « Mag

paber ein - Dreiect befchaffen feyn, twvie ed msi , o Wi
immer wieder ein Parall 1nqmmm Darausd toerden, s
pem man einen gleichen Triangel fehictlich daran fugh
Cein Gefchaft, dasd feiner Leidh hgmf tegen AUnfangen
su empfeblen ift ).

§. 179. TWenn in cirter Figur nur 2 Seifen parallel
find, bie beiden anbern aber verfthiedene Jieigung haben,
Tig, 17, fo beifit fie Trapezium.  Cing bmbmmh ch
ﬂ)ult ¢ in 2 ungleiche Dreiecte abe und chd,

§. 180.. Die Figur heift Trapeyoidesd, twemn
£eine Der 4 Seiten it einer andern parallel lauft Fig, 18,
Die Diagonale ad theilt fte i 2 ungleiche Dreiecte abd,
anbd adc,

§. 181. GCine von den Linien, die eine Figur ume
fihlieffien, nennt man Grundlinie, Bafis.

Unter der £ vhe einer Figur verfieht man die Lange
ped Perpenditeld ober Derjenigen Linie, die auf bee
@Frnnb[um w.flul}f {teht, und Lfn entfernteffen (Hodfien)
Punct dey Figur berlhrt. - Sm Quadrat und Redted i
die Hobe alleral dig eine, m:f ber Grimbdlinie ftehende,
Seite; tm rechtwintlichten Triangel ift die »:tmL%'g-r,t-fw alé
Girundlinie, und die anbere ald die HdHe anjufehen; un
Mhombus und Rbombeided ift die Hdbe = dem Abftande
Der mit Der (!:mn‘\[um parallelen Seite; im fihiefrintlide
ten Dreted ift bie 5;*\!16 = dent Abftande der Winfelipise
welihe der ﬁ)rnm, itie gu}utubu fieht, pon Der (ndthigens
faH,; verlangerten ) Grundlinie. Sm q[udiuhgut nd

mi}]fﬁmrfhd)ﬂi' Dreiet fallt bad Perpendifel auf Die
'“"’ itte der Girundlinie, und halbirt den Winkel an oo
ypike, benn ed entfiehen 2 wdllig gleiche rechttvintliche
Drelede
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drciecfeoureh daffetbe , Deren Congrueny feichf in bie Ane=
gen fallt,

Dag Verpenbdifel fallt nod) i den /\; venn bie
Minfel an der Grundlinte fiolfy find.  { Jn bev Fig. 6 und
§ finb bie- Perpendifel ditred) punitivte inien bp angeges
ben,) @8 fallt auferbalb beé /A, wenn ein LWinkel an
der angenonumenen Geuntlinie femypf i, wiein Fig 8.
Die Flachen , welche de Darallclogramme cinfilics
fien, findef man paburdy, dag nan Grunbdlinte und
Hohe mit ciwandet multiplicivt, Dag Product
it Quadbratmaaf oder Oyanratinhalt, — Eid
pavon yu iberseugen, serlege man . B, ein Rected
durch Parallelen in Heine Quadrate bon fielichiger Givofe,
fo toird man gevade fo viel JReihar vou Fleinen Quabdraten
beforrimen, alé die Seife eined foldhen Quabratd in der
Hibe bed Parallelogramms enthalten iff,  Bei fhicfroink=
Hehter Parallcfogrammen hangt auf dev Seite , oo Der
flannpic Winfel liegt, gerade eben {0 oiel fiber bie Grund=
linie, al8 auf der aubern Svite fehlt; folglich wird aud

ohe

ihr Flacheninhalt bad. Droduct ocr Grundlinte und §
{en.

Da jeber Triangel 5 Parallelogramm iff , dad gleiche
Grunbdlinte und gleiche $Hdhe it thr hat, o WD et
Slachenyaunt das Halbe Product der Grundlinie und Hohe
{enn,

Bei der BVerechnung der Slade emer Rigur ninmmt

i = = © i - [4
man bie Grundiinie ohne efwant geBerlangerung
wegen Fallung ded Perpenditeld,

§. 182, Parallelogramme Hon gleidher
Grundlinic nnd Hdhe find einander Der
Sladhe nady qleidy, fic mbdgen in Hinficht ver Jiinkel
auch noch fo verfihieden feyi.

€8 {uy ABCD bag cine, und CBDF sag anbere
Parallclogramm. ~ Beide Haben i gemtetnfthoftiche
Grumbline CD, und Hdhe DB, Dasd Parallelogramns
ABDG befteht aud ben Dreiecien T UND 2, Fig, 20:%
pag Varallelogranmm BEF DU aus den /\ 2 und 3, Diefe
oref Dretéefe fnd einanber gleish, e s

- ¥
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LHI1=A 2, weil CB bie Diagonale im Parallilo: |
gramm iff, -

A 2= 3, ol beide abereinftinmende Saiter
baben und DB - bie Diagonalp |

ped Parallelogramms CBED ifi;
Wit A1+ N2 =A2+ A3

und Parall. ABDC — BFGD.
Avar Fonnen bie au wvergleichenden Parallelogramme in
{ehr verfihiedenen Lagen erfcheinen, allein ber angefibite
Sals behlt immer feine NRuhtigheit,

Wil Dreiocke als Sélften der Pavallelogranme an:
§ttfeben find , o gilt auch von thren ber Sah:

Dreiede son gleidher Grundlinie und

$obe {dhlicfen gleidhgrofie Flachen ein,

mbdgen ihre Winkel auch nod) {o verfchicden fenn,

$: 183, Parallelogramme und Dreiede
Son gleidyer Grundlinic, aber verfhicdenen
$odbhen, berhalten fidh ju cinanbder, wie (hre
Hoben.

P unbd p beeichnen Pavallelogramme; H und h

thre Hdben; und B die gemeinfchartliche Grumdlinie:

oann ift

P=B.H
md p =B . h

b P p=B,H:B.h eine Proportion;

; P P o H:h (. B bividirt |
Sind bie Hdben H und h gleidh, fo verbalfen fie fic), wie
ihre Grundlinien B unb b, D. b,

P:p=B:b. |
o wenn Grunblinien wn $Hofhen verfhieden find, it
dte Probucte aus beiven, . P :p—B.H: b,h.
Mas in Hinficht diefer Verhaltniffe pon  den Parallelos

grammen gefagt worben, muf natielicheripeife aud von
ven Dreiecten gelten,

§. 184. @iner ber wichtigften Lehrfate in ber gans

sen Mathematif ift der vom Pythagoras erfundene:
S rech twinflichten Dreied ABEC Fig. 21
Wt Das auf pes Hypotenufe AG Er?ﬂ;
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o: fete Quabrat ADFC chen fo grof, ald
2% pie beiben auf den Catheten crrl_ul}tetcu
iten | Qradrate ABJK und BCGH jufammen
afp § genomimen pud, Dber
it | AC Quabrat = AB Quadrat + BC Quadrat.
Beweid,  iche BE parallel mit CF, fo ift Dad

; Ouadrat ADEFC badurd) i 2 *1‘1(11'&[-:;13grmmne
ADEL und LEFE getheilt, wovan erftered bem

'mt: ' Ouaprat ABIK, und letered pemt Quabrat BOGH
| gleigh ift. Diefe Gileiehbeit ift cigentlich zu-eryoeiett.
an: Man jiehe die beiven Hitlfdlinien AG und BF,

fo bat man 2 Dreicde, Ddie einander gleich) fnd,
b /\ AGC = /\ BFC, benn

i AC = CF; CB=CG aud NRebingung.
; <y 4 2=<x+z, weil y und x redite MWintel,
folglich find in beiden Deeiecfen ACG und BFC
de | el Seifenn und Der pon ibnen cingefthlofiene 2Wins
it fel, alfo atich die /\ eimander gleich.
k. Uber /\ BCE =% LEFC, well beide gleiche
Girundlinic CF und fenfrechte Hohe CL haben; und
" ~ /A\AGG =1 CGHB, weil fie gleiche @runolinie
1t CG und gleiche Hdhe GB Haben.
Gind aber die Halften goeier Dinge einander
gleich) , fo find eé audy die Ganger. Solglich ift Dad
Suadrat BCGH — dem Rechtet LEFL.
~ Sbge man cue Hiilfslinie von K nach C, und
¢ine andere von B nach D, o liefe fic) der Beweid,
' baf bag Quadrat ABJK = bem Rechted ADEL,
Ve | ie vorher fuhren.
§. 185, Mt Hulfe ded pythagorijthen Qehriaked
i Laffen fich el und mebrere Quadrate it eind verwandelit,.
ober audh Differengquadtate findem.
fo- 1. Man felse die gegebenen Seiten giveter Duabrafe
i rechtwinlicht sufammen, und siche die Hypotenuity
| welche die Seite ded verlangten Quabraté ift, dag o
iz piel Flache hat, ald beide gegebene Quabrate, I8
h Fig. 22. find die gegebenen Seifen a und b. rechts
1 winklicht sufammen gefelt, und dadurd die Seike €
i[F gefunden, :

1 _ @cgte
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Gelife man an die gefunbdene ¢ aberinald e
Seife cined Quadratd rechtwinflicht , o twirde fich
vurd). die neue HyPotemrfe die Seite Dedjenigen
Luadratd ergeben, dad alle 3 Duadrate vereinigle,

2, €m Quabrat yu madhen, das o A#08 4F, ald by
Unterfehied piweter Duadrate, giche man KA Fig, 2,
unbeftimmt fang, nehme die Feinfie dep aegebenen
Duabratieite a uud fefe ffe an E rechtyotnfliche; oon
B aud frage dic audere Duadratfeite b nach EA,
100 fie nach D bintrifft. ED iff dann bie Seite bes
gefuchten Unterfibiedsquadrated

§. 186. Hnlich find stwet Dreiecle, yoenn febet
Winfel ded einen einem ubereinftinunig liegeubden Winfel
Ded andern A\ gleich ift, wid die Dreiecke nur in der
Gitdfe ber Seiten und nicht in den Minkeln perfchicden
find, Jn Fig. 23. iff bas innere Drciedt abe Dem aufien
grofiern ABC ahnlidy, benn = A — <@} <Bosh
<C=<c. Da nun die Seifen von den IWinfeln, bie
ihneit gegeniiberftehen abbangig und in beiden Drclecten
ftbcrcin|‘rimmtgv Winkel find, fo fiehen auch die Seiten
Ded einen Dreiectd 3u cinander in pemfelben Berhaltuif,
ie die ded anbern A\ 3u cinander. St 3. B. bie Suite
X e grofien A\ wm dic $alfte grdfer, alg Seite M, fo
it aud) Seite z im Heinern A\ um die, Hilfte grofer,
018 n ;5 wenn x und z paraliel find, o wird auch M undn;
{o wie Wand v parallel fepn ¢ Aveil fie gleiche Neigungen
§u emanbder baben,  Died bridf ber Eafl aud

30 abnliden Dreeieden find diejenigen

Ceiten, die gleichen WinFeln gegeniber

liegen, eimander proportional, o b bie

Berhaltniffe - find einander gleich, und geben eine

Preportion,
XiM>=z:n
md X ¢t W — z :
alio 2t v — x 3 W . {. .

wenn alfo twei Seifen ded einen /\; und eine ahnlich=
liegende int andern A\ befannt find, fo lafit fid) bie an:
oere abnlich liegende Seite im aterr Dretect dburch bie Nes
gel de tri finben,

g, 187,

D Y il e & o
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§. 187, Wird hn cinem Diciecl eite Ynie mif der
Grmdlinie parallel gezogen, fo find D¢ paburdh abgee
[hnittenen Stucke cinander proportional, Denn ed entfté-
for dadurh 2 Dreiede ABG anwo dBg (wenn dg Die
Ngrallele ift ) Tig. 24., ocldye gleiche Thinfel haben und
dnander abnlich find, @8 nalmlich < 0 = < m umd

< B gemeinfhaftlic), < 6= < Daper gelten die

Proportionen
Bd : dA = Bg +gC
Bd : dg — BA : AG
Bg : BC = Bd : BA
AC:dg —AB: dB.

: Sn allen Figuren,, Sie einander ahnlich find, find bie
dbnlich liegenden Seiten elnander provertional, jic mbgen
Deciccke, voder anbere Figuren bilden.

§. 188. DieFlacdhenahnitcher Frguren vet:
halten fich ju cinander, ic bie Duabrate
der afunlichliegenden Seiten.

%n dent beiden abnlichen Dreiecfern ABC und abe it
AG: H und ag — h Ddie Hohe; BG und be Grunde
liie = G, g Fig. 26. Damn gilt

g:G=-h:H

G.h
m.{_i_,

alfo ift ol !

Man findet aber Den Snbalf eined [\, venn Grundlinie

und Hdhe mit einander uitipliciet und areh) -2 Digidiv

) G.H.
ird, ober ——=" 2Alfo verhalten fich audh
: G.H gh
A ABG :A abt= _"_,:__ p ':}’
T —————— burdh 2bivid
M ABC: Aabe—=G.H:gl '
durH feinen /—"\ _.___i\ ir g {_*i?:_

Qﬁcrtf)(i'_i_l /\ ABC: /\abc=G .“—é—':gh >
i _______.ml- g ﬂT'ﬂ L

L =

gefets, AABG: Aabe=GA,hs 871 burch I bie
' =Gz - B pivirfs

| PWell
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et gebe Seife Girttndlinie ober G, g heifen fann,; {o gt

ber ©af fur jede Seite. i’
oy S SRS 4 " . P
Uud ber -x’.’l.il.i;tj‘LJ:I?}] ﬂ!}rn[l([)cr ?«:13131‘-'.'“ PT‘E]E‘[‘CI‘. |”[.J' [

i

noch folgende Wahrheiten

Sn abniichen Figuren verhalten {idh die

Unifange (Perimeter) wie abhnlich lie

gende ©eiten; und

pie Fladhen abnlicher Figuren verhalfen

{ich, wie die Duadrate ahnlichliegender

Seiten (ibrer Diagonalen, ibrer Hiken oder |

Grunclinien) 5 unb, weil allé Kreife einander Mnlid

find, dDie RKretdfldden, wie die Duadrafe

per Diameter ober Rabien, dieUmfluge

{t'i‘r{_?l'_., wie die Diameter odeér Radien

ferd|t.

§. 189. 3ur Audmeffung der Linien bebient man
fich beé Langenmaafed Ruthen, Fuf, Ioll, Lnien §
und Serapel.  Die Ruthe ailt fir die Ginbeit md |
wird tm blirgerfichen Leben in 12 Fuf; der Fuf in 123,
er 3oll in 12 Linden,, die Lnie in 12 Scrupel; "bei Wz
thematifern -aber, ded bequemern Nechnend wegen it
1o Fufi, 1 Fuf in 10 3oil, diefer in 1o Linien, 1nd diefe
in 1o Scrupel getheilt,  Man begeichuet in den Rechauns
gen bie Ruthe mit ©, den Fuf mit 7, den Solf mit"
Die Kinie nit “/, den Scrupel mit 47, e nachdent nim
dle Ruthe in 10 oder 12 Theile getheilt wirk, {o nemt
man die Eintheilung Decinmalz ober Duodecimal
maag.

Y. 190.  Jur Undmeffung der Flachen' nimmé man
pag Duadratmaaf “Cme Quadratruthe if ot
Sladye, die rechtwinklicht eine Ruthe lang und eben {0 |
breit ifi.  Theilt man jede Seite Dderfelben inm Fufy
und 3ieht die Theilpuncte ufammen, fo erhalt man flee
nere DOuabrate, und war bei der Decimaltheilung 100,
bei der Ouodecimaltheilung 124 Quabratjufe. @ |
laft fich wieder der Quabratfug in 100 oder 144 Dk
prafsolle, jeder diefer Solle in 100 ober 144 Quadrak |
Finten . . w, gerfegen, |

Die Frage: wie viel Flachenraum eine Figur hobey |
fagt fo viel: e vigl Quabdrateuthen, Duadratfif
Suadratzelle ¢, loffen fich in die Flache legen?
. gnmerh
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onm etk tn der Preubifchen minnaccic iF bas chewias
fize’ Mbeintdndifhe Maof aefestid timgefubet, und
{éiﬂt wahee @edfe ol nah dem ‘éecunar;a-ﬂnrl e
geachen werden. It Vega’s Loparithuniden Tafeln
findet man eme feir ausfiibriiche Tadelle jue Berglews
dung alierfei fhngen: Quabeat: 1nd Hoblmasfe im pas
tifer TRaafe aigegeben, :

§. 191, ﬁim' freife {ind bie Sehnen glek

et D gletd),
muiﬁia[;r.g;;%ejgur Gehne AB Fig. 26. bie Radien CA.
uh CB, welche einen -‘Iﬁuﬂ‘ﬂ bei G m”d'}l“.‘-‘i{in’. Oeffen
Paaf ber Bogent ATB iff, Aenn nun DGE - ein chen
fo grofier Bogen ift, o {ft < m, den die MRavien G uid
£D einflicficn, auch dem < x4y gleid).  Daher ifi
A ABC = A DEG, folglih AB = ED,

6. 192, IWeil die Dretecte ABC und ECD gleich= .
fentlicht find , fo theilt die CN, welde auf der Mitte
oot AB in N fenfrechf fieht, den 2iufel ALB in gwet
gliiche Lheile, < x = < y; denn Den rfd)ttnltl¥11cij-te;t
AANC 1nd NCB it AN = NB; AC = BC, weil
i Radien, NG = NG, alfo audy die ahnlichlizgenders
Winkel einanber gleich, und x = v _ :

Das Perpendifel auf ber Mitfe einer

Gehne geht daher allemal durd’8 Cene

frum, und theilt Sehne, Bogen und Wine

Fel in gwei gleidhe Theile. ‘

§. 103, Der Ubftand einer Sehne vom Centro
ird anf Dent ausd pemy Centro auf die Mitte der Sehne
gefallten Perpendifel gemefferr.  Da nun die Sehnen gleis
ter Bogen gleich groff, und /\-ACB=DCE, fo
muf auch der Ubftand gleichgrofer Sehnen
bom Mittelpunct eined Kreifes gleich fepn,

§. 104, @ine ‘gerade Linie, bie an Den Rreid hine
frcift snd thn nuein einem eingigen Puncte g berbrt,
Wit Tangente (Berlihrende) Fig. 26,  MWeil ene
gerade Sinte and dem Centro nach der Peripherie auf deimn
Puncte ,-den fie trifft, fenfrecht. ficht, o twird auch der
Rodiug Cg auf dem Berithrungdpuncte der Tangente T,
und ithin auf Tg felbft jentrecht fichen. - Folglid) frehe
i) Tangente Tg auf dem Radius Cg fentredit S o8

* ki
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Q. Iﬂ,. Seber Mrn
ift halb o grof, als der
!

pun '-{f oer 1”” thm auf gletdem 2 L‘igtn m..
3:;;: <y =z Xy tem A GDB ;H 25 ift aleids
f{'h{.,.:.i"f ':'.‘--.‘ii'-f.“:‘ y == z; uud x iff der uuq cre Winkel i
'{f’";;‘ | Li) io l.lrL“--” ald b o ot e 2Ys Unb : X,

2, Der ©al gilt auch, Wwenn der Winfel an der Ve :d
rinherte mlt }Lllltll \..tmvhln bad Centrum nnaqwt"h e
s : T :
}JSu JS fL"'
: u-x

< ADB obery +z =% ACB ober ——, :

| 2 8

Man siche DE bdurd) bad  EGentrum, foviff A DCA|
thc‘nch.nl df, und <y =<1 <u ﬂ“u o (I

-

alfou=2y; and \ i 1 anali*x afit ]IEI} aud) guf

hay A

oer auoern '\..Jl\l'.qf"kll.nlilﬂl, wox=2z, und z __51,
aNe » U+ 5 x — V2
AC
o TR Rt Sady S o 3 B 3 1

(5]
=y

3. Und twenn die ir'bf‘uv’f 0ed Perivheriewinfels 2

vad: Contrunt nicht berihren nodh umjchliefien, Fig, 204
fL\ gilt dod)

I\

f‘\

. -;’,X:_ 2%, 00U Z 4R,
Man 3wfw ole  Hulfdlinie DCE bmd: B anfrum, fo if
it g m.,iammuir n /A G 1}h < y+z =< n,m

ey Gufiere Winkel x + u am /A C !)135) + z -0,

—..q-.

-

Nach dem erften Falle ['r < u=2y D
\}Ii\f1u+l::}. 4+ zZ+4+n 1'.1
ud da’ n =y 4z i
Mol s g
el _____:_-‘:_-_-_—_r:}_i"_.,'-’-_%___" g
DA nun - u I =2y 3

- — e Q

10 ]1;1:;‘; X i 27 DOz o X q'-'*i}lr. i“

: 5 : {
0. 196, Dad Perpendifel auf dbem Die g
meter eined Kreifed it bic niittlere PLOPIE o
U

tionallinie ywifden ben burdy baffelbe sk
;]L!Lunlfhr en Studen dbed Dianteterd, o
Fig. 30.
f\i; # .[_1 [) i Ea..- . ]:a{g lln {:{)-’ e AEO FI;
Siehe die &?aam neit AD 1;113 DB, fo m < ADB an
Hews

.
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Qubter, woeil er Der MWinfFel an der %‘_ripﬁzrie ift ;H"C'\‘ﬁ-iil't
@henfel einen Hatblreis == 180° abjchncivert, aljo
- /\NADB rechtwinflicht , oder 2+ 0 == go° o
/A ADE ift bel E rechtrotnflicht Cober m == go;),
wid bat mit jenens A\ Den < x gemein.  Daber
/A ADB ahnlich) dem /A ADE; m==z=n;
X - -x und dbaber z=1.
Soner it anch /\ DEB ben beibert ahnlid) , benn er iff.
i v rechtwmflicht mmd y ift givet £\ gemetnfchaftlich,
filgth < n == < x, |
Nun find in &hulichen Dreiecfen die Seiten, welche
glichen MWinfeln gegentiber fiehen , etnanoer proportional,
AE :ED = ED : EB
(feht gego < 2) () = (=) (W
Denn z = y, und x= L.
Ynmerf Man neigt die ED auch Ordinate und Degeich:
net fie gemeiniglid mif y5 dex Diameler AB wit a,
und das St BE beffetben CUbB{ciffe genannt) mit x,
uud fucht dann ¢inen Werth fitr y ober ED folgenders
mafen: AE—a~—x, EBZZx, Digd in Dic obige
Gleichung gefeht: :

F X ¥ — X

L]
*
BX s X 1 9B

1/iax — x2) — y, wilden Husdruck man vie@leis
dung fiv den Kreis nennt.
- 8 197, Bielede, Polpgone, find  Figuren,
bie mhr, alg 4 Séiten, haben., Wenn alle Sciten gleidy
g find, o Beift bas Vielect regular, Gegentheil
Wregular, MWir befchaftigen ung hier nur nift den res
g}‘_[‘“f“ oder gleichieitigen Bieleden.  Wan bejchreibt die
n[ellcrfc mit Hilfe eined Kreifed, welchen man i fo oiel
:i.!,n‘.}Ec theilt, al@ Das Wieled Seiten haben {pll; bie
Lhatlpuncte sufamimengezogen, bilden dasd Bieled. . Folg=
) find vie Seiten cimes Bieleckd ald Schnen gleicher
ﬁl\ﬁf’" anjufeben, Steht man aud dem Mittelpunct bed
Meijes gerade Rinien nady den Ccben, fo erhalt man eben
fo 5kl dllig gleiche Dreiecke, alé dad Bielet Stiten bat,

e 3 198, Gentriminkel beifien bicjenigen Toinkel,
e am Mittelpunct entfiehen - wenn Radien nad) allen

Cden cines BViclecks gezogen merdens P




T —— = it

e e i

e e SR LT = e E R B AT .

S;)m“o“.. infel fmbd bie, goclthe smer et

ped Bieledd mit einanver madyen,
Ulle (’ftnt:.zuuc-tf cined Wieledts, o twie alle Py
goninkel find einanber gleich.

§. 199, Die Seichnung ded SechBeds ift i
Yeichtefte, benn jede Setfe Hi!-'mi tft Dem Nadius glid,
und man erhalt bie Theilpuncte m Ki ”f‘f IDCIL Than b
$Halbmeffer- 6 mal in tem }ufmt umjhlagt.  Fig. 310
GFEDBA ein in einemr Kretje bejchrichened Sobdd,
Die L}_H‘f*‘{ m, 0, 0, P, q, * find Centritwinfel, und
tic Summe aller 2Winkel um Dden Punct ¢ mur 360 b

. SR 360 s =y
trigt, fo twird hice jeder = —= == 60° feyn (Im Fiufid

360

yourde ein Cenfiitwinfel = e 72° fepn). D Wi

felu, t, 5, v find halbe Polpgonwinfel, und einandi)

gleid).

Beil alle Rabien einander gleich finb, fo find b

Dreiecle in etnem jebcn Belect q[nmlu{jcnf u:E:-t, nd D
Yer bie << t und s gleich dem Rejt, der bleibe, yoeman
Centriwwinfel p von 180° (der Sumume aller Windel
Dreiedt) abgegogen wird; el t=s, fo ift jeder = dav
Balben Refte.

360 g

Daber — = Centrivoinfel, wo z bie Unabl M
2 360 :

Seiten bebeutef; und — von 180° abgejogen == it

Bolpgonmwintel == ¢ + Be
Wean betrachfe AB ald u:f}m, fo oird ein Pite

yendifel aud G die AB und < p in-2 g[t.u.}f: Theil thite]

feit, - Died ‘-‘}Di‘r“w.uh! it Die HdbHe' eined jeoen.. Do
int Bieled" und wird durd) den Pyt uqoruu}m Salj §#
funben, denn A\ \LP ijt bet P rechrrointlichfe

CA%2 —= AP® 4+ CP*?

CA? — AP — (P>

B 5 m e s e | e e e % W8 e

: 1 ;LU\~_A9=)::(,P
fo wie fiberhaupt tebe von den 3 Linfen AC (-‘ﬁﬂbmf\Y
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AP (falbe Seite ded Bielectd), ttnd PC (Perpenditel)
buey Diefen Saf gefunden werben fanm,

Eigentlich ift durch Hen Hadiug, und die Anzall dew
Giten eined Biclects alfed in der gangen Figur befiunmt,
b, b, GrdGe Der Seiten uud bes Perpenditeld, *lﬁf;nfcl [ %
& ber Slashenmeffung werden Formulare mitgetheilt were
ben, allerfet Aufgaben bei BVielecten ju bevechnen.

Weil tm-Sechded alle Seiten Habdien find, fo muffen
audh) de: Winkel p, t, s ctnander gleich, b, b pder 60°
o,

9 Der Flachenrawm eined der Dretede imt Polpgon mif
ber Ungahl der Seiten multiplicict, giebt ben Flachen=
taum ded Wiclects,

§. 200, Auch ftm einen Kreid [GfE fich cin Bieled
seichner, wenn tan guooy cineben fo vielfeitiged in deme=
filben Befchreibt, und dann Ded aufern WVicled'd Seiten
it denent Ded innern parallel gieht,  Fig. 32. ift died jup
fHilfte gejchehen. ‘

_Die Berechnung ded aufern Bieleckd grindet fich auf
Solgended 3 : ,

MWenit ad, db, bf Seifen ded Vieled'd tm Kreife, nud

AD, DB, BI® Seiten ded Bieledd aufierhalb, und

Radind und Seife ded tnnern befannt fiud, fo theilt

dag Perpendifel em nicht nur bf, fondern aud) BF

in 2 gleiche Theile, und bildet vechte Winkel,
Nun iff cm?* = cb? — mb?

cm = ]}/ (cb*—mb?
Da-cn = Radwd, und dic /\ Cmb und CnB eine
ander abulich, fo gilt:
Cm :mb =— Cn': nB
mb , Cn ;
nd nBe—=~———, mib 208 = BF

Cm

§. 201, FBill man die Site cined BViclecks von dop:
)}E]Igt f_g viclen Seiten bevechnen, {o verfabhre man alfo:

. 32.

&BEHH EF bie Seife bed gegebenen Bicledd, CTp

bag _"l‘fy'pe:tbif'c[; fq = qE dic Seitenn bed boppelf

fo vielfeitigen, fo ift nady vorigem §, die Cp und

Pq 3u finden, =

wJ
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112 |
%t % o PPN o I O g e l
o rmf‘;-f';‘&lr'-.ti.a..}fe.lrt /\ pig it |
pt* 4 pq” == iq" §
L R e b e 75k ; ,

j7 (ple paL) =g = ber Seife Ded gejuchton
Bieled's.

=4t man die Bervielfaltiqung der Seiter etned i Sn

Befchrichomen Bieled'd ‘fort, bid bie Geiten fo Sletn e | D

beir, bafl fie pon ber frummen Sinie nicht zu unterfiheive |
find, fo toird man dud) sie Ubbition alfer Seiten vewale | !
Sic Qreialinte felbft befonumen,  Thut man dafielbe anf £ 9
bei sinem Bieledfe aufer dem Kreife, fo erhalt mande b P
Kreielinic aweh beinabe, ieboch ctivad u grof. Derlne & 8
terfchied awijdyen beiberr Fefultaten halbirf und g dem D
Fleinern Refultat abdirt, wird die Erumie Linienod) g &= 4
uauer, aber nicnald vbilig genaw, angeben, ¢
§. noz. fubolf nahur den Dianteter cined Heeifed + *
—= 1, 0bet 1000000 und fand una) angegeigter Ak e §
Kreislinie ju 3,1415092; ober wemn  Det Diechmefer

Joo0000 ift, {0 iff der Wmfang 3141592, tpelclred Bers
halfuif ded Diameterd gur Peripberie dad Lubdolfifde £
genannt , und fehr garbbnlich ift. - €in anbered Berbalf:

nif ift 113 : 335 ; pber 3183 1 10000. !

JRir wollen und ded Ludolfifchen bedtenon, um
a8 BVerhaltnif 1 : 3,141592 bejtandig durd) p auédruf:
Fen, welcher Vuchftabe benmarh bte ahl 3,141592 bes
Deutet , von B wiv {v oiel Decimalitellen nehmen Eonnety
ald wir wollen, tmd ald die getwin{thte Genanigielt fordetls
Gerodfynlich werben 2 Decimalffelien geniigen.

Da bdie Kreife ahnliche Figurew fimd, fo findetmar
pen Mmfang cined jeden Kreifed, wenn man ben Dy
wieffer und” Winfang eined eingigen weip, burch die Proe
yortion. .
@5 fey D per Durdymeyjer und U der Umfang eind §
Rreifed, o giebt 1:3,14159.. =D :U
s ]

—— e P

P g g

wnd alf — == D == Durdymefit
b

Seil alle Kreife in 300° qetheilt werder, fo Fanm man j
iieh die 2ange eined Bogenfiuded fur cingelne Grabe b
‘Fimaen. §. a0k




=
b TEB
-

1aln

bes

G.]t

e L
i

113

§. 203, Man. fann bie Kreidlinie ald ein Vieled
bonunendlich vielen Setten anjeben, unbd ein beftimmited
Gt dbavon fur eine foldhe Seite-nehmen, von der, fich
fitien nach detr Centro.gielen laffen, wodurdd ein Dreiedt
aitffeht, Deffen SHobe. ber Fadiug, und bcnm @rundlinie
wrBogen iff.  Der Flachenrawmm eined folchen Sectors
wirde durch bad balbe Probduct bed Vogensd in Den Ra-
bué gefunden n*i‘rbm. Etf}t man ftatt Ded ? Dogens den
ga“}m Umfang, fo erhalt man  ben Flahenraum
s Rreifed, weldyer bemnach einem Dreted
g!m!;t, I;H(!It @i.,u’t“\[nue .,In J.mrang, D
beffen Hdhe dber Rabtud i :,“,Le%mtr Died in

- T
Juichen ‘aud , fo ift Flache ped Kreifeé = ——, wobei

el

1= Radiug; oder da U = Dp, und D =2r, {o haben
3L w k%P
=1 p = Kreisflade.

Dad Duadrat bcu ::lTuTl*Cftlu muf 4 mal grofier feyn,
dls bas bes Elmbmu, weil leBterer mur 3 g ife, folglich
P

Wit bas Fovinular

Wi man- anch die fredflache finben durdh

§. 204, Der Sreid it Ddie vollfonumenite g,’igur.,
flenmimi e davauf an, mif einetr gegebenen Umfaffung die
groftmbgliche gtuu;e mn,mciic;;cm fo tm{,h man die
fmﬁ’,mnny bentt Der Sreid fehlieft bei gleichem Ums
fange von alfen mbglichen Figuren bie qmatt Flache ein.

§. 205, Die Flichen mehrerer Kreife verhalten jich
é‘! ¢inanbder, wie bie Quabrate threr Halbmejjer oder Ra=
Bien, ober threr Diameter,  Denn wenn A tnd B 3mwe
Kraife orfrelien, o ift

x

P
g 20 a8
- ( ﬁlf[.‘ 4& B"—---—i—-ev(___l?_.
Bhip_ P (4 bivibist,
S " A B=D?p:dp (41111-
A B =D 00w ~(p bivids
Dber
A'_'_'Hzp} A
B = r3p afe A:B = Etf_;r_f‘

AiB=R* i 1® -
H 9. 206
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§. 206, $Wie allerlet Vielecke geseichngd und bered:
net werben , 1ie Die ('\ act ;E oer qu.li.ﬂ ttllE\ , uno allerled
apoerer frnnn :Eramhu r'"TJhLH u finben 11‘*}, Yoird i dep

Qehre von Linicn= Und f_g.un,u.nuﬁzl113 porfommen,

§. 207, Ghe wir yur Betradtung ber Korper i
fep, miiffen mir nod) (E'émgm uber die Lage der Ehenen
gegen cinander bertihren,

Unter ciner Ehene ftelle man fich eine vollig gerade
Fliche nad) beliebiger Lange und Breite vor, i welde
gerape Qinten, die mat gon alfen Puncten ihred Uimfu
ge6 tiber Dicfelbe jieht, mit allen ihren ‘}. uncten legen,
Die ‘-‘Nm‘&,lijlnu‘; per Ebene fann frunum, edig ober Gerde
fepn, es gehoren uu CGigenfchaften mhr mif 3t ihrem
“'quiff (Gin Sypiegel; frilljichended Wafjer Fann Die
finnliche "‘inn‘,mmw einer €hene erfeichtan,) £ f«J;ud}
bie Gbene ohne alle Dicke und Tiefe {eyn muf, fo tans
man fich doch ihre Auddehnung nad Lange und Vel
unbegrenst vorfiellen.

_ mg melrerer Cbewen gegen
ehmmw* auf dem Papier ru::;rtnm .a,,itmuq, well bod
Papicd nur eine Chene vorfiellt, und Daranf Linten und
Puncte ju el chnen find ; DIg uu]nlhub L.nth&[btli Iwm‘
( Durdh ﬁaumbfufr‘r; welthe man alfo la;t, e ef Dt
Betrachtungen erforvern, h“m i mran Der Cinbilbingés
fraff Deé ingelibten qcm 3 Hiilfe.. Die mrum' (hene
ftehenden Linien fonnen burdh) Drathitice ober Naveln
serjinnlicht werden, )

§. 208. e B Hi ellin
tff
.

§. 200. Rwel ‘;Hmcft beftimmien. die Lage einit
&bere nicht , Denn ein, nur in 2 Puncten befeftigtes Sar=
tenblatt fann fid) aun ftt, tie wm eine Uye dreben, W .b
allerlei Sagen haben, rei Puncte, die nicht An eine
geraden Linie liegen, L‘L!l mmen bie Lage einer Ebene “f‘ﬂ
Imnmn. Ein .um ftebt .auf drei Beinew auf jeou

et feft.  Gin vierbeinigter Tifch Fann wwanfen, il
w: ;- ifie 4 Puncte .)m}ul e, durd) welde 2 Ebenen g
Yegt toerDen Fdunen,  Seder Trigngel und jeder relé |
wird nur ineiner Ehene liegen , penn 3 Punete beftime
men-Diefe Siguren, .

§ 1@
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§. 210, ' €ine gerabe Ebene Fann auf einer Chene
wiiter unzabligen MWinfeln frehen,  (Eme Nadel auf einer
Tifbfache Dejefiigh seigt died Denthd), )~ Gie jreht aber
tenkredht, wemn fie mit der Elene ringd. hevum rechte
Winkel nracht.  Sie Faun mif 3ioel, n einer-geraben Kinge
liggenben Prncten vechte Wintel, und mit allen Hbrigen
fibiee Winkel machen, Stelit aber cine Linie jo-auf etner
Ghene, D fte mit 2 nicht in elner gevaden Linte liegenber
Puncten rechte Tinkel madht, fo jreht fie auf ber gangen
Ehene fenfrecht, Cliebt nian I;Ji‘;fz' ctnemt gemeinen Winfelz
haten noch einen 3ten Schentel, fo Fanu moan mittelft defs
filben Bie fenfrechte Stellung einer Qinte auf einer Flade
Befomumen. -

. 211, wei Linien, die auf elner Ehene fenfrecht
fichen, find pasalfel, Denn es befmben fich. um beidbe
techie TWintel, o :

Wonn fich swei fenfredhte CGhenen fhneiden, fo ift
bie Duichichnitedlinie aud) fenfrecht. 3. B. dic feniredy=
ter Setenyvande elned. Simmerd durchfthneiden fich m dev
Gde fenfrecht, die Gilfe 1ff die Duvchjchnittsliniec und fiche
guf Dot Fufiboben fenfrecht.

Ein Perpendifel, welded durd) mehrere parallcle
Ghenen gebt, fieht auf alien fentrechr.

Steht eine Ehene auf einer andetn, fo madhen beibe
tinen MWinfel, welher Fladenwinfel, Neigungss
winfel heifit, und fehr verfthicoen fepn fann, nadident
fich dte Ghenen gegen ginander neigen,

§.-212. Mit 2 ober 3 Chenen laft fich noch Lein
Rawm einfchliefien.  Sumt wenigften gehdren vagu 4 Ches
nen, wie geber Berfuch bewelft,

§ 213, Gt Kdrper wird von Chenen, die man
Seitenfladyen nennt, cingefthlofferr,  Die Geomefrie
lehit, wie des durch bie Seitenflichen cingefchloffene Raum
34 bevechnen few. :
~ Das Gefundene beifit ber Fubifche ober forpers
lide Sulalt, Die quferé Umgebung ober der Flachens
raum alfer Seiten heifit bag Me 6, aud) bie Dberflacdhe
Ded Rbrpers ;. dicjenige Seite deffelben, worauf er fieht,
ober fiehen fonnte, nennt man @rundflache; ein Perpen=
oifel quf der Grundflacdhe aud dent Hdehfien a)unc-tﬂt%eé

2 2 ¥z
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Kbrperd heifit feine HbHe, oft audy, um Tigbeutunges
yorzubeugen, fenfrec)te oder ge rabe Hdhe

§. org. Dicjenigen Kdrper, Dderen Ehenen ihrey
Girund in geraben Linien ober im Kreid haben, find:
Prisma, Varallelopipedon, Kubud oder Wire
fel, Gyplinber, Piramyde, fegel und Kugel,
und nur fie werben gemeiniglich in der Geometrie abges
hanbelf.

§. 215, Der {ogenangnten Platonifdyen Kot
per, Deren Seiten Polpgone, oder deren @cten alfe glew
chen Ebrperlichen Ranm einfchlicfen, find nur funf: Te
traeder, Wirfel, Octoeder, Dodecaeder, Jow
faeder; und mehrere find auch nidht moglich.

Die Jeichnung und Bevechnung divfey foeper folgt
unten; Bier nur eine alfgemeine Betrachtung uber die geos
metrifdhen Kbrper.

§. 216, Das Maaf, womit die Kbdrper gemefen
yoerben, ift Der SBfirfel oder Kubus, daher ed aud) K
pifmaaf heift. Eine Kubifrnthe iff cin Korper,
ver vechtwinflicht cine Ruthe lang, cben jo breif und ot
ift. ©eme Grumdflache iff daber eme Chene bon einer
Suadbratruthe, oder 10, 10 = 100 Quadratiuf. Stellf
man i fich audh 1o Fuf hoch vor,. {o befeht der ganse

Kbiper aud 10, 10, 10 = 1000 Kubitfuf., Theilt man
pie Ruthe in 12 Theile, fo hat die Grundflache 12, 12
= 144 Suabdratfufi, und ber Kdrper 12, 12, 12 = 172
Kubiffuf Duodecintalmaanf, .
Unmert. Decimolntaah, Duedecimalmanf,
@in Sudiffuf itk 10, 10. 10 1000 Kubifjoll, 0. 171§ Sudif),
ein fubikioll — 1010 10— 1800 Kuhitlin., 09 1728 §.8inig
eine Subitlinie— 710, 10,10~ 1000 K. &cruplod, l?'lgﬂ'.@ﬂ?fa

a

§. 217. Kbeper, deren Seitenflachen fentrecht anf
der Grundiladye fiehen, haben oben cine Decte, welde
per Grundflacdhe vollig gleldh iff, und daber hat ein fok
der Kdrper eigentlich 2 Grundfiachen. Dazu gehoren:

1, der Wirrfel, welcher in 6 gleiche Quadrate HIGE

{ebloflen ift;

3, bad Paralleloptpedon mit 2 Grunda und

v Seitenflichen, woven 2 gegenberfiehenpe gmtl[l);

: il
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alle aber Parvallefogramme find. ( Gin langliched
Raftchen, der Raum cined rechiwintlichten gecligen
Qinumerd find Korper diefer Art, )

1, Dag Pridmay; deffen 2 Girunbflachen 3, 4, 5 und
mehr Seiten haben, worauf cken fo viel Seitenfla=
cher fenfrecht fiehen, bie Parallelogranmme find., (Cin
fenfrecht ftehender ubevall gleich bicter Pieier, wels
ther 3, 4, 5 und mehr Eclen hat.) '

§. Cylinber, deffen Deide Grundfiadien Kreife find,
und deffen Seitenflache wie der Kreid gebogen it
(Gine TBalse, cin vunder Lhurnt, etite Tubués

rohre i)

Man finbet den Edrperlichen Subalt diefer 4 Urten von
fbepern Daburch,- dafi man den Fladhenraum der
Grundflache mit ihrer fenfredhten Hohe muls
tiglicirt, Denn 3 fdnnen eben fo vicl Schichten von
einer gewiffen Dicte dber dev Grundflache liegen, old die
Hibe Theile hat, die cingeln fo lang find, al8 bie Dice
ber Schichten angenormmen iff. 3. Vi 08 fuy die Grund=
fldche — ein ‘Quadratfuf, {0, wirbe in einer Sdyicht von
1 §uf Hdbe, 1 Kubiffufi, und i jeder folgenden eben {o
oiel forperlicher Snbalt enthalten fepn. Die Gjeftalt Der
Grundbflache ntag noch fo verfehieden feyn’, {0 tird fidh
body ihr Quabratinhalt berechnen laffen, und tmmer bie
Jegel gelten, daf Girundflacdhe mal Hdhe den fors
perlichen Subhalt diefer Korper giebt.

. §, 218, Wenn e Seitenflachen Diefer g Korpet,
bie man aych pridmatif & ¢ nennt, nicht auf der Grunds
flache fenfrecht fichen, fo Deifien fie fdhiefe, thre Seifens
flachenr find nicht miehr NRechiece, fondern perfdyoben,
und {hre HOhe mift cin Perpendifel oud dem hochiten

-Punct auf die Grundflache ober deren Perlangernnge

Algdann aber find fte, tvie Die geradei, Fu behanveln.

§. 219, Die Piramypde und der Kegel haben
mit Ene Grunbdflache, und ihre Seitenflashen laufen oben
i etnen Punet jufamnien.  Die Girundflache der Piras
myoe fann 3,4, 5 und mehr Seifen haben; bie Seiten=
flachen derjelven find Diretecke, Devew Grundlinicn it den
Chiten der Grundfiache einerlei find, '
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tﬂ“ﬂﬁﬂ_h‘. (?"}hhliff pber %:,'?“ll 3 : l“iﬂwlllk (T ‘[ it ) T
t

iy X + s ¥ “."
mrfw] 5\14_1* £, €l ] "'.'i:'_*inf o, { ith (h‘.f.u ur m Dep

"C‘p‘ﬂt O¢d "‘" i"i? F“_‘.';‘{', (Cm "M Eerhut In'{hl\i" etne fimn:

liche Worfiel 'Ilt] Ded Keqe m )

§. 220, Cin =1L'{ [ ift eine Pirampode. vor wnendlidh
Hielen Seiten, und wenn die G 1faiJ‘rm b Hiken
Biefer betbeir Kovper gleich find, o finb edraud ibre for:
perlichen Subalte. Denn qefelst, man {dhnitte von b
bitnne Sebeiben mif der Grundilache parallel ab, fo mug:
ten fidh biefe nothwendig an Wajfe gleth i, und felite
man bie Lrennung fort, }'a ‘J*J'Ji..t" man aleidy viel md
rrI ich grofie, obgleh verjhieden geftalicte, Stucy oo

Theile be fmnmm. L.HD Er* die Theilefich einzeh an
w-,abl uwt} Snbalt gleicy, fo mbffen 8 audy bie Gaugen
fepn, ‘J.trmnm-m bon glether Grumd fldche und Hbhe u[\[h
fien gleichgrofe Raunre ein, wenn fie aud) in der hlJn}E

ber &eiten nody fo febr ver{thieden find.

0. 2210 Sebesd b:‘ei*‘a‘ftf Dridnra [aft fid
in 3 gleichgrofie Pivampden serfdnciben

Anmerk. Durch Vinien anf dem Papiere (A6 fich dow Be
w2is Diefes @apes nie der Anfanger aang deutlich unmd
uberjeugend madben. Der Lebver fibre ibn aber finn:
lidh, indem e §..%B. ein dreiechiges Priswa aug Holj
verfertigen, und nady der Anweifung, vie jedes Labrs
bud giebt, durch{dhneiden 146t. Er wicd 3 gleid
grofie Piramyden, woven 2 vdflig gleich, und eint
fhiefminkliche, erhalten. Daf fich aber diefe § Pirn
moden an TNafe gleich find, beiveifp e {o: bie (@h’lit‘
beit der beiden evfien fANL in bie Yugen , denn fie his
Den bie Grundfdde des Prisma’s jur Gruwdfdde, und
feine 8dnge suiv Hdbe; leat man nun cine Seitenfidd
der erften Pitaminde auf cine Seitenflache der st
( fdbiefen ) Diratnde, o deen fih beide, nnd folglith
nebnre mai Dicfe jur GrundAdde dei dey Wergleidund;
die Ddbe diefer fo gelegten Kdvper iff die Dicke b
Wricma. Daber baben anch fe gleiche Grundfidde und
Hobe und gnd dem Jubalte nach einander gleidh.

6. 222, MWenn dic Piramyde der.3te Theil eined

yridmatifthen Korperd ift; fo mug e der Kegel anch fe

§. 2200
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i §d0. FMan roird hren fbeperinfhalf alfo finden, went
i f o manibre Grandfache wit devfohe multinlicire und durd
r 3 biedire, -

§. 223, Kegel und Piramyde heifien abgefirst,
pflache parallelen

_ o Die Sypilie durd) cinent ber Givund

‘JJ Gehnitt Davon gefrennt wort ot Aft. -~ Man wird Dot Sius
3 ale Derfelben finben, et man bie feblende Sypie fin
4 fih ol einen RKegel over eine Piramybde berehnet, unbd
T3 som gangen Qbrper (e er mif der Spige feyn wide )
abyleht. Die Lange der fehlenben &oifie finDet nian pureh
‘: eine feichte Rechung qus ben Durchmelfern der Srund=
" b Durdithniteafliade, uid Hobe, €3 e R = $Halb-
4 meffer ber Grundflache, ¥ = Halbmeffer ber Duechfthuitts:
i filibe, H Die Hibe ded gangen, und h die Hdbe 0ed
i dhgefirsten Kbrperd, {o-folgt aug ver MhytichFeir - dev
;! Dreiede Fig. 121. -
) ¢p : po = ¢m : mb;, 0. i, i angenpnuncnen Qeichin

bR

i) (R—1): h= R: H, alp H= o

¢ |0 nd H—hiift dic Hbhe der fehlenden Spifze buo.

]:’ MnmerE Wcberhaupt iff e gut, mit drefer Wefradtung

1E: iber dic Korper pugleicy die Beidgnung und Rege de:

sl felben ju evgivickern, woju unfer § 424 bis 443 Un=

;‘ feitung gegeben wird. Dann wird ¢ aud it {hroet

e— merden , bie Oberfiiden dev Picampde Fig, 130, und

';_ Fig, 122 1 bergcuen. ) :

b -~ §.g04. Cue 8 ngel enfftehf, wenn fich ein Halb=

4 i3 am den Dianeter bewegt. Daler

0 a. ﬁc;jn: alle Puncte anf ihrer fraummen Oberfliche

bt . gleichweit vom Mittelpunct ab ;

E ; b. find alfe Rabdien gleid) lang;

s e find alfe Kugeln afunliche Korpers

e d. ift jede Durchichnittafigur, weldhe durch eine fhneis

1) dende Ebene, Die durd) bie Kugel dringt, entiieht,
eiit reid , aund jener Rugelfdhnitt eme feeidflacdhe s

b e. fieht e Perpendifel ‘aus demt Gentro auf derDurd):

I {nitidfigur alfemal in ihrer Sittes

E}. Y. 'fi {l‘l'ﬁf
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£, trifft ber grofite Scuitt allemal bas Centeuny, yp | ¢
theilt dic Kugel in gwei Halbfugeln ; :

g [hneiden bigiénigen Chenen, weldhe in gleichen Cuf:

fecnungen voir :ﬁi%it]‘fipunct bl Kugel durdhdringen, ]
gleichgrofe Stiice ab,
Bon der Wabhrheit diefer Shfie wirh fich feder, bor Y :
;?af,ai'c bom Jireis wohl begriffen, leidht ubergengent , balr .‘
iibergehen 1ir bie Bereife, ' :
G Qt:‘-...‘_';;.ﬂ Cine gerabe Sinie burch ben Mittelpunet |
_a":crg,iﬁuggl bis um iLn{:;-.t:i,g-; beifit Diameter, bic Hilfte |
tft N ab_r nﬁ__t:cr :ﬁu_;]el. | .-L.‘[r':. Q’nb;gz{ucrc ciied Diqneterd,
um tchLI}: hich ote Kugel walsen 3¢, beifien Pole, the
Diameter e, ’ .

§. 226, @ine fchneidende Chene, weldhe den Mt
fe!gujtct er Sugel trifft, bildet auf threr Dberflache cinen
grogten Kreid. Das Centrum eingd grofiten Kriifes
\ft aljo sugleith der Mittelpunct der Kugel, © find ue
gablig viel grdfite Kreife mdglich,

§. 227.  Gin fleinever Sreid entffeht auf dos
Dberflache, wenn bdie {thneibenbe Cheite nicht durd) dod
Centrunr geht,  E3 find unzablig viele mbalich.

S 228, 9Beil bie Dberflache der Kugel durdy dot
Rreid gebildef wurde, {o theilt man forol bie grdfiten, afd
bie fleuern Rreife audy in 360 Grade und ihre Unforab:
theilungen,

. §. 229. Cin. grofter Kreid, der non den Poln
berall 9o° wweit abfteht, heifit A qurator oder Gleiden

9. 230, Mm bas BWerhaltnid der Dberfldche gum
Diammeter s finben, legte man unendlich nafe fdmeidends
(E‘[w:nc:l burch bie Kugel und nabm die Daduireh abaefdmnit:
tenen Stice fire abgefiryte Kegel, deren Derflachs ma
andirte, :

§. 231.  @ine beftimmte Menge folcher neben eine |
anber liegender Kegelfticfe wird einen fugelabfchnitt auée
Iﬁad}eu. Weil nun die Durchmefier 1¢0es folchen Regek
ftuds unendlid) wenig von ecinander unterfchicden fon
werden, fo faun man th er Gleichung fiw die Qbfi'ﬂf“i?:

i
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Se abactiirsten Regeld (R4x)p . h anfratt R4-r auch
oR fekien, folglich 2R . p . b

Die Oberflache cived  Kugelabjdhnitté. KAGH

Fig: 33. toird daher qud) gefunden werben durd

2 R v P J.Ll.\ H.
63 foy der Rabdbiug R einer Kugel 8 Qoll, bie Hohe ded
Blices AH =230, foifi 2. 8. 3,714« 2=100,9124v¢
Quadratyoll Oberfladre,

Fie AH [aft fich ein anberer MNudprnd findben, AUusd
ber Slhnlichicit per Drefete ADG und AGH ¢rgiebt fidh,
it

AG*
Ak 2 R

Dicfon Ausbruct in vorige Gleichung gebracht, giebe
2R.p.AG*> e e
Fee et AG?, p = Dberflache cined Kue

gelabfchnitta,

Weil nun fede Kreidflache dburdh die allgemeine For=
melz® p gefunbent wird, {o fann AG alg Hadius Dedjes
tigen Kretjes gelten, deffen Flache der Sherflache bed Kus
atlabfchnittd gleicht, und daher der ©af s

Der Fiadenraum cined Kugelabidniftd

ift gleich pem Flachenramn cines SKreifed,

beffen Radiud bie Sehne zwifden dem

Pol und bem Abfhuitt ifi

§. 232, Sye ndber bie {hneidende Ehene bem Mite
Telounct fomme, defto gedfier wird der Ubfehuitt. Tym
Rittelpinct it or = Halbfugel. Dann wird die Sehne
Al ber Radind cined Kreifed feyn, ver fo viel Fladyens
raum hat, ald bie Oberflache der halben Kugel. €8 ife
gher AJ* = CA2 + CJ2

=Rl o Re—=oRRY,
lnb AJ> , p=2R?p—3weiet grdfiten Kreifens
folglicy it der Flhchenraum Der gangen Kugel der Fladhe
bon 4 grpfeen Kreifen gletdh, =4 R*p.

- 8.233. “DagR*=D*, o farr audh Die Dbers
f.I“.dJC.bcl' ﬁuge% burch D3p gefunben werden, oter
fie ift. einer Keeidflache gleich, Deren Hadiug e Durdys
meffer der Kugel ift,

' §. 2340
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6. 232 Wenn swer parallele (‘”w m TG unb ;;!
gine .‘ll‘-;i;‘u,:i 1'.';}-;.5‘{1;.'.‘1'._‘, Figi 34.; o HaGt der Rawnt af |
per Dberflacdhe zoyden betben wine ‘n'n, ald fuGF,

%ia‘i':-t .r-.m pie i:}:u flache Ded Stncled fa A von der Dbt

flache ber f"flib"l!&jx-. ab, fo- glebt der Meft den Flocu
Taum L‘L“. Jone:
(2R +AH)—="(2R.p.Ah) =30

phet J,H. P .,( AH — Ah); and da AH -~ AbzHY
foiftfe=2R .p. Hbh,

Dton ift Hh bie Hobe der Jone; 2R . "*Dp"‘tr:
‘I‘mp‘a m cined gro@ten freifes.  Daber giebt D.pHh
pber Die ‘“thl‘:f&“*"‘ etned grofiten Seeijes
ml hp civt mit der Hobhe der 3one, Den §le
ghenratnn Brl‘fﬂb:-:m

§. 235, Der Forperliche Fnbhalt der Kugel

cines feqeld oder einer Preampd
gletd), Deren Grundiladen dDer ga a*m‘u Soer
fim,* ber Kurgel, uud deten Hofen -“uwalrw
ihred Diameterd gleidyen.

Theilt man dle Dberflache ber ixm}cf fre Taufer febe
Fleine Quabrate, fo ffelfen diefe die [Grundfidehen dnr
eben fo grofen Wenge von 1‘[.Jmn:.m, deren. Epifn
mhmu lich im SMittelpunct legen, vor.  Fhre Hihen
alfo bem JRadiud gleich; und ihr qunrm;mwm-.i;ll Subal
machf den Kugelinhalt aus,

181 i ;
Mun glebt £ G, H ober G, 3 ( Girumbfladye m

b |

= Jyphe)-ben \,n[mt eifter ‘}‘ua*tm‘n' qand LH = 55
Diusd ober ; ) u.ll; rer, ,\‘ i_‘l[ﬁliLI 11*11 D pie ““‘1‘*'
flahe mit 2 Diameter multiplicict den ¥
b :1* “u‘ “Lt:lt geben, el dle ;-JLH“'#IJ‘"*D“

D " Dép:
jo ift nun Borperlicher Subalt = D2 p, ="

§. 230. Beraleiht man 'DL fugel mif & fiein C
finder, Doy un Durdhmicfier und Hoke berm Durchmef
bl:l. ﬁ-uj-jh h*t";, ?L‘ i'[i"-\{' !HL; \Iﬁ per 115 'j“ I[I.
Kugel 2 vom j‘.l-nft bed Gylinders 1u- Al
weitlaufigen gewdbnlichen geometrifchen Beweig g [*

geuvey fargere erjepen s

it

[

l
[ﬁ
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it f  DerSubalt sed Colinderd ifi = G, H,b.b.r*.p. H
g D*ip.H . Biop.)
foli, 1 e ober (il H=D) =3 9%
ot & ol ber Rugel = =7
Wenn nun K = Rugel; 2 = Enlinder, {0 werhals
fin fich :
.II.‘Jr ! 1) 3 |_|-l I '}'1 ¥ r)
R sy e S
= ot §) i

L e TR el N .
2l 4D p e
¢4 G e b R

!
e == e ez
o7 = aDipt6Dip =
F - L ——(D3p
19! Rines A 20D
1 e A ARSIREEREERE U 12
Gl e Zoo s
[fte Zi o
K=o- = 2Z0b.i bic Kugei it 3 bed Culinberd,

el . §, 237, Da det Regel % bed Cylinderd oler eined
i | Pridmas von gleicher Grundflache nud Hodhe, bie SKugel
fid aber % Cylinder, {o ift dasd ‘l}crf}hlé mi Dtefer bret Korper:
thalt | Segel, Kugel, Cylinder, wie 1,2, 3; o0¢er T2 2.3 3.

1 SRalhes

- YUnmerfi Die bigher vorgetrageuen. gepumelriiche
Den felpens

Beiten find jum vdliigen BVerfehen Ddev in

|
Rl den Ubfcbnitten gegebenen Formaln prforberitch, aber
R fir denjenigen , toeldher grimolide Kenntyiffe in der
ol hathematit 10 eelangen winftht, 1o dicht genligend.

i Aym empfebian wig

Hafeler s Unfangegrinde der reinen Mathematif i,
3 Sheite. ( 2um SelbFuntereibi wvoe3iiglith gecignet.)

Sdfiner, Buria'g, SKiefewetrer’s und anders
Sdrificn, bderen Menge feber grof ik

¥
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