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nue nvthig, zu unterfudien; wad m etan Dreied b2 § 4
fannt oter gegeben, und wasd vad Gicjuchte ]f.!) g Ef
i yetker 3 thun Habe, enthalt bie jedem Fall bu@x. E
fugte 41‘{1"11. febr beurtlich. Gaille iff der Berfafer >
btf’ LJu ) : : I
Die ucu;u!u e:Lrigonontetrie wird Deftert, DIe geogre ‘E
;,n ihe und aftronomifhe Rechnungen' zu machen Haben; !
e unentbeheliche I8 1ﬂmr+.lmqr Mm jeboch) befthrauten ¢
fw bi Weiften darauf, eine Fertigheit im Gebraud) e £
Fafel XILL, su erlangen,” mit Der fie auc) glemlich auz
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Qu den Frummen Linienr, weldhe ihren U !
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forting aud bent fenfrechten Kegel bhaben, n,umul

‘i11=t;’, Parabel, Ellipfe wnd Hyperbel Ve b
Lehre bom Rrcid uu.;mr man mit jur (ann.f“w Die: abet

gor Der Parabel, CHipfe und Jw“ubd gehdet gur b |

hern Qn.nﬂur!u, von welcher wir die 1‘0151.Ltllfillﬂ' :

Lehren anfubren wollen,

Der Kreid entfieht, wenn eine fdhneibende Ehene pind
Kegel {o durdhoringt, baa bie Durdythnittengue it o |
Grundilache paral !u wird

§. 275. TWirb ein ;mhecl’)m feqel ABC Fig, 46, |

io burchichnitten, Daf bie }Duubgdpmttbﬁgur mufc i}t |
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& AB parallel fwird, fo enitifelit auf ber Dbaflachd
abfrumme Sinte GLES, welde Parabel heigt.

Gp fey BL' die fehneidende Chene, Mon lege Day
w fic it den Kegel dringt, die Ebenc ED, und an =
wit andern belichigen Orte eine yweife Ehene KH, beide
it ber Grandflache parallel, durch den Kegel, o werden
i Durdyfchnittdfiguven Kreife feyn, o ber Parabels
it die Kreigflacye HIKL frift, e tireht ein Durd)z
tuite, bee jur Halfte in dey Figur angedenfet, unp J L
i, Diefe JL. fteht auf dem Dianeter HK in J, 19
fudy anf der Mitte Ded Pavabelfhnitté EF, welde Are
hift, fenfrecht, und berithrt in Li forvol den Kretd HLE,
i bie parabolijche Linie ELG, tweldye leftere Durel)
bn Ubftand JL von Der Ure beflimmt wird,  0a Die
Elone HK belicbig gelegt ijt, fo wird der Perth, den
wir fie JLo audmitteln, allgemein gelten, die HK mag
ligen, wo fie will; man fieht balv, dap JL, grbper wird,
e weiter HK von E entfernt ift.
Dt Dreiedte ADE unb EJK {ind einander abulich,
Yijer gile

_ _ DE . EJ

AD:DE —=EJ: JK; unh JK = “"‘—"i')*———'
Retl HK Sor Diameter eined Kreifes ift, und JL fenfrecht
barauf fieht, o gilt -

JL2
HBIL =L IK, i IK ==
HlI
'Pa DE—HIJ, {o fann gudh DE fur HI gefelst were
ben, dannift JL2 — DE . JK; unb fur JK hatten wir
DE ., EJ

b Werth —Ap  Sefundern, toird nun  Diefer fir JK

sund JLA—=—HJ.JK

gt fo ift

DE.DE.EJ DE?*E]
JL: — Rt s
AD AD
n einer und derfelben Parabe! iff AD und DE beftane
bg; EJ und JK aber Hiugen von ber-Hdhe der Ehene
r E L= S
HK wb; folglich ife Ap e Deftanbige Girbpe, une

heifit




fo

beifit ter Paramed

- #2- TafsfEme
LB 1 .“,,_.L.t* pab leglere =
rlitelel e

™ g

A1
e roll ] PR Pkt AT 7 03 b A
EJ Leift x5 dann ijf obige Gleidh

auch, gleich: y?
fur die Pa reabel

V. 276,
tehen.

- |
5l1°%Y
{}'L- 55

ber @& heitel; ED hapt

9t me, bdie miendl

&tk EJ oon der e E_f-;i ot :'
fxuhucr fiefenbe Linie JLi L

S Renn
fﬂ E;L ble

i
Drifte

e

X4+

5

87 AT
PO .

el SRS

ﬁ' Lo o e 48

W

ﬂhU; h* 14 b ‘]

—_— i —

B

drd e A

N L
~ f\u’i'I‘IIla’

1ed "Tutﬂ

da
pP:

folglich p.x

[3a) f i A . & bWt C= o ThEwipy
Daffetbe wird andh L e .r)al'aF eif
&

T

!

i Be E!i{,'.]'.;'[',-‘ﬁ
beénteyle, pag AUbjo

= ]
I‘i“‘ cve vom Seheikel 1
4nb

aen befannt find,

air ’ ary
ft*.?lﬁ dmb "‘“pwlnl."l.]' L pf

| T

11

e Parameter rﬂ und ot
p durdy Reihnung finden Fanny bl 316!

1/ k‘*il }*- r'-"l

FURINC

: Wik Betit v+ a1
‘t.,.‘-t";'HIIC':."E'LJ,.LJ.JL JL L__‘Ik.l;ii Y 3 und

I pox, weldhe man die bl
neqnf,

S Fig,
Die T

£ ";\J“ L\ -j |1i et lLa"» II-H'E b ooe
I ben , BRD nennen b

\i1 ‘-}I{Il

v { -". "
D1¢ oerandetlide
DE*

T 3 —
l‘fl.i d I.J —

J.”»[l'

Varabel auffer bem fe:

Xinie :'5. ELG {ftfic; mER

7}“\"\: non L.\I“.J'F.‘ E

te leicht zu ftnbm.

”111"‘!13
/

ableiften,

-

Linge

T
|' ALCIREP
o L!L !lk-;

Nan.

Al

Y

L.!T

tam —am

y 0

v

-

e

Yy

e
Bab
=

eIt

L

#
¥
-

fe

iy lang fem

¢t

e

1t I
JHE
ALty

1
-
W
1,

Die Gleichung fur
Kreife

€8 ey BmdD Der
= Y

(1

o
¥
J.

.:Jalm gilt
AB: in unjern Jeidn

o

T

.H{_; -.1{

ES, und EG fiud the
tonreny Cin belieiged

tm —Z X eine aufd
\.-l.]l.af":-_—. \‘- v
, %, und p befanut jmd

= Pardnietet,

: g
oie Pavabel Inft fid

Urm s:im*r Parabel, BA b

= Parameler;
LU'. .,au“ﬂ\.h“ tlz

afl

Rittelpunct c fid) Der Salb:

‘Dinate, €

L ”‘l["’:m;t’ H‘ﬂtht"h L'
fteht, abér ad == €@ bieibt

Lﬂ.p nman

It naeh §. 19(3*

ofB ber Fall oy
‘} 1EL&II

il,lwtl

04l

i

e )
|
lm ameter JL.

tobe D wrﬁ(,}i}““

A

e

JRg——

e Tl e R R g




ooe
‘}jﬂ:

lighe

Kl
g
.ﬁf:

ol
e
1ied
ufd

nd; '

(i
Nan |
i

el

| e [

e

Riwe 35D, x-unb y gegeben, fo finbet man den
Untamieter, toenm man an den Punct m einen rechten
afel felst, deffen einer Schentel n B liggt, Der anbere
Ehenfel wird die Ure n d {hueiden, uud dadurd) doiy
Jatameter ad Defiimmen,

Jare o und y, ober da und am gegebent, o fanbe
man aB ober x eben {o, weil die Lage ved rechten WBin=
Ba an e durch die ded einen Schenfeld dra  Dbefthmnt
Wi, und Der andere die Ure in B {thneiden mup,

Die Drdinate v findeét man, wenn fian x uhe p m
tinee geraben Linie an einandeér feBt, il Cnbpunct von x
(e i 2 ) ein Perpendifel am errichtef; deffen Lange
birch Der Sretd befrimumt wikd ; ber jich ausd ber Mitte
berx 4 p durch B und d jiehen lapt.

§. 278, - Wenn dic Parabelarme glattpolirte Flae
fon warcs ;o toiwden alfe mit der Ure paralle! eyale
lmde Qichtitrablen SR Fig. 49, nach der DBrechung in
iﬁm Punct F ufammen Eomnen, welder Brennpunce
DIGE, : :
Der Abftand bed Brennpuncts pom Sdyeitel ifi 5 p
(Warameter ), und die Oedinate auf demfelben it 3 p;
) Fig, 49. ift

FM=Zp;und TM=p
AF == p.
§. 279, ud ber Ab{ciffe und sugehbrigen Orbingte
! e PR?
finibe ori B Sl e,
fndet fman ben Brennpict, AL = T2 AP

§. 280 Gine Linie FR vom Brenmpunct der Paras
bel am ben Yvm perfelben i alleeit fo grof; ald die b=
[lje er Drdinate , die aud diefent Punct R auf die Aye
l,w1'abg‘q:laﬁm ; plus ber Eutfernung ded Drennpuncts
oom Sceitel; b, h, Fig. 49

FR=AP+AF Ex+Zps

§. 28k, Gine Qinte AM, vom Seheitel jur Ordis
Hate in ber Parabel Fig. 50. heifit Chorde. Sie iff
AM=) /(AP + PM*) = /(3 +y ) =1/ (x* +p%).
Eﬂ'ﬁﬂ gerabe Linte; welche die Varabel in 2 Puncten {dhieiz
Wy heifit Chorde; over Sebnes Dt gldbarn dic Seh=
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nen it der Yre nicht parallel faufen Fonnen, fo witbbie |

L TN VTP 'E a8 ‘.‘lku-i.‘.-- 44 - i S o - 'Iilll
pe ober thre Werlangerung von den Sehnen wirfeflbay i
¥

getroffen werden.

§. 282. T angente heift cine Kinie LE Fig. 51, |
}_Bclci;c pte Parabel nur in Einem Puncte L beruhet,  Sie
fann nie der Axe paraliel werdeit, 1nd muf alfo the Ve | (t
langerung durd)fchueden, |
1'L"ICI'J;L‘ 1.:1”:5[) Lll:]“? LU.:T I:;t‘l'[ l-‘--z’-_‘?’i.'ﬂ}l‘.liIEf._'lgf‘!;,‘-l!'.'lH Doy :I\‘[[I:.]EH[\{ |
gente, g

| §. 284. Cin perpendifel auf ber Tangente 0

-‘_l}llzlii‘” L’,.DW.LLJ'& lﬂ*ﬂzg. 51., Deift Normale; dnd I
Gtk der Urve PR ift Subnprmale. =

§. 285. Die Werthe fiir diefe Linien finds t .
FA = AP — x; folglich ifi FP = 2x = &1 ks [
tangente; aljp legt die .f;ﬁlfre berfelben mner: |
S f_flbf und i anpere auferhald der Parabel, f
Die ;:.n njg,c nteFL =1/ (FP*+PL*) =]/ (4x* |

b '

Dic Subnormale PR =% p, = dem halben Pas E

rameter, olfo befiandig. .

: =X pA+4pxN - /@2 | g

DieNormale RL ;:]// e :——---—-FTF—* i :
Sis 4 2 .*

?deu Fann fich FR ald den Diamcter eined Kretjed sor2 §
Lall 1 o S g syut L : ¥ ; : |

fiellen, tn teffens Peripherie bie brei- Puniie I, Lounb R | :'

Ticgen,
~ §. 286, Fenn m Fig. 51. in £ ber Brennpimcly |
fo it ?f: x 44 p; fL ift aud) £ p+x; AR 3450 |
by FR X A Ty e X X A
ud R =x +3p—gp=x+ip G o,
g‘;u_m.-ze.m:u_i!t[}f. 2JEr E}jutruqﬁnnct Ded jﬁrf[]w E L.h‘ It
paber tm Brennpunct f, woraus folgt, bap mit Hufe
eined Rreifed,” beffen. Radiud £L ift, i) Zangentt
Subtangente wund Normale muechanifd o
Tajfen.
§. 287, ~ €ine mit einer Tangente TM™ Fig 5;
parallele ©ehne GL Wwird durch cine mit ber Axe pﬂmlﬂ'{
E ey oy
gezogene; und Surch den Berihrungspunct M berLA 4
\ goie |

P s
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gt TM gehende Ljnds NS in et 'gleiche Theile getheilt,”
Bit - Ll - ¢
f10ef up =2 pis

6. 088, " Die nie NS, welihe mit der Wre parallel
1

W LOC
litt, Heift Diameter; up ud pl find feine Drdiz
naten, und der Punct M fein Seheitel; Mp Ub:
felffe auf deny Diameter.

" F8 find unyeblig viele Diameber und Sebnen in gie
i Davabel mbalich. - Bieht man jroet oder nighrere po=
rillele ©eben , nndtheilt fie in 2 gletdhe Theile, fo rwird
s Puncee fuden, durch  weldye dev Diameter gebht.
Erchter man anf dem Diameter niehrere fenfrechte Xinfen”
md serlingert fie big gur Pavabel, fo findet man auf the
wr Mitfe die Puncte, burdy welche die Are derfelben geht.

6 280. Dad BVerhaltnif der Wbjciffen und Orbings

fin guf Der Uzre iff 3 '

-
-

y
x3y=y p; offo y* =%.p; oher=x7>

A2
xiyl=y'ip; aljp y'2=x'p; oberx’="1

o derhalten fich x pu x* twie bie Quabrate von v und v
@ind nun Mp und Mv et ver{thiedene Ubfeijfen, und
=, u’; up und wv bagu gehbrige Drdinaten auf dem
Diameter, und = z, 2’3 {o verbalt fich audh hier
R o e A Sy
D bie Ubfciffen serhalten {id)y zu einanbder,,
Wie bie Quabdrafe der Drdinaten,
.. Die 3fe Proportionalgrofe zur Nbiciffe und Drbinate
Ut ollegeit gleich Dem Parvameter, X1y Ty i1P; Hny.
bl be Digmeter wsz =z : & Diege 3te Proportionale
gidfie ift conftant ober beftandig, Vel Dem Digmieter it
z2>
der Parameter t = =

bie Ordinate z = 1/ (t.u)
¥ zg’
bie Abfeiffe u =

[y

§..290. Bergleicht man! den Paramefer & bed Dias
ebers ik Dem Parametsr, pgbcr Are, fo fuet fich, Pag.
| ¥ 2 -2
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;- x £ 1p, folglich ift t gletch ber aus dem Brenne

oraben Sinie FR (Fig. 49. §. 280.) viermal genonumen;
D, bt =4 (x+Zp). Jeber Diameter hat feinen eigs
nen’ Parameter,

§. 291, Sfebe Linie Fm ober FM ;. Fig, 53,, pom
sprennpunct jur Parabel feigt Radius vector, o
Bector, ober Suglinte.

Ogenn mun FR und Fr Perpendifel auf dieTangenten
M unb tm find, fo verhalten fich FR Fr—=]/EM;]/Em,

b
unet sum Durchichnittdpunct bed Diameterd gesogenen

&

9. b. bie Perpendifel aug dem Bremnpunct auf die Tans
genten gerhalten I-l\l'il 31 einanoer, wie Die Quadrabviire
zeln aus dent gugeborigen Suglinten.

§. 292, Den Flachenrgunr, welchen bie parabos
%{che Linie cinfchliept, Fann man nur dann angeben, wenm
die Flache durd) cine doppelte Drdinare CB Fig, 55, gt
fchloffen e _ 1

Der Triangel BAG ift in der parabolifchen Flade
per grofitmbgliche. ~ Jimmt man feinen Flachenraun
£mal, fo bat man ben Flachenraum bed parabolifhen
Ybfchnitts CGAHB. DOie Grundblinic CB = 2y; b

: 0y . X
Hidhe ved A\ iff DA = x, {cin Snfalt —— =&
~Ye @ # g 4‘.!"— ~
= Slache bes gropten Dreiectd, und o = Fnhall
I
ded parabolifdhen Ubfchnitfs,

§. 203, Der parabolifjche Raum mup *E},, fie
Feber andere, in jebe andere gepmetrijche Sigur verandeln
Yaffern, twogu der AUbfehmitt BVerw andlung ber gk

gu ren Anleitung geben wird,

§. 204. €in Parallelogramm qudwartd um
die Parabel verbalt fid) sur Flache derfelben , tie 3
3u 23 daber: verhalten fich die parabolijchen E__‘rh‘um.rc i
einander, wie die Paralielogranmie, die um fic befoyries
pen find. Jtach Fig, 55, verhdlt fic) Paraliclogram
JKBC ur parabolifthen Flache CGAHBC wie 331 %

§. 205 Parvabeln find einander ahnlidy, ot

%ic barin befehrichenen grbfifen Trigugel enanvst ﬂ']fm!b-
vy
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iy baber ift 8 Leicht, abnlide Parabeln zu
gidnem, wems man ahnliche Dretecke Befchreibt, aud
W balben Grundlinie (=) und Hdhe (= x) nad
f,276. den Paramerer jucht,; und darnadh bie. Parabeln
anftruiet, :

§, 296, TMenn Ddet Paramefer beFannt ift, fo [i§t
fit) bie Parabel folgendermafien jeichnen.  Fig. b4

Jiehe die gerabe Linte di, und auf derelben fey
Bd = Paranieter, BK = Ure, in B der Scheitel, aug
b bad Werpendifel BN ervightet ird* J

it pem Pavameter Bd befchreibe aug B ben Doz
g axd und mehrere Bogen and audern Deltebigen Punes
ten der re, fo, Daf fich bie Bogen glle in d beremigen
uth Die aufgerichtete BN f{hnciben. _ Jn oen w-‘“;,fr-.m_cti:t
ae, h, i, wo die Krafe bie YUre treffen, errithte fents
wihte Drdinater, und ‘trage auf jie voi per Axe aug oO1e
Beiten BT, B2 B3 1¢., fo erhalt man auf den Orbinaten
bie Puncte m, f, v, §:2€., purch welche fich ber Parabelz
arm BD gichen [apt. - €5 iff bann B — am, Bo = ef;
B3 = hr 3¢, :

§. 297, “Die richtigfie Parabel erhalf ntan aber,
wenn man fur die Abfeiffern Ba, Be, Bh 3. bie Drbinaten
am, ef, hrac, berechnet, ans nadh dem Maapitabe auf=
fragf, - Sye naber bie Ordinafen an cinanber ftehen, defio
nahee fiegen die Puncte m, f,r,s an ginander und befto
genquer 166t fich Der Pavabelarm gicher. @8 verfieht fich
bon felbft, daf Dic Drdinaten auch auf die andere Seite
ber e qeéragen Wwerden mitffen, um dar anbern e Hu
befonmten, - S grbfer man den Paramerer Bd nimmi,

befto weiter fperven fich tie Darabelarme qud ¢liander.

. '§. 298. €8 bewege fich die Parabel, 55t Fig., utt
ifire dge AD, fo entfteht ein parabolifcher A fters
tegel, Beffen unterfter Durchmeffer CB, Defjen Sohe
DA iff. Durch dicje Dewegung befchreibt pas Parallelo=
geamm JEBC ¢inen €plimber, Ddeffen Diameter (}_B und
bfﬁf_ﬂ Hivhe DA ift. Diefer Eplinder it boppelt {0 grofi
an Forperlichem Snbhalt, alé der Afterfegel.¥

Tun it AD —x; DB=y, folglich ber Snhalt
be3 Gylinbers y* px;- und Bed fterfegels GG!}_I“I)E
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= Ty wobei p die befamnte 3abl 3,14 044 bié
F
Deutet,
§. 209. @8 ijf gut, wenn Anfanger fich an. ber
Ly

Werechnung und Setchung eirer Parvavel ubeir, dahe

-

Aird ihnen folgende Bevechnung nidht unimwillEonumren foom,

Gé fey ber Parahueter = p == 30, bie erfte Abfeife
o x = 5, die jweite — 1o 1., {b finden twir bie bajue
gehbrigen Dibinaten durd)
v =1/ (xp) = |/ (5. 36) =1/ 150 = 12,2 sssss

Wennx == 5, 0 it y = 12,247 0 i

10 == — 17,320
5 — = 912 13
20 — = 24,490
2 =— = 27,386
30 & — 30,000
3. e i f: 1404
%O — = 34041
S0 == == 38,730
60 — — 42,426
70 = == 45,826
o — ~— 438,990
g0 — =~ 551,002
100 = = 24,772
Y10 == =— 57,446
120 —. — 60,000
130 — = 63,450
140 — = 04,807
150 — — 67,002,

Diefe Werthe fir x und v fragt man nach §. 207, af
gine gerade Linie von einem Punct, dem Scheitel, auby
und beFormnt fiir jeden Urnr 20 Puncte, buvch welde o
fich fchont genan genug siehen Taft.

6. 300, m .mif einen Blicke die Fovmmlare fil
alle parabolifhe Sinien fHiberfehen ju Fonnen, fammel
toir fre in folgender Tabelle, in twelcher audy, die JahiH
werthe, tvie fie die Rechuung und Jeichnung i1
I‘Jﬁ- 7L, ubereinfiimmig _.'{pg,;{{};.; haben , befindlid) finis
D08 WMaaf it 2 Rheinl, Decimalzoll = 100,

&l
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fumeln unb Berechnung fie alle Linien in et
Parabel Fig. 71

g e e =

% | - | Bablens
Linien. \ Sermelit. | “poertd.
— -‘T:’ ()
LA = Parameter |P— (gegeben). 3Qs
o 34
AP — Abiciffe x = — (gegeben). 6o.
1 1)
PM = Ordinate |y =V (. P 42,426
P TP — Subtangenfe| — 2% 120«
[ -ll_':& :‘_ :X P ‘___ _: b . 60@
| ™ — Tangente 1 — 1/ (4% yl) 127,21
¥ -
F— Brenmnpunet.  [AF =3P =% 7,9
Fd— Orbinate nF{ =5 P 15,
R = Subnorniale k“ 5P T
I PF — -—— t;: W -::E p 2 I'):JI'D
: = i Pl &
MR = Qormale - 1=V (" + 75 45«
PM—=Radbiud vector|—x +3P 67,9
:'S:M — Bhorbde b= L/ (x*+F }-‘") ]’3;48«{-
KL = Digneter | |
: P
Darameger D, Diont. |t —= 4 (x + E 270

ZE'..
lobcr e

NO — 9b{ciffe ded 2%
Dinmeterd —v—7 { gegeben )120/4

50 A GI" _'_-_-:S:'I'bi::__._. — V(t " V) ?-}-;:-Ig

s

nafe bed Eiamutcrﬁ} |
NE — ¥l 7,21%
2% .
sbct audh | TP : PN—=NO:NE|
OF purdy |TP:TM— NQ;QE | 21/7%
SE —  |$0 — OE — |52,6 PE
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Linien, Formeln, el
| sl |- Werth,
FHPE — |y — NE =i 1352
AQ cine grifereUs:'x¢ (gegchen) 150,
{ciffe ;
BO grofiere Otbinate y/ = 17 (%!, p) 67,082
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Bon dee Cllipfe.

: V. 3or. &3 bringe bei E ejne {dhneibenbe Chene
i ben fenfrechien .ﬁq-mji ABC l?ig. 56. , und ]'pam oens
ff'-IE‘_t‘;I! nach ber Richtung EXH fo , Daf die Yre mit ge:
froffen Wird, fo entfteht die Durchichmttdfignr EKHL,
weldbe € L1ipTe heift, und in der Fiqur gur Halfte fihf
bar iff. % ;

IWMan Tege die mit der Grundfiihe BC parallelen
Cbenen DE und HI ba durch ben fegel, o die Sllipfeans
fangtund endigt, fo wie audy eine fchneidende parallele Chene
FG irgendwo durch die Cllipfe.  WBdann wird FG bet
Durchmeffer eined Kreifed, deffen Hilfte FLG; KL i
fowol anf EH alg FG fenfrecht ftehen, und fie Drdis
nateder Ellipfe, EH Ure, und EXK A b{ciifedorfl:
ben fepn. . Aug der Vefchaffenbeit bHed Kegeld wid ot
Lage ber fhneidenden Ehenen fuchen wir e Gleichung
fur die Ordinate KL,

A\ DEH iftabulich A FKH, paber gilt

B DE . HK
EH :DE = HEK 1 FK, i FK =~ =
/\ EHT ift 8hnlich A EKG, dafier gilt
S ; EK,HI -
yH: HI — EK KG, und KG = T EH
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g3 pem RKeeife gl
ay KL = FK . KG.

IK:KL = KL : KG, 1
B nun i der fegten Gleidyung fir FK ymd KG bav

wiimdene Gleiche untergelegt 1oird , 10 4
HK . DE. EK. HJ

e s PN
% L 4

FH B ot s
R o EH.EH

: nIﬂhHLHKﬁK
Mntman EH=a, {0 wirb KLA=y*= = et
DE . HJ

W EK =%, fo ifft HK =a —X; R ift eine

Kfitadige Girdfie und heifit Parameter = be Dicje
udhen untergelegt giebt:
b(z—x)x b.(ax—x")

o b e

e

2 a
o der Cllipfe ift alfo. Dad Suabrat der Drdinafe
gleidy Der UDBTCte, muliplicirt nit de Paranteter, MIDUS
bem Parameter mutftivliciet mit pem Suadrat her Ub{crite,
bx?*

D. b+ 32 — b¥ v H:l”v

bx* . i
——y*=DOrbinate,

bioibirt duech Die grofie Are,

Die Fig. 57. ift eine Gllipfe; in Derfelben

"N
‘5- 02,
Beide

it EH = a = grofie Ure, JK — fleine dre = ¢
Sien fhellen die Cllipfe in 4 gleiche Duabrantiit; in C iff
ber Mittelpunct ; E und H Beifen Sdjeitel per Ellipie.
EP iit cine 2Abfciffe anf der: grofien Nre, und PM D
bagu aehdrige Ordinate, oedaleichen PN,
Man bemerkt leidht, Daff die Ordinaten immer Fleis
net toerbert , je naber fie am Seheifel fichen; in E und H
werden fie = Ol , e SRittelpunet C gber am groftery
b, . ‘gleich der Efeinen e fey. Gine Elitnfe ift oll=
fommien beffimmt, wenh ihre Detden  2ixen befannt find§
tenn beide Urern emanber gletch werden, {9 ift dte Ellipfe
tin feeid; e mebr beide yen verfchieden findy befo lange
ficher wird die Eliipfe.
~§. 303, it die halbe Feine Are die qroffe Drdinatey
foift x=Z a und dic Gleidyung fir die Cliipe yoird ‘b.
k _ a

o

3
4




e = BT
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1D4

ha baa

— e = g2

o) 4a e

ha ba

i e e

2 S J

it -(4

2ba — ba = gy?

ba = ay*

ba

— = y°

I

ba : ;
Vi— = y=3 C = balben Heinex

Are, folglich it dic gange Fleine Ure=] ba=e;un
¢ =ba, aljpaic=c th, d b, dic ficine Ure ift die
mrtt}rrr Proportionuigrdfe pwifchen der grofen re uid
oem! Parameter,

.S 3o04. Beibe Uren unbd der- Paramefer find hee
ftandige Grofen, und aus zweien von ihnen i alleji
®ie 3te 3u finden.

Die grofeUre 3=+ bic Eleime Ure c=]/ab;
*

per Parameterb = —,
a

§. 305, St jeder Gllipfe find grvet Bremmpuncte
anbd f:Fig. 58., welche gleich weit von den Seheifeln ab:
fteben, und fin den Puncten der grofen Ure liegen, af
welchen die Drbinaten o groff find, ald ber Halbe Pars:
meter,  Folglid) iff der gange Pavameter fo grog, als e
voppelfe Ordinate auf benr Brennpunch, . Fig, 58,
Hi PM = Parameter,

§. 306, Man findet bie Brennpuncte, Wwenn Man
oie Dhalbe grofic Are, vom (S_"ub*:.unci' ver flemen ‘Jlf_.l'tf‘. atly
quf.die grofie Ure tragt. Denn FD =Fa = AG

Der Ubftand der Brennpuncie vom Diittclpuncte I
CF, und CF? = FD?* — GD?*, -ober

C

9% il
.._..V.-—-—"',
S 4

§. Jor:

i T

a%>p®
s T‘L"'u-%c-ziﬂi’DCF-_:l/(:}“""E

—3

s 2

£ o =
et = eme  BF

-
b
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1 101 gcfe ,-Die aud ber
Sultiplication ter beiden sugehorigen Stiide Der gropen
dpe entfichen. :

" Mudh Fig, 57. PM* : QN*=EP.PH:EQ.QH

vt : o zizx.(a—x): v{(a—V)
will 2 gine ayweife Ordipate und v ihre Abfeiffe ift. Ci=
antlich hat jede Ordinate 2 Abfenfen, 3. D, Uy obér
we PM gehiren die - Abfeiffen EE umd HP; baber
fin man aud) fagen:

bie Duabrate der Orbdinaten verhalten

fidh, wie- dbie Redhrede aud ithren Abs

feiften,

§. 308, Reichnung der Cllip{e. :

1, Mart Geveftige in den beiden Vrennpuncten einem
Eaven, weldher Tanger, alg der Abftand ber DBrenns
puncte von cinander, und allemal gleidh der grofen
e iff.  IMit cinemt {dreibenden Stift jiehe man
ben Gaben gleichmagig an, uid fihre denjelben um
bie Brennptncte herum, {o wird der SEift bie frumnie
cllipfifche Linte Defchreiben,  TWenn in Fig. 58, n ¥
und £ oie Brewnpuete, o iff FDF ber Faden unb in
D ber {threibende Stift; rudt D nach M, fo ift
AME ber Favem,  Folglich "ift D + DF =M
+MF = ber grofien Ure.

Unmert. Dicfe eichuungsart iff jmae febr leidt, bat
hat aber doch ihre Schrejerigbeiteri, denn der Faden
pitd wahrend der Beichnung durch das Auzichen lins
aer. Bei grofen Sigurens, als clhiptifhe Serwdibebos
g, Gtubendectenmalerei 6. dgl. iff fie indefen im-
met noch die anrendbarfie.

8, Mibfamer, aber amch genamer, ift folgende Weps
fabrungdweife: Fie die gegebene grofie AUge 14D den
Parameter berechne man and den willfuhelich ge=
wommenen Abjeiffenn die Dagu gehdrigen Orbinaten
und trage fie rechtrointlicht von Den Scheiteln an
auf Beide Seiter der grofen Lre.

3¢ eniger bie Qbfciffert von cinander verfchiebert find,
04tD. enger [legen Die Drdinatin an emander, nd bcf{io
mebr

T T iF; P -
= FE— = v et

T e e sy et
= s -

e

S —

=

e,y s e
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melir Puncte eebalf man, durdy weldye fich die Frumme Jie
Linic aud freter Hand erganzen (afit,  Da beide Aven v Fudts
Cllipfe m 4 vollig gleiche Duabranten theilen, fo ift bie 4 min.
Biérechnung fur ewien binlanglich, Weiter unfen theilett |
soir ¢ine folche Verecdhnung mit, il

§. 309. enn bdie Ubfeiffen vom Mittelpunct € § bt
Fig. 57. genomumen erden, weldyed gewbhnlich gefieht T
und bequem ift, jo erbalt man folgende Gleichung firbe |
Ordinaten y

c? ¢ nt
eV (),
4 a

Abfeiffe vom Mittelpunct, ¢ = Heine, |

worin u=CP,
a — grofe Are,
- o B
DaParameter b iff nadh biejer Formel = PO
AT el
i £
: : 1/ (a*—c*)
Die Ubfciffe u=— e )
#umert, u ift das GtAcE der Hatben grofen Ase, We § o
x Qibrig (aft, alfo U ——La —x, L&
§. 3ro. Linien aus den Brennpuncten nady irgend | fie

einem Punct M in per Cllipfe Fig. 58. ftnd jufammens
genonunen fo grofi, al8 die qrofie Ure, KM +IM=y)
der Punct M mag liegen, wo e will; FM uud M ho:
fen Wectoren oder Iuglinien, !'

§. 317, Ricgt M nicht in D, fo find FM und M
ungleich.  Jhr Unterfchied wird gefunden:

ul/(a2—e?) .. ul/ (a*~c') |
My FMjatomm T
e 2 0]/ (a® —c &
E)ECPDIHEI‘EH;:——“““"'5""‘"_“"* bt

§. 312. DiePuncte F und £ heifen Dedhalb Dremm: ]
punete, weil die Winkel, welche bie Linten EM und fM
it dey Cllipfe macher, einander gleich find, Fig. 53.1F |
< m=<n, IWenn daher in dent cinen Drenmpuntt & 4
feuchtender Kdrper ftfinde, und bie inhere Seite einer € |

lipfe eine glatte Chene ware, o wirben bie auf den ;Imj
reid
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ffen Puncten nac) dem

hig falfenden Qichtftrahlen von a { 1
ynb fich bort jam=

e ¢ _ on
aen Brennpuncte hin surie falien,

it
bie | min,

fin g § 313. Cmne gevabe Linte surch dad Centruni, 10ie
atl Fig, 69. heifit et Dianteter, und theilt die Gk

o Ll in 2 gleiche Salften. Die Orduaten vont Enbpunce R |
aip § e Diprineters Fur Upe find gleich grof, Pm = GH. itk |
" L 314, Gine Cinie, welche die Ellipfe nur m elnem b

tungte berfibrt, ol OM, fheifit Tangente des Puucts
N, Gie mid fnigﬂnberinaﬁm qezogen ;
| ofua ben Brennpuncten F nd £ iche gerade Linien > HA
i, an ben Punct, den e Tangente berihren foll, biee
amn M, Fig. 59/ perlangere IM bid R, paf MR ,
| — FM wird, unb 3iche RE sifammen,  Nun theile i
2 RE in 2 Theile in Li; und siche ML, welthe vers i
lingert bie Are Q {chneidet, fo it OM die Lane
gente. '

§. 315, Bieht man mit der Tangente OM parallel
dien Diameter B, o {thucidet Derfelbe vou M e¢in
Gt (T ab, Dad ubrige SthcE TM ift der balben gro=
b f o Upe gleich.

I

90¢

5 | : ; , : u]/(a? —c?)
4 | M =%a} well pidM Zza+————
o R A

| ul/(ai =)

foift das Sthet T = :

: Das St R = a.= der grofen Aies
) : §, 3160, €in sperpendifel af ber‘flangenfe am
| Pinct' M, nach der Ure; t[}ﬂllf ben Winfel, Den bie
| Bectoren an M machen , tn jioet gleiche Theile. IWintel
n=<r, und dM ift sperpendifel,  Der Abfand Ded
Parpendifeld som Brennpunct, LD
i fF.FM u]/(a”-—c‘)
Meo—— = B i 2 (I e —-)
E{ R — 1/ (3% —=c¢ ).\ 32 = .
a

i |
g Sedrr Rie O I)eiﬁtféubtangenfennbmad)t

-

|1I1]; | Witder Ordingte PM und Tangente QM. einen re-;imt;:
2 : wintz




winflichten Triangel. 5&?‘.’?:‘1.4‘ may od ald ben bltt-f)lmle
fer @ "15 fh ifeg- an, fo laffen fich die 3 Puncte O, M
tind d in die Kreidliné bringen.
1. i 4”_ Z CS‘. u
PO = s Pd e,
41, a2

§. 318. Dic Tangente ift u{}:utnfichf
Dretect OPM bie jmm ofes e, mnu ;;t U M : [/(Pl

§. 319. Dic Subfangente OP giﬁ[\t aucl) i

Proportion Fig, 59. und Go.
CPI AP BRI OP”

E3R e
u 1da—u-"ja+tu: OP, und OP:i—ua——,
Die Enftfernung ved ‘1’*-11*::'&‘ O pom Gentro G giebt
CP: AC—=AC :0C
e M : OCG

§. 320,  DenUbjtand OA giebt die Proportion
CP:AP -~ CGA : OA
zn2
4 -
b. b, u s ia—=u==%Za ; 0A; md OA= 3

§. 321. Gubtangente und !EM v, mit emmt"w
multiplicict, me ein Sed itect , welches ehen fo qrn1
al# bagjenige, wad aus der Multiplication de bunm
&ticle Der grofien Ure, Die de AUbfeiffe trennt, mrm!}r.

OF. PG Bk,

§. 322, Dad Perpendifel auf der Tangente in ?i
heifit Normale; in Fig, 59. ift Md bie Normale; P
Pie ﬁ:ubnnrma[c.

c*u

Die Subnormale Pd = 1w — dG, obder, 757
Rie Rormale Md = 1/ (y* +Fd* ),
& 333
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323.. Man 3iche Fig, 60. durch) M ehen D

meer ‘»‘[Lﬁ\ s und ¢inen anbern Q{u \ mif Der .:_nn_;:gfutt
S OM pam[ffl, (o hangen beide Diamefer von der Lans
gnte ab m.ucn conjugirte Diameter, Bes
fifite Die ﬂ_m*gn ite ben Cnr sunct ciner Are, fo mufite
it bie andere Uye paraliel lfc‘m, folglich finb beide

fren auch con ;umrtc Diameter.

ne[c

!

fen = 5
M2 §. 324, %Benn pon ben Cndpuncten der Diametes
Wwendifel auf die Are fallen, NJ und PM, fo ift

) CJ* = AP.PB; unb CP?
a? 4
be fadedfoy CI¥=vi=—— u* n? :“__;l.-.__\_.z'
§. 325, TWeil Hiedurch die Ubfeiffe CF = v gefune
2 deniff, fo ift auch NJ und NG 3u Tms:n.
] Sin e
NI (Drbinate in J) = 1/( et

NC (S}hpi\tﬂ 1-1+1 1:[ /\\ M ” ) _.: L/ ( J* + CJZ)
= ,’i_ﬂ_i_;_-+_ EP ) CM = |/ (CP?
L + PM?)

AR L Ve
Sl e S g =)

I
[ Unmerf Die durd) die conjugivien Diometer und ifre
4 Orbinaten: q*‘)ii‘u oten Dreiecke NJC und PMC find owns
ander der §lade nadh gleish.

o[}

ffy

o |

| Wiffe u :'1/;.

L §.327, Reicht die Tangente OM bid zur verlans

M : NC2

od | duten ERinen Yre in R, fo iff MR — OM! Fig. 6o.
§. 328. Derienige Diameter, der auf der ,.s_o,ngmrt‘

L{‘f theilf ben fomugumt Diameter und febe ‘l‘;,mHﬁIL_
Kinzin 2 gleiche Theile, ©8 verht fich

MZ ,ZV t HZ* = M2 : CN?, e
5 A e

§. 326. TWenn bdie Puncte P und T  cingnder
f‘th; o Jind bu, Diameter ginanber gleidh.  Dann it
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Bie Linien HZ ober ZK Dheéigen Didinatén anf benr Dig

meter.  Nennt man fie w, und-thre Ubfcifen MZ = it il
e bt Y JONE il

WJ\ FoRgt 3 ¥ AR L

MV d, {01 w LR y: ; M

§. 320. Aus detit Vorhergehenden [aGt fich num bie, § i
Aufgabe [ofen : i‘n ¢her ;_}rgfbpzzm Gllipfe 3u finden
i.1¢ben Diameter. Man f}‘iu‘l'h‘ _}'11‘1"[. p.am{iulg
Sehnen; wo man will, theile jede in 2 gleiche Theily, |1
unb stehe durch diefe Theilpuncte eine gerave Linke rllr;
tpelche ein Diameter fepn und durch’d Centrium & bal
hen wird, €8 fey Fig 63 die Sw; tmb TJ cine Al
Ehorde, 4o if LO ber Diantefer, ;
o, Dad Centrum. €3 liegt auf der Mitte bed
Diatteters. ; 0
3. Die grofie Ure. Befchreibe aus dem  Mithile i
punct € mit wi_ﬁ_f’i'lf!l’l'tcf}cr Sirfeldffniing den Bogen
G, 3iehe die Chorde GH unbd theile fie in 2 gleide 3
Theile. Dureh ihre INitte und durch dad Centrum |
siehe eine gerabe Xinie, tvelché die grofie Ure foyn i
toirds ,
RechtwinHicdht aui der SRitte bder grofien Ute |

fteht bie Eleine Ure DD, y
4. Die Brennpuncee. Trage die halbe grofe Are

pomt Endpunct der fleinen nadh der grofe Ure, aljy
paf DE und Df Fig. 58, = AC.

5, Die beiben gletdhen conjugirten Diame |
ter. Siehe AD upd Ad, theile jedé htm umdn | g
Fig, 63+, in'2 gleiche Theile, und siehe durdh G §
und m; §o wie burdy G und n die beiden Digmeter | (
MV unb NO. b
§. 330. Die Lage ber Ordinaten i beflimmen, | !

soenn der Diaineter gegeben ift. , -
@8 fey MV bder gegebene Diameter, Figi 62 | 0
Simm w ollEahelicy; siehe wM und verlingere, fie bis
MG = Mw. DBon G ziehe eine Parallele mit dem Dide
meter, i fie die Ellipfe in A erveicht.  Bon A giche D | 3
Aw , welhed die boppelte Drdinate jeyn fpird, welde | Y
bie Lage aller anbern beftimmt.
Parallel mit Aw geht NQ burd) bad Centrum #nd
sniitatrter I ctors ;
fit conjugivter Digmetor 5, 30

T




'

tie

ol
lg;

ity

162
il

(8

o
e
it
o

l1e

[re |

ljo

| (=
m

fer

1ty
%
b
102
DIt
e
-n'b
3

ifz

§. 331. s Fp-aral[emgrqmm_RSFU .- Fig, 64.
wlibed tie Heiven Uren einer L?'Ih_put bilben, T)at_ebg:l' a
il Glache, alé dasjenige, wad fid) aus ben conjugirien
Dpmetern MEP und QN bifben laft, und hier W XYZ ijt.
 Alberhount find alle wur die Cllipfe befchriebene Pas
nlilogramune ber Fliche nach emanver gleich,

§. 332,; Die bid jur Tangente ncl'}&ngcrfel1 Pere
punbifel auf Dem Gnbpuncten der groffen Ure geben mit
fngnder multiplicirt em Fechted , das dam Duadrat der
falben Fleinen Aye gleid) 1t

: 35, B T (R
AQ , BS=cd?; AQ :;—:—Zl, BSW‘a o Fig, 61,
§.‘3'33. Otenn nan aud ben Brennparncten Pers
pendifel auf bie Langente falfen Lafit, {o tjt das Probuct
Vger Rinicn ebenfalld Demt Qlaabmlr per Balben fleinen

& 1 ¥ e "
Uge gleich, TFH .fh= cd? ==, folglidy finD Die
Rehtecfe QA L SB und FH.fh ctnander gleich, Fig. 61,

§. 334. Dewegte fid) ein Korper in Der Ellipfe um
bt Brenmpunet ¥, Fig. 58., fo wurde fich feine Ges
fibwindigleit n einent Puncte M ju ver Gefehrinbigeit in
D (der mittlern Cnfjernung von E) verbalten, wie
VEM ¢ 1/ fM D, i, tvie Die Duadrafiurgeln aud dben
Bestoven. '

§. 335, Befihreibt man mit der halben grofien AUre
a8 et Gentrumt einen Kreig, Fig. 65, und errichiet
b derfelben bie willERprlichen Ordinaten Pm, Qn, Ro,
Cd,wnd verlingert fie big gunt Kreife W 3, h, ¢, e, o
behalten fich die Orbinaten der Ellipje, wie Die Drdinge
ten Ded Rreifed; 0. i

PHl:Pa:QIl:QbH.f.W* 98, K .
Wd Pm:Pa—Cd: Ce, b, b foic die halbe Fleme
Ure gur halben grofien Are.

§. 336, ‘Die Flache der Ellipfe = E verhdlf fich
e Flache des Kreifed (deffen Rabiug die halbe grope
Yre), =K, wie die fleine Ure sur grofen Are; Dile o

" "E:K = ¢ :a, unb dbie Flache der Clipfe

K..¢c
E""’ a 3 E : : S- 33_?#




§. 337, Jf der Seeid-mit e Halben Eleinen Yy
iefﬁ)mbm, o ift :
ErKi=—adte
K“‘T‘“‘
md E = —

§. 338. Die t[f{vfl;l{‘{.‘ '?Im{\e ift auch gleich eine
Kreidflache , Deren Diameter die mttrm‘ Proporfiongl
grofic pwifchen beiden Uren ift.: a:diz=d:c, alpif

d? ;
a.c=d?, el -IE = Kreidflache, fo ift die ellip

i = 5. Coap
tifdhe Fladhe= ———, welded Formular dad bes

quemfte ift (P=3/14150 40240

§. 339, Vi L‘:Hmm, tn Denert Die Brennpuncte
nabe am Lmtm liegen, iff /\ €OM ber Flade nod
faft gleich bem /\ QCM, Fig. 65., wob?i O der Bren:
yunct der Ellipfe. D o8 giebt ein Mittel, die Elipfe
nach einem gegebenen Werhaltnif 3u rimhn MWenn | i
Kereife BO per adite Theil der Peripherie ware, fo ware
Gector BCO I der Kreigflache.  ieht man nun aus dun

Drennpunct Q bie Linie QO , und 3u ibr die Paralle
CM, fo ift auch BmO 3 vder elliptifthen § (adye. |

Ponmert. Diefer @a*g findet in der Afronemic &Inmﬁ:
vung.

§. 340,  Die Jichen der Ellipfen verhalten fidh au
einander, wie die =“w\uctr aud thren Aren; und wen |
fich gleicdhnamige Aren gleich find, wie die anbern Aren,

§. 341, Wenr fich eine halbe Cllipje nm bie feffiie:
f)E’IIbt Ure bewegt , fo entfieht eine Urt Kugel, ESypharoi,
pie aber nach der .hu}twq der Fleinen Ape LIIH}IDTHC& el
fcbent. - €in folcher ﬁorpca Ejmbt (.I{thu:ue. Der |

Forperliche Snbhalt derfelben= 7 —3,14150 .+

§. 332, YUuch aud dem E_hlmbrr [agt fich eine @Fls
Itme {chneiden, ~ Der Durdymefjer deffelben wurd bann &
beémal der Fleinen Are gleich.  Die grofie Ure Hagt b8
pem MWinkel ab, unter weldhent die {chneidenbe hone
ven Cylinber frifffs e

——
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Rcfers Winkel = w finbet man Burd
" Sin. tot. ¢ : .
Sin, W und wennt W gegeben ift

Sin. tof. €

A= Bin.w

§. 343, Toenm beide Aren befannt finb, fo Iafit fid
bie Gllipfe Gevedhiten und getdhnen. :

@ fey Fig. 72. AB die grofieUre =a — 176; ED
bie Heire Qe — ¢ = 154, wid CP Ddic eine Abfcifie
=51 = u, vpom Mittelpunct angenommen, fo lafjem
fiy alle i Diefer Figuw fichtbare gerabe Rinien Darnadh
berechuien ,  yoelches in per ieiterhin folgenden Tabelle
geftheben ift,  Ullein Die @llipfe felbft yu geichnen, obdee
Puncte 3u finden ;- duveh weldye bie Frummme Linie gezogen
itd, mebime man u willkibrlid) , atnd nach und nad) ine
et grofer, big ed Dev palben grofien Are gleicht , und
besedne bagu die Orbinaten,  TWeil fich aber die Ellipfe in
ber Gegend Der grofien Ure fehnell Friummt, fo nehime
man and) anf Der fleinen AUre mehrere Ubfciffers und be=
fefone. Dagw. Die Drdinaten, welche man gehbrigeriagen
guf beiders Seiten bed Centrums und der Ure, auf der Die
Sbfeiffer genommen, rechtrinilidt nash bem Maaffiabe
(hier 1 Bolf = 100 Theile) auftragt, .

Formular fae die Orbinaten auf der grofien Are
e o2 i3
V{('—“ — e e Thi
4

a?.
A a% , u
auf der Flpingn Ure V(—-; s TE

Benn CP ober u= 5, |0 ift PM obery = 76,9
iy [
R e T )
20 e e —— ?.‘)fG
T A e E e 73,8
T T e
35 = = = 797

4Q — s = 68,6:
45 = = = 66,2

2 [

L]

B
o
=
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enn CP oder w = 50, fo ift PM ober y = 63,5
D3-S i G
b0+ i sh et o
65 — == == 02l
______——70 5] AT — 47,9
[l 1 R i SN
Abfeiffen anf derllei=
N o e R G e et 87,8
fo, == = e iRl
550 e ot e
I e T I 84,9
B5 < G
30 = = == 8
Y i B
4O o ke IS S

Diefe fir 1 Quabranten berechneten rdinaten ek
fen fiir alle vier, und find odilig hinveichend , die Cliiple
31 iehen.

Formelntafel gur Devednung aller Qinien in ber. |

Gillipfe Fig. 72. |

s S Yerth iy |
Simuznf Sormeln, l 3 aI)Ien.l |
AB = grofe Ure c* X
Bami T a e e 176, |
AC =halbegrofe c? |
‘_ﬂ‘n'_ ‘i‘ & E{} el S e T 38“
DE = fleine Yre je=]} ab o+ + « P4 g |
DC = halbe fleine] ab - 2 |
Ure  Fe=Tom e v P }E’ :
CF — Cf Brenn- a2 —¢? 4 ;
puncte =1/ “""4 ) 142’ =
Ff = Ubftand der a% =2 ;
'y = } e e e 8:’;2 )
LDrennpuncte (— 2]/ " 3
Paramgter o - '1

C
b_? o 1 ¢ % 134,75 ‘
76 |

PN

PC
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i = Berth m
Rinten. \ Formeli. \ Sahh}'n.
R - e ———— .__'——-E—'.——u_,,__.._-———r-:ﬂr
0= ubfifie, o 2t @y
geben, lo =1/ (”i-‘"';- ) 51,
PM = Srbinate e%s . 02 BERLL — A f
Fu u T T,r""'“ 2® ) 62,72
P0 = Subtan= a* —4u
gente e s 100, 8¢
OM= Zangente |= 1/ (OP° + PM?)
ff\ili-—-ﬂrllz 2
s L 4_1_1 \118;??
c* ruty
H(5-))
M = Madiud | | u'/ (a® —¢*)

'i63,3t

pecter  (—22T -
{M ey ﬁﬂt‘llﬁ@ ,' u ]/ (az A 62)'! :
pector ‘:-;a+ e 12,09
' ]/ (a2—c*)!
B |=ar—e)Gam— 7 |3065
! 3 D
Ed: — ] 1 (:13 i L )
. — ? o N 1}{95
AP e —_— x d=—U ¢ v * 374
PF = o= * 2% —C ?
=u=} ( 4“" 8,4
Pf o = a2 =iy
=u+ V( "‘“) 93,6
AF 4
; Brennpunet : s ‘
vom Seheitel |— Ia—=]/ __._44:_.. ,) i43’4
Ad s o u (al e cg ).r >
=z3= PRt 76,05
ober L a — Cd
Pd — @u_fnwr: ct l.li ‘
_ﬂl@a[ﬂ' x: "? T F‘?fo"
| co
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Linien, Forneln, 1 3\1(). :1 ;
1as | b
CO — —— -‘T 6 4 131384
:71 - s
0A =~ - = =32 . . (638
Md == RNormale =1/ (y* + Pd*) , |38
. A= i + | 79,00
CM P = I/gu:" +v*) . 80186
MV = Diameter | =21/ (u* + y*) 161,73
A PM ., OA £
A, SR o vt O_f)—”_" P 39;63
PM,OB
BS o - =D ¢ ¢ ¢ |14924
PM ., OG :
CR e =op " ¢ * 19448
CJ = Ubfciffe ded| a* 4
Diameters |V — 1/ Pl u') 4T
NJ == Orbdinate e% “etv? , :
baaaf - | =1/ (o~ 144/03
NC = Balber con= = 1,/ (JC* + IN?)
fugieter Diamet,
! e e al _
oDet l:]/(i'-—u 23 +E 84, 4%
A u?—
: Croo Ry ® ~Uas
NO = 'conjugir- 21/ — ==~ 4+ (168,03
ter Diameter 2 ::,) 41
NC?
MR - o zaﬁ“ i & 4 o 60.'0?-
OM. OB
05 = - l: TP ko 282,48
OM . OA =
OZ o e fmm— —~ 5 , {7519
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Werth

finier. \ Formeln, %53{3 h?.n.
R = e ‘

e - — |=at(Z-—32) (28984

VX = bfciffe auf gegeben o o 's + |22,5
bem Diameter '

M, - - MV — VX 130,2

(X= WX Orbic| (MK.XV.NCF e
nnca.b,Diailltte1*": MG '_"> 58,46

Fh Perp. auf die]  dM . OF

Tangente qu . — Od R 7
Brennpuiick

e S OPH PR e 100,28
0d o= = — OP 4+ Pd

nbcrl—_" 0oC —dG i « '+ 139,89
il Yerpendifel a.| dM . Of £

0. Tangeinte =, SIS 102, 72
0f o w= . |=OGCHCGf . v 110444

. 2.0 3,410 00 -

i& - — he B e 21 86r8
Slacye der (.%ﬂtjp_fc . T C19Raaf
Snhalt der Sllips | 2.c%.3,1413ees | soroax

2k L B.C IR TR 12183440
oide = 6 | Sui:
Maay

R A

- Bon der Hyperbels

§.344 MWenn jivel RKeae ECD und RCS Fig. 66. mit
bn Spifien gegen etnaiber fichen, und cme fthneidende
Chene VABO durd) peide Regel dringt, {0 entfiehert
auf den Oberflachen ber Kegel pwet frumme Rinien UMAN
md ZBO , weld)e Hyperb el heifen. Su A und B
find die Scheitel berfelben; OB wud BZ {ind di¢ Urme
oer .?gl)p:crbel im obern, und OA und AN im untern Kez
gl Die Figur inn obern Kegel it ftetd Der im untert
gleich , ber Sehnitt mag legen; wic ex will o WeRIE & nue
bribe Keael trifft, ' '

BDer




5%

Der Ubftand der Scheitel von einander, alfo bie te

wie AB heifit bie grofie Ure oder Iwirgare; bie
Berlangert beide Hyperbeln in gleidhe Halfren Hiellt,
. ©me mit ber Grundffadye parallél geleate Ehene HEG
durdpbringt nun audy hie Ure AV i P and die gange
Hyperbel, und bildet cinen RKreid, ber bier yur Hilfe
GMH ju fehen iff.  Die MP ift auf ber Are AV und
auf dent Diameter GH in P fenfrecht , mifit den Ubfany
Ded Punctd M von der Are in P, amd Heifit Orbdinate,
Der Abftand vom Siheitel, bic AP, beifit Ubfeiffe
und wird durd) x, fo iwie die Ordinate mit y begeichiet,
weil beide veranderliche Grdfen find, und Hon der Lage
ber GH abhingen.

Die Gleichung fur die Orbinate PM = v finden wir
folgendermagen.

Man lege da, wo die fchneibende Ehene in die Kegel
bringt, bie parallelen Gbenen BL, und AF durdh tie
Regel, dann it A BFA abnlich dem /\ BGP; und

&\ BAL dbhnlich dem /A APH, baber

AF.BP

BA t AF = BP : PG, und PG = TR

BL.AP

AB : BL =AP: PI‘I, und PH = _—Eﬁ“-
GP:PM =PM: PH,; uid PM? = GR,PH.
Gcht man nun fir GP und PH bie chen gefindenc

AF.BP BL.AP
Werthe, {o witt PM? = y2 = ———— , ———

PIIBAS

n einer umd derfelben Hyperbel find beftdndige Grofien
AB=a, AF und BL, und bringt man fie gufammen,
BL..AF AP.BP

1 e ey S———— il w— g2 3 .'h 'E
foift — 5 in =Y = PNS DRt
BL.AF - :
AR heifit Parameter = b; da nin AP =%;

BP —a+x; AB=a, {0 witb die Gleidhung fir
Rie Ordinate der Hyperbel:

a+x bax bx? bx*
v = St ——— p— = bx 4 —
- '( )x a a bx Vs

a
folge

fi
1o
;'ﬂ

bey




on

b2
BET &

gty it y =1/ (bx+ = -

§. 325. Die Warzel fann + und — haben, folge
iih giebt 3 anch yweierlel Ordinaten, woopn man cine
plifte und Die anbere negatio nehmen fann, Auf der
wergare AB Fant ¢8 Feine Ordinaten geben. ~Die Arme
b Hyperbel fonaen unendlich Tang fevn.

§. 346. TWenn man auf der SNitte Der grofien Are

i C elt Derpendifel evrichtet, welched die halbe Quadrate

iegel qué dem Product Der grofien Are und Ded Parae
metesd ift, {0 beift Diefe CD, Fig. 67., dichalbe Flew
e Ave; folglich if Dd —1/ a. b= ber fleinen
e, welche daher bie mittlere Proportionalgrdfic 3wk .
fihen der grofien Ave und dent Paranteser it,  RWegeidhuin

{_',J'
e fle mit o, b glEase=cib WO a=;
| el
a

§. 347, Sn ber Hyperbel gicht 8 gwel Lrennz
pincte.  ©ie liegen, wie in allen Keg elfchnitten, da auf
ber'lxe, oo die bopyelie Sepinate dem Parameter gleicht,
Fig. 67. ift mno =Parameter, bt B und tfind digBrenns
puncte. :

Den Abftand ey Bremuprncte von pen Sdeitelr

ab+ ax
aieht dag Formular AP = Bf—=— %23+ S :T_._.)#

Mechanifch finbet ran die Brennpuncte, indem ntan
it ben Scheiteln Perpendifel AE = palben flenen Upe
€D ervichtet , nnd mit bem Radius OB gtien feid bes
fhreibt, welcher durd) I und f geben noud,

§..338. TWare grofe Are und Brennptnct T bes
fannte, {o wide durd) einen freid, deffen Radiug CF
ift, auf dem Perpendifel AE im Sdheitel , die balbe
feine Ure gefunben,  Der Ubftand dev Brennpunce
Al V/ (a* 4+ ab) _

2
§. 329, DasRedhted aus AF und BF ift-bem Suadraf

Yer holben Keinen e gleich ;. oder AF.BF e = CD?,
_§.t 330#
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§. 350, St der HHvperbel verbalten {ih bie Hude
Brate jeics Ordvinaten y uid Z §u etnander, wie (a + x)
x: (a- \Jv pher ax 4 X% av <4 v ', 1wobel v bie
Abfeiffe yu z ift. :

§. 351. et grofie Are 1nb “Oa -ameter gegeben
find ,-fo wird fich bie Hoperbel Feidhwen laffon, tndem
man bie - x  willklibrlich nimme , nagh  der gurmt!

lm

y=1/ (bx Die Dagugehdrigen Ordinaten he

rechnef, und qcfmrgl'mmﬁn auf die Ure tragt.,  Die
Q’ubpmtcn yieht man aud freier Hand 'nm*rmen, uib
palyer mafjen die x nidyt febr von einander verfchieden f ;u)n,

@ejesst, man babe die grofie Ure AB =100 =2
vent Parameter =50 = b, und dieUbfciffert vom @d}ei:
el an folgendermiafen geromnen ;

x = 3foifty=12,43 X = 50 | 1ﬁy:61,4

6 — — 17,83 55 — — 6528
Q — = 23,15 6o — — 60,28
12 — =— 23,02 65 — — 73723
15 — =— 29,35 70 — =— 77,13
18§ = — 32,59 75 — — 81,01
21 — == 35,64 86 — . — 84,85
24 — — 38,57 85 — — 88,67
27 = == A1,41 Q0. — == 02,40
30 — = 44,16 95 — — 90,2
33 — — 46,81 I00 — == 100,

36 — =— 49,48 i, fi .

39 — — 52,06 Hiernach find dieHyper:
42 — — 52,61 beln Fig, 69, ?Olllb'ﬁ
45 — = 57,12 geseichnet ; 1300l = 100

§. 352. Werden die Abfeiffers vom Mittelpunct G
an genowmmen, o ift die Gleichung fiue die Ordinate
I.E:
Yy =73 —3¢?, wobeiu=CP,

Dann ift bag Verhaltnif der Orbinaten y und z alfos

rio(e 1) (= ()

e

iint

be
ﬂ[ln
O
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§s Eutfernung ded Brennpunctd vom Scheited.

AF : . é‘ d + !"1_ J"
V(a® ¥¢?)
g gom Migtlpunct CF =—— — =~

§. 353, Der Unterfhied zrveicr geraden Rinien aui
fon Brennpuncten an irgend etnen “Punct N Fig. 67. ift
dlemal ber grofien Ure gleidy, D L NE — N = AB
per = a.

Ynnierd Sin der Ehipfe war die Gumme diefer Sinien—a,

§. 354, IBird die fleine Are an bie Scheitel fenbe
bt gefest, wie Fig, 68. AE und BE, und durc) ihre
Endpuncte B und durcy’s Centrum eine geradbe Linia
CELS, die werlangert CEWg ,-bedgleichien nNCEV
ift, fo heiffen Diefe ¥inien gCS und nGV Afpmpica
ten, Niegufammenfallende. Sie nabern . fidy
spor beir . Hyperbelavmen  inumner melir, erreichen fig
aber e,

§. 355, Nennt man die bid sur Ufpmyptote verlang
gtfe Ordinate PL =-Z, wnd PM—y, Piff Z—¥

z ]

BT = ML,

Sn den ahnlidyen %rcic&‘en CAE und CPL gilé
CA.: AE = CP : PL,

4 gt
b_o W

2_:‘_‘__11;2

gu
pher a3 € = Pz, mdbz=",

u +
:i‘ﬁé oon dent einen Aeme gilf, wird fur alle 4 Arn
elfen.

S | e
§. 356. Dad Rehted NM . ME = AE> =

8ieht man vom Enbpititet einer Orbinate cine gerade Linié
mit ber geofien Ure parallel, die Linie Md Fiz. 68, bid
jir gegentiberfichenden Ufymptote, fo ift 2ad Fechtedd
| - |

Mg, Md = B :
kA e § 25%
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-§. 357. Man Ffann auch auf ver Nfpmptote CL7 | e
Qrbi”””“r;‘eii‘ Fig. 65., JA, BT, OM eriihten, §am
welche niif der jwetten Upymptote Gn pavallel laufin,
Nunme man die Ubfeifje auf der Ajmnprote, die CO=u, i

4 o

a*-+4c? 48

M B GO et BV

und OM =y, fo it CQ=u= oy ! und QMzy | 1
2*J c*

16u G

§. 358. Cine Orbinafe JA auf ber Afpmptofs | 4

(X

nad) bemt Scheitel A ift befonberd merfvindia,  Sie if

- ~ &
—=CJ =JE =1/ (QC.QM) = |/ 3—%3—. Dis
*yct :
ssuadbrat von CJ, alfo CI* = u o heifit die Poteng El
der Hoyperbel. '
§. 359. Die aufier ben Hyperbelarmen gvifthen | z
otefen und ben Afymptoten befndlichen Linten LM b i
mN find einander gleih, LN mag liegen, wie fiewil, - |
§. 360" Wenni die Lage ber Afymptoten, unden [ 1
Punct M in der- Hoperbel gegeben ift, o laft fie fich
aeichuen, B

- falbire Fig. 68. ben Afymptotenrinfel 8Cn, und |
3iche bie CH , welche die Upe vorfiellt; fiche bie Poten }
a?®+ct

ber Hyperbel, weldhe = GI* = CQ . QM =7 |

Die Puncte Q, und M find gegeben ; und OM iff parald
CN. €3 ift aifo CJ=]/(CQ.0OM). Diec Grope
CJ trage auf die Ufpnptote €S, und.ziche JAI__—_‘.C.!,
mit CN parallel, o iff in A der @cheitel, CA. bic halbe
grofie Ave, ein Verpendifel AE auf A ift die halbe fletne
tre. D nehme man die CO nachy Belichen = x, und
fudhe dagu die OM =y, Uber x.y= GI7, folglich |

S s oy
e T

C .
=+ Deredynet man auf biefe TReife recht viele |

nabe a: cinanber legenbe y, und teigt fie auf bie ‘l}lljlf_*f :
ber Afpmptote, fiir welche fic berechnet find, fo, Dap i€

it Der andern Ufpmptote parallel Taufer, ,g,icl:t-b:!r};“g
il
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fre Gnbpuncte gujanimen fo erbdlt man den SHpperbeke
gm ATM - 1nd auf gleishe 2rt aud) L& acoern Arme.

§. 361. - Die Lage ber Afymptoten ift eine Haup=
fidie, und hangt von Dev Grdfie der beiden Uren Ab. €%

it abgr
CA : AE = Sin. tot. : Tang, 0.

§. 362. Tenn, was oft ber Falb i, der
ffymptoternwintcl HCSund ein Punct M in der Hoverbel,
fljp CQ und QM gegeben flud, fo findet mai:

bie Fleine 2Are € == 4 Sin. <0 . 17 (CO . MO),

bie grofie Upe a = 4 Gos.< 0. 1/ (€Q - MO).

§. 363. TWeun in ciner Hyperdel beive Aren gleich
fid, fo ifi auch per Paranierer jeper Ave gleich, und Die
fyperbel heift gleidh feitig.

Bie Gleihung e dann y2 = v — Ia*s pbet
2= x? +ax, je nad)ydem bie bfciffe oom Mittelpunct
s v Scheifel an genonmien worder. Der Ufpmps
fote - 9Binkel iff = go°; der haibe, oder < 0 =45°.

Die Ordtinaten tn der gleichieitigen Hyperbel verhals
fen fich , Die bicifjen vom IMittelpunct gn genoyumen,

}’:‘:Z:“‘:u:—--}ai;\'z——iuz,
wobet v Abfeiffe yu z. Wenn aber Die Abfciffen vonk
@chettel an genomunen werden : -

yo vzt mxbebax 112 +at -

. ~ (a+x).x): (3+0D).Y wobei t unbx
Hbfeiffe s z und v.

o 8. 364. Gine Tangente Tm Fig, 68. berihrt
bie Hyperbel nur in einem Punct m, 1ind trft verlangert
1;'3'11}0} bie grofie Ape in T, ald and) beide Afprptoten i

uno g,

Man zieht die Tangente folgendermagens
Rche aud dem Punct M ene mit der andern

Ufpmyptote parallele Linie rah nach der nachften Afyniptote;

trage Ch nadh hg, fo find g und m sl Puncte, durd)

weldhe bie Tangente geht. Daun gilt in ben ahnlichers
AQreiefen ghm und glt

gh 5 gC = gm 3 gt; sbergh : hG == ga 3 mt;j

' st
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weil . gl == hC) it audi gom == mt, wnb bie sk

fchen den Afpimptoten eingefchlofjene Tangente wird durd H

pen Berubrungdpunct m fietd in 2 gleiche Theile getheilt Ef
' l

§. 365. Man falle in m ein Perpendifel mp. auf
‘Die Ure, cin Perpendifel Vi auf die Tangents, fo il'[
Tp Subtangente, mV Normale, pV Subnow B
male; pm Ordinate = y; Bp Ubjciffe ==xund CpUss § ™

fciffe = u. G
. ab 4 asbx cu
DieSubnormale Vp Ty oder —, ' | gt
a ]
i
' (a+x)x &
Die Subtangente Tp = ~——-——=, oy | *
: g I Fatxl TRt
u®* — 1 a* qu® — a2 ]
== ,.00er e i
u a0
3 S gau —a® i
Die TB = ~—— _ pher == Ybftand bes
Zangente vom Scheitek b
¥ [ a‘ a:“" - & |
Die CT = — pber == ~——— = Ybftand bee | |
4u 2a+4x 38
Langente vom Centro, }

Die Tangente Tm ift Hypotenufe im A Tpmy
aljo = 17 (Tp* + y2). 3
g e*.u

Die Normale Vm == |/ (y* 55 (*ar) )

= 1/ (pm* +pV?),

§. 366. Cine inic, weldhe dburdy vad Cenfrum €
gebt, iy innerbalb ber Wfpmptoten halt, und alfo beive
enfgegengefefite Hyperbeln in H und h Fig. 70, {thneided, |

-Beift ein Diameter, und ver Theil bH der 3werg: |
Diameter,

_ Bieht mman vom Punct H eine Linie Hp, paialid
it der Ufpmptote CL, verlangert fie, b8 pG = Hpj
und eine andere Hn mit der Afymptote CO paralld
and ‘verlangert fie big ng — Hn, {o ergeben fich sivel
Puncte G und g, durd) wwelche unb durch bas Eenfruid
fic) die gerade Linie Gg iehen [aft, die weifer, 0
cpngugivter Dianmeter genanng tpird, j
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€

e GC ift bann gleid) gC, Die Rangente gum Pitnck
i H, aljo die Lnie $Q ift gleidh bem weiten Digmeter g3
it ] 8= CG, und HG — CS; HQ — Cg=—=GC—HS.

(il * . : - s
i[[ §. 367. ©inD bie beiden Diamefer hH unbd gG ges
gbet, fo “findet mtan die Tage Her Afpmptoten, indems

Ot : . i
%; min HG Galbirt, und burd) C und p die Afpmptote

CpO 3ieht.

1 §. 368, Gine mit ber Tangente SH parallel gego=
7 ene Yinte tw burchichueidet die Hoperbel in jwet Puncten
inv anp w.  Der Diameter ZO theil fie in rin 2 gleiche
Theile, fo daf vr — TW. Die Lnien vr und rw heifen

bes : Y s . Hinda it
* 1 Didinaten ded Diameters, Nennt man eme D=
dinate Ded Diameterd z, den Digmeter hH —a, Gg—b,
b Cr Abfciffe vom Centro an auy Dem Diameter — s

'L!;'. S: b #3
o | PItZ> =5 = welched die Gleichung fur die

Ordinaten deg Diameterd it

b §. 369, 3ieht man Beliebige gerade Linien von eingk

Uffymptote zur andern, 3. %. HJ und LT Fig. 694
und wo beide dte Hyperbel {chneiderr, mit Der anbderrs
m, | Apmptote Parallelen, wie nKund No, fofind dieRedytecte
Hn.pK, und LN . NO e¢inander, und aud) dem LQuas
) Rrat ber Halben Fleinen Upe gleich.

§. 370. Das Parallelogramm aus Den Beiben Arers
AB (Fig. 73-) anb EE , ‘oder a . e:ift gleich dens Paa
¢ | wldogramm ‘Der beiden comjnairten  Digmeter hMe
{be wmd gG..
ey | §. 371. enn man von beiden Brennpuncten E
g i tmd f an etnen Punct M Fig. 70. aerabe Linten £M 1

| MF 3iehf, und dern Winfel fMF purch eine getade Linig.
gl | T falbir, fo ift die Linte TM eine Tangente; une

i
b
il
4
i

IPEI; | fM ;: FM = fT': ET

f 3:' + cz i a
vel Yber M = Ve el o + — g
il : ® A

| a2 4-c*)u -3

it g EM.::-,-,V( B

T B oy
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a¥ L {a? 4 ¢*
R :r (a* 4+ ¢%) ot + at ;
alfo {1 S s R A

- s n‘.}u W
1/ (a* +¢*)2u-—2a"

A 137
..r'[.n

e

§. 372. Teil die Winfel x =y —"n=o, §
shirbe el Qichtfirabl bM Fig, 70., deffen Richtung nad
e Brennpunct £ gebt, vom Hyperbelarm AM {o g
brochen werben, daf er in ben Brennpunct F gelangen
mifte,  Daber heifen F und £ die Drennpuncte,

§. 373. Gine Linic qus bdem Brennpunck an bin
Berfhrungspunct M der Tangente TM heift Rabiusd
vector, uglinie oder Trager.  Jhr Werth i

§. 371. angegeben,

§. 374. Gine hyperbolifehe Flche [t fich nurdann
Berechnen , wenn die beiden Arme dburdh eine doppele Dr:
dinate rs Fig. 68. abgefchnitten find, €8 muffen Damy
Befannt {eyn beive Aren, Abfeiffe €D, und Dedinate Dr
nebft derent Werlangerung tV und swe  Nun findd

man DV 2
€B : BE == CD: DV
a ¢ cu
TR o e T DV, und DV = —.
Pt a

Qieht man davon Dr ——y ab, fo bleibt V.
Uuf gleiche Weife 1aft fich aa, bb,cc, dd 1. , big
man it BE parallel 3ieht, finden, ~ Die babutrch -entfies
henden Eleinen Trapesia BEaa, aabb 1, fo t0., worn Die
Frumme byperbolifche Linie fir . gevade anzunehmen 1
taffen fich berechien, ihre Summie vom Trapesio BEVD
abjichen, fo wird ter Raum BrDB — L Hyyerbel ibiig
bleiben. ' '
Dicefe BVerfahrungsweife ift mithjant, aber Der en
sige Weg, ohne dic Kunfigriffe er Sntegralvechnung 3
einem ertraghichen Refultat zu gelangen. :
Uud der Sntegralvechnung findet man flr bie fnvers
wel eine glemlich Brauchbare Formel:
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‘ bx? ,
g1 bxt o halben Byperbol, Flache,

el ifE x eine Abeiffe vom Seheitel,
§ 375.  IBenn fich per Hyperbelfarnt' Br mif Det

{ Yymptote EV um bie Ure BD bewegt, i enfjicht cin abs

gitliryter fegel VEEW, i welchem bie Hpperboa
vibe rBsr ftectt, Deren forperlicher Snhalt gefunde
fid Dueeh) :

(2R* 4 cRie2) s P H

& E
i R = DV ¢ = fleinen Ure; P= 3,14 4 v
H=BD = Hihe. '
§. 376. Bir fommeliy nun bic fammffichent Formiw
Live in elie Tafel; und- fugen thre Sablenwertie y weldye
i der Fig. 73, Seichnung und Rechnung -wdereunitiniiig
gegchen haben, bet. Diefé Gigur tjt nach et Bereds

mung §. 351, gezeichnet, X Decimalzoll = 100 Theiles

Sormeltafel e die Hyperbolifchen Linien.

3 ablen
. = Sablen=
> Sorneln,
Linten. S ‘1 werth. |
AB= grofien Ure c® l
A o D Lol st v
ECE=Fleinen Are|= ¢ = 1/ (ab) « |76/71
Patameter —gey . © &
gebet oo o |— b= el s 50, =
AC = CB =l ~c* ;-
-~ ’ . L ——— g —, el
bengrofen Axe |— 72 — 2 ¢ + |30, o~
@
CE:AE:HET 5 VV(a.b) ey
—halbenl, Yre|=FC =", 13530 [F

AF=Bf = 3bfi.| 1/ (ab+3%)
b. By, f:-.Ed)citeII RS
CF = Cf = Asft.| - 1/ (ab +2%) e
B, Birp, v, Centro|= TR 61,237 _

W Sinjes

—3a|11,237

N ISR — S
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o o o A

i, e P 418

#W

Liniei, 'I Sormeln. I 1'{3:1[*"11 |
= ﬁbtt‘ | I
AF —Bf, inTWer=] 1/ (a*+ c‘) I -
then der Uren =77 - T2 >'al11,237
CF = Cf, in Wer:- / (a*4¢*) 4
then der Uren (= = . 161237 |2
HCRund WCK, [Ufymptoten{ind unends S
lich, woie Hyperbelfarme. Y
II.'I’ + c2 &
JB=EI=CF =/ (——) , | g
CJ2 —YPotenyder| a* 4+ c” S -
Hyperhel STRE T A 937,35
s@ifel R CW |2 Tang,” RCW |
— Yfymyptoten=| ¢ . Sin, tot, 35°16’
GBinkel Lo e
’ und < RCW }‘9“"32" ]
AP=Ubfciffevomi=x, gegeben o + |2
@d eitel lF _
PM :Dl‘binatc bxAsp
baju —~y=1/tbx +—/, 39,528
CP:ﬂ[bgﬂﬂ-ﬂ ol — wu, gthbLn’ ober -
Mittelpunct aty* a* |7
F—— ci'_' — —'4"’
PM, Ordinate yur c*u? : 5
Abiciffe v, Centro|Y— —a‘g——:’fc‘*) 39,528
. 1/ (@@*+cH)u 2 =
Fm Rabdiud vector = — — —141,855
a 2
s = = = .+-5- 141,859
PF Ubft.0.Brenn=| . 1/ (a%+¢?)
puncte v, 0, Ordin, = = —u 113,763
Pl verlanaerte Or=| _ %
. - Lao —_—— 5 032
dinate 3. Upmpt,|™ a 3 % « |29

Limeity

AP
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-ﬂﬂﬂﬂ -
Linien. i Sormeln, . \ Sahlen=
i At | werth.
: = bl e T
Ml Berlhngerung = 77 T Y7 ober —=
per Drdinafe Tisa o ca 13"5%
=)
Hech et v M ; Ti[] g
4
S _ \__ f¢ i
VM . & 5 'I"‘" H_r{[l 92’,561
G dbfeifie avfl,, - A e
ber Afymyprote u'= m"_f,r S‘?L}Ci‘*fn‘ys*
Mi:?.'..‘r’bmath.wf : as L c*
bet Afpmptote If)u o % [12,019
TM  Tangente|__ u?—+a?
jumt ])uwt M~
57,438
33 4)
; ! (a a4+ x);
TP Siibtangente | = — L
= g fatx ober
o -}Iai
o= 1 41.?66&
MR Vot - - EoEN"? c*u?
IR Qotmale =]/ ( )+
c* >
i Eﬂ & b 54{48‘
PR ket ctu
Gubnotmale | = — .« + 375
TAS Abfe. v. Tang.! . h 9% pau —a*
vomt Sebeitel |~ a ShAx ober 41—1—— 16,667
CT%%{:L . ZTang. & A
5, Mittelpunct | — v o 33,3
x Li /
; ZDIJmm.,uumbl | Tl LR A
M Zinfes




Wmm’__’

| 3ablen:
Qinien, | Tormeln. 3ablens
; } LML | werth.
[ -
M Swergdiantet.J2 == 2P/ (0= 4 ) B 1169,556
CM halber 3nergs k P
Dramerer 5 }< En ey 3 ‘ 17
Gg conjugirter 8 — j i e f"‘di '
Diameter 2., 8in. i. M1 149;{’91‘
Sin. {ot.
.V‘\"[ == Mt‘.‘_‘ r'f' 1ede '“tllu Qinten— Mt,
- CG =174 unbim /T it:ILMI
‘hm. 1% ,'\11 and it = C1) \0 0ie
I8in tor, | o Mg o= piitpe
tof, lbrnf) 1Erm.uf
op — pq, Ordina- 5y
fc auf 0. Diameter| —2— l/(‘ ) 71,186
Cp Abfciffe auf |== s, gegeben, ut
Pt Diameter a2z2
o ( |1
Dic Rechtece
ON.NO g% 3
Tow.wl 82— 00
¢ GRS 5. ey g;_f_;: 4
Od.dL 'E£& _
Der Winfel CVj— Sin, VCt . Ct 100°43
SRinf GtV —180° Vt i
— (< V(i
4-< CV1)
»nd nt im- gegen={== 180° — (100° 43/|8°45’
wartigen Fall + 70° 32!
Soperbolifche 5 el —a g bx*!gor 57
= e ey I
e MAPM e
Ganze . hyperbol.
Slache MAPM | — ( 2, 1L by} _
g r;:jj%,ls%
- iz [__:?’ Taa
tV oa )2

e
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WM
Linten. ] Formelny \

forerlicher - Jn= ___(Q,Rz—t-cRm‘uz},P.T-I 327075,8

balt der HHPer=i— BT P S Kubirmanfy

boloide MAMM Lo op Rm= vl e = fL.Ure

Qablen.
fwerth.

e

—
A

- P ==3,38..) H
f SR . s LA |

T ————EE

XT. Bon den Linien. hoberer Ordnungen.

§. 377, Unter diefeny JMamen perftelt man folche
Binien, tn deren Gleichung ¢ine hiohere Poteny bon X 1ndy,
alf die et vorfomuat, -2ie wollen einige Derjelben bes
fraditen und ihre  Seichnung und Berechnuirg Fennein
leehen.

§. 378." Die Ciffoide Fig. 74. entfteht aljo:

Snemen Kreife nehme man 2 gleid) weit von A Und
B entfeente Puncte D und F, und siche die Lintenn PDh
wnd GHE fenfrecht auf ben Diameter AB, Di¢ Chor=
bon DA und A Flh burchidhciven. die Perpendifel H
id b, Dirch die Puncte by Hand L (auf dem €nd=
et oed fenfrechien Dianreters CL) gebt eine frumme
finie AHLIL, tweldhe der: etie Urm e Siffoide ifts
Derandere Halbreid enthalt Ben anbern Armt AMIN,
 Der Diamefer AB 1ft bie Abfeiffentinie = a; AG
tine Ybfeiffe = x, und GH Die bazugehdrige Ordinate
=y, 3ur Abjciffe AP gehdre die Drdvuate Phj 3u AG
gebbrt GLi, SMimmt man nun mebrere oo A und B
gleich weik abftchende Puncte im Kreife, fo finbet man
auch mehrere Puncte, bdie tn ber frunumen inie liegen,
md die' endlich zufanmren gesogen, pie Frummte Yinie
barfteller. :

Die Ordinate y findet man durh folgended Formuz

x_%
sy =1/ ( ;’—x) Dic Fig. 74 ift auf diefe Meife
emfiruivt, * ACG = 50, olfo AB = a = I0C0; pie b=
i

-
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