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§. 275-299 die Parabel mit ihren Gleichungen, Zeichnung und Berechnung
aller ihrer Linien nebst einer Formeltafel.
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;,n ihe und aftronomifhe Rechnungen' zu machen Haben; !
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‘i11=t;’, Parabel, Ellipfe wnd Hyperbel Ve b
Lehre bom Rrcid uu.;mr man mit jur (ann.f“w Die: abet

gor Der Parabel, CHipfe und Jw“ubd gehdet gur b |

hern Qn.nﬂur!u, von welcher wir die 1‘0151.Ltllfillﬂ' :

Lehren anfubren wollen,

Der Kreid entfieht, wenn eine fdhneibende Ehene pind
Kegel {o durdhoringt, baa bie Durdythnittengue it o |
Grundilache paral !u wird
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& AB parallel fwird, fo enitifelit auf ber Dbaflachd
abfrumme Sinte GLES, welde Parabel heigt.

Gp fey BL' die fehneidende Chene, Mon lege Day
w fic it den Kegel dringt, die Ebenc ED, und an =
wit andern belichigen Orte eine yweife Ehene KH, beide
it ber Grandflache parallel, durch den Kegel, o werden
i Durdyfchnittdfiguven Kreife feyn, o ber Parabels
it die Kreigflacye HIKL frift, e tireht ein Durd)z
tuite, bee jur Halfte in dey Figur angedenfet, unp J L
i, Diefe JL. fteht auf dem Dianeter HK in J, 19
fudy anf der Mitte Ded Pavabelfhnitté EF, welde Are
hift, fenfrecht, und berithrt in Li forvol den Kretd HLE,
i bie parabolijche Linie ELG, tweldye leftere Durel)
bn Ubftand JL von Der Ure beflimmt wird,  0a Die
Elone HK belicbig gelegt ijt, fo wird der Perth, den
wir fie JLo audmitteln, allgemein gelten, die HK mag
ligen, wo fie will; man fieht balv, dap JL, grbper wird,
e weiter HK von E entfernt ift.
Dt Dreiedte ADE unb EJK {ind einander abulich,
Yijer gile

_ _ DE . EJ

AD:DE —=EJ: JK; unh JK = “"‘—"i')*———'
Retl HK Sor Diameter eined Kreifes ift, und JL fenfrecht
barauf fieht, o gilt -

JL2
HBIL =L IK, i IK ==
HlI
'Pa DE—HIJ, {o fann gudh DE fur HI gefelst were
ben, dannift JL2 — DE . JK; unb fur JK hatten wir
DE ., EJ

b Werth —Ap  Sefundern, toird nun  Diefer fir JK

sund JLA—=—HJ.JK

gt fo ift

DE.DE.EJ DE?*E]
JL: — Rt s
AD AD
n einer und derfelben Parabe! iff AD und DE beftane
bg; EJ und JK aber Hiugen von ber-Hdhe der Ehene
r E L= S
HK wb; folglich ife Ap e Deftanbige Girbpe, une

heifit
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Riwe 35D, x-unb y gegeben, fo finbet man den
Untamieter, toenm man an den Punct m einen rechten
afel felst, deffen einer Schentel n B liggt, Der anbere
Ehenfel wird die Ure n d {hueiden, uud dadurd) doiy
Jatameter ad Defiimmen,

Jare o und y, ober da und am gegebent, o fanbe
man aB ober x eben {o, weil die Lage ved rechten WBin=
Ba an e durch die ded einen Schenfeld dra  Dbefthmnt
Wi, und Der andere die Ure in B {thneiden mup,

Die Drdinate v findeét man, wenn fian x uhe p m
tinee geraben Linie an einandeér feBt, il Cnbpunct von x
(e i 2 ) ein Perpendifel am errichtef; deffen Lange
birch Der Sretd befrimumt wikd ; ber jich ausd ber Mitte
berx 4 p durch B und d jiehen lapt.

§. 278, - Wenn dic Parabelarme glattpolirte Flae
fon warcs ;o toiwden alfe mit der Ure paralle! eyale
lmde Qichtitrablen SR Fig. 49, nach der DBrechung in
iﬁm Punct F ufammen Eomnen, welder Brennpunce
DIGE, : :
Der Abftand bed Brennpuncts pom Sdyeitel ifi 5 p
(Warameter ), und die Oedinate auf demfelben it 3 p;
) Fig, 49. ift

FM=Zp;und TM=p
AF == p.
§. 279, ud ber Ab{ciffe und sugehbrigen Orbingte
! e PR?
finibe ori B Sl e,
fndet fman ben Brennpict, AL = T2 AP

§. 280 Gine Linie FR vom Brenmpunct der Paras
bel am ben Yvm perfelben i alleeit fo grof; ald die b=
[lje er Drdinate , die aud diefent Punct R auf die Aye
l,w1'abg‘q:laﬁm ; plus ber Eutfernung ded Drennpuncts
oom Sceitel; b, h, Fig. 49

FR=AP+AF Ex+Zps

§. 28k, Gine Qinte AM, vom Seheitel jur Ordis
Hate in ber Parabel Fig. 50. heifit Chorde. Sie iff
AM=) /(AP + PM*) = /(3 +y ) =1/ (x* +p%).
Eﬂ'ﬁﬂ gerabe Linte; welche die Varabel in 2 Puncten {dhieiz
Wy heifit Chorde; over Sebnes Dt gldbarn dic Seh=
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nen it der Yre nicht parallel faufen Fonnen, fo witbbie |

L TN VTP 'E a8 ‘.‘lku-i.‘.-- 44 - i S o - 'Iilll
pe ober thre Werlangerung von den Sehnen wirfeflbay i
¥

getroffen werden.

§. 282. T angente heift cine Kinie LE Fig. 51, |
}_Bclci;c pte Parabel nur in Einem Puncte L beruhet,  Sie
fann nie der Axe paraliel werdeit, 1nd muf alfo the Ve | (t
langerung durd)fchueden, |
1'L"ICI'J;L‘ 1.:1”:5[) Lll:]“? LU.:T I:;t‘l'[ l-‘--z’-_‘?’i.'ﬂ}l‘.liIEf._'lgf‘!;,‘-l!'.'lH Doy :I\‘[[I:.]EH[\{ |
gente, g

| §. 284. Cin perpendifel auf ber Tangente 0

-‘_l}llzlii‘” L’,.DW.LLJ'& lﬂ*ﬂzg. 51., Deift Normale; dnd I
Gtk der Urve PR ift Subnprmale. =

§. 285. Die Werthe fiir diefe Linien finds t .
FA = AP — x; folglich ifi FP = 2x = &1 ks [
tangente; aljp legt die .f;ﬁlfre berfelben mner: |
S f_flbf und i anpere auferhald der Parabel, f
Die ;:.n njg,c nteFL =1/ (FP*+PL*) =]/ (4x* |

b '

Dic Subnormale PR =% p, = dem halben Pas E

rameter, olfo befiandig. .

: =X pA+4pxN - /@2 | g

DieNormale RL ;:]// e :——---—-FTF—* i :
Sis 4 2 .*

?deu Fann fich FR ald den Diamcter eined Kretjed sor2 §
Lall 1 o S g syut L : ¥ ; : |

fiellen, tn teffens Peripherie bie brei- Puniie I, Lounb R | :'

Ticgen,
~ §. 286, Fenn m Fig. 51. in £ ber Brennpimcly |
fo it ?f: x 44 p; fL ift aud) £ p+x; AR 3450 |
by FR X A Ty e X X A
ud R =x +3p—gp=x+ip G o,
g‘;u_m.-ze.m:u_i!t[}f. 2JEr E}jutruqﬁnnct Ded jﬁrf[]w E L.h‘ It
paber tm Brennpunct f, woraus folgt, bap mit Hufe
eined Rreifed,” beffen. Radiud £L ift, i) Zangentt
Subtangente wund Normale muechanifd o
Tajfen.
§. 287, ~ €ine mit einer Tangente TM™ Fig 5;
parallele ©ehne GL Wwird durch cine mit ber Axe pﬂmlﬂ'{
E ey oy
gezogene; und Surch den Berihrungspunct M berLA 4
\ goie |

P s
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gt TM gehende Ljnds NS in et 'gleiche Theile getheilt,”
Bit - Ll - ¢
f10ef up =2 pis

6. 088, " Die nie NS, welihe mit der Wre parallel
1

W LOC
litt, Heift Diameter; up ud pl find feine Drdiz
naten, und der Punct M fein Seheitel; Mp Ub:
felffe auf deny Diameter.

" F8 find unyeblig viele Diameber und Sebnen in gie
i Davabel mbalich. - Bieht man jroet oder nighrere po=
rillele ©eben , nndtheilt fie in 2 gletdhe Theile, fo rwird
s Puncee fuden, durch  weldye dev Diameter gebht.
Erchter man anf dem Diameter niehrere fenfrechte Xinfen”
md serlingert fie big gur Pavabel, fo findet man auf the
wr Mitfe die Puncte, burdy welche die Are derfelben geht.

6 280. Dad BVerhaltnif der Wbjciffen und Orbings

fin guf Der Uzre iff 3 '

-
-

y
x3y=y p; offo y* =%.p; oher=x7>

A2
xiyl=y'ip; aljp y'2=x'p; oberx’="1

o derhalten fich x pu x* twie bie Quabrate von v und v
@ind nun Mp und Mv et ver{thiedene Ubfeijfen, und
=, u’; up und wv bagu gehbrige Drdinaten auf dem
Diameter, und = z, 2’3 {o verbalt fich audh hier
R o e A Sy
D bie Ubfciffen serhalten {id)y zu einanbder,,
Wie bie Quabdrafe der Drdinaten,
.. Die 3fe Proportionalgrofe zur Nbiciffe und Drbinate
Ut ollegeit gleich Dem Parvameter, X1y Ty i1P; Hny.
bl be Digmeter wsz =z : & Diege 3te Proportionale
gidfie ift conftant ober beftandig, Vel Dem Digmieter it
z2>
der Parameter t = =

bie Ordinate z = 1/ (t.u)
¥ zg’
bie Abfeiffe u =

[y

§..290. Bergleicht man! den Paramefer & bed Dias
ebers ik Dem Parametsr, pgbcr Are, fo fuet fich, Pag.
| ¥ 2 -2
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;- x £ 1p, folglich ift t gletch ber aus dem Brenne

oraben Sinie FR (Fig. 49. §. 280.) viermal genonumen;
D, bt =4 (x+Zp). Jeber Diameter hat feinen eigs
nen’ Parameter,

§. 291, Sfebe Linie Fm ober FM ;. Fig, 53,, pom
sprennpunct jur Parabel feigt Radius vector, o
Bector, ober Suglinte.

Ogenn mun FR und Fr Perpendifel auf dieTangenten
M unb tm find, fo verhalten fich FR Fr—=]/EM;]/Em,

b
unet sum Durchichnittdpunct bed Diameterd gesogenen

&

9. b. bie Perpendifel aug dem Bremnpunct auf die Tans
genten gerhalten I-l\l'il 31 einanoer, wie Die Quadrabviire
zeln aus dent gugeborigen Suglinten.

§. 292, Den Flachenrgunr, welchen bie parabos
%{che Linie cinfchliept, Fann man nur dann angeben, wenm
die Flache durd) cine doppelte Drdinare CB Fig, 55, gt
fchloffen e _ 1

Der Triangel BAG ift in der parabolifchen Flade
per grofitmbgliche. ~ Jimmt man feinen Flachenraun
£mal, fo bat man ben Flachenraum bed parabolifhen
Ybfchnitts CGAHB. DOie Grundblinic CB = 2y; b

: 0y . X
Hidhe ved A\ iff DA = x, {cin Snfalt —— =&
~Ye @ # g 4‘.!"— ~
= Slache bes gropten Dreiectd, und o = Fnhall
I
ded parabolifdhen Ubfchnitfs,

§. 203, Der parabolifjche Raum mup *E},, fie
Feber andere, in jebe andere gepmetrijche Sigur verandeln
Yaffern, twogu der AUbfehmitt BVerw andlung ber gk

gu ren Anleitung geben wird,

§. 204. €in Parallelogramm qudwartd um
die Parabel verbalt fid) sur Flache derfelben , tie 3
3u 23 daber: verhalten fich die parabolijchen E__‘rh‘um.rc i
einander, wie die Paralielogranmie, die um fic befoyries
pen find. Jtach Fig, 55, verhdlt fic) Paraliclogram
JKBC ur parabolifthen Flache CGAHBC wie 331 %

§. 205 Parvabeln find einander ahnlidy, ot

%ic barin befehrichenen grbfifen Trigugel enanvst ﬂ']fm!b-
vy
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iy baber ift 8 Leicht, abnlide Parabeln zu
gidnem, wems man ahnliche Dretecke Befchreibt, aud
W balben Grundlinie (=) und Hdhe (= x) nad
f,276. den Paramerer jucht,; und darnadh bie. Parabeln
anftruiet, :

§, 296, TMenn Ddet Paramefer beFannt ift, fo [i§t
fit) bie Parabel folgendermafien jeichnen.  Fig. b4

Jiehe die gerabe Linte di, und auf derelben fey
Bd = Paranieter, BK = Ure, in B der Scheitel, aug
b bad Werpendifel BN ervightet ird* J

it pem Pavameter Bd befchreibe aug B ben Doz
g axd und mehrere Bogen and audern Deltebigen Punes
ten der re, fo, Daf fich bie Bogen glle in d beremigen
uth Die aufgerichtete BN f{hnciben. _ Jn oen w-‘“;,fr-.m_cti:t
ae, h, i, wo die Krafe bie YUre treffen, errithte fents
wihte Drdinater, und ‘trage auf jie voi per Axe aug oO1e
Beiten BT, B2 B3 1¢., fo erhalt man auf den Orbinaten
bie Puncte m, f, v, §:2€., purch welche fich ber Parabelz
arm BD gichen [apt. - €5 iff bann B — am, Bo = ef;
B3 = hr 3¢, :

§. 297, “Die richtigfie Parabel erhalf ntan aber,
wenn man fur die Abfeiffern Ba, Be, Bh 3. bie Drbinaten
am, ef, hrac, berechnet, ans nadh dem Maapitabe auf=
fragf, - Sye naber bie Ordinafen an cinanber ftehen, defio
nahee fiegen die Puncte m, f,r,s an ginander und befto
genquer 166t fich Der Pavabelarm gicher. @8 verfieht fich
bon felbft, daf Dic Drdinaten auch auf die andere Seite
ber e qeéragen Wwerden mitffen, um dar anbern e Hu
befonmten, - S grbfer man den Paramerer Bd nimmi,

befto weiter fperven fich tie Darabelarme qud ¢liander.

. '§. 298. €8 bewege fich die Parabel, 55t Fig., utt
ifire dge AD, fo entfteht ein parabolifcher A fters
tegel, Beffen unterfter Durchmeffer CB, Defjen Sohe
DA iff. Durch dicje Dewegung befchreibt pas Parallelo=
geamm JEBC ¢inen €plimber, Ddeffen Diameter (}_B und
bfﬁf_ﬂ Hivhe DA ift. Diefer Eplinder it boppelt {0 grofi
an Forperlichem Snbhalt, alé der Afterfegel.¥

Tun it AD —x; DB=y, folglich ber Snhalt
be3 Gylinbers y* px;- und Bed fterfegels GG!}_I“I)E
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= Ty wobei p die befamnte 3abl 3,14 044 bié
F
Deutet,
§. 209. @8 ijf gut, wenn Anfanger fich an. ber
Ly

Werechnung und Setchung eirer Parvavel ubeir, dahe

-

Aird ihnen folgende Bevechnung nidht unimwillEonumren foom,

Gé fey ber Parahueter = p == 30, bie erfte Abfeife
o x = 5, die jweite — 1o 1., {b finden twir bie bajue
gehbrigen Dibinaten durd)
v =1/ (xp) = |/ (5. 36) =1/ 150 = 12,2 sssss

Wennx == 5, 0 it y = 12,247 0 i

10 == — 17,320
5 — = 912 13
20 — = 24,490
2 =— = 27,386
30 & — 30,000
3. e i f: 1404
%O — = 34041
S0 == == 38,730
60 — — 42,426
70 = == 45,826
o — ~— 438,990
g0 — =~ 551,002
100 = = 24,772
Y10 == =— 57,446
120 —. — 60,000
130 — = 63,450
140 — = 04,807
150 — — 67,002,

Diefe Werthe fir x und v fragt man nach §. 207, af
gine gerade Linie von einem Punct, dem Scheitel, auby
und beFormnt fiir jeden Urnr 20 Puncte, buvch welde o
fich fchont genan genug siehen Taft.

6. 300, m .mif einen Blicke die Fovmmlare fil
alle parabolifhe Sinien fHiberfehen ju Fonnen, fammel
toir fre in folgender Tabelle, in twelcher audy, die JahiH
werthe, tvie fie die Rechuung und Jeichnung i1
I‘Jﬁ- 7L, ubereinfiimmig _.'{pg,;{{};.; haben , befindlid) finis
D08 WMaaf it 2 Rheinl, Decimalzoll = 100,

&l
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fumeln unb Berechnung fie alle Linien in et
Parabel Fig. 71

g e e =

% | - | Bablens
Linien. \ Sermelit. | “poertd.
— -‘T:’ ()
LA = Parameter |P— (gegeben). 3Qs
o 34
AP — Abiciffe x = — (gegeben). 6o.
1 1)
PM = Ordinate |y =V (. P 42,426
P TP — Subtangenfe| — 2% 120«
[ -ll_':& :‘_ :X P ‘___ _: b . 60@
| ™ — Tangente 1 — 1/ (4% yl) 127,21
¥ -
F— Brenmnpunet.  [AF =3P =% 7,9
Fd— Orbinate nF{ =5 P 15,
R = Subnorniale k“ 5P T
I PF — -—— t;: W -::E p 2 I'):JI'D
: = i Pl &
MR = Qormale - 1=V (" + 75 45«
PM—=Radbiud vector|—x +3P 67,9
:'S:M — Bhorbde b= L/ (x*+F }-‘") ]’3;48«{-
KL = Digneter | |
: P
Darameger D, Diont. |t —= 4 (x + E 270

ZE'..
lobcr e

NO — 9b{ciffe ded 2%
Dinmeterd —v—7 { gegeben )120/4

50 A GI" _'_-_-:S:'I'bi::__._. — V(t " V) ?-}-;:-Ig

s

nafe bed Eiamutcrﬁ} |
NE — ¥l 7,21%
2% .
sbct audh | TP : PN—=NO:NE|
OF purdy |TP:TM— NQ;QE | 21/7%
SE —  |$0 — OE — |52,6 PE
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Linien, Formeln, el
| sl |- Werth,
FHPE — |y — NE =i 1352
AQ cine grifereUs:'x¢ (gegchen) 150,
{ciffe ;
BO grofiere Otbinate y/ = 17 (%!, p) 67,082
Stadhe bed grdpten | A O BO=—x’, y/|10062,3
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/\ ABH | ] Maad,
Slache Ded parab. AUb- vl 131164
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Bon dee Cllipfe.

: V. 3or. &3 bringe bei E ejne {dhneibenbe Chene
i ben fenfrechien .ﬁq-mji ABC l?ig. 56. , und ]'pam oens
ff'-IE‘_t‘;I! nach ber Richtung EXH fo , Daf die Yre mit ge:
froffen Wird, fo entfteht die Durchichmttdfignr EKHL,
weldbe € L1ipTe heift, und in der Fiqur gur Halfte fihf
bar iff. % ;

IWMan Tege die mit der Grundfiihe BC parallelen
Cbenen DE und HI ba durch ben fegel, o die Sllipfeans
fangtund endigt, fo wie audy eine fchneidende parallele Chene
FG irgendwo durch die Cllipfe.  WBdann wird FG bet
Durchmeffer eined Kreifed, deffen Hilfte FLG; KL i
fowol anf EH alg FG fenfrecht ftehen, und fie Drdis
nateder Ellipfe, EH Ure, und EXK A b{ciifedorfl:
ben fepn. . Aug der Vefchaffenbeit bHed Kegeld wid ot
Lage ber fhneidenden Ehenen fuchen wir e Gleichung
fur die Ordinate KL,

A\ DEH iftabulich A FKH, paber gilt

B DE . HK
EH :DE = HEK 1 FK, i FK =~ =
/\ EHT ift 8hnlich A EKG, dafier gilt
S ; EK,HI -
yH: HI — EK KG, und KG = T EH
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