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Dritte  Abtheilung.

A, Jioperimetrifche Peripective.

g 1.
Ginleitung.

N Dex erjten btheilung, welde dic Projectionslehre abbans
delte, baben wiv gqefeben, Daf ed cine At Feidhmmgen gab, nad)
welder man RKorper durd Uufseichnung ded Grundrifjed, bdesd

Yufriffed, und bded Durdfdmittes mepbar in allen ihren cins

selnen Theilen darftellen tomate. So widtig diefe Art Davjtelumg |

fiiv Den Baubandwerfer, fo wnentbebrlidy fie fitr die Anfzeicdhmung
von fogenannten Baurifen ijt, bat fic nidhtd defto weniger man=
ded Weitldufige und Unbequeme, namentlich bei Davitellung jols
dyer Geqenftdnde, bei weldhen vicle einzelne in eimanbder greifende
Theile verdeutlicht weeden follen; man ijt al8dann qendthiqt, den
Sufammenbang tmer aus dem Grundrifie, dem Anfriffe und dem
Turdijdnitte jugleidy berausjufudien, wasd in manden Fillen,
wnd nanentlidy bei verwidelten cingelnen BVautheilen (Defatls), bei
idwierigen Tadconfivnctionen 2., aber qamg indbefondere bei
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{(hongen von Majdinen, wo man biwfig feine Eirbiltungs-
fraft febr anfbvengen mug, um fidh aus den quedbhuliden foges
namnten  qeometvifchen Jeichnumaen Alled qebdrig w0 verdent:
fiden, viele Sdywicrigleiten bat.  Bei Ddiejen geomerrifchen Pro-
jectiondjeichmumgen  bat  man  Defumtlidd  fmmer  nur cine
cinzelne Ehene vor jicy, enfweder den Gurundrip, den Unfrip
oder den Durdjchuitt, man famn alfe die Wage ded davgejtellten
Kovperd oud) mw nad und nad aud diefen Ddrei Avten von
Fetchnung anjfinden.

8 ift aber oft bodit winfdendwertl, bdicje drei Arten bder
Brojection, fo zu fagen in eiwer eingigen Jeidmmg ju verbinden,
wnd Died lehrt die tfopevimetrifdye Perfvective.

Het dem gendbulichen ProjectionSyeidimen werpen im Grunds
riffe Die Pafe der Ldnge wnd Breite, im Aufeiffe die Majre
der Hiobe, davgeitellt; biergu brandit man inumer mindeftensd ywei
Jeichnungen . baufig audh nody den Duvdhicduitt ald dritte Pe
.

Rinute man o die Mape der Linge, Breite und
Hohe tn ciner eimzigen Jeiduung und jugleid bequem
nefibar davitellen, fo fiebt man, welden Vortheil diefe Wereins
fachung haben mifite.

=

Gin Gnglinder Favifl, Peofeffor an der Univeriitit Gam-
bridge, bat Dicfe Grfindung gemadit und fie die ifoperine-
trifdie Peripective genmmt. Der Name Fommt aud dem
®riedifhen, 181 fidh nidht mit eimem einaclnen MWorte verdeuts

fhen, bedewtet aber fo viel, al8 daf die dret Hauptabmeffungen
eines Sovperd (Linge, Vreite, Hobhe) nad) einem und demfelben
Magftabe in einer und devfelben Feihnung davgeftellt werden Einnen.

Die fenfrechien Linten bletben alddamn aud) in der Jeichmung
fenfrecht, die wageredhfen Sinden, welde die @dnge wnd Breite
einer Gbene begrengen, meigen fich  aber (wemn fie redibwinflig
auf einanbder fieben) nicht vedhbwinflig, jonbern wnter Winfeln von
60 Givad,

Gin Beifpiel wird died beutlidier maden.

Pean denfe fichy (Tafel 8 Fig. 1) eine wageredite Linic A B,
Sn diefer Linie nebme man einen beliebigen Punft d al8 An-
fangdpuntt dev Jeidmng an, fo beifit diefer Paunft dev requs
livende Puntt,

Bow  diejem Punkre: aug foll ein Wikrfel (Cubusd) ijoperimes
trifd) verieidinet werden.

Snod evidhte: man die [othredhte €inic d e und made i
o lamg, af8 bie cine Seite bed Cubud werden foll. Fevner zich
wan  burd) denjelben Punft & jwel ¥inien o £ und d b beide o
qeaent Die wagereddt Einde A B qeneigt, dag fie mit ibr 2Winkel
von S0 Grad bilden, fo wivd dev Winkel, welden die Linien
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und d b einjfdlicgen, 120 Grad betvagen, wad fo viel ijt,
als 25< 60 =120 Grad.

Jhm made man. die Linie A == d e und die finie bd=—=ed,
&
Puntt b linfs wnd der Junft £ redits von dem vegus

Juntte

fo Dat ntan die beiben untexn Kanfen ded Gubud beftinunt.
wiede Der

lirenden d liegen, wad aud in ber Jubunit, bei gu
Siften, zu wevfen ijt.

Brriditet man mue auf den Punften b und £ die Lothredton
baudef
wieder 2

T giebe man a ¢ paralfel mit b ¢ und c e pavallel mit
d F, o bat man dic obeven Ranten ber beiben Ceitenfiiden.
Jiebt wan nmun nodh g a pavallel mit ¢ e, wnd g e pavalfel mit
a e, [0 bat mun die beiden Santen der den Gubus oberbald bes
arengenben Fliche gefunden, und fomit ben gangen Rorpec, fo
weit er bew Ange in der Matur fibtbar jein wivde, wenn man
fich Dag Auge in der nad) oben verlingerfen Diagonale ded Gus
bus dddite.

fudbende

D madit Diefe beiden Einien = e d, jo bat man
Mauten Des 2Wiefel8 gefunden.

Betvadtet man bdie Jeidmung, fo jeigf fic von bem Korper
gwei Seitenfladhen und eine obeve Flidie, aus der obeven Fldcdie
famn man dic Mage der Linge und Vreite, und aud den Seitens
flachen die Mafe dev Hibe entnehuien.
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E8 wird demnadh cine folde ifometrifhe Jeichnung fierd Ddrei
Geiten eines RKorpers jeigen, wenn cine gewdbulidhe geometrifehe
Projection mur cine Seite auf cimmal gezeigt batte.

Der mathematifdhe Bewets dafiiv, dag alle verfhiedenen Fla-
chen Der Beidmung wad einerlei Vapfiab megbar find, wird
Bier a8 ju weit fiibrend fibergauugen, cr borubt jebod davauf, dap
in ecinem reqelmdgigen Gechded alle WMittelpunfrawiniel gleich
60 Givad, und die Seiten Ded Sechdeds den Madien ded Rreifesd
qleidh find, in weldem das Sedided bejdrieben iit, wie Fig. 1 jeiqt.

Der Punft d bieh als erfrer Punft, ven welden aus bie
tibrigen beftimmt wirden, dev vrequlivende Puntt

Die Einie e d, ald die crjte Yotbredite, nadh weldher dic s
Deren beftinumt werden, Beifit fnmeer die Ve cticale jum Unters
fibiede gegen bie ibrigen Sentredhten.

Dic beiden Limien b d und o £, welde ducd) den vegulivens
pen ‘Puntt d geben, Dbeifen beide die boviyeutalen Yinien,
o linterfchiede gegen alle dibrigen, und Ddaven beifit o b die
finfe und A F die vedte Horvigontale.

Dic Gbene e d e, welde durdy die verricate Limie ¢ d und
purd) die vedpre Linie e £ gebt, Deipt diec vedte Ghene.

Die Gbene e da b, welife ducd) die verticale Linic e d und

bie [inte Rinie a b qebt, beifit dic linfe Ghene.
Dicje Benenunngen dienen dagu, wm die Lage trgend cines
beliebigen Puntres jo leidht al8 moglidy ju Deftinumen, wemn wman
feitte brei ADFrAMDe migt, Denn jeder Pumbt muf entweder in einer
Dev vegulivenben Rimien felbft licqen (o ev bann feicht su finden
ift), ober er Tiegt aufierhalb der requiivenden Linien irgendwo;
alddann beftimme man feine Abftinbe gegen die vedbte und linfe
Hovizontallinie, wodurdh man die Linge und Breite ded Abftan-
Des findet, und alddaun bejtimme man tw den fenfrechten Ehenen
Die Hobe des Punftes, ziche dann von dicfen Yunften pavallele
Sinien mit dev vechten wnd linfen Hovizontale, wid wo dicke
vallelen fidy febneiden, wied dev gepubte Puntt liegen.

s

Die Telgenden Beifpicle werden das Verfabven  hinldnglich
verdeuthidien.

S Gangen aberfiebt nir vorlanfiq qemwip durdy die Deidy-
mung Ded Giubud jo viel, Ddap cin anfdanliches Bild jedes Rir-
perd  aquf diejem Weqe geliefert wevben, und da man in dies
fem Kovper jeden beliebig qegebenen Punft, anch tn der Jeich:
mung bejtimomen fomre,  Aber aneh jeder belichig qeacbene Puuft
auperballb ded Kivpers ift daburch betimmbar, Dag man nad
Den g Beftimuenden Mafen feiue Abjtinde gegen die borizontalen
und fenfvechten (Fbewen DLejtimmt nud daduvdh feine Yage in dew
Heichumg Tejtiest.

&8 wird alfo aud feine Shwieriafeit madien, jede belicbige
gerade Linte ifemeteiid) i setchnen, wenn wan ibre beiden Gud-
punfre befrinont, und Ddiefe duwch eine gevade Linie verbindet.

Krnme Yinien jeglicher Gejtalt lajfen fich ebenfalls dadurdy
befttiumen, daf man in ibnen eine Gelichige Menge Puntte ans

ntint, diefe ifometrif) beftimmt und dann diefe julest in dex
Jetduung gefundenen Punfte durd) Linien mit cinanber verbinder.
G5 fewhtet ein, daf je webr Punfie man auf dicfe vt fiir
eine Prumme ¥inie judt, aenaner wied ibr Bild in dex
Beihnung werden,
Machbem wir bie allgemeinen

e
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Perjpective evlanfert, wenden wiv und gu eingeluen Feifpielen,
welde dasd Werfabren vollfommen verbentlichen werben.

Betvadten wir jur befleven Veritandiqung Fig. 1 nod ein-
mal, fo ergiebt fidy Folgendes,

Der Gubus witdh durd ein regelmdgiqes (im Rreife cons
frrnivted) Secdhded wnd  buvch die Madien ed, ee, ca du:
geftellt.  Denft man fich auferdem im Secdhsed Madien qeiogen,
jo find alte 2Winfel am WMittelpuntie = 60 Grabd.

Dad Sehded hat vor affen im Kveife qezeichneten vegelmihis
qei Bieleden, die Gigenfdaf Dag jede e ted Sechaeda
gleich Dem Mabdiug ded Rreifes ifi.  Folglich find bier im Cubusd
alle Seiten gleidd  fang nad folglich audy nad einevlei Magiftabe
megbar.

Wenn man 3. B. eine der Seiten ded Gubus in 5 Fup ge-
theilt mmnimmt, fo werden alfe fbrigen Seiten ded Cubus mit dem:
jelben Mafjtabe mefbar jein.

Will man bdie Diagomale ciner  der Seitenjladyen wivklid)
mefien, fo Befchreibe man, wic Tafel 8 Fig. 2, ein Juadrat acd b
ané Jig. 1, jo dag dic Seite Ded

wmit ciner der Seiten ded Gubus
Tadrate a b gleicdh ciner Der Seiten des Eubud Wird: 3. B.
= ed (in Fig. 1). Jiebt man wur i dem Tuwabrate die Dia-
qoitale b e oder a d, fo find dicje nad) demfelben Wagitabe mef-
bar, welder fiiv den Gubus feftgejeist war.

TWollfe man bic Diogonale ded Gubus wivklidy mefjen, jo

fudhe man ibre wirflidhe Linge nad) Fig. 3 (Tafel ). WMan frage
ang Fig. 1 die Verticale e d in Fig. 3 anf ber beliebig Iangen

wagerechten Linie d b auf von d nady e. — Aledann madye man
die Yinie d b (Fig. 3) fo Iug alé iu Fig. 2 die Diagonale a d
war, jtebt man wn wedy i Fig. 3 die Linie e b, fo i Ddieje
die gcq"ud;tc Dingonale ved Gubug, welde mit demjelben Mag-
ftabe megbar fein wird, welden man fiic den Gubus angenoms
men Dat.

Wan fieht bievaws, Ddaf man auf dbuliche Weife audy die
Sanaen audever Linten, welde in der toperimetrifden Fiqur unter
verfibicdenen Lagen qencigt wiven, wefbar davfiellen fdnnte, wemr
¢8 nothig wave.
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Aufgabe. Pan Joll eimen Guwbus ifometrijd
jeidymen, aunf dejjen Begrenjungdftaden jidh Adt-
cide befiuden. ZTafel B Fig. 2 L, Bl 4.

Nufldfung.  Wan zeidne jupdrdevit i Fig. 4 den Gubus
qaus jo, wic wir i § 1 Fig. 1 gegeigt babew.  Dann zeichue
mak i Fig. 2 das vegelmdpige Uchred e ein [nabeat, weldes
man fo qrof gemadit bar, als ecine der Scitenfldden des Gubus
i Fig. 4 it

W vy das Nebtet anes Fig. 2 anf cine dor Flidhenw des
Gubus tn Fig. 4 ju fdbevtvagen, braudt wman nue von den Mittel-
linien vort den Rantenpunften des Gubus aus, die Punfte
pes Udhteds aus Fig. 2 nmad Fig. & ju iibertragen.

B& ijt jowobl in Fig. 2 als in Fig. 4 diefelbe Buchitabens
begeitdmung gewablt worden wnd wird man bei Wergleichung bei:
bex Figuren jogleidy bie Lage der gleidmamiqew Tunfte ehnfehien
ud einteagen Fonnen.

Bei allen drei jichtbaven Adteden tn Fia. 4 wiederhelt fidy
bajjelbe Verfabren auf gleide Weife,
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