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3. Lambert’'s konforme Kegelprojelktion. Stellt man sich
die Aufoabe eine conforme Kegelprojektion zu konstruiren, bei welcher
die Parallelkreise durch concentrische Kreise dargestellt werden, die
Meridiane aber gerade Linien sind, welche vom Centrum der Parallel-
kreise ausgehen und unter sich Winkel bilden, die das n fache der
Winkel sind, welche die Meridiane auf der Kugel mit einander ein-
schliessen, so hat man zunichst eine Bedingungsgleichung abzuleiten,
8 die erfiillt sein muss, damit die Projektion conform ist. Dieselbe wirc

auf folgende Weise erhalten:

Bs seien ab und cd (Fig. 42) die Pro-

jektionen zweier Parallelkreishogen AB und g ,‘{
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Setzt man den Are. von (900 — (p)=1,

den Are. von (900 — ¢i) =y ferner den Are. der Lingendifferenz
(A1 ——A4) so ist:
AC=R(uy — ) und CD=R (41 —4) Sin

Bezeichnen ferner 1; und r die Radien der Parallelkreise ab und
¢d so ist ac=r1r — r, und da der Centriwinkel e, welcher dem
Bogen ¢d entspricht, gleich dem n fachen Lingenunterschiede ist, also
Are. ¢ =1 (4 — 1), 50 muss
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Hieraus folgt:
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welche Gleichung erfiillt sein muss, damit obige Kegelprojektion con- -

form ist.
Dieser Bedingung wird nun Gentige geleistet, wenn man nach
Lambert den Radius irgend eines Parallelkreises
; T (A
;i) Ife=—1(} T [-l;J” ‘.*J oder
r —¢ Te" % (900 — r_,r-'_} oder

— macht, in welecher Gleichung ¢ irgend eine
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Constante bezeichnet, die durch den Massstab der Karte bestimmt ist.

Um dies zu beweisen bilde man den Quotienten:
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Setzt man der Einfachheit wegen — o= "
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Dividirt man diese Gleichung mit vy — so ergibt sich: ‘
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Ist nun (Y1 — ) eine unendlich kleine Grosse, so ist
Sin § (1, — )
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Summe der in obiger Gleichung mit x multiplicirten Glieder ver-
schwindet gegeniiber n, wie sich anf foleende Weise leicht beweisen
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dieser Ausdruck ist kleiner als \{ = PR S

denn es ist x eine verschwindend kleine Grisse und wenn man an
seine Stelle die Einheit setzt, so muss dadurch ein grosserer Ausdruck
entstehen.  Sefzen wir zu obigem Ausdruck in der Klammer noch die
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Da nun x eine verschwindend kleine Grisse ist, so ist auch 2"x
verschwindend Xklein und der rechte Theil obiger Relation eine an
“Null grenzende Grosse. Gleichung 5 lautet daher:
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Diese (fleichung ist identisch mit Gleichung 2, welche die Be-
dingung der Conformitit enthilt.

Um die Constante n zu bestimmen, stelle man die Forderung,
dass zwei beliebige Parallelkreise, welche die Poldistanzen i1 und e
hesitzen, in ihrer wahren Grisse projicirt werden. Sind alsdann
r, und 1+ die Radien ihrer Projektionen, ferner e der gemeinschaft-

=

=

5 e e R S T T T

—




liche Centriwinkel ihrer Bilder und R der Radius der Erde, so miissen
die Gleichuncen hestehen:
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Durch Division dieser heiden Gleichunoen ergibt sich:
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oder wenn man nach Gleh. 3a fiir 1 und re ihre Werthe setzt:
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Das Veregrdsserungsverhiltniss v wird auof foleende Weise erhalten.
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Hs ist V= == o (sieche Fig. 41)
oder da ed=n(4 —4A)r und CD =R (A — 4) Sin @ y
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oder wenn man fir r seinen Werth setzt:
R L T e R
Ty o= 5)
Die Flichenvergrisserung ist das Quadrat dieser Grisse.
Diese Projektionsmethode rithrt von dem dentschen Mathematiker
Joh. Heinrieh Lambert her, welcher sie in seinen Beitrigen zum
Gebrauche der Mathematik beschrieben hat (Berlin 1772).
Da sie nebst der Aehnlichkeit in den kleinsten Theilen als Haupt- i

vorziige noch die Leichtiokeit der Construkfion des Netzes, ferner dies
richtice Abbildune der Winkel (mit einzicer Ausnahme der Winkel
am Pole) und die Gleichheit der zwischen denselben Parallelkreisen
liegenden Meridianbogen hesitzt, so eignet sie sieh vorziiglich zur
Darstellung von Lindern von grosser Lingenerstreckung. Sie wurde
von der geographischen Gesellschaft in Petersburg zur Construktion

der im Mai 1862 publicirten Karte des europiischen Russlandes und
des Kaukasus (12 Blitter im Massstabe 1:1680000) welche sich von :
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360 bis 689 Breite erstreckt, angewandt, wobei jedoch der Abplattung
der Frde Rechnung getragen wurde.

Ueber andere conforme Abbildungen siehe die beriihmte Abhand-
lung von Gauss: ,Alleemeine Auflosung der Aufgabe: die Theile
einer gegebenen Fliche auf einer andern gegebenen Fliche so ab-
zubilden, dass die Abbildung dem Abgebildeten in den kleinsten
Theilen dhnlich wird,* welche 1822 den. Preis der Kopenhagener
Akademie erlangte und im dritten Hefte von Schumachers Astro-
nomischen Abhandlungen (Altona 1825) erschienen ist. Die allge-
meine Theorie {iber die konformen Abbildungen findet sich auch in
Gretschels Lehrbuch der Kartenprojektionen (Verlag von
Friedrich Voigt, Weimar 1873) Seite 199 Kap. V., ferner in J. J.
Littrow's Chorographie (Becks Universititsbuchhandlung, Wien
1833) Seite 176.
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