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Cinleituna.

Sn der Planimetvie wird gelehrt: Wenn bdie Winfel 3weier
Dreiece paarweife gleid) find, fo find bie Dreiecte dhulid). Dann
haben bie Seiten ded einen Dreiected unter etnanber genaun diefelben
Berhiltnife, wie die entjpredjenden (homologen) Seiten des weiten
Dretedes.

Wenn 3. B. von den Deiden Dreieen MNP und ABC
befannt ift,
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Die Liangenverhialtniffe zwijdhen den bdrei Seiten ecines
Dreieced find Ddemnad) lebigli) durd) die Brofe ber Dreieds-
winfel beftimmt.

€8 fteht daher aufer Bweifel, daf, wenn von einem Dreiece
oie drei Wintel gegeben find, bie Seiten bdiefed Dreiected zu einander
in ganz beftimmten, von der Grife der gegebenen Winfel abhin-
gigen LVerhdltniffen jtehen miifien.

*) Wic folgen Hier der iiblicgen BVezeidhmung, nad) welder die Seiten, welde
ben Winfeln A, B, C, M .... gegeniiberliegen, mit a, b, ¢, m .... begeichnet werden.
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So werben 3. B. in jedem Dreiecfe, in tweldhem bdie drei
Winfel H0° 60° und T0° Detragen, die Seitenverhiltniffe gang
Deftimmte Werte Dbejiben, bdie wir (wenigjtend anndhernd) finden
fonnen, wenn wiv ein eingiged joldhed Dreied mit miglichiter Genanig-
feit fonjtruieren, jeine Seiten abmeffen und bdie
burd) bdie verjdiebenmen Verhiltnijje angezeigten
Divifionen verridhten.

Eine devartige Konjtruftion und Abmefjung
hat an einem Dreiecte, dad in Fig. 2 in & feiner
wirfliden Grofe verzeichnet ift und in weldem

Npt A = 70 AR e ol b SR
ift, folgende Abmeffungen:
a=— 25 cm, b= 2504 cme, ¢ = 2038 em
und demaemdp die Seitenverhiltnifje:
¢ Rty b _ ) a = )
e ('8845H e 09216 R 1°2267 evgeben.

an Berbindbung mit dem obigen fann man dafer behaupten:

Jn jedem Dretece, in weldhem die Wintel H0°, 60 °, 70 °betvagen,
Heinjte Seite
nittlere Seite
mittlere Seite
grifte Seite
_grifte Seite

S — 19267,
tleinjte Seite ’

ijt dad Verhaltnid: -= ('8845

= (9216

Wir wollen an einent Beifpiele zeigen, wie wiv dieje gewonnenen Vechdltnig-
werte amwenden fonnten.

Eine in ebenem Gelande mit Winfelmehinjtvumenten
undb MieBlatte vovgenomnene Weefjung bhat ergeben, dafs bdie
von Dden Punften A und B nad) dem unzugdnglichen Bunfte C

. geridhteten Wifterlinfen mit der ,Standlinie” AB bdie
2p Winfel: <L A=050° <t B=260° -einidlicken, und daf
Fig. 3. AB—m—1950m - ijt

Man beftimme die Entfernungen BC=x und AC=y.
Nad) den Angaben it x <<y <<m, baber nad) dem Vorhergehenden:
Y= 0°9216....y = 0°9216 .m = 1152 m
m
m

o PR e =) 12267 = T 0 .m
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Un biejem Beifpiele erfehen wir, daf ed miglich ift, ausd einer
Dreiecsjeite die iibrigen Seiten mit Hilfe der Winfel zu bevechnen,
wenn man die diefen Winfeln entjprecdenden Seitenverhiltnifje fennt.
Diefe Seitenverhiltniffe mun find aud gewiffen Tabellen, die wir
jpdater fenmen lernmen werden, i entneBhumen.

Aufgabe der ebenen Trigonometrieift es, mit Hilfe
joldher Tabellen — (ihres unentbehrliden Hilfsmit-
tel8 — im allgemeinen folgende Aufgabe 3zu [bfen:
Aud bdrei beftimmenden Stitden eined Dreiecded jind
bie iibrigen Stiicke dedjelben durd) Redhnung zu er-
mitteln.®)

Wollte man fiix die verjhiedenen Winfelfombinationen Ddes
(hiefrointligen Dreiected eine Tafel der entjprecdhenden Seitenverhilt-
niffe aufitellen (etwa in der Art, wie wir died oben fitx die beftimmte
Sombination: 50°, 60° 70° getan fHaben), jo wiirbe bdiefe Tafel
eine u grofe Audbehuung gewinnen. €3 ift deshalb von grofem
Borteile, sundachjt blof dasd redhtwintlige Dreied in Betvadt
su ziehen, in weldhem bder vechte Winfel den feften Wert von 90 °
befipt und bemnach nur nod) einem Winkel ecine felbftdndige
Levinderlidfeit jufommt. Dagu tritt nod) die Erwigung, daf
man jeved jdiefwintlige Dreied durcdh Fiallen einer Hiohe in Fwei
rechtwintlige Dreiecte zerlegen und dadurd) die Uuflofung ded {hief-
winfligen Dreteces auf die Vevedhnung des rvechtwintligen Dreiectes
suciidfithren fann.

Das rvedhtwinklige Dreieck.

§ 1. Berzeidynet man beliebig viele rechtwintlige Dreiece, welche
aufer bem rechten Wintel nod) einen Spipwintel gleich Haben, fo
find alle bdiefe Dreiecte eimander dhnlich. Dagd Verhiltniz zweier
Seiten ded einen Dreieds ift dann genau gleid) dem BVerhiltnifie der
beidben Dhomologen (gleichliegenden) Geiten in jedem bder anberen
Dreiece.

*) Die Beredhnung der unbefonnten Stiide begeichnet man fivzer ald ,Anj-
[6jung” bed Dreiedes,
1*
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