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Bezichungen zwijden den jeds Funftionen cined uud dedjelben Winfels,

§ 18. Jady § 16 1jt:

1
cotg a =- ober e —
X tg a = cotg a
: 1 : 1
COSeE 0 =— —— pber sin a = —- (1)
sin a cosee a '
: 1
SeC @ — ——— pDer CcoS a — —
Cos a see a

Bu biefen Reziprozitiatsbeziehungen tveten uod) einige andere
hingu, welde wir aus ben durc) die Tunftionslinien und den Radius
gebilbeten vechtwinfligen Dreiecten erhalten, wenn wir auf diejelben
ben Pythagordijhen Lehriap in folgender Fovm anwenden: Das
(arithmetijdhe) Quabdrat ber HY-
potenujen - Mafzahl ift gleich
ber Summe ausd den Yunadraten
perbeiden Ratheten-Wakzahlen.

Sepen wir r==1, fo find bdie
Magzahlen der Funttionglinien (Fig. 53)
gleid) den entjprechenden Funftionen ded
Winfeld a« und wir erhalten aud: Fig. b8.

gin a = V1 — cos’a

s OPM .... sin*a--cos*a=1%).. { cos a = V1 —sin*a
: , seca — V1 + tg® a |
R OAN ,... Seg a— tg‘sa-——:]..u { i’gﬂ:\r‘cct_—_l (“.
‘ . 3 feosec a = Vit cotg’a
< OBS ....cosee*a—eotga=1... | cotg & = Veoseca 1

Endlid) ergibt fich nod) aud dem Dreiecfe OPM:

PM v OM
tg ¢ = o3f BING o08 == P
oder burd) 1lbergang auf die Mafzahlen:
sin a ; eos a
g8 o = o5 o cotg ¢ = T q (IIL.)

*) Man jdhreibts sin*a ftatt (sin a)®
cos?a jtatt (cesa)® . i |
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Auf Grund ber mit (I) und (II) be-

/‘“‘”“ - seichneten Beziehungen laffen fid) die jed)s
e Funttionen eined und dedjelben Winfeld nad
cosec a cosa yebenftehendem Schema jo gruppieren, dap

fi) aus jeber Funftion bie beiden be-
nacjbarten nad) (I und II) berechnen
cotg a ecq  Lofjen.
s St eine Funttion des Winfeld a be-
¥ i a " £ fannt, fo fann man demmach alle iibrigen
Tunftionen Ddiefed Winfeld bevedynen.

Man benupe dabei dasd vorftehende Schema, inbemt mian, von der gegebenen
Funttion audgehend, entweder nad) beiden Richtungen oder nur nady einer Ridtung
ben Sreid Durchlauft.”) ]
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we=\/(3)-1=1% G

Tibungsbeifpiele.

L=

Giegeben:
1. sin80° = — 5. teds =1
2. sina = 0'8 6 Hpx = ’fﬂl—_t
3. cosp =038 7. cotey = 3
4. cosecy = \.-";“ -:LT 1 8, cosecz = B
:

Man beftimme die fibrigen Funftionen biejer Winfel.

#) Die Formeln TIL fdnnen oft mit Vorteil angewendet werbden, wenn aus
einer gegebenen Funftion nidt alle iibrigen Funttionen, jondern nuv eine derfelben
berechnet werden joll, Dod ift der dadurd) erzielte BVovteil su gering, um ausfithrid
parauf einzugeben. Dagegen twerben und bie Formeln IIT nad) anderer Ricdhtung
widitige Dienjte leijten.
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9, Tolgende Ansbride zu vereinfachen:

i) sec o . ecotg a b) coseca . tga ¢) seca: (tga -+ cotea)
coteg a — 1 : ; .14+ tga
g e wer e) (a-+ atg®a).cosa fl ——=
cosee a - Goeo

10, Mtan ftelle Formeln anf, nad) denen tangens und eotangens mur durd
ben sinus ober durd) ben cosinus audgedriidi erfdeinen.

Refultate.
1. cos 30° = ,], E R L 1 VE. bt
Fa 1]

; e 4 -
2, eosa=1b te o= 3 P T
s gl n 0 s
3. 8in g 10 \ o1 te f — Y A T PR P T

: T [ 1 / s
4, sinp = \I L eosy = \ tgyp=Va wif

N el /a1 : s
5. sin45° = cos 40° = 1, LB R
e 1 -3
b, eosx= \J-' m—1 sinmx= 77— Wi
m Vm

e 1= S a1
. siny = g V10 €S Y = 9 VAD ek T
¥, eotez=\§ €O 7 = & T TRRTS | (O
), al coseea b} seca ¢/ sina

: 2 il et Sl

) €osa—Ssina e) e f) sina- eosa

sin « V1 —cos’a
110, te o0 = —F——— e —
V1 —sin® a €os a
V1 —sin®a COS &
cofora—= ——— e e e e
CLLLR V1—eos a

Goniometrifdye Gleidynngen.

§ 19, 3t ein Winfel dadurc) beftimmt, daf eine jwijchen
aywei oder mehreren feiner Funttionen giltige ®leichung gegeben ift,
fo mennt man Ddieje eine goniometrijche Gleihung. Wm fie zu (Bjen,

fithre man gunidit jene Funftionen auf eine einzige Funftion des
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