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st sich aber auch fiir die Pyramide
durch eine geometrische Betrachtung
nachweisen und gilt dann nach Cavalieri
tiir die simtlichen Kirper dieser Gruppe.
Alle Schichten der in Fig. 225 dar

i

gestellten Pyramide haben nimlich die
Schwerpunkte in der Mittellinie DS,, in
dieser muls also der Schwerpunkt liegen.
Dasselbe gilt von der Mittellinie AS,.
Die Dreiecke ASD und 8,88, sind
ihnlich und ihr Malsstabverhiltnis ist 3 : 1, folglich ist S, S = ]3 SD,

folglich S,8 = i S, D und daher bei dieser Aufstellung h, — : h.

An Stelle der m Figur 224 dargestellten Kérper konnen auch
soleche mit schiefen Mittellinien (bezw. schiefen Seitenflichen) treten.

307) Anwendung auf den Kugelsektor. Wie bei der Be-
rechnungsmethode der Kalotte denke man sich den Sektor in lauter
Pyramiden zerlegt, die ihre unendlich kleine Basis in der Kalotte

haben, deren Spitze aber in M liegt.
Fig. 226. Alle diese Pyramiden haben ihre
M Schwerpunkte in der Entfernung '] ¥
von M. Die Schwerpunkte bilden
also selbst eine Kalotte, die der ge
gebenen dhnlich ist. Der Schwerpunkt
des Sektors stimmt iiberein mit dem
der neuen Kalotte. Zur Hiilfskugel
gehirt ein  umbeschriebener senk-
rechter Cylinder. Jede Horizontal-
schicht seiner Mantels ist von der
Fliche 2raxh,, und ehenso grols ist jede Schicht der Kalotte. Waeil
nun der Mantel des Hiilfseylinders seinen Schwerpunkt in halber Hohe
hat, so hat auch die Hiilfskalotte den ihren in halber Héhe. In
Fig. 226 hat man also nur D, C, zu halbieren, um S zu finden.
Nun ist ans Ahnlichkeitgriinden M D, — : MD — :Ia (# — h), wo

I die Pfeilhohe der Kalotte ist, also D, C, = 1 r— 2 (s -h)= : h, folglich

‘ 1 b 8
l)l"'} = 3 1)1 IrTl = i! * 4 ;.‘ —— s ,lr;:.
folglich
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ME=23(r—h) +ih=3[2r—2h+h] =5 @2r—h).

%

Anwendung auf die Halbkugel. Fiir h = r geht der Sektor
in die Halbkugel iiber, fiir diese folgt also MS = S@2r—r)= 7.

Die Wiederholung der vorigen Berechnungsart fillt filr diese ganz

ginfach aus.

308) Stumpfe der Kérper zweiter Ordnung. Hinige solche
sind in Fig. 224 angedeutet. Kann man die

Berechnung fiir den Kegelstumpf durchfiihren, Fig. 237,
so ist sie fiir alle andern Formen erledigt.
In Fig. 227 seien die Radien » und g, LR
die Stumpfhohe h. Der ergiinzte Kegel hat Bk
- . fr . : 7 s A
die Hohe Yy =? . Wie eine E'l'l!'hll‘-]]{' Be : !
' P —p ;
i-!'all,-..]'|t111_1g ergiebt, also lieghb der Schwer : [ :
punkt S, des Erginzungskegels in der Hohe AT e
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der des ganzen Kegels in der Hohe ;r . Nach % - A
dem Satze von den statischen Momenten ist
A8, - Stumpf 4+ 48, - Ergiinzungskegel — SA - ganzer Kegel, oder
h s : 9 Sh4y (s y—M Y ra ¥
A La ™ 1 7o 1@ '_| G 4 ;‘_9 * e J—c l.* g jie

S hor : : , G o
Setzt man — fiir y ein, so ergiebt sich schliefslich
e ! .. £
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Multipliziert man oben und unten jedes Glied mit =, so erhiilt man

e s horimt2Vrine®zm -+ 3e*'x K G, + 2V GGy + 36,

£ i+ Vriwe'w + o'x 4 G, + VGG + G,

wo G, die untere, G, die obere Fliche ist, wobei gleichgiiltig ist,
welehe von beiden als die gréfsere angenommen wird.
Diese letzte Formel gilt nun fiir sémtliche Stumpfe dieser Gruppe.

309) Nach Nr. 164 lLilst sich fiir die Querschnittsformel g = cy*
im Anschlufs an die Figur 224, auf deren Grundfliche die Abstiinde
h, und h, zu beziehen sind, die Schwerpunktshéhe folgendermalsen
berechnen:
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